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AD SERENISSIMVM 

COSMVM TERTIVM 

F.TRVRI^ PRINCIPEM. 

JO: ALF OfiSVS TfOFJELLIVS F. 

A V D puto , Serenifsime Princeps, 
timorem coeleftis irp , fed Amorem 
potius, 6c beneficentiam primum 
in orbe Deos fecifie; nec alios ab 
initio habitos cum Prodico cenfeo, 
quam res humano generi fummo- 
pere vtiles , & falutares - Et fa- 
nc confentaneum eft in primorum hominum men- 
tibus, quibus reuelationis lumen non affulfit, excita- 
tam fuifie notitiam cuiufdam naturae , quae eflet mun- 
di veluti Princeps , & Parens , quotiefeumque non 
perfunctorie attenderet animum praecipue ad boni- 
tatis affluentiam, mirabiliumque , & infignium vti- 
litatum comprehenfionem , qua Solaris fplendidif- 
fima machina lumine fuo ordinatifsime circumacto 
cunfta viuificat, fouet, ac nutrit j mirarenturque li- 
beralitatem Telluris, cum tot opes, ac copias plan- 
tarum, fruCtuum , animalium e finufiio veluti mater 
benigna mortalibus praebet . Haec & fimilia dum 
prifei homines contemplarentur , fieri non potuit, 
quin tantorum munerum largitores grato affeCtu 
profequerentur . Neque alia ratione cum viri heroi- 
ca virtute praediti artes , & inuenta praeclara valde 
vtilia ingeniose iuxta,ac liberaliter mortalibus con- 
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tuliflent, fumma veneratione talem , ac tantam bo- 
nitatem lulceperunt , & Diuinitatis honores eis defi- 
gnarunt , vt Cereri , Baccho , Herculi , Mercurio, 
& alijs. Horum autem illi prsftantiora bonaattu- 
lifle humano generi cenfendi 1'unt , non qui fragi- 
lem , & limo affixam noftram partem , fed qui ani- 
mum Diuina aurs participem eruditione , ac lapi- 
entia perfecerunt , OC ornarunt . Hinc artem , & 
facultatem illam tradentes , qua vafri maris plani- 
tiem intrepide perambulare non dubitamus coaftis 
ventis imperata facere , ibidemque verfantes acu 
magnetica itinera ad vnguemmenfuramus,&terrs 
plagas, <Sc coeli, ftellarumque loca, 6c fitus medijs 
in tenebris conftituti clare confpicimus. Vel hinc 
qua pondera immenla pufrllis noftris viribus tanta 
facilitate mouemus , vt terram vniuerlam e fuo loco 
transferre fe pofle non diffiteretur magnus ille Ar- 
chimedes , fi haberet , vbi pedem extra illam fige- 
ret. Aut qua natura: miracula in elementis, plantis, 
animantibus perfcrutamur.Quaue cx fragili vitro lin- 
ceos oculos veluti efformantes adeo coelo proximi 
efficimur, vtfere fummas mundi partes , & ftellas 
innumeras haffenus mconfpicuas contrectare videa- 
mur. Aut eam tandem do&rinam Aftronomicam, 
qua in Cflum transuolamus , duabus nimirum alis 
Geometris , & Arithmetica: , quibus Diuina: Sa- 
pientis thefauros contemplando, lumma dulcedine 
in hac mortali vita, gloris, felicitatifque illius ineffa- 
bilis participes efficimur. 

Sed quia felices admirabilium rerum inuentores 
vel lortuns, vel temporum iniuria plerumque neque- 
unt fuaftudia, licet llluftria , & falutaria pofteritati 
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tranfmittere , ideo viris principibus fingulari virtute 
prxditis, fine quorum auctoritate , & munificentia 
bonae illa! artes omnino depreftk , contemptae , Sc 
fqualidae deperirent , dum eas diuino inftinffu pro- 
mouent , augent , atque in vitam reuocant , ne dum 
pares , fed maiores gratias ijs habendas prilci homines 
cenfuerunt,quaminuentoribusipfis, cum ipfi bonis 
illis alioqui non duraturis genus hominum beauerint . 

Atqui inter iftos Heroas digni/simum fibi merito 
locum vindicarunt Maiores tui, Princeps Serenifsime, 
quibus gratitudinis perpetuam deberi memoriam eru- 
diti omnes fatentur • Quippe pcftquam Barbarorum 
incurfionibus Europa vniuerfa,& Italia Princeps eius 
prouincia prilco nitore amifio, omni ornatu litteraru, 
artium , bibliothecarum , lyciorum , imo humani- 
tatis ,& politiae fpoliata diu lacuillet, Diuino fauore 
primus omnium lurrexit Magnus ille CofmusMedi- 
ceus, qui viros docfrina eximios cum vniuerfa fupel- 
leftile Grecar fapientia: Conftantinopolitani Imperij 
calamitatem fugientes eo aflfeftu complexus eft , vt 
omnium Mufarum parens appellari deberet, qui ob 
liberalitatem plufquam regiam, & beneficentiam vbi- 
que terrarum effufam , atque ob alia heroica gefta 
Pater Patrif prius falutatus fuerat . In eius locum fuc- 
cefsitLaurentiusnepos,quinon ferro, & cyde , fed 
ciuili prudentia , & alto confilio Patriam , <Sc pene 
Europam moderatus eft: nec modo Poeticis lepori- 
bus ornatus , fed profundi fsima: Philofbphise Plato- 
nica! innutritus , eamdem docfrinam opera , & ftudio 
poti (simum Marfilij Ficini e Grfco translatam illu- 
ftratamque pofteris tranftulit . Bibliothecam infuper 
Laurentianam a maioribus inchoatam comparatis 
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vndique manulcriptis codicibus lummo impendio , 
fummaquecura locupletauit . Ifq; filium reliquit Leo- 
nem X. Pont. Max. , qui vniuerfi orbis viros eruditos 
dilexit,fouit, amplificauit: Bibliothecam Vaticana 
mirifice inftruxit: VrbisLyceum a fundamentis ere- 
xit , codicibus , & viris doctrina magnis ornauit , atqj 
prifca barbarie omnino deleta aureum litterarum fo- 
culum refbtuit . Sed Cofinus ille primus Magnus Dux 
Etruria: mihi nunc non reticendus, qui proter procla- 
ra bellica , & politica facinora , quibus Etrufcum Im- 
perium auxit , atque firmauit , promouendis difcipli- 
nis fedulo intentus Athenarum Pilanum, vt cum ma- 
xime reparauit, vt profelloribus difciplinarum fama 
proflantibus nobilitauit : Florentinam Academiam 
inftituit, Pandeftarum libros ad fidem egregij, & ve- 
tuftifsimi codicis manufcripti amplifsime excudi luf- 
fit : tot infignes Groci , Latini , Etrufci idiomatis Icri- 
ptores vigilijs,& labore eruditifsimorum virorum illu- 
ftratos typis edendos curauit : Paulum Iouium cum 
primis, & Io:Baptiftam Adrianum ad fui temporis 
hiftorias confcnbendas amplifsimis oblatis promijs 
perfuafit . Virtutes , atque opera tam Magni Paren- 
tis imitatus efl Francifcus , qui in Imperio fuccefiit, Sc 
antiquitatis ftudio maxime delectatus, praeclaras, atq; 
innumeras venerando vetuflatis reliquias , lapides, 
gemmas, numifmata collegit. Hunc excepit Ferdi- 
nandus primus vere litteratoru Mecoenas, qui Biblio- 
thecam codicibus Hobreis , Chaldois, Syriacis , Egy- 
ptijs , Perfis , & Arabicis ( inter quos hi libri Apollo- 
nij, & Archimedis extant ) felicifsime ditatam reli- 
quit , atque eruditifsimos viros Hieronymum Mercu- 
rialem, Petrum Angelum , Iacobum Mazzonum , Io: 

Bapti- 


Baptiftam R.aimundum,totq; alios largifsimis ftipen- 
pendijs euocauit, atq; aluit ; Sacrofan<ftaq; Euangelia 
fidei propaganda ftudio imprimi, Euclidem quoque , 
Auicennam, Geographiam Nubienfem typis nitidiP- 
fimis Arabice omnia edi curauit . Non abnmilis litte* 
rarum amore Cofmus Secundus, cuius nomen, ac glo- 
riam magnus ille Galilaeus erga Principem de fe opti- 
me meritum gratifsimus in ccclum vexit, ac infculpfitj 
„ Vir nempe(vtGaflendus ait) fiiper aethera notus; quo 
„ alium non extulit zetas haec noftra gloriofiorem; quip- 
„ pe tametfi orbis terrarum laudatis virorum illuftrium 
„ dicEs , facfifq; circumftrepit , horum tamen omnium 
,, memoriam filentium altum breui inuoluet: nomen, 
„ quod ille coelo infcripfxt , donec coeleftia curae erunt , 
„ apud homines perennabit . Tandem Ferdinandus 
Secundus ingenij perfpicacia mirabilis , maieftate im- 
perij praeclarus, virtutibus,& Philofophia illuftrior fe- 
liciter regnat : is eft , cuius munificentia, ac fauore Eu- 
ropa vniuerfa in Etrufca hac regia (ne aulicum decus, 
aut cultum, nobilium obfequia,& famulitium, Mufze- 
um amplifsimum,ac ditifsimum referam) eruditorum 
frequentiam philofophantium, difceptationes,ac per- 
petua exercitia literaria aeftimari , ac florere merito 
fufpicit , 3c veneratur ; cum Mu& reliquis in aulis 
tantu non neglecte huc fe fe recepifle veluti in fedem 
fuam videantur; hic enim in delicijs habentur fectio- 
nes anatomica.*, coeleftes obferuationes, chimica efpe- 
rimenta, vniuerfpque naturalis philofophiae accurata 
inquifitio . V no verbo hinc credula philofophia exu- 
iat; non hominum libri in pretio habentur, fed Dei 
volumen, fcilicet rerum natura veris,accuratifq; expe- 
rimentis fummo ftudio indagatur, eSc colitur. Praecla- 
ris 
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i is hifce fl udijs lactatus, Sc innutritus es , Princeps Se- 
renifsime, tot tantorumq-, heroum progenies, quorum 
viitutes incomparabiles, & egregia geflaconfentaneu 
efl in te vno v eluti foco fpeculi parabolici fimul colle- 
fla , Sc vnita fplendefcere , vt totas vires fuas fumma 
virtus experiatur, atqj ineffabilem bonitatem , bcnefi- 
centiarq; fludium , virtutum , artium , fcientiarum cul- 
tum a maioribus acceptum fludiose , Sc religiose con- 
ferues, atq-, ad pofteros aufturn tranfmittas . 

Si igitur hominum genus natura diftante primum 
Deo Op. Max. , <& beneficentifsimo gratias iuftis ho- 
noribus, Sc memori mente perfoluendas effe decreuitj 
atq^ ne memoria beneficiorum deleretur templa , fa- 
na , feftos dies , Sc ludos inftituit . Secundo loco eof- 
dem fere honores Heroibus , ac Principibus ftatuit, n5 
his qui armis, Sc c^de potentiam violenter fibi vindi- 
carunt, fed qui prae flantibus virtutibus ornati magna 
beneficia in homines contulerunt, fiqueeos non hu- 
manis, fed diuinis laudibus celebrari iufsit, potiori iure 
tibi, Princeps Gloriofifsime, pr^clarifsimoru heroum, 
ac virtutum heredi plaufus debitus , honores , laudes , 
Sc grati animi monumenta ab eruditis Europa: viris 
offeruntur . Quandoquidem magna, & certa illos fpes 
tenet amplifsimum patrimonium heroicarum virtutu, 
quod Cofmus Pater Patria:, Laurentius magnificem- 
tise exemplar, Leo fui foculi felicitas, infequentefque 
generofifsimi Principes, atq^ Heroes de genere huma- 
no, Sc bonis litteris optime meriti tibi reliquerunt non 
ad faflum , fed ad imitationem , Sc ftimulum gloria , 
nec externe , fed in animo , Sc cordis facrario pie a te , 
ac reuerenter curandum, feruandum, amplificandum 
ea pr^cipue qua polles pr^clara indole , ingenijq; acu- 
mine, 
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mine, ac felicitate, amoreq; fcientiarum , ac bonarum 
artium , quibus te Deus, Sc Natura indulgentifsimc 
cumulauit . Hoc quidem fummopere precatur , Sc 
vouet eruditorum Refpublica , 6 Princeps longe in- 
comparabilis , idque vaticinatur ex hoc tuo pr^claro 
decore, & fummae bonitatis fpeciminc: Quippe , o 
Principum decus , & ftudioforum delicium , perbelle 
docuifti virtutis heroicf magis proprium e fle benefa- 
cere, & alijs prodeffe, quam laudes meritas captare, & 
exigere 3 dum veluti epulo lautifsimo in hac folemni 
pompa tuarum nuptiarum, fcientiarum cultores dona- 
tos voluifti ; quid enim pretiofius , & magis expetitum 
veritatis ftudiofis praebere pofles , quam Quintum, 
Sextum , & Septimum libros Conicorum Apollonij 
Pergxi haftenus deploratos , atq; lemmata Archime- 
dis, qua: Serenifsimus Ferdinandus Secundus inclytus, 
atque optimus parens tuus ex Arabico verti , & typis 
excudi ad communem reipublicae litterariae bonum 
iufsit? T anto ergo pro beneficio 

— grates perfoluere dignas 

— Non opis eft noftrae, 

Numina tibi 

— pr?miadigna ferant, qu? te tam l^ta tulerunt 

— ff cula . qui tanti talem genuere parentes . 
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CAVE CHRISTIANE LECTOR: 

A Balphatus Alphabanenfis Apolloni j Paraphra- 
ftes religione Maumedanus fuit 5 quapropter 
aliquot locis more fup Gentis non modo Regi luo 
Abicaligiar Carlcialeph nimium adulatur , verum 
etiam impie loquitur. Nihil tamen omilsum eft, vt 
antiquus Codex integre, fideliterq3 exhiberetur. Hgc 
eadem de Archimedis interprete dicta funto . De 
his te praemonitum volui , ne inter legendum pise 
aures tuse vel minimum offenderentur. 

Vale. 
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IN NOMINE DEI 

MISERICORDIS 

MISERATORIS. 

P \ 0 OE M l V M 

ABALPHATHI FILII MAHMVDI , FILII ALCASEMI, 
FILII ALPHADHALI ASPHAHANENSIS . 

LAVS DEO mursgrE SECVL1 DOMINO. 

ATHEMATICA quamuis pra- 
ftica fit (cientia , ac dilciplina , cu- 
ius legibus, Sc praxeptionibus difi- 
ponitur , atq-, dirigitur intelle&iua 
potentia ad abfolutam , perfectam- 
que imaginum cognitionem, prae- 
fcindendo a materijs , qui eft pri- 
mus gradus afcenfionis a fenfibilibus aa intelligi- 
qilia } nihilominus fuarum claritate demonftratio- 
num , non foliim ab alijs differt fcientijs verdm 

** etiam 



Digilized by Google 


ABALPHATI 

etiam longilsime ijs praeftat , atq, praecellit, eo quod 
faccium, lordiumque dubitationum , & aliorum hu- 
iurmodi generis accidentium expers omnino fit, atq; 
jyfoera . Ea autem propter fe habet ad Icientificam 
potentiam , quemadmodum habent fe limpidifsima 
quaeque orbi folis oppofita ad vifiuam potentiam . 
Ex quo ad illam comparandam , confequendamq; 
non excitatur intelleffiuaduntaxat vis, veriimetiam 
multum exacuitur , atq; delectatur , ponderatis prae- 
fertim, expenfisq; illius demonftrationibus , Sc cer- 
tifsima earum comprehenfa , & cognita veritate . 
Tunc quippe huius veritatis percepta animus odo- 
rationis fuauitate , auide , Sc ardentius appetit con- 
fequi ea omnia , quae illius fuggerunt demonftra- 
tiones , earumque potiri. Subinde vero procedere 
conatur vitro ad vltimum finem ,• nempe ad pro- 
prietatum , Sc obiectz illius cognitionem, excelli ta- 
tem , atque praeftantiam comparandam , tandemque 
ad ea omnia , quae ad ipfam fpeftant . Quod qui- 
dem luminis cum ipfius affulferit ftudiofis , Sc quam 
praecellens fit , animaduerterint , omnes fuos con- 
tulerunt conatus ad libros componendos , conlcri- 
bendofq; de ipfius elementis , principijs , ac omni- 
bus ijs , quf inde deriuantur , Sc eo Ipeftant . Soli- 
diora porro profefsionis huius fundamenta omnium 
primus iecit Euclides in eo libro , quem de elemen- 
tis inlcripfit , in quo fundamentales continentur ra- 
tiones linearum tam rectarum , quam curuarum , 
nec non fuperficierum prouenientium vel ex earum 
lingulis vel ex omnibus fimul fumptis . Rationes 
praeterea habentur lolidorum prouenientium , vel 

ex 
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P R O E M I V M. 

ex fuperficiebus re&ilineis , qualia funt habentia 
bafes 3 vel ex curuis , qualia funt fphcerica j vel ex 
hifce compofitis , quales funt fuperficies Cylindro- 
rum , & Conorum. Verum enim vero figuris- ex 
fegmentis fuperficierum planarum prouenientibus , 
& cuiuflibet etiam Solidorum Sphaericorum , Cy- 
lindricorum, atque Conicorum nullum hatVenus ia- 1 
ftum erat fundamentum , aut pncmiffa elementa , 
vel fundamenta aliqua . Ex quoilli prifci librorum 
Scriptores aliquid de ijs innuebant duntaxat , & 
quidem leuiter. De Sphaericis autem aliquid ex eo- 
rum legebant proprietatibus , & pafsionibus;fiue ex 
proprietatibus fegmentorum inde prouenientium 5 
vel figurarum in ea incidentium 5 vel ex accidenti- 
bus quibufdam ipfius Sphaerae , qux ex eius proce- 
dunt motibus 5 vel quia fe inuicem includunt , 6 c 
componunt. Nam Sphaera aliqua opus illi erat ad 
Sphaera: vniuerfalis cognitionem confequendam vna 
cum eius orbibus , ac motibus , & ad inuicem at- 
que fua centra applicatione. Et id tandem , donec 
librum Almagefti compofuit Ptolomaeus , in quo 
ea omnia recondidit copiose , qua: illi angnfte , dc 
leuiter hoc de argumento fuis innuebant feriptis , 
tradens non folum methodum , ac rationem eorum 
aflequendi cognitionem , fed , & inftrumentorum 
etiam vfum. Quod profeffo iafhim fuit tamquam 
vniuerfale quoddam fundamentum , ac principium 
ea omnia comprehendens, quae ad Sphaerica perti- 
nent 3 vnde hac in re fatis abunde ftudioforum fiti, 
& defiderio confultum fuit . Porro Appollonius 
profefsione, & difciplinam hanc ad fupremumper- 

* * z fecho- 
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ABALPHATI 

feftionis perduxit gradum , Conicorum componen- 
do librum , qui Conicarum feftionum coniplefti- 
tur proprietates, qua? fublimiorem , eminentiorem- 
que dilciplinar huius fibi vindicant locum . Et fane 
tot propofitionibus , totque figuris illum ditauit , vt 
admirabiles illa: nuncupari meruerint , eo quod 
contineant lineas curuas , feu medias inter reflas , 
ac circulares fefe inuicem fecantes 3 adeoque miros 
quidem fundunt fenfus , Sc proprietates . Quos qui- 
dem omnes libros, qui difciplina: huius fundamenta 
funt , ad Arabicam tranftulere linguam illius ftu- 
diofi. Quamuis autem liber ifte Conicorum pra:- 
ftantifsimus fit , tam ratione fui , quam prxclarif- 
fimi Aufroris , nihilominus nimiam ob illius obfcu- 
ritatem , difficultatefque obuiam occurrentes , ac 
profundifsimos , quos continet fenfus 3 tum etiam 
ob innumeras , Sc admirabiles figuras , Sc propofi- 
tiones 3 tandeinque ob temporis diuturnitatem , in- 
gentefque perferendos labores ab interprete , qui 
eum ex Graeca transferat lingua , dudum negleftus 
fuit , ac pene etaerna: datus obliuioni , vt nemo ha- 
ftenus illum , vel Commentarijs illuftrauerit , vel 
congcflerit in ordinem , quamquam fumme fit ne- 
ceflarius,ac vtilifsimas complectatur propofitiones , 
Sc figuras. Quapropter diu fepultus , Sc ignotus 
iacuit , Sc pene ad defeftum vfquc , ac interitum , 
cum apud Difciplina ftudiofos , tum etiam ipfos 
profeflores , Sc fragmenta ex illo circumferebantur 
aliqiia , Sc ea fane faciliora , quia obfcuriora euita- 
bant omnes , atque declinabant 3 vno verbo inte- 
grum ha&enus viderat nemo. Hinc mihi famulo 


PROEMIVM, . 

vifum cft , me Reipublica* Literariae gratam rem 
fafturum , fi eum in integrum reftituam , ac in 
vnum congeram volumen , vt ita redaftus facilis fit 
portatu , fub omnium verfetur oculis , omnium te- 
ratur manibus , Sc ad reliqua facilior reddatur adi- 
tus .* Quem etiam librum comparare ftudui Biblio- 
thecae domini noftri Regis prxftantifsimi , munifi- r p J‘/^ a 
centifsimi , doftifsimi , iuftifsiini , vjfforis , trium- fles Artr 
phatoris , Fidei defenforis , celfitudinis Monarcha- 
rum , gloriationis fui generis , gloriae religionis , folis 
Regum , Abicaligiar Carfciafeph Filii Ali , Filij 
Phrami , Filij Haiami , Principis Fidelium , quem 
incolumem , ac fofpitem feruet Deus , eiufque de- 
primat hoftes , Sc proterat olores . Nunc autem ali- 
quid de ordine , Sc rerum difpofitione ,'ac concifa 
breuitate dicendum nobis fupereft . Nam rerum 
ordo , Sc accommodata difpofitio id intelligentiae 
afferunt auxilij , quod in fcientijs comparandis Ju- 
culentifsimx demonftrationes j concifa vero breui- 
tas, ac fuis terminis necefiarijs expedita, Sc rite di- 
fpofita , eandem pene proportionem habet ad in- 
telligentiam , ac caufa ad caufatum . Ea autem 
jropter ordinis conferuatrix virtus venatio dici fo- 
ita eft , Sc fatis quidem appofite , Sc eleganter. 

, SJam concepti fenfus , Sc in mente comparati , fi 
intra ordinis cancellos includantur, fingulos fuis di- 
fpenfare momentis procliue poterit conferuatrix re- 
rum illa virtus. Simillimi , alioquin erunt feris per 
vaftas vagantibus folitudines , ac nullo coercitis val- 
lo , quorum imagines , Sc motus ita fefe offerunt 
confpicienti , Sc contemplanti , vt nullo negotio eas 

capere , 
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AB ALPHATI 

capere , & aucupari fe polle arbitretur , at cum id 
prarftare tentat , ftatim dilabuntur , atque euane- 
icunt. Ea plane ratione termini rerum fingulos in . 
mente conceptos lenfus defignantes , nili fuo coer- 
ceantur ordine dilabuntur , & euanelcunt ; prceci- 
pue cum modo hanc , modo illam fundant lignifi- 
cationem , cum iuxta Iabentis temporis varietatem , 
tum diuerlitatem regionum , & prouinciarum , vt 
non eadem vbique , & femper ut par ratio , licet 
ijdem in anima maneant habitus. Ex quo palam , 

OC plane relinquitur j quod acquifiti illi termini non 
inhaereant , quemadmodum lubfiftenti eflentiales 
inhaerent differentia’ ; neque etiam quemadmobum 
proprietates neceflario conlequentes fuo inhaerent 
fubiefto 5 fed ea inhaerent ratione , qua accidentia 
difficile, ac tarde amouibilia. Quandoquidem ter- 
mini eiufinodi vocabula lunt quaedam rebus impo- 
fita , & applicata ad fenlus commode eliciendos , 
atque eruendos. Quod autem vel diuino faflitatum 
eft inftinftu, vel Prophetica infpiratione edoflum , 
ficut indicat nobis Altilsimus Deus dicens : *( in Al- 
corano ) & docuit Adamum cun£la nomina ; vel 
m d lc io , & calculo fapientum virorum , quemad- 
f>. modum praeftitiffe legimus primos illos artium in- 
uentores . & Icientiarum ; vel magna aliqua nccefi- 
fitas hominum coegit vulgus ad eiufinodi excogi- 
tandos terminos , rebufque imponendos , ac tranff / 
latione quadam vocabula mutuanda , & ad alias , 
atque alias res transferenda , ex quo fynonymo- 
rum ea enata eft copia. Nec vllus profe&o fapien- 
tum , qui has profefsi funt Dilciplinas , aut qui ip- 
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forum fecuti funt veftigia , hunc imponendorum 
terminorum rationem afpernatus fubinde eft , aut 
ab illa abhorruit j quinimo acceptifsima femper om- 
nibus fuit , vt quae maximum rerum intelligentiae 
fplendorem affert , & claritatem. Eandem igitur 
hanc ob caufam in colligendis, digerendifque hifce 
famulus libris , antiquorum fapientum , Sc artium 
profeflorum, inuentorumque injfiftens veftigijs,ter- 
minqs & vocabula fingulis rebus imponere, & 
earunv ; vim breui declarare (definitione cenfuit , vt 
ita fuiscoercita omnia limitibus nequeant in varias 
parte£,,.‘& fenfus diffluere , ad conciliandam lcfto- 
ri inter legendum hos Apolloni j libros eam , quae 
fieri poteft , facilitatem. Innui praeterea eandem 
etiam ob caufam obfcurioribus in locis expolitionem 
aliquam , ne vlla fubinde relinqueretur difficultas 
ad mentem Auftoris cumulate affequendam. 

Tandem leflorem meum enixe rogo, vt 
excufatum me habeat , fi mendum 
aliquod , aut erratum meam 
fubterfugerit diligentiam . 

Interea Deum fup- 
pliciter depre- 
cor 

Altifsimum , vt nos ad ea , quae vtiliora 
nobis funt , demum 
perducat . 
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Ne ^vacaret pagina ipfiusmet Apollonij Pergat ex Epiftola ad Eude- 
mum Argumenta in tjuatuor Conicorum libros pofiericres , <jui Graea 
lingua imuria temporum perierunt , hic apponuntur , quorum tres ex 
Arabicis M.SS. nunc exhibentur. 

Reliqui autem quatuor libri ad abundatiorem 
fcientiam pertinent. Quintus de Minimis, & Ma- 
ximis magiia ex parte agit. Sextus de Aqualibus, 
& Similibus coni feftionibus . Septimus continet 
Theoremata qua: determinandi vim habent. 
Oftauus Problemata conica determinata. 

Hac eadem Pappus Alexandrinus lib. 7. Mathemat. Collecl. , atep, 
Eutocius in Commentar, ad Apollonium . 
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IN LATINAM EX ARABICIS 
Librorum Apollonij Pcrgaei verfioncm 
p \AE f a T i o . 



POLLONIVS Pergarus vetuftiilimus , 
ac magni nominis Gnecus nudor otto de 
Se&ionibus Conicis confcripfit libros . 
Horum priores quatuor haftenus omnium 
teruntur manibus ; pofteriores vero , ne- 
fcio quo fato , & rerum viciilitudine funt 
amifli , ac non fine magno 1 iteratorum., 
animi moerore iamdudum deplorati , & 
nufquam perdiligenter non qucefiti ab ijs praifertim , qui Geo- 
metriae , & Mathefeos operam* nauant ftudijs , fed fuftra diu . 
Tandem deprehenfum eft , hos , quemadmodum , & reliquam 
pene Grecae fapienti® fupelie&ilcm ad Arabum migraffe fcho- 
las , ibique Arabice conuerfos , & Arabicis indutos ornamen- 
tis , in illius gentis tamquam extorres , & inquilinos laritafft» 
Bibliothecis. Qjjamobrem eorum miferti vicem Sereniflimi Ma- 
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gni Etruria; Duces , inde magno foluto pretio redemei uut , ip- 
lbrumque tam practara opera quali iure poftlimimj vindica- 
runt j ac demum patrio lblo reddiderunt. Attamen fat noib 
fuit, aut vifum eft fummis iftis Principibus Apollonium in liber- 
tatem afferuifle, & ex Barbarorum eripuiiTe manibus , ac in ce- 
leberrima tetius Europx Auomm rcpofuillc Biblioteca ; fed 
omnem nauarunt operam , & ftudium , vt Latina eoam donati 
* FMnr lingua in lircratorum gratiam publici iuris fierent . * Ea propter 
cvxitr. vere Magnus ille in omnibus Ferditiandus primus celeberrimam 
hoc nll 1 - eam erexit Typographiam e nomine gentilitio Sercniflima: fa- 
‘r p'm n ’ili® Mediceam nuncupatam , cui nullam fimflem , aut parem 
c. n- 29 - vidit Chriftianus Orbis , aut vifurus vnquam eft ; fiue charade- 
yjlthc' rum , prxferdm Arabicorum , fpede*s copiam, fiue varietatem, 
m<u - fiue nitorem , fiue elegantiam . Dictis hifce profedo noftris 
fpedatiffimam , ac manifediflimam fidem faciunt Sacrofanti 
Euangeliorum libri, Auicennx , Euclidis, aliaque Arabica ope- 
ra ijs edita typis , qua: omnibus Orientis gentibus admirationi 
funt , atque adeo auidiflimb expetuntur , ac magno comparan- 
tur pretio . Sed hxc non typis duntaxat excudi iulfit munifi- 
centiflimus Princeps , verum etiam viros linguarum peritilfi- 
mos ingenti conduxit ftipendio , qui Arabicoru Codicum va- 
carent verfionibus . Hos autem inter principem obtinebat locum 
loannes Baptifta Raimundus vir , & fcientiarum cognitione, &c 
linguarum peritia omnium ore celebratiifimus . Is autem , & 
feriptis literis , & familiaribus cum amicis colloquijs Apollomj 
librorum verfionem fxpenumero pollicitus eft. Imb erant, qui 
libris editis verfionem iam a Raimundo confedam , &c perfe- 
dam efle , in vulgus iadarent. Verum cum nunquam vifa fue- 
rit eiufmodi verfio , neque inter ipfius feripta. reperta , nequo 
in Aduerfarijs notata , aut catalogo ipfius librorum adlcripta^-, 
qux omnia religiose hadenus conternantur, hoc vnum creden- 
dum fupercft , eam votis foliim ‘fulceptam , & cogitatione dcii- 
neatam fiiiflc ; rem autem , aut quod per otium ipfi non licuit , aut 
ob Codicis ledionem , & feripturx difficultatem , qu.c maxima^ 
eft , vel ob orationis abftrufic , Sc fermonis ancipitcm , ac mul- 
tiplicem verborum potcftatem , vel tandem aliquam aliam ob 
cauiam , quam , conijccre difficile eft , perficere non potuilfc . 

Nimio 
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Nihilo tamen minus Magni Principis, Magni Filij , Magni Ne- 
potes aut ab incoeptis deftiterunt , ant generofiifimi animi du- 
dum conceptum ftudium remiferunt . Quamobrem ante bien- 
nium feriptis a Sercnitfimo Principe Leopoldo literis officij ple- 
nis , & humanitate , tam proprio , quam Magni Ferdinandi 
II. fratris nomine, impolita mi hi fuit hasc prouincia optatae diu, 
& pene defperatte verfionis . Quo fane , vt ingenub fatear , ni- 
hil iucundius , nihil carius , nihil antiquius accidere mihi po- 
terat ; qubd hac data occafione , aliquam grati animi fignifica- 
tionem exhibere me pofle putabam Seremlfimo illi Principi , 
cuius ampliflima in me beneficia fum expertus . Memini profe- 
ro , nec ex animo meo excidet , imo clauo fixum trabali ma- 
net , quanta in me contulit Magnus Ferdinandus Secundus or- 
namenta , quanta in me vfus eft liberalitate , & beneficentia , 
non tantum dum fortuna mihi arridebat , non folum dum res 
fuccedebant profpere , non modo dum ad illum ab Amiro Fa- 
chraddino mifliis fingulari felicitate fitiebar , fed etiam in nau- 
fragio , & iadfura illa barbarica, in Catrellina coniurationo , 
& proditione , in aduerfiflima fortuna . Sed haec omnia magis 
a me exprimi poifunt profundiflimo filentio , qualm verborum-., 
copia , aut oratione altius exaggerata . Verum enim vero dum 
arbitrabar , mirificam nadum me eife opportunitatem gratifi- 
candi Principi de me optime merito, & exhibendi aliquod gra- 
ti animi fignum,pene concepta excidi fpe. Nam aperto Apol- 
loni; Codice , & conieftis in eum oculis duas primo fere intuitu 
fefe mihi obtulerunt difficultates , quas a me neque fuperari, 
neque vinci pofle prorsus exiftimaui . Hinc fummus , & abftru- 
fus pudor , hinc plurimus fudor ingenue omnia fateor. Et eo 
magis intimis animi fenfibus angebar , quod ea verfio non ia, 
feceflit aliquo fiebat , & remotis arbitris , vbi aciem mentis ab- 
ducere , difficultates commode expendere , animoque intento , 
& libero luflrarc qua? in rem eflent , ac per otium poffem , fed 
prarfentibus grauiflimis viris , & quidem , ex tempore , & nulla 
data praemeditandi facultate , interpretationem facere compel- 
lebar. Ea'fortbillofQ prarclariflimoru viroru de me erat opinio, 
& exiftimatio , quam tamen parum abfuit , quin penitus perdi- 
diflem , c&m vix, St ne vix quidem feripturam illam legere pof- 
t *** 2 fem , 
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fem , quae prima erat difficultas . Nam pun&a aberant diacriti- 
ca imprimis ( de pun&is vocalibus hic non loquimur , nec eoru 
inter legendum a peritis linguae habetur ratio , aut negotium-, 
aliquod faceflunt ) , nemp£ ea , quae formam dant literis , lite- 
rafque conilicuunt , St fine quibus litera? funt pura , ac nuda- 
materia omni fpoliatx forma. Quid autem fit materia omni 
fpoiiata forma, neque ipfi fciunt Philofophi , quorum id fcire^ 
intereft . Eodem prorfus fe habent modo Arabum literar , feu 
potius literarum duitus , St lineae diacriticis hifce carentes pun- 
ctis. Eadem enim figura , feu linea , exempli gratia , fi vnumu 
ei fuperponitut pumSum erit N. fi ver6 fupponatur , B. fi duo 
fuperponuntur , T. fi tria Th. ii duo fupponantur , I. & fic do 
exteris fere omuibus arguendum eft . Si quis autem percontabi- 
tur , quid erit illa figura , & linea , fi nullum adfit pundmn ? 
refpondetur materia fine forma , & quid fit prorsus ignoratur . 
Augebant etiam leftionis difficultatem lpfe literarum figurx * 
quae ita raptim , 8t curfim , licet elegantilfime , duftae erant , vt 
vix ab inuicem quandoque , & identim diftinguerentur .. Haec 
autem difficultas terruit quidem primo afpe&u fed breui , St .ci- 
tius quam credebam , fuperata fuit , tum Audio , St diligentia , 
tum experientia , quam ab ipfa ineunte state ex le&ione eiufrno- 
di feriptorum generis comparauimus . t t • ' 

Altera difficultas , qua: fe nobis obtulerat, maioris quidem 
erat ponderis , & momenti ; verfabatur quippe circa difciplinas 
vocabulorum intelligentiam , & notionem , quorum ignari cran 
mus, & penitus ieiuni. At hanc quoque. difficultatem facili ne- 
gotio fuperauimus ope , St. opera Clariffimi , atque Do&iflimi . 
Viri D. Ioannis Alphonfi Botelli Mathefeos in Pifana Acade- 
mia profefforis celeberrimi , qui , St verfionem ipfam promo- 
uerat apud Sereniflimos Principes , & Codicem comportaucrat 
idem Romam , ac perpetuus mihi aderat Dux , St Magifler. > 
Et ita fane ca omnia , qua; ad Difciplinx , eiufque vocabulo^ 
rum notionem pertinebant , clare , dilucide , St explicate ordi-. 
ne inlinuauir , vt breui meis auditoribus Mathefeos profeflor vi- 
derer. Porro quod hac in re magis mirandum eft , nec filentio 
praetereundum , ea erat Viro illi Do&iffuno fingularis ingenij 
perfpicacitas , vt faepe in abftrufis quibusdam locis , noji .ex in- 
... tegris , 


Digilized by GoogI 



Pll^FATIO. v 


tegris , inquam , pramiffis , fed ex vnica didione totam illatio- 
nem inde colligeret , non fenfu , fed totidem pene verbis , ac 
ii Arabica legeret verba , & linguae veteranus cflet profeflor. Pro- 
inde verius ipfi , quam mihi adferibenda eft haec verfio , longe 
tamen abiit omnis adulatio , & animi propenfio in virum ami- 
ciflimum. Hac mutua contentione , & interpretandi, & verten- 
di trium Mcnfium fpatio verfio noftra confeda , & abfoluta^ 
eft , in qua horis tantummodo matutinis propter nimios calo- 
res aeftiuos confumpfimus . Et haec de ratione verfionis pofterio- 
rum librorum Apollonij , & methodo fatis dida fint. Nunc de 
ipio Apollonio , eiufqne librorum Arabica verfione , St illius au- 
doribus nonnihil dicere , par , & confentaneum eft . 

Apollonium fub Achaa Filio Ioatham regis Iuda poft Tha- 
letem Milefium Floruifle , Arabes perhibent Scriptores . Sic 
enim lib. 5. Chronicorum in Achaa/criptum reliquit Gregorius 
Barhebraeus: Poft Thaletem cclibrts fuit in Geometrias pracipuc difci- 
phnis Apollonius "Naggiar . ( id eft faber lignarius ) Is compofuit Treu 
elatum de f cientia Conicor. nempe de Irneis , qux neque reti* ftmt , ne- 
que arcuat * , feu curu * , fedincbnate . Notandum hic eft vaccni_> 
"Naggtar , qua: Apollonio tribuitur , vt cognomen , & nos fa- 
brum lignarium vertimus y patii ( vt opinor ) pro Geometra , &.id*. 
forte exinde , quod inftrumenta , quibus vtebantur Geometra: . 
cx lignis olitn conficiebantur. Quod , & inde conijcio , quhu 
hoc idem vocabulum Euclidi quoque tribuitur apud eundem,. 
Gregorium fic de illo feribentem , At Euclides tfaggiar ex Vrbe 
Tyro erat . . . .1 f . • ' : : r. : ; 

De verfione autem librorum Apollonij in Arabicam linguam 
ita ftatim fubdit mox laudatus Gregorius : Ex his autem ■verfi 
ftmt in Arabicam linguam tempore Almammt feptem libri , eius tameiLj 
prefatio indicat , otio fkijfe libros-, qui quidem Tr otiatus cum aho Tnt- 
tiatu eiufde Apollonq caufam dedere Euclidi fuorum componendorum lia- 
broru longum poft tempus . In his. longe videtur diferepare Grego- 
rius a communi Chronologomm fententia , & opinione , qui 
Apollonium Floruifle feribunt anno periodi Iuliane 4474. idell 
annis ante Chriftum Dominum 240. adeoque multo iunior eft , 
quam facit illum Gregorius . Difcrepat pneterea ab ijfdem Chro- 
nologis in aecate Euclidis } quem Apollonio iuniorem agnofeit , 
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vbi illi cum collocant in anno periodi Iuliana: 4430. ideft ante 
Chriftuin Dominum annis 284. iuxta quam opinionem Apollo- 
nius iunior erit Euclide annis 44. 

Almamun autem fub quo facta eft librorum Apollonij verfio 
in Arabicam linguam ex laudato Gregorio Chalipha fecundo 
falutatus e It An. Hcg. 203. ex omnium feriprorum fententia^ , 
qui annus ex Tabula Aerarum Ifmaelis Sciahmfciah , quam re- 
fert in hiftoria Gentium , refpondet Anno Chrifti Domini fola- 
n 82 6. plus minufue . Nam Hegiram accidifie anno Chrifti 
651. habet Ifmaelis Tabula contra omnium Chronologorunu 
Orientalium opmionem,qui eam repontmt in ann. Chrilti 612. 
& vndecim Heraclij , vno excepto Eutychio Alexandrino , qui 
eam reponit in fua hift. Ecclcs. in an. Chrifti 6 14. feribit enim 
ibi : A Chriflo Domino nofiro 'ifque ad Hegiram fiint anni 6 14. In 
quo octennio integro difcrepatab alijs Chronologicis. Sed harc 
lcuiter tetigilfe , fatis eft ; non cft enim animus hic temporum 
apices data opera excutere , nec id fane vacat , nec huius lo- 
ci eft. 

Principem autem Almamumim , eam procurafTe verfioncrru 
librorum Apollonij, non foliim facile, fed procerto credendum 
eft. Nam is omnium fcientiarum ftudijs vehementiifime arde- 
hat , proindeque congerendorum vndique librorum nunquam 
finem faciebat , eratque in eorum interpretes prolixillimus . 
Mira fane , qux de illius , ac proaui Abugiahphar Almanfur 
animi propenfione in literas , & literatos viros refert Sahadus 
Filius Ahmcdi Andalufij in Hift. Arabum . Is , inquit ibi , erat 
flatus Arabum in gentilitate . Pofiqudm 'nero fauoribus profcquutus ejl 
Deus Altifsimus Hacfcmitas , deuoluitque ad cos imperium , conuerfe 
mentes funt , (gr intellectus d Jlupore , 1» quo tacebant , gff exfufcitata 
ingeniorum acumina poflejudm extincla erant . Horum autem primus , 
qut promonendis fuentt/s operam nauauit , erat Abugiahphar Almanfur 
fecundus Chalipha . Qut tametfi lurifprudentu dedit if simus effet , (gjg 
pcrttifsimus ; nihilominus , (tfr Philofophu •-vacabat Jludio , fed arden- 
tius Aftronomia . Cum mero Imperij Jufcepiffct fceptra Chalipha fepti- 
mus Akdalla Almanfun filius Aaronis jRgfudi , abjoluit ea , que ince- 
perat A uus ipfius Almanfur , operamtjue dedit fcientijs <vbique inquiren- 
dis. Hinc Gr acorum fcripfit Imperatoribus rogans fibi mitti quotquot 
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haberi poffunt Philofophorum libri , qm quotquot comparare potuerunt rni- 
feruntipji . Quibus ille 'vertendis pentij simos quofque /elegit interpretes , 
(gr curam miunxit interpretandi , (gr ueifi funt eo Jiudto ipaiori , quod 
ptri potejl . Quo autem fallo homines non folum incitabat , jed (jp; ,co T 
gebat quodammodo , ut ijs legendis , (gr edifeendis operam darent . 
Ipfe uero fapientes utros famtliartfsime conuemebat , eorumque perami- 
ce utebatur confuetudine , atque plurimum illorum delectabatur collo- 
quiis . "Nouerat , (gr quippe optime , fapientes utros Deo Altifsimo mor- 
talium ejfe cartfsimos , ac tpft comunftifsimos , eo quod fefe dederunt 
anima rationalis uirtutibus comparandis , pofthabttis , (gr contemptis 
ijs , quibus Sinenfes , ac Turea , eorumque fumles incumbunt. Hi 
enim ojlentare amant artium Mechanicarum fubtilitatem , anima ira- 
f cibdis gloriantur potentijs , tgfr concupifctbilis laciant fe fe. facultatibus . 
Cum tamen hac cmma communia cum ijs ipfa habere bruta , fcire de- 
beant ; ttno longe ab illis fuperantur , Peritia , (gr fubtilitate artis ab 
Apibus , qua fua examina , feu penarium /exanguia mira conjlruunt 
arte . Audacia , <efr fortitudine d Leonibus , ahjfquc feris , quibus in -y 
htfce haud comparandus eft homo . Libidine , <g r Luxuria d. fuibus 0 at- 
que altjs , qua hic memorari nccejfe non efl . Hacque de caufa fapien- 
tes uiri funt lampades in tenebris , (jp mortalium omnium Domini . 
Et heu qudm turpe , atque deforme ejl terrarum hoc orbis theatrum _» y 
quoties fuis caret fapientibus. Hic Sahedus in Hiftoria Arabum. 

Noftram autem verfionem hanc Arabicam quod attinet, alia 
prorsus eft ab ea , qutefub Almamuno confecta eft. Hoc plane 
patet ex ipfius Auctoris Abalphathi in prifatione verbis . Dicit 
quippe ibi , fe eam adornafle verfionem pro regis Abicaligiar 
Bibliotheca . Abicaligiar autem rex falutatus eft , tefte Sciahin- 
fciah , Gregorio , & alijs , Hegiri anno 371. nempe annis 
169. poft Almamuni inaugurationem ijsdem , quos mox lauda- 
uimus , auctoribus. 

Verfionem tamen illam , qui fub Almamuno fa&a eft , ne- 
quaquam vidit noftri huius verfionis auctor Abalphath, quemad- 
modum ex verbis eius , qui ad feptimi libri adiecit calcem , 
patet luculenter. Ibi enim , puto inquit , me in hoc , nempti ia, 
hac veriione concinnanda, quofeunque alios anteuertiffe . Itaquo 
exiftimat is nofter Auctor , fe omnium primum Apollonij ver- 
fionem Reipublici literarii dedifte. Quod , St in ipfa quoque 
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innuit praefatione , afferens vfque ad fu a tempora nuliam inte- 
gram librorum Apolloni) extitilfe inter Arabes verfionem ; fed 
fragmenta qua*dam . Ex quo arguere eft , aut eum minime an- 
• tiquiorem Almamuni vidilfe verfionem , aut illam non fuifie in- 
tegram , fed Epitomem aliquam ex feptem Apollonij decer- 
ptam libris , de qua ille in praefatione . Vt vt fit noilra iiaec 
alia prorsus cft ab ea , & ad ipfius audoris calculos redada, , 
atque adeo integra , & omnium perfediflima , atque abfolutif- 
lima . 

Caircru admonitum volumus benignum ledorem , nos in hac 
verfione adornanda fatis prefse Arabicam fecutos elTc phrafim , 
- nec omnino elegantiam , & vcnuftatcm linguas expreifilTe , ar- 
bitrantes id maxime pertinere ad fidelis interpretis partes , & 
officium . 

Ea autem quae occurrunt circa ipfam phrafim , & vocabula- 
nonnulla obferuanda , Arabicae Editioni referuauimus , rati ea- 
commodius , & magis ad rem ibi exponenda elfe , & filis ex- 
primenda charaderibus . Interim bene vale,8c hoc qualicunque 
fruere ftudio , & labore , 
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CC1PE tandem , fudiofe Lethr , in folemni hac pompa 
nuptiarum Serenijstrm Principis Etruria J(egw fplendore 
d Sercmfstmo Magno Duce parata tamdiu deploratos , 
(fg expetitos libros pojlremos Conicorum. Apollonij Per - 
g.a , v 'tque fme mora mens tua epulis hifce lauti/. 'simis 
fatur ari pofsit , non te demorari diutine patiar in limine , recenfendo fct- 
licet nomen Apollonij , patriam , a tat em , & operq ai eo cotif cripta , ne- 
que infuper doclrin.c conica: ortum , @r progreffum d primis incunabulis 
ad virilem vfque , (efr 'vegetam atatem , ad quam yjpollonius ea-n-i 
euextt , propter quod facimus magnus Geometra cognominatus efl ; hac 
enim trita tam funt , (<if 'vulgaria : breuiter tantummodo percurrant-) , 
quo ad notitiam horum librorum facere 'videntur . 

Illius pretwfifsim a bibliotheca orientalis , quam Serenifsimo Ferdman- 
do Primo gratitudmis ergo reliquerat Ignotius "Ncama Patriarcha Anti- 
ochenfis libellum nitidifsimc Arabice feriptum mihi ojlenderat Serenif- 
ftmus Princeps Leopoldus Mufarum decus , (tf gloria , nojinque foculi 
lumen eruditum . Codici tnfcripfcrat Raimundus,fiue quis altus : Otto libri 
de Conici d'Apollonio dei Patriarca. Summa Letitia libellum exofeu- 
latus , licet Arabifi tdiomatis fim prorfus ignarus , n<m potui me conti- 
nere , quin /altem contreBarem , atque reuoluerem paginas illas ; cumque 
frater f guras mihi fatis notas quatuor priorum Apollonij librarum vidif- 
fem alias conicas f guras , in quibus ab vno punBo in eis collocato edu - 
Ba erant plurima reBa linea ad comfeBionem , illico in mentem venere 
illa Eutoctj verba m expoftione epijlola Apollonij ad Eudemum: Quint - 
ius , inquit , liber de Minimis, & Maximis magna ex parte agit; 
quemadmodum enim in elementis didicimus, ii ab aliquo pun- 
fto in circulum linea? ducantur, earum quidem , qua? ad conca- 
uam ipfius circumferentiam pertinent , maximam efle , qua? per 
centrum tranfit, earum vero, qua? ad conuexara, minimam efle, 
qua? inter di&um pun&um, & diametrum interijcirur, ita & de 
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conifectionibus in quinto libro inquirit. Sexti, fcptimi, &o£ta- 
ui libri ptopolitum nnnitefte ab ipfo Apollonio cxplicatur.C«>»^ 
pofied ti quodam Maronita Arabice callente accepijfiem tractatum ,feu li- 
brum cjmntum Apollonj ejje illum, in quo figurs prsdttts delmeats erant , 
par iter que in fubfcquenci libro fexto confpcxtjjcm figuras altas exprimentes 
squalitatem , (fig fmilttudincm fc&ionum conicarum , mihi certum fuit , 
uerc Apollonj effe libros illos . Haud tamen negabo fcrupulum , ac du- 
bitationem niiectam , , ex eo quod textus ille Arabicus non prs ferebat 
in fronte Apollonij , r vel ullius alterius nomen , (jjfi definitiones primi libri 
centuriam fuperabant , cum Apollonius non nifi nouendccim fuo primo li- 
bro appofufiet . Infuper in prioribus quatuor libris non totidem figuras con- 
fpiciebam, nec omnino fitndes , eafdemque, nec eodem ordine difpofitas , 
ac in textu Cisco Eutocij uidcre efl ; quare cenfiii librum prsdiilum-’ 
epitomen effe Conicorum Apolloni/ ab aliquo alio covfcriptam . Hanc quoq\ 
prsclarifsimi Torricellj fuiffe fententiam poflea didici ex eius Epiflolaad 
eruditifsimum Michaelem Angelum jRjccium miffam . Pcrfhtt tamen de- 
bere latine n>erti lucubrationem tam eximiam , eruditifq ; optatifsimam , 
nam nifi ipffsimum opus effet Apollonij , f ait em ex ijfdemmet libris epi- 
tome illa defumpta , tranfcripta exifimari debuerat . 

Jgitur Serenifsimus Ferdinandus Secundus Magnus Dux munificen- 
tia noere regia , qua bonas artes promonere fludct , annuente , (@f fummo- 
pere coadiuuante Serenifsimo Principe Leopoldo fratre Mathefeos , atque 
omnigena Sapientis perito cultore , atq ; egregio utndice , prscepit , ut uo- 
lumen Arabicum Urnis latine redderetur ab Abrahamo Ecchellenfe lingua- 
rum Orientalium doilifsimo , (gfr peritifsimo profejfore . Is quidem fumma 
alacritate negotio fufeepto primum bono me effe animo iufsit ; monuit enim 
nouum non efe apud Arabes libros nomine auclnris in fronte carere, ofien- 
ditque in proemio eiufdem codicis apcrtifsimc declarari effe libros Conico- 
rum Apollonj parapbraflicc expoftos : deinde ex translatione priorum qua- 
tuor librorum patuit demonflrattones propofttionum pene non differre quoad 
dotbinam a textu Grsco Eutocij, licet uerbum ueibo non refponderet : 
nec mirari paucitatem figurarum , quandoquidem una , eademq-, figuras 
quatuor , aut quinque propofitiombus mferiiiret . Incomparabili igitur gau- 
dio perfufus Apollonium pene c manibus fublatum iterum amplexibus flrin- 
xi , (cfi exofculatas fium. Sed molefium fummopere fuit oclauum librum 
deeffe: collegi tamen lofBapttfiam 'Ramundum opufculum arithmeticum 
( quod in hoc codice Arabico fubfequititr libro Septimo Apollonj ) pro otlauo 
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eiufdem libro accepiffe, par i teri]', Hieronymum Lunadorum in Itbro de 2 {o - 
mana Cuna nobis impofuifse , cum odio Apollonij libros ex Arabico tran- 
flulijfc hume Raimundum typis publicauit ; qutenim fi en potuit ,rutoBo 
libros dedijfet is, qui an feptem, aut odio libri ejfient non ammaducrterat i 
Modo opera pretium erit ante oculos ponere formam , (fi/ dtfipo fit tonem 
huius paraphrafis ab interprete Abalphatho edita . Et primo fciendum e fi 
eum collegijje fimul feptem integros libros Conicorum Apolloni/ ex fragmen- 
tis, qua hadlenus apud Arabes fparfim circumferebantur , difpofuijjequt-r 
propofitiones eotumdem librorum alio ordine , ac diuerfo ab Apollomano , 
relictis tamen numeris antiquis , nam in primo libro pofi primam , (gr 
fecundam propofitiones fubfequuntur njndecima, tertia, quarta, feptima, 
(gfi- fic ‘-ulterius femper ordine perturbato procedendo . Hac nempe ratione 
fimul colledlis in eadem figura pluribus propofitionibus , quas in locis difsi- 
tis collocauerat Apollonius , putauit Abalphatbus breutusfe eas demonfira- 
turum retenta femper Apolloni/ fententia , fcilicet i/ fdemmedi/s ,$r eodem 
progreffu , quo rufus efl Apollonius , demonfirat Paraphraftcs eafdem pro- 
pofitiones . An ruero njanare noluerit reuer entia retentus , <-uel potius ner 
quiuerit minum defedlu, ( quippe ingenio non admodum felici , et inue- 
mendi fagaci d natura donatus. ) non aufim affirmare . Superaddit quoq; 
numero fam farraginem aliarum definitionum , quibus compendtofius , 
clarius demonfirattones abfolm poffie profitetur, quod quidem non raro tpfe 
af equitur ; aliquando ruero ob affectatam nimiam bremtatem obf cur ior effi- 
citur : accidit quoque , mt aliqua definitiones inutiles , & otiofia fint , ruel 
repetitio declarationis earumdem prolixitatem creet maiorem , 

Ammaduerfwne dignum efl , quod Manufcriptum licet non dtfttn- 
guatur capitibus , aut paragraphis ,fed continuo , perpetuoquc f rmone procer 
dat more Arabum , in eo tamen numerorum tria genera pafsim occurrunt, 
qui omnes fere wterlineares , pauci quidem in margine pofiti , aliqui ru- 
bris characteribus depiBi, altj ruero pofiti fuper alios numeros in eadem 
linea, rueluti fraBtones numerorum defer ibi fident, hac ratione „ 9 . 50. 
ruel jg. 69. 70. 71. , (fir hcct raro fynceri , & 'veridici fint, come- 
ci tamen fupremos numeros indicare partes, [eu fcBwnes, in quas Abal- 
phathus librum diftribuit , atq-, partitur : mfimi ruero numeri docent quot- 
nam propofitiones 1 n runaquaque feBione contineantur : itaque hi nume- 
ri 4g. 69. 70. 7 1 . fignificant in lib. 5. SeB. 16. contineri Apolloni/ 
Propofitiones 68.69.70.71. reltqm numeri mterlmeares fic difpofiti 24, 
ex 5 . j rvel 3 7. ex 6. citationes fiunt , indicantque Prop. 2,4. hb. 5 . Come, 
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Apoll. , uel Prop. 3 7. lib. 6 . Sed Mirum quam mendoft fint omnes fere 
numeri huius codicis ! in folo enim quinto libro frequenter dux , a. >el tres 
propoftipnes diuerfa uno, (et? eodem numero depgnantur , (efr c contra -> 
plures , (df feparati numeri nulli propoftioni tribuuntur ; nufpiam emm-> 
reperies propofitiones 1 6. \~j. I 8 . 24- 40. j & quamplurimas altas. 
Citationes poflea inter propofitiones interpofita mendofisfimx, obfcuriores tene- 
bras obducunt , quare non parum laboris, (jfg molefha habui , ut propofitioni- 
bus horum fublcqucntium librorum numeros debitos ,(§f legitimos af signa- 
rem ; nam prioribus quatuor tn libris propojttionum numeri licet perturba- 
to ordine difpofi tarum facile rejlitui, (fr corrigi potuerunt ex Graco exem- 
plari, at m libris 5 . 6 . ifg 7. numeros erroneos feri e propofifionum alte- 
rata nifi anolando afeqm quis poterit i Cum ex Arabico codice mendas 
hafce numencas corrigi pojfe Excellentifsimus Abrabamus Ecchc/lenfts 
defperajfet, repetitis litteris , ut conte Buris negotium perficerem, tufsit-,($r 
fi quidem propofitiones Apollontf uno , uel altero tantum ordine difpont po- 
tuiffent , for f an mentem auctoris comjcere arduum non fui ff et , fed inter 
multas , (gr uarias feries , quibus conica dottrma exponi poffet , fi eam t 
quam Abalphathus elegit , ajfecutus fuero , fortuna tribuendum erit . 

Sed quid, ego minutias numerorum confetlor , cum in textu ipfo mfur 
perabiles fere , (dj maioris momenti diffcultates fuperfmt f nulla propofi- 
tio fuit , in qua fenlentia , uerba , aut numen , aut littera non fuerint 
multifariam permutata , mutilata, alta pi~o alqs repofita , atque in propa- 
fitiombus plerifque tituli ipfi , (tfr expofitiones fimmopere deprauata , ut 
prorfus ignoraretur quid nam demonflrandum propofuerit Apollonius. Ita- 
que uerba, littera , numeri , citationes ,tmo Jentcntia def cientes, aut per- 
mutata una cum affectata Paraphrafhs Arabici breuitate, (ef multipli- 
ci, noua nomenclatura Cimmerias tenebras effundebant . Hafce man- 
guflias redactus , quod potui , feci , ut germanum fenfum Apollontj , (gfr 
correciifstmum exhiberem textum . 

Hanc tamen cautionem adhibui , ut tn notis femper bona fde appo- 
nerem ipffsima uerba textus , qua tranfhilerat ex codice Arabico me pra- 
fente Excellentifsimus EcchellenfiS , ibtdemque rationes appofui mutatio- 
nis , (gfr cerretiioms facta . Itaque perfape ubi fententia radebatur obf cu- 
ra , neque dijhncie explanata , tunc quidem meis uerbtsdeclaraui. Et quia 
tnnltottes ob nimiam parapbrajiis beatitatem, uel librariorum uitio propofi- 
ttones no f olide demon flrantur, uel nequeunt ex praccdentibus deduci, addidi 
ex meo penu lemmata nonnulla , quibus cuidentcr confirmantur , qua m 
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i exiit ambiguitatem aliquam prafeferebant . Appofui quoque prolixe pro 
pofitionum cafius omnes negleBos t» textu , eorumque demonflrationes . 
Sed hifce omnibus m rebus religiofut afeb fui , ut omnia dtuerfo chara- 
Elere tu notis Mcmeraucrim, exceptis tamen i/ s , qua minoris momenti 
funt , o rt littera tranfpofita , & deficientes , & dcrba aliqua impro- 
pria , (jfi non fignsficantia , qua commemorare non cenfui , ne dolumen 
in immcnfum excrefceret . 

7 andetn potmjfem quidem abundantioris doctrina gratia non pauca-j 
meo morte hifce libris fuper addere non omnino forfan contemnenda , fed 
parcus adeo fui , dt tantummodo qua ad illuflrationem , (gr ornatum— > 
operis facere d idebantur , adiecerim funtq ; nonnulla propojit tones addita , 
qua noua , (§7" forfan inelegantes non erunt . 

Confideranda modo funtdiffcultates a praflantifsimo, et dochsfmo Clau- 
dio Adidorgio propofta contra Manufcriptum Arabicum Apollomj , quod Cia - 
rifsimus, (gr de bonis litteris optime meritus Gohus ex oriente detulit , 
eadcmq-, difficultates eodem utre nojlrum Manufcriptum, quod Golianum, 
petunt. V erba Merfemu in prafatione Corneorum Apollonij fua fynopfts Ma- 
thematica hac funt . Sufpicatur autem Claudius Midorgius hos tres 
libros, ( fcihcet </. 6 .@ry. Corneorum Apolloni/) efle cuiufdam Ara- 
bis fub Apollonio latentis , quod in quinto fuo libro primam^ 
propoficionem fexti Apollonij fuperius allatam non folum in_ 
cono redto , fed in quouis etiam fcaleno , & illorum portioni- 
bus quibufeumque datis pofTibilia qua»quc demonftrat . Hac qui- 
dem ratio quanti ponderis fit aqm rerum ajhmatores iudicent , (gfl fi qui- 
dem omnes , qui in Geometricis mediocriter der fati funt optime norunt 
fuccefsiue aliquid dlteriits inuenin prater ea , qua dmini Praceptores 
Euclides , Archimedes, Apollonius, (gr Ptolemaus ediderunt , facile enim 
effe imentts addere quis ignorat f 'Nulli dnquam dcmt m mentem librum 
Spiralium non ab Archimede , fed ab aliquo alto feriptum fuiffe,proptcrea 
quod dniu erfalius quarumcumque fpiralium pafs tones Neoterici demon- 
flrarunf, Nec quia admirabilis Maurolicus in fuo quinto Conicorum libro, 
(gr ali) rect nuor es , ficuti prae larus Phylofophus , <g 'r Mathematicus Vt li- 
centius Vntianus Patritius Florentinus m fuo erudito libro de Maximis, 
(fij Mininus aha longe dtuerfa ab Apollonij fpeculationibus excogitarunt , 
hos libros ,-tdulterinos efle aufl funt affirmare . Et ficuti ipfemet Mtdor- 
gins tum npudiauit librum primum Conicorum ab Eutocio editum , licet 
tpfe in fuo libro tertio melius fe demonflraffe propofittones 52. 53. 54, 
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libri primi fummopere glorietur , pari iure hi libri adulterini cenfendi non 
erunt tion aha dc caufa , mfi quia propofitiones horum librorum non ccr- 
rcfpomient , nec afsimtlanew admirandis cogitationibus in eius fubltmi 
mente repofttis . Et [ane non dubito , quod fi Adidorgius ipfe hos libros 
noidijjct , (fit contrcfiafiet , omnino illius magni Apolloni) ejfe abfq-, noUa 
hafitatione affirmaffct . “Nam primi quatitor hbrt continent eafdem pra- 
pofitiones , (fit fape numero eadem '-verba , qu.e tn textu Graco Eutoct) 
leguntur : reliqui libri fubfequentes docent ea , qua in epijlola ad Eudemum 
propofuerat fe demonfhaturum Apollonius , (fit qua Pappus , (fif Eutocius 
dtjlmcle , (fit cxprefse ibidem traclan affirmant . Rurjus profunda men- 
tis perfpicacta , methodus feribendi , (§r genius Apolloni j adhuc ibidem-j • 
conj piatur , nec fieri potuit , <~vt a translatoribus , a Paraphrafle , a tem- 
poris diuturnitate prorfus deleretur , atque mirandum ingenium Apollonif 
a tanta barbarie omnino occultaretur . Rurfus m confeffo efl opera Euclidis, 
Archimedis , Apollonif , Ptolomai , (fit aliorum magnorum '-virorum Ara- 
bice translata fuisfe , (fit exprefse grauisfimi feriptores Arabi , pracipuc 
Gregarius Bar-Hebraus hb. 9. Chronicorum ait , opera Apollonif Arabice 
translata primo fuisfe anno 200. AEgyrxMaumettana fub Almen Kalypha 
a loarme Patricida , (fit poflea ab ahfs recentioribus . Quare dubitandum 
non efi hos ejfe noeros , atque legitimos tres poftremos Conicarum libros 
Apollonif Pergai Paraphrajiice ab Abalphatho defer ipt os . 

F ruere modo , mi leclor , prae Uro , (fit admirando beneficio Serenis fi- 
mi Principis Etruria , qui regali magnificentia, et liber alitate pretiofisfimum 
hunc thef aurum humanisfime largitur . Vale . 
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APOLLONII PERGAEI 

CONICORVM LIB-V- 

SFWyW¥VfSieS 

/ 

DEFINITIONES. 

i. 

I a puncto aliquo in axe fedionis conica; fumpto 
egrediantur aliquj reda: linea? ad fedicnem, 
vocabo pundum illud , ORIGINEM . 

II. 

Et lineas, RAMOS, v 

III. 

Segmentum autem axis inter illud, & verticem fedionis ei pro- 
ximiorem, MENSVRAM . 

IV. 

Sed fi fuerit inenfura xqualis femiiti eredi , vocabo illarru, 

comparatam . 

V. 

Et perpendiculares cadentes abextremitatibus ramorum fuper 
axim vocabo, POTENTES illorum ramorum . 

VI. 

Abfciffa vero illarum potentium, ABSCISSA ramorum. 

VII. 

Et inuerfa illarum potentium , INVERSA ramorum. 

VIII. 

Atque redangulum contentum fub inclinato, & aggregato in- 
clinati, & eredi, vel differentia tranfuerii, & eredi vocabo, FI- 
GVRAM COMPARATAM. 

DO In 



A 
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Apollonij Pergau 

IX. 

In quolibet re&angulo applicato ad fegmentum axis , fi illud 
legmentum ad latitudinem illius redtanguli eandem proportio- 
nem habuerit , quam axis ad latitudinem hgure comparatae vocabo 
illud, EXEMPLAR. 

X. 

Si ex puncto fuper axiin educatur perpendicularis ad vtrafquo 
partes fe&ionis , & ex pun&o aliquo illius perpendicularis educan- 
tur lineae terminata: adfeotioncm ex vtraque parte, vocabo pun- 
itum illud in perpendiculari fumptum , CONC VRSVM . 

XI. 

Et lineas etiam , RAMOS . 

XII. 

Etquifccantmcnfuram, & terminantur adfcftionem ex altera 
parte concurfus , RAMOS SECANTES- 

XIII. 

At qui non fecat illam , &tranfttperconcurfum, & terminatur 
ad axim , & fe&ionem fimul , RAM VM TERMINATVM . 

XIV. 

Sed cuiufcumque rami fecantis , cuius portio inter fedHonem , & 
axim intercepta eft linea breuiflima, vocabo illum, BREVISE- 
CANTEM. 

XV. 

Et vocabo fegm entum axis inter perpendicularem , & verticem 
feitionis proximior em interceptum , MENS VRAM , quoque . 

XIV. 

Et portionem fedtionis conica diflc&am ab ordinatione axis 
■ tranfeuntis per originem, flue per concurfum prope verticem pro- 
ximiorem fectionis, vocabo , SEGMENTVM illius pundh . 


NOT^ 
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N O T JE. 

H AE definitiones no» fiunt Apolloni/ , fied Interpretis Ambiri , qui i» proe - 
mio huius operis aperti ait, addidi (fie pluritnas definitiones in libris Apol- 
loni/ , quibus theoremata breuifisime propo- 
ni poffe profitetur , vt in prioribus quatuor ^ . 

libris videre ejl . Eas autem exemplis illu- fi 

filrare conabor . S ! ' \ 

I. Sit qualibet coni feci io ABC, cuius T'- — - \ 

axis B D , & in eo fumatur quod libet pun- / \ *■ j \ > ' 

dium V intra ficilioncm , a quo educantur - r */ \ 

recta linea DA, DE, DE, DC vfiquc ad j ^ ' \ 

, fcclioncm . T ime vocatnr punctum 1) , Origo. ,f \ 

II. Et linea D A, D E, & c at er a vth 1 " ' ' J \, 

cantur. Rami. 

III. Portio vero axis B D inter erigi- O 

'nem D , & verticem B interpofita vocatur 
Menfiura . Sed in ellipfi A B C G , fi axis 
portiones D B , & D C inaquales fuerint , C 

tantummodo minor portio B D vocatur Mc- 

fiura, non autem maior DG . _ ]. f tt 

IV. Sit poftea recta BI /imi fisis lateris 

rciti B H iam fi menfiura D B aqualis fue- ^ N. 

rit fiemiereito B 1 , vocatur D B ,MenfinrcL-t / \ >] . \ O 

comparata . E^— — V L / 

V. At fi a terminis ramorum A , E ,F J I/ 

C educantur ad axim perpendiculares AK , fi ^ 

EL, EM, C N, ipfum ficcantcs in K , L, fi - — ; 

M , N vocantur illa recta Unca Potentes illo- 
rum ramorum . ’ \ 

Y I. Recta vero K B vocatur Abficiffiuj ’ - 

rami D A,& LB Abficiffia rami D E ,& fi \fi. — -\C 

fic reliqua omnes . \ y’ 

VII. Sit pofiea 0 centrum fii Itionis , iam i \ 

axis portio ex centro 0 vfique ad potentia- fi J q j 

lem A K educta , fici licet 0 K vocatur In- i fi J 

tierfa rami D A, pariterque 0 M ejl tnuer- fi J 

fit rami DF. / — -v / 

Vllt. Si ponatur retia linea B P ad I / 

axim perpendicularis , qua in hyperooLcj 
fiat aqualis aggregato , in ellipfi vero fiat 
aqualis differentia laterum recti E H, & 
tranfiucrfiC B , tunc reti angulum contentum 
fiub G B,& BP vocatur , Figura comparata. 

I X. Pofiea fi, vt G B ad E P ita fiat fieg- 
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mentum axis D B ad D R , & compleatur 
parallelogramum rcffagulum B R , tunc fpa- 
tium B R vocatur Exemplar . Pari ratione 
fi, vt G B ad n P ita fiat figmentum axis 
D K ad latitudinem K S , compleaturqucj 
parallclogrammum reftanguhim D S , voca- 
bitur pariter D S Exemplar . 

X. Et fi C D perpendicularis fuerit ad 
axim B D, & producatur vitra axirn in-> 
'E, atque a puncto E extendantur vfique ad 
filtioncm refla linea E B, E F, EG, vo- 
cabitur E punitum Concurfus . 

XI. Et linea refla E B , F. F , EG vo- 
cantur etiam Rami . 

VII. Atque linea recta E F fccans axim 
in H vocatur Ramus fccans . 

XIII. Et refta linea E B conueniens 
cum axi in vertice fictionis vocatur Ra- 
mus terminatus . 

XIV. Si vero rami ficantis E F por- 
tio eius H F inter fictionem, & axim in- 
tercepta fuerit breuifsima omnium linea- 
rum , qua ex puncto H ad feftionem duci 
pojfunt , tunc ramus E F vocabitur Brcui- 
ficans . In textu Arabico fccans ramus vo- 
cabatur , mendose , vt arbitror , non enim 
hac definitio dtfiingueretur a duodecimae 
definitione . 

XV. Similiter figmentum axis T> B fi- 
dum ii perpendiculari ad axim ex origine 
E duci a , vocatur quoque Mcnfura . 

XVI. 7 " andem fi per puntlurn originis 
E, vel concurfus E ducatur ordinata A C, 
tunc figura contenta ab ordinata A C , tfir 
fici tone conica ABC, vocatur Segmentum 
silius punfti. 



SECTIO 
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SECTIO PRIMA 

Continens propoli tiones I. II. Se III, Apollonij . 

PROPOSITIO I. 

Si ex centro D fedionis A B ( habentis centrum ) egrediatur 
linea reda D F H bifariam diuidens A E eredum illius axis , 
quod fit perpendiculare fuper axim C A G, fecans axis ordina- 
tionem B G I; vtique dimidium illius ordinationis, videlicet B 
G, poterit duplum plani , quod producit illa linea cum axi in- 
ter eredum, & illam ordinationem, nempe duplum AGHF. 



a 

b 


03 


.Via B G potefl comparatum applicatum ad abfciflam A G , & pla- 
numGF dimidium cft illius comparati; ergo B G poterit duplum 
plani GF> & hoc erat oftendendum . 


PROPOS. II. 

P Ariter quoque oftendetur, fi potens 
tranficrit per centrum ellipfis, quod 
BG poterit duplum trianguli A FG. 


ATT 
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PROPOS. III. 

S I vero in ellipfi cadat B G infra cen- 
trum , poterit duplum differenti? duo- 
rum triangulorum DAF, & DG H, nem- 
pe duplum plani G L . Et hoc erat pro- 
pofitum . 


.AT E 



Notae in Propofitionem primam. 


Ii.IJ.lib. 

prinji. 


V Ocat in primo libro interpres fiett tones habentes centrum hyperbolem , df 
ellipfim , cr vocat erectum latus reltum fiectionis , vocat etiam ordina- 
tionem axis eam, quam nos ordinat im ad axim applicatam appellamus . 

Quia BG poteft comparatum applicatum ad abfeiflam A G , &c. Vocat 3 
infiuper paraUelogrammum comparatum applicatum ad axis abfcijfam A G re- 
(t angulum ipfinm AGI, quod quidem ad tacet lateri retfo A £ latitudinem ha- 
bens abjcififiam A G excedens in hyperbole , dr deficiens in ellipfi reti angulo fi- 
rnik ei, quod latere retfo, & tranfuerfo continetur ; fic ilici t uti angulo C A E . 



Et planum G F dimidium elt illius comparati, &c. Non erit inutilcfis [j 
paulo fufius ofiendere id quod ob nimiam facilitatem Apollonius tantummodo in- 
nuit . Ducatur recta linea FK parallela axi DA fccans ordinatam BG produ- 
ftam in K: quia figura latera C A, & AE fiunt ipfarum D A, A F duplicia 
ergo C E, dr D F H parallela fiunt, efique K H parallela A E, cum ambo pofiitat 
fint perpendiculares ad axim , d~ C A , F K fiunt quoque aquidifiantes , erga 
triangulum F K H fimtle cjl triangulo C A E, dr propterea parallc/ogramma-j 
IbiJcm rc etanguU F K H, & C AF. fimiUa erunt . Et qnontam quadratum ordinata: 

BG aquale efil reet angulo contento fiicb latere retio E A , cr abfcijfa A G exce- 
dente 
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dente in hyperbola, (f deficiente in ellipfi rettangulo FKH fimile ei , quod Ia- 
ter ibus rello, & tranfiuerfio continetur, fici licet C A E, & eft A F fiemc fisis lu- 
teris re Hi, igitur quadratum BG aquale eft fiumma w hyperbole, cr differen- 
tia in eWtpfi re H anguli GAF bis fiumpti , & relf anguli FKH, quod eft aqua- 
le duplo trianguli FKH: Jed quadrilaterum AG H F aquale eft aggregato in^> 
hyperbola , cr differentia in ellipfi reSlanguli G A F , & trianguli F k H , ergo 
quadratum B G aquale eft duplo quadrilateri AG H F, /iit differentia triangu- 
lorum D A F, & DG H. 


Notae in Propofitionem 
fecunaam . 

S Ecunda propofitio facili ex prima deducitur ; 

nam , quando ordinata BG H I tranfit per cen- 
trum D dlipfis-, tunc tria puncta G, D, H conue- 
niunt , cr triangulum D G H euaneficit , & ideo 
differentia trianguli D A F, & trianguli D G H 
nullum fipatium 'habentis , erit triangulum lpfium—e 
PAF. 



Notae in Propofitionem 
tertiam. 

I iV tertia propofitione fimiliter, quando ordinata 
B H G I cadit infra centrum D ellipfis, tunc 
ducta C L parallela ipfii A E, erunt duo triangula 
PAF , dr DCL aqualia inter fie , cum fimt fimi- 
lia , & latera homologa D A, D C fint aqualia , 
quia fiunt femiaxes ; propter ea differentia triangu- 
lorumDG H , & D A F ,fie'uDC L erit trapezium 
C G H L, quod fubduplum eft quadrati ordinata. 
BG, 


A TE 



SECTIO SECVNDA' 

Continens propofitiones IV. V. VI. Apollonij , 

C Omparata eft minima ramorum egrediendum ex fua origine 
(4) in parabola ( 5 ) & hyperbola ( 5 ) pariterque in ellipfi ( fi 
comparata fuerit portio maioris duorum axium , & tunc maxi- 
mus eft refiduum tranfucrfi axis . ) Reliquorum vero propinquior 

minimo 
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minimo remotiore minor cft . Qiiadratum autem menfurac mi- 
nus eft quadrato cuiuslibet rami allignati (4) in parabola qui- 
dem quadrato fua? abfciffc ( 5 ) & in hyperbola ( 6 ) & ellipfii 
exemplari applicato ad abfeiflam illius rami . 


PROPOSITIO IV. 


' It fe<£lio A B C, & axis cius C E, & inclinatus, fiuc tranfuerfa D C 
centrum G, atque erectum CF, & ex CE fccetur C I aequalis CH 


(qui fit fcmiflSs eredi) & ex pun&o 
originis I educantur rami I B perpen- 
dicularis, & IK, I L, I A, & per H, I 
in hyperbola, & cllipfi ducatur H I P, 
& per H , G redta H G T , ad quam ex 
A,B,K,L extendantur APET, BIS, 
KNR, LMOQjjerpendiculares fiiper 
CE. Dico, quod C I, comparata mi- 
nor cft , quam I L , & 

IL,quam IK, & IK, 
quam I B, & maximus 
ramorum in cllipfi cft 
I D , & quod quadra- 
tum menfurae I C mi- Y — 

nus cft quadrato IL, 
in parabola quidem- 
quadrato CM, & ia- 
hyperbola , & cllipfi 
exemplari applicato 
adCM. Quoniam in 
parabola L M poteft 


H 


MfC 



I*, 

— - 




X F 


x r.v o v H 


/ 


it 




\ 


1E 


duplum MC in CH, nempe CI (12. ex primo )& quadratum IL cqua- 
le cft aggregato duorum quadratorum LM, & MI, quadratum itaque L 
I squale eft quadrato MI , & MC in CI bis, qui funt aequalia duobus 
quadratis CI, MC. Quadratum igitur C I minus cft quadrato L I qua- 
drato ipfius M C, qui cft eius abicifTa, & pariter oftendetur, quod qua- 
dratum C I minus cft quadrato I K quadrato N C, & minus quadrato I 
B quadrato CI, & minus quadrato AI quadrato EC. 


PROPOSITIO V.&VI. 

A T vero in hyperbola, & cllipfi producantur cxiQj O, H lines p.i- 

rallelx ipfi MC, & quia IC ex hypothcfi squalis eft HC, erit I a 
M aequalis M O, quadratum itaque I M duplum eft trianguli I M O, & ] 
quadratum L M duplum cft trapezij CMQH ( prima ex j.) ergo quadra- ^ 

tum IL 
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tum IL duplum cft trianguli ICH vna cum duplo trianguli QHO, nem- 
pe cum plano redlanguli QZ ; led quadratum 1 C cft duplum trianguli I 
HC (eo quod CH aqualis eft CI) ergo quadratum CI minus eft qua- 
drato L I plano rcdtanguli Q Z . ►;'> - 

c Deinde ponamus in cllipli Y F squalem differentis , & in hyperbola 
i squalem a^regato D C , C F i ergo propter limilitudinem duorum trian- 
d gulorum GMQ, HVQ^&HVO, MIO, erit H V squalis VO, & H 
e V , vel ei squalis O V ad V Qjft, vtMGadMQ, nempe vt G C ad 
HC, feut vt DCadCF.igi- 
f tur V O ad V <i_cft vt D C 
ad CF, & comparando lum- 
inas terminorum ad antece- 
dentes in hyperbola , & dif- 
ferentias eorundem ad ante- 
cedentes in cllipli fiet O Q, 
ad V O ( qua: squalis eft O 
g Z , nempe M C ) vt Y F ad 
YC, & eft Y C, squalis D 
C , & Y F squalis lumtna 
in hyperbola , & differentis 
in cllipli ipfarum D C, & C 

h F; quadratum igitur I C mi- 
nus cft quadrato I L re&angulo QJZ , quod cft exemplar (imilo huius, 
plano re&anguli C D in Y F , qus eft figura comparata. Atque fic dc- 
monftrabitur', quod quadratum I C minus Iit quadrato I K exemplari ap- 
plicato ad N C , & minus eft quadrato B I exemplari applicato ad I C, 

& minus quadrato AI exemplari applicato ad EC: EftqucMC minor, 
quam NC, &NC, quam CI, & CI, quam C Ei igitur L I maior cft, 
quam IC, & IK maior, quam LI, & IB maior, quam IK, &IA,quam 
IB. Et hoc erat oftendendum . 



Def.S.o. 


Notae in propofitionem quartam. 


a 


Q Voniam in parabola L M poteft 
duplum M C , &c. JZundraturiLj 
^ .. tnirn L M erjntle ejl rcil ungu- 
lo fub tbfcijpt M C , & Utere rello C F, 
ejlque C H ftmifsis erecti C F i ergo Z M 
fttcjl duplum rcttunguU MCH, 




a 


Nota 


t 
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Notae in propofitionem quintam . 

E Rit I M «qualis M O , Scc. Propter parallelas M O, C H, & ftmilitudi - „ 
nem triangulorum IMO, & ICH. " 

Ergo quadratum 


1 

y c 

L 

jX 

1 > h y. F 


kAH 

\ /vt 

Bx ^ h 

s -V 

x C 

^ -f-\ 

i 1 \ 


[E 


sT 


I L duplum eft tria- 
guli ICH, Scc. Eo 
quod quadratum 1 L 
aquale ejl duobus qua- 
dratis I M , M L i>L-> 
rcftangulo triangulo I 
M L ; Quadratis an- 
te l M ,(jr LM aqua- 
lia funt triangulunui 
IMO bis fumptunL-i 
cum t rape scio C M 
H bis fumpto ;& quit 
trapezium C M JtfH 
aquale eft trapezio C 
M OH , cum triangu- 
lo H O Ji>j at triangulo IMO, 

& trapezio CMJZjI ftmulfum- 
ptis aequalia funt triangulum . 

ICH, cum triangulo H Ojf. 

Ergo quadratum L I aquale erit 
duplo trianguli ICH cum duplo 
triangula H Ojf, 

Deinde ponamus in ellipfi 
YP «qualem D C, & in hy- 
pcrbola , &c. Textus -videtur 
corruptus, quem ficcprngmdum 
puto. Ponamus r F in ellipfi a- 

qualem dsjferentia, & inhyper- /. ct. ' ■ ‘ ~ 

bola aqualem aggregato DC, & C E . 

Propter finiilitudincm triangulorum , &c. Sunt enim duaretfa linea CG, 
& Z H ^ V^fecant re e} as tincas conueni entes ing,drO. 

VO, Scc. Eo quod M I oftcnfa eft aqualis M 0, eft q«Co 
triangulorum ? ro P orM " e aqual, tatis propter lamdiclam jimsittudme m 

kuur VO ad V O eft vt DC ad CF, & conuerfa proportione dein- 
o^Tm; nd ,° m h >'P crbola > & inucnendo in ellipfi fiet in hypcrbola 
a ’ '* C- . fextnm corruptum , atque confufum clarius exponi poffr . 
rfyr L l m Tm ' n fi nas ‘Ppfit»» hac ratione. Et comparando fummas /«_, 
bjperbola, & differentias terminorum in ellipfi ad antecedentes -. 

Vt YF ad YC, & m ellipfi , vt F C ad C F, & Y F in ellipfi «qualis 

DC, 


.b 



s 
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DC, quadratum igitur, &c. Textam corruptum fic corrigendum putis & eft 
TC aqualis DC, atque Tf aqualis fumma ,n hyperbola, & Afferentia tn ellt- 

pfi laterum DC, & C F . . , , s. v c- - 

FJ Excmdhr fimilc plano rctfanguh CD m YF in hyperbola, & Y C in 

ellinfi.&c. Hac poftrema verba expungenda dux,,tanquamfuperuacanea. 

Poteft etiam ad imitationem Euclidis reperirs multitudo ramorum tnter fe^ 
aqualium , qui ex origine duci poffunt in eadem conifechone. Itaque quoties 
menfura fuerit comparata , fcilictt aqualts femifst Utens reffi , tunc duo tan- 
tum rami inter fe aquales a punllo originis ad vtrafque partes axis duci pof- 
funt in qualibet conifelUonc, eruntque illi, qui ad terminos L l cuiuslibet cr- 

J d , nat, mappl, cata L l ducuntur ab origine 

l,nam efficiuntur duo tnanguU 1 M L , & CHS 

IMI, qua circa angulos aquales ad M, ne- 
te reclos , habent Utera aqualia , fctlicet l 
M, & IM medietates ordinatim applicita, / - 

tifeomcntum axis l M inter ord, natam , & / 1 

or innem eft Utus commune ; ergobafes,fcu 
rami I L, & ll f ,nt aquales . Reliqutyerb 

rami Cupra, vel infra terminum emfdem ord, nat, m appUcata minores , aut ma- 
iores funt ramo ad eius termmum dulfo i quare duo tantum ram, ad vtrajque 
parte, axis inter fe aquales duc, poffunt . 

r Rurfus quadratum rami / A remotioris a comparata fugerat quadratum ra- 
mi 1 L propinquioris ( in parabola quidem ) reltangulo fub differentia, & fub 
aggregato abfaffarum eorundem ramorum ; tn reliquis vero fedhombus retfan- 
K L differentia abfaffarum , & fub relfa linea, ad quam fumma abfc, fa- 
mem eandem proportionem habet , quam Utus tranfuerfum ad fummam m hy- 
perbola , & ad differentiam ,n ell,pf, Uterum tranfuerft, & reCl, 

T Et prirnb ,n parabola, qu.a quadratum IA aquale eft quadrato 1C cum qua- 
drato abfcifft CE; par, ter que quadratum IL aquale eft quadrato eiufdem l C 
cum quadrato abfeffa C M ; ergo exceffus quadrat, 1 A fupr/ quadratum I L 
aqualis eft differentia quadratorum E C ,& C M ; fed exceffus quadrat, E C 
flpra quadratum MC aqual.s eft re0 angulo , culus bafis aqualis eft, fumma la- 
urum EC,&CM; altitudo vero aqualts eft E M differentia laterum eorun- 
dem quadratorum ( vt de- 
ducitur ex elementis ) igitur 
exceffus quadrati I A fupra 
quadratum I L aqualts eft 
rellangulo , cuius bafis eft 
fumma abfeiffarum EC, C 
M , altitudo vero E M dif- 
ferentia eorundem abfeiffa- 
rum. 

Secundo in hyperbola, & 
etlipfi fiat exemplar NT ap- 
plicatum ab ab fc 'ffam C E . 

Et quia quadratum I A a- 
quale eft quadrato etufdem 



B t 


/C 


PROP.I. 

Additar. 


PROP. 

n.Add. 


4. Imius, 
ibidem. 
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1 C cum exemplari N T , dr quadratum IL aquale eji quadrato eiufdcmlC cum 
exemplari dffZ . Ergo exccffus quadrati 1 A fupra quadratum 1 L aqualis tft 
differentia exemplarium NT , & QZ . Pojlea ducatur refla J^jii quia trian- 
gula Sffff S, 0 N jQ^aqualia funt triangulo , cuius bajis aqualis eji jumma re- 
flaram fl S ,&0 
altitudo ver o VR , vel 
M E ,funtqnc illa duo 
triagula aqualia tra- 
pezae N 0 fiue-j 
exceffui trianguli H 
H S , fupra triangu- 
lum H 0 JZgergo tr li- 
gulam cuius bafis a- 
q natur fummt ipfa- 
rum flS ,0 alti- 
tudo vero E M , aqua- 
le eji differentia tria- 
gu torum N H S, OH 
dff. Etjtmiltter eorum dupla , fcilicct rciiangiilum , cuius bajis aqualis eji fnm- 
ma N S , 0 altitudo vero aqualis ME, erit differentia exemplarium r di fi- 
gulor um NT , (fi Sfif- ; fed fumma altitudinum V H, H R , Jctt Jumma abfeif- 
jarum C M , C E ad fummam bafium N S , 0 Jf eandem proportionem habet , 
quam vna HV ad vnam o feu quam latus tranfuerfum DC ad fummanL-t 
tn hyperbata ,(fi ad differentiam inellipji laterum tranfuerfi DC, (firecit CE: 
Igitur differentia exemplarium N T, £fZ,Jeu exccffus quadrati 1 A fupra. 
quadratum I L aqu tlis e/l reii angulo contento fub E M differentia ahfciffarum , 
& fub fumma i fiant n N S , (jr 0 .fi, ad quam fumma abfeifiarum eandem pro- 
portionem habet , quam latus tranfuerfum ad fummam in hyperbola, & addtf- 
ferentiam in elhgfi laterum tranfuerfi, (fi redii , quod fuerat propofitum . 

M O N I T V M. 

{ Ttaria difpofitwne terminorum proporticnalitatts falicet duo- 
Tum antecedentium , (gff duorum confeoucntitmi confurgunt 
plures modi argumentandi , quorum aliqui in elementis ex- 
pofiti non funt , aliqui rvero fignifcantifsimis evoctius , (fif 
hreutus indicantur in textu Aral-tco , igitur, ne fepius repetatur prolixae 
expnftio modorum argumentandi in proportionalibus , (efinon proportiona- 
lius , qui cumulate inferuntur in demonflratiombus Apolloni) opere pre- 
f.um ent eos Jemel hic exponere. 



c z T X H F 



LEM- 


Digitized by Google 


Conicor., Lib. V. 


J 3 


»■> 

•< ,v i ■ 


■ Brv - V 


.LEMMA I. 

Si quaiuor quantitates eandem proportionem habuerint , antecedentes , 
<r >el confequentes ad terminorum fummas ,njel differentias in eadem ra- 
tione erunt ; (fff e contra . 

•’ .... ... \ ‘ r 

H abeat AB ad BC eandem proportionem, quam D E ad E H : {equitur pri- 
mo, quod AC ad C B Jit, vt I) H ad H E; & huiufmodt argumentatio 
vocatur in elementis compofitio terminorum proportionis : itaque fumma antece- 
dentium , (jr confcqucntturn ad eajdem confequentes funt et tam proportionales ; 
fi vero ex eadem hypotbefi concludatur, quod AC ad A B , fit vt D H ad D E , 
vt nimirum fumma terminorum proportionis ad antecedentes fiat proportiona- 
les: quod quidem manifefium eft, nam pofit * fuit A B ad £ C,VtDE ad E H-; 
erit maertendo C B ad B A, vt H E ad E D, & componendo C A ad A B erit 
vl II I) ad DE: modo huiufmodt argumentandi forma innominata eft : potofi 
autem breuitalis gratia appellari , Per comparationem, fumma ttrm tuorum ad 
antecedentes . 

Secundo concludi potefi, quod A B ad A 
C Iit vt D E ad D H ; quia , vt in prtma-j tx'-- 
parte dictum e fi, AC ad AB erat vt D H e*~~. 
ad D E, ergo inuer tendo A B ad A C erit 
vt D E ad D H : hac argumentandi forma 
vocari potefi , Per comparationem antece- 
dentium ad terminorum fummat . _ . i A 

X eruo concludi potefi : quod B C ad C A e fit vte E H ad H D i nam c omponen- 
do AC ad C B , erat vt OH ad H E, quate imurttud» B C ad C A erit vt E 
H ad H D, dr hac argumentatio fleri dicetur lomparando confequentes ad ter- 
minorum fummat. - • V - ' . ! " 

Deinde fint eadem quatuor proportiona- ■ • , ■■■vvu' - . 

les in fecunda figura , nimirum totum AB . . ' ’ ■g 

ad fegmentum eius B C fit vt totum D E -p_ — — 

•d portionem eius EH ; tunc refidunm AC x> H E 

ad c B erit , vtrefiduum D H ad H E;hac ‘ ‘ 

argumentatio fieri dicitur in elementi t , di- 

mdendo terminos proportionis, e fi que comparatio di ferent i arum terminorum ad 
confequentes . , ■ 

At fi concludatur ex eadem hjpothefi quod A B ad A C fit vt D E ad D H; 
hae argumentatio in elementis fieri dicttnr per conuerfionem rationis efiqut 
comparatio antecedentium ad differentias terminorum . 

Pofit a ex eadem hjpothefi fequitur quod AC ad A B fit vt D H ad D E: quia 
per conuerfionem rationis, feu referendo antecedentes ad differentias terminorum 
efi A B ad AC, vt DE ad DH ; ergo inuertendo A C ad A B erit vt D H ad 
D E, & hae argumentatio tnnomtnata fiet comparando differentias terminorum 
ad antecedentes . 

T andem 
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Tandem ex eadem hypothefi fieqnitur , quod C B ad C A fit vt E H ad H D s 
nam dtuidendo cfl vt AC ad C B, ita DH ad H E; ergo meter tendo BC ad C A 
erit vt E H ad H D : & hac argumentatio innominata fieri dicetur comparan- 
do confequentes ad derenifftias terminorum , 

LEMMA II. 


F 


H 


F P 


sn ' 

B 


Si prima AH ad fecundam H C maiorem proportionem habuerit quam 
tertia D E ad quartam E H : comparando antecedentes ad terminorum-^ 
ftmmas habebit AH ad AC maiorem proportionem quam D E ad D H. 

F lat A B ad B F , vt D E ad E H ; erit BF maior quam BC, atque A F ma- 
ior quam A C ; ergo A B ad A F eandem proportionem habebit quam D E 
ad DH i fed eadem A B ad minorem A C maiorem proportionem habet qu.im-j 
ad A F maiorem , ergo AB ad A C maiorem proportionem habet quam Z> E 
'ad DH, 

Secundo ij fidem pofitis , dico com- ^ 

parando terminorum fiummxs ad an- 

tec celetes AC ad AB habere minorem D 

proportionem quam D H ad D E . ■ — " 

Quoniam ex procedenti ciifin A B ad 
AC maiorem proportionem habebat 
quam DE ad D Hi igitur tnuer tendo 
C A ad A B minorem proportionem^ 

habebit quam D H ad D E. 

Tertio, dico quod comparando con- ^ jj ^ . 

fiequentes ad terminorum fiummas BC -■■ < . 

ad C A minorem proportionem habe- 
bit quam E H ad H D ; quia ( ex hy- 

pothcfi ) AB ad BC maiorem proportionem habet quam D E ad E H componen- 
do AC ad C B maiorem proportionem habebit quam DH ad H E, & tnnerteri- 
do BC ad C A minorem proportionem habebit , quam E H ad H D . 

Quarto, ij fidem pofitis in quarta figura , dico quod comparando differentias 
terminorum ad confequentes AC ad C B maiorem proportionem habebit quams 
DH ad H E: quia ex confiruttionc A B ad B F ejl, vt D E ad E H , diuidat- 
do A F ad F B erit vt D H ad H Et fed AC maior efi quam A F , cr C B mi- 
nor , quam F Bi igitur AC ad C B maiorem proportionem habebit quam A F ad 
F B i & propter e a AC ad C B maiorem proportionem habebit , quam D H ad H E . 

Quinto, dico quod e contra, comparando confequentes ad differentias termi- 
norum C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H ad H D . Quia-» 
(ex praced.nl i cafiu) AC ad C B maiorem proportionem habebat quam DH ad 
H E ; ergo tnuer tendo C B ad C A minorem proportionem habebit quam E H 
ad H D . 

Sexto , dico quod comparando antecellentes ad differentias terminorum B A ad 
AC minorem proportionem habebit quam ED ad DH. Quia ex confirulhone 

AB ad 
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AB ad BF ejl,vt DE ad EH', ergf ABodAF ejl, vtED ad DH; fed B A 
ad maiorem C A habet minorem proportionem quam ad F A; igitur B A ad AC 
minorem proportionem habet quam E D ad D H . 

Septimo , dico e contra , quod comparando differentias terminorum ad ante- 
cedentes C A ad A B maiorem proportionem habebit quam H D ad DE. Quo- 
niam , ex prae edent i cafu , B A ad AC minorem proportionem habebat quam E 
D ad DH ; igitur inuer tendo C A ad A B matorem proportionem habebtt quam 
HD ad DE, 


LEMMA III. 

Si quatuor quantitates eandem rationem habuerint homologorum fum- 
'm<c , 'vel differentia in eadem ratione erunt. 


C F 

H 


D 


O Stenfum enim fuit in elemen- 
tis , quod proportionalium om- 
nes antecedentes ad omnes confequen. 
tes eandem proportionem habent , 
quam vna antecedentium ad vnam^j 
confequinttum . Similiter o/lenfutn 
fuit , quod /i totum ad totum eandem 
rationem habuerit , quam ablatum^, 
ad ablatum , dr reliquum ad retiquu , 
mt totum ad totum fe habebit ; ftd 
<v no verbo homologorum Jumm.e.vet 
differentia in eadem ratione erunt 
juxta Arabici expofnorit compendium . 


L E M M A IV. 

Si prima AB ad fecundam D E maiorem proportionem habuerit , 
quam teKtia BC ad quartam EH: dico, quod comparando homologorum 
fummas AB ad D E matorem proportionem habebit , quam prima cum 
tertia, tdejl A C ad fecundam cum quarta, tdejl DH . 

F lat BF ad EH, vt AB ad DE: ergo AB ad DE cft,vt AF adDH;fed 

A F maior ejl quam AC, igitur A F ad eandem D H matorem proportio- 5 
nem habet, quam AC: & ideo AB ad DE maiorem proportionem habet, quam 
AC ad DH. 

Secundo fffdcm pojitis, dico, quod tertia BC ad quartam EH minorem pro- 
portionem habet qnam AC ad DH . 

Fiat ■vt BC ad EH, ita 1B ad DE, ergo CB ad EH ejl, it C 1 ad HD ; 
fed AB maior ejl quam 1JB,& ideo C A maior quam C l ; igitur JC ad eand, m 

D H 
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D H minerem proportionem habet quam AC, & propter ea BC ttd E H minorem 
proportionem habebit quam AC ad D H , 

Tertio q [dem pofitis in fexta fi- 
gura , dico quod comparando homolo- 
gorum differentias prima A B ad fe- 
cundam D E minorem proportionem 
habet quam differentia AC ad diffe- 
rentiam D H , 

fiat B F ad E H , vt A B ad D 
E , ergo A F ad D H eft vt A B ad 
DE, ftd A F minor cjl quam AC, 
ergo A F ad eandem D H minorem 
proportionem habet quam A C : fr 
propterea A B ad D E minorem pro- 
portionem habet quam AC ad DH . 

Jfcartb , dico, quod tertia C B ad quartam F! E minorem proportionem habet 
quam differentia AC ad differentiam D H . dfuoniam ex conftrutiionc A B ad 
D E ejl vt F B ad H E, erit F B ad H E, vt A F ad D H i fed C B minor 
efl quam F B, atque AC maior, quam A F, & A F ad eandem f> H minnrenLj 
proportionem habet quam AC; igitur C B ad H E eo magis habebit minor cnuj 
proportionem quam AC ad DH qua erant offendenda . 

SECTIO TERTIA 

Continens VIII, IX. X. Propoli Apolionij. 

I menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipfi minor a 
fit medietate axis tranfuerfi, tunc minimus ramorum in le- 
ftionibus eft , cuius potentialis abfeindit a menfura verfus origi- 
nem in parabola (8) lineam aequalem comparatae, inliyperbo- 
la vero (9) & in ellipfi (io. ) lineam, cuius inuerfe proportio 
ad illam eft, vt proportio figurae; & reliqui rami, quo accedunt 
ad minimum funt minores remotioribus; & quadratum minimae 
minus eft quadrato cuiuslibet rami aflignati in parabola quidem 
( 8 ) quadrato excefliis fuarum abfciifarum , & in hyperbola (9) 

& ellipfi (io.) exemplari applicato ad exceffum fuarum inuer- 
farunu. 



k , & c F 

I 

D F K 

'■ " 1 k 

A F C B 

D H E 


S it itaque feftio ABC.&menfiira IC, inclinatus , fiuc tranfuerfa EC, J3 
dimidium crcfti CG, centrum F, origol, & IH in parabola fit aqua- 
lis CG, & in hyperbola, & ellipfi FH ad HI fit, vt FC dimidium incli- 
nati, feu tranfuerfa: ad CG, dimidium creCti, & cduSa ex H perpendi- 
culari H N, ii caniun&a recta N I; Dico N I minimum elfe ramorum., 

egredien- 
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egrediendum ex I , & infupcr, propinquiores illi minores cflc remotiori- 
bus ramis ex vtraque parte, & quod quadratum IN minus cft quadrato 
M I ( exempli gratia ) in parabola quadrato QH , in bypcrbola , & cllipfi 
C exemplari applicato ad Q H . Quoniam quadratum H N in parabola squa- 
le eft H I , nempe C G inHC bis (xi. ex primo; erit quadratum IN yqua- 
Ic IH in HC bis cum quadrato H I ; at quadratum M Qjrquale eft HI 
in QC bis ( 1 1. ex primo) 

igitur quadratum M I ?qua- r. n 

, le eft I H in QC bis cum_ 
d quadrato I Qj hoc autem 
eft equale duobus quadra- 
tis I H, H Q, & I H in H 
Q_bis ; igitur quadratum I 
M atqualc cft I H in H C 
bis cum quadrato IH, qu? 
funt aqualia quadrato N I 
vna cum quadrato H Q. 

Quadratum igitur M I ex- 
cedit quadratum N I qua- 
drato HQ^ Et conflat quo- 
que , quadratum I L exce- 
dere quadratum I N quadrato P H ; atque P H maior eft , quam Q H, 
croo IL maior eft, quam IM, & IM.quam NI. Ponamus iam BI 
perpendicularem fuper CI, ergo quadratum BI equale eft IC 
in IH bis ( 1 1. ex primo); quadratum igitur IN minus eft 
quam quadratum BI quadrato IH. Et quia quadra- 
1 tum O R equale eft C R in I H bis excedet qua- 
dratum I N ( quod cft aquale quadrato I H , 

& I H in H C bis ) duobus quadratis 
HI, IR, &IH in IR bis, nem- 
pe quadrato R H ; atque fic 
conftat , quadratum., 

A I excedere., 

quadratum IN quadrato DH,- eftque 
D H maior , quam R H , igitur 
IA maior eft , quam I O, 

Sc I O quam I N . Et 
hoc propofitum 
fuerat. 

¥ 
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PROPOSITIO IX. & X. 


A 1 



T ia liyper- 
bolaf io.) 

& ellipfi educa- 
mus redas lineas, 

GF quidem fcca- 
tem AD in a, Se 
N H occurrctem 
1- G in S , & I S 
fecantem C G in 
T , pariterque M 
Qjecantern F G 
in m,Sc IT inX, 

& ex pundisw.S, 

.v educamus inter 
N S , M X redas 
m r,X», SZ pa- 
rallelas ipfi C I . 

Et quia C F ad C 
G, nempe FH ad 
HS polita eft, vc 

• F H ad H 1 erit HI «qualis H S; 
quadratum igitur I H cil «qualo 
duplo trianguli I H S , & quadra- 
tum N H cquale eft duplo trape- 
Prop i.h. zij H G i quare quadratum N I 
«quale eft duplo trapezij IG; 
fimiliter quadratum I Qjquale eft 
duplo trianguli IQX, & quadra- 
tum MQcft «quale duplo trape- 
zij QG; itaque quadratum ex IM 
«quale eft duplo trapezij I G cum 
duplo trianguliwSX, quodcft«- 
quale plano mn\ Et CF ad CG, 
nempe proportio figur« eft , vt S Z, 
nempe Z X ad Z & hoc quidem 

propter fimilitudinem trianguloru) 
quare compariido priores ad funv 
Lem. i.h. mas terminorum inhyperbola, & 
ad eorundem differentias in ellipfi 
fiet XZ (qu«eft«quaIisipfiXn) 
ad X m , vt proportio inclinati , fiue 
tranfuerf.E ad latitudinem figur« 

Dcf- 9 - comparat* ; igitur planum m n eft exemplar , eftque applicatum ad X n » 

nempe 


g 



\ - 


Digitized by Go,ogle 



Conicor. Lib. V. 19 

nempe ad QH. Eodem modo conftat, quod quadratum IL excedit qua- 
dratum I N quantitate exemplaris applicati ad H P , & quod quadratum 
BI excedit quadratum IN exemplari applicato ad IH, & quod quadra- 
m tum I O excedit quadratum I N exemplari applicato ad R H ( co quod 

quadratumRI atqualc eft duplo trianguli R V I , dcquadratum OR equa- prop.i h. 
le eft duplo trapczij RG, at in cllipfi quando OR cadit intra centrum F 
squale eft duplo trapczij RK; quadratum igitur 01 in ellipfi aequale eft Pro f'3- **• 
jj duplo trianguli K EF, quod eft aequale F C G cum duplo trapczij V F, 

1 igitur quadratum OI in hypfrbola,& cllipfi excedit duplum trapczij IG 
(quod eft aequale quadrato N I) duplo trianguli VSo, quod eft squalo 
° exemplari applicato ad R H: &fimiliter patet, quod quadratum A I ex- 
cedit quadratum N I exemplari applicato ad D H, eftquc D H maior 
quam RH, & RH maior quam IH; quare AI maior eft, quam O I, Sc 
P OI maior, quam BI, & BI, quam NI, & quodlibet horum duorum ex- 
cedit NI potcftate plano iam dido, & hoc erat oftendendum, 


T 


Notae in Propofitioncm VIII. 

S I menfura fuerit maior comparata , dummodo in ellipfi fit portio tran- 
fuerfs , non maior medietate ipfius , tunc minimus, &c. Sic puto le- 
gendum: Si menfura fuerit maior comparata, dummodo in ellipfi minor fit me- 
dietate axis tranfuerfi, tunc minimus , &c. Nam fi menfura fimi poffet aqua- 
lis femitranfuerfo , tunc qui- 
dem origo ejset tn centro elli- 
pfis , quare undecima propo- 
fitio huius effit fuperftua , in 
qua fupponitur origo tn ipfo- 
met centro ellipfis . Animad- 
uertendum eft quod in hac 
propofitione menfura neceffa- 
rso fumi debet in axe maiori 
ellipfir, quandoquidem menfu- 
ra 1 C pomtur maior , quam . 

CG, &C F maior quamCl, 

ergo C F maior eft quam C G , ' •' ■ ■ \ 

eft illius duplum fcilicet axis 

JEC maior erit duplo huius, fed ut E C ad duplum CG, ita eft quadratum T.C 
ad quadratum Relli axis ctufdcm ellipfis : ergo E C eft maior duorum axiuuLj 
ellipfis ABC . 

Et cduda ex H perpendiculari H N , &c. Ideft ex H edulia H N per- 
pendiculari ad axim C l, qua fecet feilionem in N , efiiunlta re Na N I, pari- 
ter que duNis reliquis ramis l M, 1 L, 1 B, l A, atque ab eorum terminis ad 
axim extenfis perpendicularibus , vt in propofitionibus quarta, quinta, fexta-> 
faNum ejl . 

Quadratum H N in parabola aequale eft H I nempe C G in H C bis 
( prima ex quinto) &c. Hoc deduci non poteft ex prima propofitione huius libri, 

C a ftd 
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yW potius ex undecima libri primi; 
ejl enim quadratum H N aquale re- 
(l angulo contento fub abfciffa H C, 
eir jub Utere redo, ejl que re (longu- 
lum fub HC,& fub fcmteredo C G 
fcmifsis illius; igitur quadratum H 
N aquale ejl duplo re [t anguli HCG, 

Hoc autem eft squale duobus 
quadratis I H , H Q_> & I H in H 
QJ>is , &c. Poft hac verba fubiim- 
go claritatis gratia , atque C H in H 
I bis aquak ejl duplo C Q_in H l 
vna cum duplo JfH in HI. 

Ergo quadratum B I squale eft 
IC in IH bis ,&c. Hic pari ter, vt 
clarior reddatur demoftratio.fubiun- 
go , fcilicet duplo redaguli C HI vna 
cum duplo quadrat / HI; erat autem 
quadratum N I aquale duplo recl an- 
guli C H I;& vntco quadrato H l , 
ergo , drc, 

Et quia quadratum OR squa- 
le eft C R in I H bis, &c. 

Subiungo hanc declarationem . 

Scilicet duplo redanguli C H 
1, dr duplo quadrati HI cum 
duplo r e B anguli RIH . Qua- 
re quadratum 1 0 aquale eft 
quadrato R I , duplo quadrati 
H I , duplo redanguli RIH, 

<jr duplo red anguli CHI: fed 
quadratu H R aquale eft qua- 
drato R I, quadrato t H cum 
duplo redanguli RIH. Ergo 
quadratum IO aquale eft qua- 
drato H R , quadrato H I cum duplo redanguli CHI', erat autem prius qua- 
dratum I N aquale quadrato I H cum duplo redanguli CHI. Igitur exceftus 
quadrati 10 Jupra quadratum IN eft quadratum HR. 


/' 


K 



Nots 


Digitized by Google 



Conicor, Lib. V. 


21 



Notae in Propofitionem IX. & X. 

o A T in hyper- 
6 I Jl bola , & cl- 
lipfi educamus G 
F ad 4 exA D,& 

HN ad t ex F G, 

& I S ad T ex C 
G , fi edudta oc- 
currat feitioni ad 
A , & M Q pofita 
adnexi, F G, 

& X in IT, & ex 
m,SX, my, xn , 

SI inter N S, M 
X# &c. Eade phrafi 
inconcinna exponi- 
tur vniuerfa con- 
ftruliio huius pro- 
pojitionis , ideo Ca- 
rani eam reddercj 
clariorem , dicendo-. 

Educamus reltas lineas G E tyuidem fecantem AD in a, drc. 
ll Quadratum igitur I H eft aequale triangulo IHS, &c. Quia nimirum. 

Quadratum I H eft aquale duplo ifofcelei, dr reii anguli trianguli IHS. 
j Et fimiliter quadratum I Qjrqualc eft duplo trianguli I QX, &c. Sci- 
licet duplo trapeza/ ISm Qjum duplo trianguli SmX. 

K Et hoc quidem propter fimilitudinem triangulorum , at componendo 
proportionem in hyperbola , tum inuertendo , & refleflendo in cllipfi 
nt, &c. Huiufmodi verba inepta ad conclujionem inferendam commutaui di- 
cendo ; Quare comparando priores ad fummas terminorum in hyperbola, & ad 
eorum differentias in ellipfi fit, &c. Qua quidem expedite ( vt in primo pr acc- 
redentium Lemmatum oftenfum ejl ) progreffum declarant . 

Vt proportio inclinati, fiue tranfuerfie ad latitudinem figurae compara- 
tae; igitur planum mn eft exemplar, &c. Subtungo: nam, vtdiclumeft »«_> 
quinta, dr fexta huius , potefi hic dtmonfirari , quod figura m n fimilis eft ei, 
qua continetur latere tranfuerfo EC,& fumma in hyperbola, dr differentia in 
ellipfi laterum tranfuerfi, dr rcfH iuxta definitiones oli nuam, dr nonam. 

Iti Quadratum R I aequale eft duplo trianguli R V I , & quadratum 0 R in 
hyperbola aequale eft duplo trapezij R G , & in cllipfi aequale eft duplo 
trapezij R K, &C. Legendum puto quadratum R l aquale eft duplo trianguli T . huius. 
R V l , 'dr quadratum 0 R aquale eft duplo trapeti/ R G , at in ellipfi quando 
O R cadit infra centrum F aquale eft duplo trapeza/ R K , drc. Demdc 
quum triangulum R V 1 fimile fit triangulo IHS propter parallelas V R , S 
Hi tdeo triangulum RV- 1 erit quoque ijojieleum, dr rtll angulum . Poftcaqua- 
- dratum 
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p i h dratum 0 R a quale e fi duplo trapezq RCGOi C G T 

Sed in elhpfi quando ordinata O R cadit infra 
centrum T , tunc quidem ducta E K parallelae 
CG, qua fecet G F in K , erit quadratum O R 
aquale duplo differentia triangulorum F Ro,& 

F C G,fcu F E K, qua differentia aqualis cft 
trapezio REKo, ideoque duo quadrata ex I R , 
dr ex RO, tdejl quadratum ex I O aquate erit 
triangulis FCG,drIRV bis fumptts dempto 
duplo trianguli F Ro. 

Quod cft aquale triangulo F C G cum_ x / q 

duplo trapciij VF, &c. Addoiquavidcntur 
in textu deficere, feneum duplo differentia tria- 
gulorum l V R,CT F R o. In byperbola vero 

quadratum 01 aquale eft fpatio reffi lineo V ICG obis fumpto , quare in hyperba- 
ta, dr elhpfi quadratu 0 1 aquale cfi duplo trapezij ICG S cum duplo tnaguli V oS. 

Qupd cft xquale exemplari applicato ad RH> &c. Hoc enim confiat cx O 
ijs, qua fupra di da fiunt . 

Eftquc DH maior in hyperbola, quam RH, itaque A I maior, quam p 
OI, & 01 in omnibus maior, quam BI, &c. Textum hunc corruptum fic r 
r cfi i tuo : E fi que DH maior , quam RH , & RH maior quam IH ; itaque A l 
maior cfi , quam 01, dr 01 maior quam B l. 

Similiter , vt in pracedenti fedionc fachtm eft , reperietur multitudo ramo- 
rum inter fe aqualium , qui ex origine ad fedionem duci poffunt . Exifientcj 
PROP mcn f ur “ l G maiore, quam comparata, fi differentia abfeifiarum rami maioris , 

III Aj, ' dr breuifsimi aqualis fuerit abfeiffa rami breuifsimi , erunt tantummodo trfs 
rami inter fe aquales ; fi vero maior fuerit, duo rami folummodo aquales erunt ; 
at fi fuerit minor eadem abfeiffa, erunt quatuor rami tantum aquales inter fe . 

Et primo ramorum 10, dr 


O 


S. huius ■ 

9-10. h. 


breuifsimi I N abfeiffa fint R 
C , H C , dr eorum differen- 
tia R H, fit que R H aqualis 
HC , dr producatur OR per- 
pendicularis ad axim quoufi 
que fecet fedionem ex altera 
parte in pundo o , coni unga- 
tur que ramus Io. Dico quod 
tres rami I O, I o, I C tan- 
t amodo inter fe aquales fiunt; 
quoniam quadrata in para- 
bola redarum RH , dr HC , 
feu in hyperbola , dr elhpfi, 

rt dangHla exemplaria inter fe fimi lia applicata ad R H,dr H C aqualia fiunt 
inter fe, cum torum latera homologa R H, H C aqualia fuppofita fint, eft que 
exeffus quadrati rami I 0 , vel I o , feu I C fupra quadratum rami bre- 
uifsimi I H aqualis quadrato R H , vel C H in parabola , & in reliquis 
fediombus, exemplaribus fimilibus applicatis ad eafdem rectas aquales RH, 

HC; 
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H C ; igitur pradtdi cxeejfus tam m parabola , quam m reliquis /titioni- 
bus aquales funt inter ft , cr ideo quadrata rumorum 1 0 , / o , / C, (firamiipft 
aquales erunt : cumque quilibet altus ramus fupra , vel infra ramum I 0 maior , 
vel minor fit illo , non erunt plures , quam tres rami inter fe aquales . 

Secundo H D differentia abfcijfarum rami IA, (fi breuifsimi IN fupponatur 
maior , quam H C qua efi abfcsjfa breuifsimi rami I N ; & producta fimi liter 
ordinata D A vitra axtm ad fcdionem in a, (fi comanda I a ; Dico , quod duo 
rami tantummodo IA, &I a inter fe aquales fiunt: Quia H D maior efi , quam 
HC, erit quadratum ex H D matus quadrato HC; partterque exemplar appli- 
catum ad 'H D maius eris exemplari ei fimili applicato ad H C ,& tdeo tam 
quadratum IA, quam Ia matus erit quadrato IC, cum quod libet illorum ma- 
iori excejfu fuperet quadratum brctiifstmi rami IN quam quadratqm IC , qua- 
re tam ramus I A, quam I a ( qui aquales funt) maiores erunt, quam I C, efi 
ideo maiores quam intercepti inter IC, & I N , partterque maiores, quam m- 
terpofiti inter IN, (fi I A, (fi minores omnibus alijs, qui infra spfts cadunt . 
Quapropter duo tantum rami I A, I a ab origine ad feci tonem duci pojfunt in- 
ter fe aquales . 

Tertso fint dua abfcijfarum di/ferentia H P , & H I aquales inter fe , (fi qua- 
libet earum minor HC abfi/fa rami breuijsttni , (fi producantur perpendicula- 
res ad axirn L P, B I, donec conueniant ex altera parte cum ftdienc inl,(fib, 
coniunganturquc rami ad 1, b . Dico, quatuor ramos I B, I L, I f, I b aquales 
inter fe tantummodo duci pojfe; quia, vt didum efi, quilibet eorum fitpcr at ra- 
mum brcmfsimum I N potentia eodem exceffu , erunt radfi ipfi I B, I L, 1 1,1 b 
aquales inter fe, reliqui vero fupra, (fi infra ip/os maiores , aut minores erunt , 
(fi tdeo non psffnnt duci plures , quam quatuor rami tam dici i aquales . Quod 
erat oflendendtim . 

Et infuper quadratum rami 
4 brcuifsimo remotioris fitpcr at 
quadratum rami propinquioris, 
tn parabola quidem redangulo 
fiub excejfu , (fi fub aggregato 
dijfcretialt fuarum abfcijfarum 
ab abfcijfa rami breuifsimi, in 
reliquis vero fediombus recla- 
gulo fub eodem excejfu diffcrcn- 
tiali, (fi fub reda linea, ad quam 
fumma differcntialis eandem . _> 
proportionem habet , quam latus 
tranfuerfum ad fummam in hy- 
perbola, (fi ad dijferenttam in ellspfi laterum redi, (fi tranfuerfi. 

Quoniam in parabola quadratum 1 L fuperat quadratum I M eodem exceffu, 
quo quadratum H P fuperat quadratum H Q( cum quadratum H P, atque qua- 
dratum IN fimul fumpta aqualia fint quadrato L I, & quadrata ex H Q, (fi 
ex I N aqualia fint quadrato I M) fed exccjfus quadrati H P fupra quadratum 
HOjtqualiscJl red angulo fub P Qjh ferentia, (fi P H, H Q_, fumma laterum 
eorundem quadratorum contento ; igitur quadratum I L fuperat quadratum ra- 
mi I M propinquioris brcuifsimo I N red angulo fub P Qjxcejfii , (fi P H Q_ 

aggregato 
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24 Apollonij Pergai 

aggregate differ e ntuli ab- 
fciffarum rumorum I L, / 

M ab abfeiffa rami breuif- 

Jimi . 

Pari modo m hypcrbola , 
d ' elhpfi quadratum 1 L fu- 
perat quadratum 1 M eode 
Ex 9.10.I1. exceffu „ quo exemplar ap- 
plicatum ad H P fuperat 
exemplar applicatum ad H 
.£? ; ftd differentia exem- 
plarium applicatorum ad H 
P, & H Jfjeqnahs eft re- 
di angulo fnb p .Sfexceffit 
differentiati, d 1 recta linea 
compofira ex X m, dr ul, ad quam fumtna 
differentiatis P H df eandem proportionem 
habet, quam latus trafuerfnm ad fummam 
in hypcrbola , d“ ad differentiam in clltpji 
laterum tranfuerfi , & redii , vt in notas 
propofitionis $. ojlenfum ejl ; igitur quadra- 
tum I L fuperat quadratum I M iam dicio 
reti angulo fub P dff, & fub Xm, & ul, 
quod erat offendendum . 

SECTIO IV- 

Continens Propofit. VII. 

& XII. Apollonij. 


^ ue 


! I fuerit menfura A 
minor com- 
parata A E, (12.) aut 
fit pars linea; breuifli- 
1T12 j & axis in ellipfi 
fit maior , erit A D 
breuiflimus ramorum 
egrediendum ex ori- 
gine cius in omnibus 
ie&ionibusjvtfunt F n / 
D,GD,BD, CD, 





& proximior ilii minor eft remotiore , nempe F D quam G D , & G 
DjquamBD. ^ Quj a 
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^Via A E eft linea brcuiflima , igi- 
tur F E maior eft illa; iracjuc an- 
gulus F A E maior cft, quam 
AFE; Ergo ille cft multo maior quam 
AFD, quare F D maior cft; atque fic 
patet quod GE maior fit quam EF,& 
ideo angulus GFE maior cft, quam E 
GF; igitur angulus GFD multo maior 
cft , quam F G D , & propterca G D ma- 
ior cft , quam D F , & fiiniliter B D, 
quam GD, & DC, quam AD,&hoc 
erat propofitum , 

N O T M. 


2 5 



a 


b 

c 

d 


S I fuerit menfura A D minor comparata A E , &c. Senfus propofitionis 
cltrior fic reddetur ; Si fuerit menjura AD minor comparatu A E, qu*uo 
cllipfi fumi debet in axi maiori eius ( ti.) aut ft pars linea breuifsima ; erit 
AD minimus ramorum F D, G D, E D, C D, egredientium ex origine eius m 
omnibus /cilionibus, & proximior illi, drc. 

Quia A E cft linea brcuiflima, igitur, &c. Vt conflruBio compleatur fu- 
b i ungo: Igitur fi coninngantur re it a Unca EF,EG,EC,EB,cr rcclx linea 
AF , FG, G B, AC erit F E maior, quam AE . 

Ergo hic eft multo maior, quam AFE,&c. Senfns clarior reddetur hac 
ratione : Ergo angulus F A E multo maior erit , quam AFD, qui cfi portio mi- 
noris anguli , quare F D fubtendens angulum maiorem cfi maior , quam A D . 

Igitur iple multo maior cft , &c. Superaddo rationem illationis dicendo ; 

Et propter ea angulus GFD maiorem excedens erit multo maior , quam FG D, 
qui portio minoris cfi . 

Manifefium eft in prima figura propofitionis 7. quando A D eft portio axis - 
minor comparata, quod tunc ex origine D duo tantummodo rami inter fc aqua- 
les ad vtrafque partes axis duci pojfunt ad fictionem, 0 - erunt illi, qutaa ter- 
minos etufdem ordinat im ad axim applicata iunguntur ab origine D, ut confiat 
tx fuperius dtttis . 

At m fecunda figura propofitionis 1 2. pojfunt quidem ab origine D ad ficti*- 
nem duci hinc inde a breuifsima D A , aliquando duo tantum rami inter /e_> 
aquales, aliquando tres, atque etiam quatitor inter fi aquales , qua cognitio pen- 
det ex propofitione 72. huius libri. 


D 


SECTIO 
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SECTIO Q.VINTA 

Continens XI. Propofit. Apollonij . 

L inearum egrediendum ex D centro ellipfis ABC, breuifli- 
ma e it femiaxis minor rectus e 

illius, qui fit B D, maxima vero cft 
femiaxis tranfuerfus , qui fit A D , & 
propinquiores maiori funt maiores 
remotioribus , vt H D , quam G D , 

&: quadratum cuiuslibet rami , vt G 
D (exempli gratia) excedit quadra- 
tum breuillim? BD exemplari appli- 
cato ad inuerlam illius ID. 


E Ducamus itaque EA arqualem AD, & abfcindamus ex illa AF squa- 
lem dimidio credi, & iungamus DF, DE, & perducamus cx G,H 
perpendiculares ad D A, & lint GIM, HLN. Quia quadratum GI x- 
qualeeft duplo trapezij IF (prima ex quinto) & quadratum ID cft aqua- 
le duplo trianguli IDM, co quod I D cft xqualis IM, erit quadratum-, 
DG xquale duplo trianguli ADF (quod cft xqualc quadrato BD ( 2 .cx 
quinto) vna cum duplo trianguli QMD , quod cft xqualc rcdangulo Q_ 
P; igitur quadrati G D exccflus fupra quadratum B D cft xqualis plano 
QJ? , & quia D A , nempe E A ad A F cft , vt D I , nempe M I ad I Q , 
* & per conucrfionem rationis A E ad E F , fcilicet dimidium tranfuerfx 
ad illius cxceflum fuper A F dimidium eredi, cft, vt M I , nempe M P 
ad M Q ; igitur planum Q P fimile eft figurx comparatx, & M'P xqua- 
Jmius. 9 1> S eft D I. Similiter patet, qUod quadratum D H excedit quadratum B 
D exemplari applicato ad D L , Si quadratum D A fuperat quadratum 
B D exemplari applicato ad D A : Eft vero D I minor, quam D L, & 
DL, quam DA; igitur BD (qux eft dimidium redi) minor eft, quam.. 
GD, & GD, quam DH, & DH quam DA, quod eratoftendendum. 



f 


N O T M. 

E T debet elle linea brcuiltima perpendicularis ad menfuram , nempe B a 
D perpendicularis DA, &c. Hxc omnino expungi debent , tanquams 
fieperuacanea , axes enim effc nequeunt , nifi ad tunicem perpendiculares Jint; 
quare cenfeo ab aliquo verba illa addita textui Apollonij fuijje . 

. Edu- 
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Educamus itaque E A , &c. Lego : Educamus itd/]; E A perpendicularem , (fi 
aqualem A Dt 

Et perducamus ex G, H perpendiculares, &c. Et perducamus ex G, H 
perpendiculares ad I) A , (fi Jint H LN , (fi G / M , qua fecent F D in (fi D 
E m M , & N , atque a puni} is Jifi, M educantur M P , J%JJ , parallela DA, 
qtt.e fecent rectum axem BD in 0, P. Addidi hac ptfirema verba , vtconflrn- 
(tto completa fit. • 

Eo quod IDcft aqualis I M» &c. Quoniam ficuti in triangulo D A E 
fimili triangulo D 1 M (propter angulum D communem , (fi rectos angulos ad I, 
(fi A) latus D A aquale erat E A , ita latus D 1 aquale efi 1 M . 

Nempe M I ad I Qj & e contra , &c. Lego : Nempe M I ad I (fi per 
conuerfionem rationis . 

Cumque BD fit dimidium axis redi erit perpendicularis ad AD men- 
furam,&c. Hae verba poftrcma pariter expungi debent, nifi forte corollarium 
propofitionis exponunt, (fi tunc textus fic r efi it ut deberet. Ex dictis confiat, li- 
neam breuifsimam 'e centro e/lipfis ad fetttonem duttarn , perpendicularem efie 
ad axim eius maiorem. 

Mamfiefium efi ex centro ellipfis ad fectioncm duci non pofife plures , quanL-t 
quatuor ramos inter fe aquales, neque pauciores duobus ; tres autem nequaquam ; 
nam dica medietates cuiuslibet axis aquales fiunt inter fe , (fi quatuor rami ad 
extremitates duarum applicatarum ad axim aqua liter e centro difi antium dueft 
aquales fiunt inter fit . 


SECTIO SEXTA 


Continens Propofit. XIII. XIV. XV. Apollonij . 

O Stendamus modo co- 
uerfum harum pro 
politionum ; & eft , quod li. 
nea brcuilfima B F continei 
cum fua menfura A F angu- 
lum acutum , vt B F A in_, ' 
omnibus fedionibus, &el- 
lipfi ( fi tamen non egre- 
diatur ex eius centro) eiufi- , 

que potentialis abfeindet 

a menfuram (13) in parabola atqualem comparata: (14) & in 
hyper|aola ( 15 ) & ellipfi lineam , ad quam inuerfa eft, vt pro- 
portio figura: . 

S it centrum D, & dimidium eredi AC. Quia BF eft linea brcuilfima, 
erit AF maior quam A C, eo quod fi effet squalis ( 4. < 5 . ex quinto) 

D 2 aut 
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aut minor illa ( 7. ex quinto ) cf- , 

fct linea breuiflima A F , aut pars 
illius , quod eft falfum , igitur 
maior eft , quam AC ; & pro- 
ptcrca AD ad A C maiorcm- 
proportionem habet , quam ad - "\ 

AF; ponamus ergo, vt AD ad 
AC, ita DG ad GF in hypcr-- / 
bola, & cllipfi; at in parabola- 
ponamus G F atqualem A C , & 
ducaturcx G perpendicularis ad 
fedtionem . Dico , quod ei oc- 
curret ad B. Nam li occurrat 
fc&ioni ad aliud pundtum , vt H co- 
niumfta H F erit H F brcuiilima ( 8. 9. 

10. exquinto) fedfuppofuimus BF cflc „ 
breuiflimam, quod eft abliirdum , ergo 
perpendicularis occurrit fc&ioni in B . 

Et quia angulus B G F eft rciftus , erit 
angulus BFG acutus, quod erat often- 
flcndum. 

N O T M. 

E T cius potcntialis fecet menfuramJ 
in parabola, &c. ideft, & cius po- 
tent i/t/is ab fic indet cxmcnfur i vfique ad ori finem, 
in parabola quidem fermentum aquale compara- 
ta , & in hypcrbola , & cllipfi lineam , ad tjnam 
inuerfia eandem proporportionem habet , quam la- 
tus tranfnerfitm ad rcclum . 

Et ducatur ex G perpendicularis ad feftio- 
nem , &c. Et ducatur ex C recla linea perpendi- 
cularis ad axim , Cr producatur vfique ad feclto- 


\ 


\ 
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SECTIO SEPTIMA 

Continens XXVI. XXVII. XXVIII. Propoli 
, Apollonij . 

PROPOSITIO XXVI. & XXVII. 

A NguIorum ab axi fetfionis A H , & a lineis breuiflirois F 
BjHG contentorum proximiores vertici fedHonis mi- 
nores funt remotioribus , nempe angulus A F B minor eft A H G . 


i 



S it itaque centrum D , & fcmi inclinatus axis A D , fiuc femitranfucr- 
fus, & dimidium cremii AC: educamus itaque duas perpendiculares 
GL, BI, & fi fedtio fuerit parabole, erit FI aequalis LH, quia quilibet 
k earum iqualis eft AC (13. ex quinto) & LG maior eft, quam BI; an- 
gulus igitur F minor quirn H; fi veroic&io fuerit hyperbole, aut ellipfis, 
C erit F I ad I D , vt H L ad L D , quia quilibet carum eft , vt A C ad A D 
(j (.14. 15. ex quinto) Sc permutando, erit I D ad I.D nenrpe BI ad ML, 
vt I F ad LH, & anguli I, & L funt refti; igitur duo triangula BIF, M 
L H funt fimilia, ideoque angulus A H G maior eft, quam angulus AF 
B, & hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO XXVIII. 


Hinc patet , lineas brcuillimas fibi occurrere ad partes axis 
fedlionis. 


Q» 


Via angulus A F B minor eft , quam angulus A H G ; quare fibi oc- - 7 - !>• 
currunt ad partes F,H, & hoc erat oftendendum. 

NOT/E 
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E Ducamus itaque duas perpendiculares., &c. Educamus itaque ex pun- a 
itis E , G duas G L, B I perpendiculares ad axim ei occurrentes in L, 1 . 

Et L G maior eft , quam B I , &c. Subiungo: Eo quod potentialts G L ma- [} 
gis recedit a vertice , quam Eli fi tam ducatur 1 1 M parallela axi in parabola , 
crex centro eduila in reliquis /echombfis , fecans G L inM, copiungaturque H 
M, erit in parabola M L minor quam G L , & aqualis B I, & ideo angulus M 
H L minor erit angulo GHL , & aqualis angulo F , (jr propter ea annuitis F mi- 
nor eft, quam GH L, ’ 

... , fu 'i. .i ■ • • i* , 



J't 'ib i Si vero feftio fuerit hyperbole, aut cllipfis, &c. Addo : Manifcfium eft 

rectam B D ex centro dutl am feitionem Jecarc in B, & propterea occurrere po- ^ 
tentiali G L ii vertice remotiori , quam B 1 inter punita G , tjr L, & erit F /, 

& c ater a . 

Erit ID ad LD, riempe BI ad M L, &c. Addo (propter parallelas b‘ 1, J 
M L, & /imilitudincm triangulorum DB1 , & DML.) 

Quia angulus A E B minor eft , quam angulus A H G, Sec. Addo: Et 
fumpto communi angulo F H N erunt A F B, Jcu H E N\ &F H N Jimul fttmpn e 
minores duobus apgults G H A, F H N , qui duobiis rcitis aquales Junii quarc-j 
BF , G H, concurrunt ad partes F , & H , vt tu N . 

Fro intelligentia fequcntinm propofitionum hac pr amitti debent , 

• A : ; f?r. m . , tiimiil :.iin >, J 

LEMMA V. 

Habeat A ad "B maiorem proportionem , quam C ad D. Dico , re- 
fl angulum fui? extremis A , D contentum maius ejje eo , quod fub me- 
dijs 'B , C continetur , (djr c conuerjo . 

F ,. ' 

tat vt C ad D, ita E ad B; patet ex elementis, A excedere i p fani E; que. 
re rcil angulum AD maius erit reit angulo E D : ejl vero reii angulum u , 

C fub 
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C 'fub inter medys contentum ecquale ei , quod ,t 

fub extremis E , D qnatuor proportionali» con- ~ 

tinetur ; ergo reti angulum A D maius eft re - A ' 1 

& angulo B C. Poftea fit rcBangulu A Dma- fi i , 

ius reB angulo BC ; Dico AadB maiorem pro- 

portionem habere, quam C ad D; St enim hoc ^ ' ' 

■verum non eft, habebtt A ad B eandem, aut D — — ■ 

minorem proportionem quam C ad D, quare reB angulum A D aquale, aut mi- 
nus erit reB angulo B C, qua funt contra hypotheftm ; igitur A ad B maiorem. 
proportionem babet , quam C ad D. 


J. x. • V A • 

S I retia linea AH fecetur bifariam inC , (eft non bifariam m D: Dico, 
cjuod femifsis C"B ad alterum fermentorum inxqualium D % habet 
maiore proportione , tjudm reliquum iruequahu AD ad altera medietate A C . 
Jpuoniam quadratum /emi /fis C B , feu re- C D B 

B angulum B C A matus eft reBangulo A D B >- — — i 

fub tnaqualtbus fegmentis contento;ergoex pra- 

cedenti lemmate C B ad D B maiorem propor- A D C B 

t tonem habet , quam A D ad AC; Ajfumitur ' — ' ' 

in j equenti prop. 52 . problema antiquum in- 

uentionis duarum mediarum continue proportionalium inter duas reBas lineas £- m Iib 
datas , cuius conftruBto , & dcmonftratio ab Apollonio inuenta adhuc legitur apud t . Arch.dc 
Eutocium , fed organica quidem illa eft , dr ad manuum operationes maxime ac- Sph? a.& 
comodata, non omnino dtuerfa ab ea, quam Hero,& thilo ediderunt. At Par - pjjp 
menton aliam etufdcm problematis demonftrationem Apollonio tribuit paulo di- 
uerfam ab ea , quam Eutocius recenfuit : eam /ane nec percepit, nec rite expo- In lib. J. 
/uti, phtloponus, quam enim petitionem non demonftratam tpfe vocat confeque- Anj ' 
tta eft nec e (farta ex de fer ipt tone hyperboles, qua omnino /ubintelligi , dr adiun- 
gi debet , vt colligitur ex Pappi verbis : hi enim ( fcilicet Hero , d" Philo ) ColUib. 3 . 
afterentes problema (olidum efte , ipfius conftruBiontm indrumentis tantum per- Prop- 4- 
fecerunt congruenter Apollonio Pcrgao , qui refoluttonem eius fecit per coni/e- 
Bioncs . Erit tgttnr Apollontj propofttio huiufmodi . 


LEMMA VII. 

I ’Nter retiam lineam A C maiorem , (eft 'B C minorem duas medias 
proportionales reperire. 

Conveniant tlla ad angulos reBos in A , & compleatur Para/lelogrammunvj p rop ^ 
A B D C, cui circum/cnbatur anulus diametro D A, & per punBum D circa 1 / j. 
afymptotos C A B de/cnbatur hyperbole D F , & ducatur reBa D M circulum 
tangens m D , & reBa I D K /eBionem ibidem contingens , occurrens a/ym- 54- 

ptotts m I , & K , erunt qutdem 1 D , eft I K aquales inter /e ,dt D C paral- ^ 

leta eft A K , ergo 1 C aqualis eft C A : pari ratione K B aqualis erit B A , * 1 
fed pofita fuit C A maior quam A B , ergo in triangulis I A D ,($• K D A bafis 
IA mater erit , quam A I ,dr latera / D ,D K aqualia funt, de D Aeft commune, 
igitur angulus ADI maior erit angulo ADB,& propterea reBa Irnea 1 K feBionc 

con- 
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contingens in D intra circuli cadet ad 
partes acuti anguli A DK, fed qualibet 
reda tinea ex D inter tangentes K D , 
dr D M incedens fecat circulum , & 
byperbolam D F , ergo circuli periphe- 
ria , cr hyperbole non ad eafdem par- 
tes caua /e mutuo fecant in duobus pun- 
it is : concurrant tn D , & F , cr co- 
niungatur recta Irnea D F , qua pro- 
ducta fecet afymptotos in punitis G , 

Cf H • oflendendi efl retias B H , & G C 
effe duas medias proportionales quafitas, 

Quonta eiufdcm re it a hnca portiones G 
D,& F H inter hyperbolen , c!r afym- 
ptotos intercepta aquales funt inter ft , addita communi D F, erunt F G,drG H 
inter fe quoq; aquales quare reit angulum D H F aquale erit reit annuto FGD , fed 
reit anguli A H B aquale ejl reit angulo D H F,(eo quod ab eodem punito H extra 
circulum pofito ducuntur dua reit a Ime a circulum fecantes) : fimili modo reit anguli 
AGC aquale ejl reit angulo FGD, igitur duo reltangula AG C ,dr A H B aqualia 
inter fe erunt , dr ideo i ! t G A ad AH, ita erit reciproce B H ad G C , fed vt G A ad 
A H ; ita ejl D B ad B H , nec non GCadC D ,( propter aquidifantta ipftrum DB , 

G A, dr ipftrum C D ,d>' A H,dr fimilitudinem triangulorum ) , quare D B , feu 
C A ad B H eandem proportionem habebit , quam B H ad G C , & eandem , 
quam habet G C ad C D , fen ad A B , & propter e a quatuor reit a linea C A , 

B H ,C G , & B A erunt in continua proporttonahtate , quod erat propofnum . 

SECTIO OCTAVA 

Continens Prop. IL. L. LT. LII. LIII. A poli. 

S I menfura non excedit comparatam , nullus ramorum fecantiu 
ex concurfu egredientium erit Breuifecans: & linea: breuiflimae 
ab extremitatibus ramorum dudfce in fe&ione abfeindunt ex axi li- 
neam maiorem, quam abfeindunt rami (5 1.& 5 2.) Si vero menfura a 
excedit comparata exponi debet linea certis quibufdam legibus in- 
uenienda, qua: vocabitur TRVTINA . Et fiquide perpendicularis 
maior fuerit illa, tunc rami habebunt proprietates memoratas; ft ve- 
ro a:qualis fuerit ,tunc inter ramos vnicus breuifecans alfignan po- 
teft, & propietates reliquoru ramoru erunt illa: eaedem fuperius cx- 
pofita:; fi vero minor eft illa, ramoru oniniu duo tantum brcuifecan- 
tes erunt, reliquorum vero, qui non intercipiuntur inter duosbre- 
uifecantes, eardem propietates erunt; eoru vero, qui intercipiuntur, 
linea: breuiflimae egredientes ab earum extremitatibus abfeindunt 
ex axi lineas minores , quam fecant rami ipii . Oportet autem, 

in ellipli , 
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in ellipfi, vt menfura fumatur in maiori duorum axium, & rami 
egrediantur ad eius fc&ioneni . 

PROPOSITIO IL. & L. 

E X E concurfu fuper perpendicularem E D educamus E Bfe- 
cantem menfura m A D in F , & fe&ioncm A B in B , & 
fit A H dimidium eredi ; fitque menfura A D non maior, quam 
H A. Dico quod BF non erit breuiflima, & minima egrediens 
ex B abfcindit ex fagitta maiorem lineam, quam F A: at fi fue- 
rit A D maior , quam A H , tunc B F poteil effe linea breuif- 
fima. 




E Ducamus iam B I perpendicularem ad axim, & fupponamus prius A 
D non maiorem quam A H , & fit feSio parabole ; igitur D I mi- 
nor eft , quam A H, & ponatur G I asqualis A H, erit B G minima ( 8. 
ex quinto ) & abfcindit G A ex fagitta maiorem , quam A F; fi vcrofe- 
&io luerit hyperbole, aut ellipfis, iit centrum C i ergo A C ad A H non 
habet maiorem proportionem, quam ad A D, quare CI ad 1 F maiorem 
proportionem habet , quam C A ad A H i ponatur ergo I C ad I G , vt 
A C ad A H; ergo B G eft minima , & abfcindit ( 9. & io, ex quinto ) 
G A maiorem , quam F A , quod erat oftendendum . 


E 


PROP. 
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PROPOSITIO LI. 


i 


D Einde fit D A maior quam A C , fitque prius fe&io pa- 
rabole , & fecetur ex D A ipfa D F aequalis A C , & A 
G fiat pars tertia ipfius A F , educaturque B G perpendicularis 
ad axim,& vt D F ad F G,ita fiat B G ad lineam H ( & h xc 
eft Trutina ) coniungaturque B£; & fiquidem D E fuerit ma- a 
ior quam H. Dico, quod nullus ramus breuifecans duci poteft. 

Quoniam D E maior cft , quam H habebit D E ad B G , nempe D I b 
ad I G maiorem rationem , quam G F ad F D , & componatur propor- 
tio , vt demonftretur , quod I G minor fit , quam D F , qux atqualis 
eft ipfi A C ; breuiffima itaque egrediens ex B abfeindir ex fagitta A 
D maiorem lineam , quam A I ( 13. ex quinto ) i poftea ducamus cx E 
ad legionem ramos E K , E L ad vtramque partem B E , & duas per- 
pendiculares 
KM,LN, pro- 
ducamus vfq; 
ad Q _0 tan- 
gerem fc&io- 
nem in B; & 
quonia feftio 
eft, parabole, 

&OQtagens 
35 - lib. 1. eft, igitur O G 
eft dupla ip- 
fius AG>quf 
cft femiffis ip. 
fiusFG,-ergo 
G F zqualis 
eft G O, erit 
igitur G Oad 
O M , nempe 
B G ad P M 
in maiori pro- 
portione, qua 
M F ad F G; 

itaque M K in F M minus eft i quam B G in G F, quod eft minus quam u 
E D in D F proprerea quod E D maior eft quam H ; igitur E D in D F 
multo maius cft , quam K M in M F , quare E D ad M K , nempe D R ad 
RM maiorem rationem habet, qu.imM FadF D,& componendo patet, e 
quod D F maior fit , qu.im R M. Igitur brcuilfima egrediens ex K ( 13. £ 

cx quinto ) cadit extra R K; Et fimilimodo conftat , quod breuiffima., 

egrediens 
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egrediens ex pun&o L cadit extra LS, quapropter duci non poteft ex E 
ad fcdionem L B A Unca , aliqua cuius portio intercepta inter axim, & 
fedionem , fit linea breuiflima . 

Pariter demonftrabitur, quemadmodum iam oftcnfum eft , quod fi E D 
g fuerit xqualis H, tunc GI xqualis erit D F, qux eft xqualis ipfi AC; & 
ideo B I (8. ex quinto) vna eft ex breuiflimis, non autem R K, quia de- 
monftrabitur, quod EDadMK, nempe DR ad RM maiorem rationem 
habet, quam MF ad FD, & propterea DF maior erit, quam RM; bre- 
uiflima ergo cadit extra RK. ( ij.exquinto) Et S L quoque non eft ex 
breuiflimis , quod ita demonftrabimus ; Si N S minor eft , quam D F ; ergo 
breuiflima egrediens ex L cadit extra S L ; Non igitur ex E duci poteft 
ad fcctioncm linea breuifecans prxter EB, & hoc erat oftendendum. 

* Tertio loco fit E D minor quam H , & oftendetur quod E D in D F 
” minus eft, quim BG in GF; poftea ponamus TG in GF xquale illi. St 

erigamus fuper F perpendicularem F V, deducamus per T fc&ioncm_. 4 -Fb.:. 
hyperbolicam circa duas continentes A F, & F V ; dux fcdiones fc mu- 
tuo fecabunt in duobus pundis, & fint K, L, & educamus ex illis duas 
L N, PKM perpendiculares ad AD. Et quoniam perpendiculares K M, 

TG, LN parallelx funt continenti VF, erit KM in MF xquale L N in 
N F ( 1 a. ex fecundo) & quodlibet eorum xquale eft TG in GF, quodfa- 
<ftum eft xquale ED in DF; igitur ED ad KM, nempe DR ad RM eft 
vt MF ad F D , St componendo patet , quod DF eft xqualis RM, &pro- 

* pterea K R eft linea breuiflima ( 8, ex quinto .) 
k Et fimiliter patebit, quod LS fit breuiflima. 

Et cum B I intercipiatur inter illas patet etiam, quod BG in G F ma- 

* ius fit, quam ED in DF, oftendetur vt diftum eft, quod IG maior fit, 

• quam DF; breuiflima ergo duita ex B cadit inter I, & A. 

Deinde ex concurfu E ad fcdionem parobolicatn A B Z educamus E X , 

. E Z; quas interfccant / Z , X Y perpendiculares ad A D, qux parallelx 
funt continenti F V fecantes K T L hyperbolen , ergo * Y in Y F xqualej 
eft GT in GF, quod fadum eft xquale ED in D F, itaque ED in DF 
maius eft, qudm X Y in Y F; igitur ED ad X Y, qux eft vt D4 ad b Y 
maiorem rationem habet, quam YF ad FD, & componendo patet, quod 
F D maior eft quam b Y; itaque breuiflima egrediens ex X abfeindit ex 
AD lineam maiorem, quam b A; Simili modo demonftrabitur, quod Zr 
n non fit breuiflima , & quod breuiflima egrediens ex Z abfeindit ex A D 
lineam maiorem, quam Ar, St hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO LII.LHI.' 

Deirnte fit fectio hyperbole, aut ellipfis AB, &axis illius C 
AD, centrum C, & D A menfura, qux fit maior dimidio ere- 
cti, & perpendicularis ED. Dico, quod rami egredientes ex E 
a habent fupertus expofitas proprietates. 

E 2 Itaque 
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r aqiic per C producamus CI parallelam perpendiculari ED, Sepona- 
mus quamlibet duarum proportionum C F ad FD, &E K ad KD , vt 
proportio figura?, & educamus cx E, K redas E I, KS parallelas ipfi C 
tcn , 7 _ AD, & interponamus inter FC, C A duas medias proportionales CN, 
C O, & erigamus per O perpendicularem B O, qux occurrat fedioni in 
B ; & ponamus proportionem alicuius linea? , vt Qad B O compolitam- 
ex C I) ad Dl : , & FO ad OC, & fit ED maior, quam QJTrutina: Di- 
co, quod nulla brcuifccans egreditur cx E ad fedionem, & linea breuif- 
lima , egrediens ab extremitate cuiuslibet rami affignati , abfeindit cunu- 
A ab axi maiorem lineam, quam fccant illi rami. Producatur priAs EB 
lecans axim in H, & quia ED maior eft, quam ergo proportio ED 
ad BO (qua? componitur cx E D ad D K, ncirrpc I C ad C S, & cx D 
K, nempe G O ad O B) maior eft proportione , quam habet Q ad B O, 
qux ex hypothefi componebatur cx CD ad DF, & cx FO ad OC; fed 
ED ad D K eft, vt CD ad DF (quia qualibet carum eft, vt proportio 
figurae compofirx , vel diuifx) remanet proportio OG ad O B maior ea, 
Lcm. j. quam habet F O ad O C ; igitur O G in O C , nempe redangulum CG 
pc.Tm.ir. nla j us t qu.un B O in O F : & ponamus redangulum F G commune, 
erit redangulum F S maius , quam B G in G M ; eft vero rcdangulunu. 
FS xquale redangulo EM (eo quod EK ad KD, nempe ad F M eft, vc 
S M ad M K, quia quxlibcr earum eft , vt proportio figura ; itaque rc- 
jlidcin. dangulum EM maius eft, quam MG in G B, &proptcrca E K ad B G, 
nempe K R ad R G maiorem rationem habet, quam GM ad MK, ergo 
componendo, patet, quod K M, nempe D F maior eft , quam G R , Sc 
ideo EI ad KM, nempe CD ad DF, feu IC ad CS minorem propor- 
tionem habet, quam EI ad G R, quae eft, vt I T ad B G, propter limi- 
litudincm duorum triangulorum E IT, BGR, ergo IT ad B G maiorem 
rationem habet, quam I C ad C S, feu ad O G ; & comparando homo- 
priin. logorum differentias in hyperbola , Sc eorum fummas in cllipfi , habebit 
CT ad B O, nempe C H ad HO maiorem rationem, quam IC ad CS, 
nempe CD ad D F, & diuidendo in hyperbola, & componendo in elli- 
pfi C O ad O H, habebit maiorem proportionem quam C F ad FD, qua; 
eft, vt proportio figurae; igitur breuiflima egrediens cx B ($>. io. cx quinto ) 
abfeindit cum A maiorem lineam, quam AH. 

Poftca educamus cx E lineam occurrentem fedioni in V, & produca- 
mus eam , quoufquc occurrat C I ad X , & ducamus per B lineam tan- 
gentem fedionem, qux occurrat inclinato, fiuc tranfuerfx in a, &per V 
ducamus perpendicularem fuper axim, cui occurrat ad c, & occurrat tan- 
genti B t in d; & quoniam O G ad O B , quemadmodum dcmonftraui- 
mus, maiorem proportionem habet, quam FO ad OC, ponamus /O ad 
O B,vt FOad OC,& per f producamus f gh parallelam axi AD: Et 
quia /O ad OB eft, vt FO ad OC, erit redangulum fO C xquale BO 
in OF, & ponamus redangulum f F communiter fiet B /"in f g xquale g 
F in F C , & quia C O inuerfa in trurinatam C 4 xquale eft quadrato C 
A dimidij inclinati , fiuc tranfuerfx C 39. cx primo,) erit OC ad CA, vc 
j-.pilmi. C A ad C a ; igitur C a eft linea quinta proportionalis aliarum quatuor 
linearum proportionalium a (lignatarum; ergo FC ad CO eft, vt CO ad 
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C „ 'Si comparando homologorum differentias erit F O ad O < , vt F C Lem.4. 
ad CO, qu® cft, vt/B ad B O, nempe fh ad O 4; igitur proportiones 
ipfarum FO ,fh ad eandem O a easdem funt) ergo funt arquales.ocpro- 
pterca/» ad ih maiorem proportionem habet, quam ad/g, & compo- 
nendo fh ad / h, nempe B/ad V i maiorem proportionem habet , quam 
/ ? ad * f i ergo B/in / g , nempe re&angulum g C maius elt quam r V 
in ig,Sc ponamus redangulum g ccommunc , erit aggregatum reUan- 
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gulorum C g , g e , in hyperbola , vel eorum excdTus in ellipfi maior, 
quam Me in eV, ergo rcdangulum CM, nempe rcdangulum EM mul- 
to maius eft, quam Vf in e M, & proptcrca EK ad e V, nempe K Y ad 
Y e maiorem proportionem habet , quam e M ad M K , & componendo 
patet, quod e Y minor fit, quam K M, & conftat ( quemadmodum antea 
dcmonftrauimus) quod breuiffima egrediens ex V abfeindit ab axi maio- 
rem lineam qu;im r Z . 

Simili modo conftat , quod breuiflima egrediens ex / ciufdem fit rationis . 

D Einde fir ED atqualis Q^indc dcmonftrabitur, (quemadmodum fu- 
pra fadum eft) quod BH tantum fit linea brcuilhma, & quod mi- 
nima egrediens ex V abfeindit ab axi cum A maiorem lineam , quam A 
Z, & quod minima egrediens ex l lecet maiorem lineam, quam A m , 
Tandem pona- 
mus E D minore, 
quam Q , ergo E 
D ad B O minore 
proportionem ha- 
bet , quam Q^ad 
eandem ;& demo- 
ftrabitur(quemad- 

modum didu eft) j 

quod GO ad OB 
minorem propor- 
tionem-. habeat , 
quamFO adOC; 

& ponamus O G 
ad O e, vt FO ad 
OC;& produca- 
mus per o fcdione 
hyperbolicam cir- 
ca duas continen- 
tcsSM, MF.quf 
fecct fedionem A 
B in V , / , & iun- 
gamus EV, E /, 

& producamus ex 

V , l duas perpendiculares V c , /P, quas parallelas fint continenti M F, 
ergo o G in GM eft a , qualc V c in (M (12. ex fecundo) &quia G O ad 
O 0 eft, vt FO ad OC erit 0 O in OF aquale redangulo GC, & pona- 
mus rcdangulum FG commune fiet rcdangulum CM (quod erat fquale 
redangulo ME) aquale ipfi 0 G in G M, quod eft asquaie ipfi V e in e 
M ; ergo tcdangulura E M aequale eft ipfi V eia e. M. Tandem profe- 
quamur fuperiorem demonftrationem, vt oftendatur veritas reliquarum^ 
propofitionum, & hoc erat propofitum. 
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PROPOSITIO LIV.LV. 

I Taque oftenfum eft , vti memorauimus , quod ex concurfu 
duarum breuilfimarum ad conife&ionem non egrediatur alia 
breuifccans prseter illas duas , & quod reliqui rami ex eorunu 
concurfu edutti ad fc&ionem habent proprietates fuperius ex- 
pofitas . 


PROPOSITIO LVI. 

In ellipft ramorum, lecantium vtrumque axim, a concurfu vi- 
tra centrum pofito egrediendum , vnius tantum portio , inter 
Ll axim maiorem , & fedionem intercepta , erit linea breuifsima , 
fiue menfura ipfam comparatam , nec non perpendicularis ipfam 
trutinam fuperet, xquet, vel ab ea, deficiat. 



S it fedio cllipfis A C B , & axi? maior tranfuerfus A B perpendicularis 
EF, centrum D, & ponamus DG ad GF, vt proportio figura: , & fi- 
militcrEH ad H F , & producamus per H re&amlHK parallelam ipfi AB, 

& per G redla I G L ipfi 
ET , quae fibi occurrant 
in. I , & ducamus per 

pundhim E fedtioncnC J ! |p[ j ^ 4.I1V1. 

hyperbolen EMC cir- 
ca duas cius continen- 
tes L I , I K , qux oc- 
curret legioni A C B 
elliptica: , quia I L , I K 
funt duae cotinentcs fc- 
diionem E M C , & pro- 
portio EH ad HF po- 
lita eft.vt DG adGF,- 

ergo EH prima proportionalium in H I , nempe G F quartam, aequale 
cft D G fccundx in I G , nempe F H tertiam ; ergo punitum M eft in il- 
lius diametro, & propterea fectio hyperbole EMC tranfit per centrum., 
fedtionis cllipfis A C B ; quare dux fedtiones fc inuicem fecant , fitquej 
concurfusin C, & producamus per E,C lineam Accurrentem duabus con- 
tinentibus fedtionem in L, K, & producamus duas perpendiculares C N, 

KO fuper AB. Et quia KC, LE funt a’quales ( 1 6 . ex fecundo) eritGF s- 1 
xqualis ON; quare FO squalis cft ipfi GN; atque EH ad H F, nempe 
EK ad KP, feu FO (qux eft xqualis ipfi GN,) ad OP eandem propor- 
tionem habet, quam DG ad GF , qug eft cqualis ipfi ON, &idco GN 
ad OP cft, vt DG ad ON, & comparando homologum differentias D N Lc,r! ' 3 ' 

ad NP 


I. lib. 2 
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ad N P erit, vt DG ad G F, qum cft proportio figura: ; ergo C P eft li- 
nea breuifiima . ( 1 o.ex quinto ) Et hoc fuit ptopolitum. 


PROPOSITIO LVII. 


F.t dico , quod non reperiatur vllus alius ramus , a quo ab- g 
fcindi poflit inter (edionem , & D B linea breuillitna . 


N Am fi producantur E H, E G ad vtrafquc partes ipfius E C fecan- 
tes DB in K, I, & producamus per D perpendicularem ad A B, 
qu* occurrat fedioni adL, 

& ipfi E C ad M, quia iain 
productu funt ex concurfu 
M duae breuifecantcs M C, 

ML (51. cx quinto) igitur 
linea ed uda ex M adH ab- 
fcindit ex D B cum B ma- 
iorem lineam , quam fccat 
breuifiima egrediens cx H 
(ti.ex quinto) & linea cdu- 
da cx M ad G abfeindit cx 
D B lineam minorem ea_. , 
quam fccat linea breuifiima egrediens cx G fyi. exquinto) fed E H, & 
EG efficiunt abfeiflas oppofito modo; ergo non funt dua: breuifecantcs , 
& propterea non reperitur alius ramus, cui competat proprietas ipfius E 
C , & hoc erat offendendum . 


L 



h 


k 


Notar in Propofit. IL. L. 


S I vero menfura excedit comparatam educatur linea, ad quam com- a. 

paratur perpendicularis, & vocabo lineam illam Trutinam, &c. Sic 
legendum puto : Si vero menfura excedit comparatam exponi debet linea certis 
tjutbu/dam legibus tmtenienda , qua vocabitur T rutir.a . 

Ex E concurfu fuper perpendicularem , &c. Ideft . Ex E concurfu per- p 
pendi cularis E D ad axim AG, & ramoram fec antium educamus E B fecantem 
me n furam, &c. 

Tunc B F non efl ex minimis, &c. Dico quod B F non erit retia lineae ( - 
minima earum , qua inter punctum fcctioms B , & axim intercipitur . 

Et ponatur G I .Tqualis A H, &C. Et ponatur G 1 aqualis A H , iungatur . 1 

que B G , cumque A D pofita fit non maior , quam HA, er ii illius porlio F / 
minor, quam AH, feu quam G I, ergo BG cjl breuifsima , Crc. 

Ergo C A ad A H non habet maiorem proportionem . quam ad A D ; e 
quare DI ad I F, &c. Ergo G A ad AH non habet maiorem proportionem 
quam ad AD, fr addatur indirectum retia A L aqualis A H in bypcrbola , Cf- 

auferatur 
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4 uferatur in 'tllipfi i 'quare C A ad A L non habet maiorem proportionem', quam 
ad AD, & componendo in hyperbola , & diuidendo in tllipfi C L ad A L , non 
habet maiorem proportionem , quam C D ad D A ,fed C D ad A D minor («j 
proportionem habet, quam ad eius figmentum 1 D, ergo diuidendo in hyperbo- 
la , dr componendo in tllipfi habebit AC ad A D , dr adhuc ad A L , feu A H 
minorem proportionem, quam C 1 ad ID, habet vero C I ad 1 D minorem ra- 
tionem, quam ad eius fegmtntum IF; igitur Cladi F maiorem proportionem 
habet, quam C A ad AH . 

Nota: in Propofit. LI. 


a •‘■7V Ico quod nul- 
I J Ius ramus bre 
uilccans duci po- 
tcft,&c. Dtco, quod 
ex concurfu E adfe- 
elionem nullus ra- 
mus breuifecans duci 
potefi. 

J} Quoniam D E 
maior cft, quam H, 
&c. Quoniam D E 
maior efi , quam H 
habebit E D ad B G 
maiorem rationencj, 
quam H ad eandem 
B G ; pofita autem futt 
inner se G F ad F D, 
vt H ad B G;crgo E D 
ad BG maiorem ra- 
tionem habet, quam 
G F ad F D ', & pro- 
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ftcr parallelas D E, 

BC , & fmilitudine 
triangulorum EDI , 

&BGI,tft DI adi 
G, ut E D ad B G, 
igitur D 1 ad IC ma- 
iorem proportionem 
babet , quam G F ad 
F D, <jr componendo 
DG ad G I rnaio rem 
rationem habebit , 
quam eadem G D ad 
DFidr Ideo IGmii 
nor ejl, quam D F , 

Igitur QF squa- 
lis eft GO, ergo G 
O ad O M, &c. Igi- 
tur G F aqualis efiG 
0,cr quia F 0 [icatur 
bifariam in G-frnon 
bifariam in M (ex 
lemmate fexto huius 

libri ) habebit femisfsG O ad vnum fegmentorum m aquahum MO maiorem pro- 
portionem , quam reliquum fegmentum M F ad alteram medietatem F G , fed pro- 
pter parallelas P M ,BG ,ty funilitudinem triangulorum BGO,P MO ejl G O ad 
O M ,vt B G ad P M , ergo BG ad P M maiorem proportionem habet-, quam M F ad 
F G : habet veri) B G ad minorem M K maiorem proportio nem, quam ad M P (cum 
punitum p tangentis cadat extra feci tonem ) ; ergo BG ad K M adhuc maiorem pro- 
portionem habet , quam M F ad F G , ’ ' ~ " 

Itaque K M in M F minus eft , quam B G in G F , &c. Quoniam prima B G 
ad fecundam K M maiorem proportionem habet , quam tertia M F ad quartam FG; 
ergo ex lemmate quinto huius librt reti angulum fub intermedjs contentum K M F 
minus erit re et angulo BG F fub extremis co tento ; pojlea, quia H ad B G ex hypotbe/l 
erat ,vt G F ad F D , polit a autem fuit E D maior , quam H , qua eft prima propor- 
tionalium; ergo E D ad BG maiorem proportionem habet , quam G F ad F D,cr pro- 
^• CItl F pterea rctlangulum fub extremis E D F maius erit reti angulo fub intermedys con- 
tento BG F fuit autem reti angulum BG F maius reti angulo K M F\ igitur reti an- 
gulum E D F multo maius eft, quam rctlangulum K M F , Cr ideo , tx eodem lemma- 
te quinto, E D ad M K , nempe D B ad B M ( propter fmthtudinem tnangulornm-i 
E D R,& K M R) maiorem rationem habet , qiiam M F ad F D . 

Et componendo patet, quod D F , &c. Qioniam D R ad R M maiorem ratio- 
nem habet , qu.im M F ad F D, componendo D M ad M R habebit maiorem propor- 
tionem , quam eadem M D ad D F ,& propter ea D F maior ejl , quam R M , ejl vero 
femisfs eretli A C aqualis D F ex conjtrutlione , igitur M R minor eft AC mediet a- 
h' huius te l i,crn re ^‘ > d“ prepterea breuifsima edutla ex R' f et at ex axi fegmentum maius, 
quam M R ; ideoqne cadit extra fctlicet infra ramum ERE, 

Et 
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f Et fimili modo conflat,' quod breuiflima egrediens expunflo L cadit 
extra S L , &C. Ad -vitandum confuftonemfigur a, & prolixi tutem demenftrationis 
appofui duas figuras, in quibus duo eafns ijfdem car ait er ibus notantur, itaque abfq; 
muo labore, fi tnfptciatur fecunda f gura , tjfdem verbis prior it cafus, ojl cudetur ca - 
fus fecundus , 

g Pariter demonflrabitur , quemadmodum iam oftenfumeft , &c. Pars fecun- 

da huius propofitionis innuitur tantummodo pauci fsimis verbis ; quare maioris cla- 
ritatis gratia integram dcmonjlrationem hic afferre libuit . 

Demonftratio fecunda: partis. 

PROPOSITIONIS LI. 

\ 

E fio E D xqudis trutina H : Dico ex concurfu E amicum tantum breui- 
fecantem ramum duci pojfie . 

In eadem figura , quia ex conflrultione H ad SG eft,vtGF ad F D , ponitur vero 
E D aqualis H i ergo E D ad SG ,feu D l adi G ( propter fmilitudtncm triangulo- 
rum E D I, BG l)cft,vtG F adF D, & componendo DG adG l eft ,vt eadem GD 
ad D Fi ideoque l G aqualis eft DF ,feu a C femiereUo ; igitur SI eft breuifsima. 

Poftc 1 duilo quolibet ramo E K fupra bremfecantem E B {in prima figura , (fi in- 
fra m fecunda) occurrente axi ink,dr dulta K M perpendiculari ad axtm, qua eum 
fecet tnM,fr tangentem 0 B in P. Junoniam ( vt diltum eft )OF fccatur bifariam 

F 2 in G, 


i 

8. huius. 
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in G , & non bifariam in M , ergo ( ex lemm.it e fexto huius libri ) G 0 ad 0 M , feu 
G BadP M( propter fimilitudinem triangulorum BG 0,& P MO) efmulto mugis 
G B udi Ilius portionem K M habebit maiorem proportionem , quam M F ,ad F G S 
ideo que reftangulum K M F fub intermedtfs contentum minus erit re FI ungulo B G F 
contento fub extremis no proportionalium ; fed reft ungulum BG F aquale e/l re ff an- 
gulo E DF( propter eu quod DF , ad FG er ut ,vtBG ad H ,feu ud et aquulam EU) 
igitur reft angulum K M F minus erit r e B ungulo E D F ,& propter eu E D ad K M , 
feu D R ud K M ( propter ■ fimilitudinem triangulorum E DR, K M R) maiorem ra- 
tionem habebit , quum M F ud F D,& componendo , eadem D M maiorem rationem 
habebit ad R M , quum ad F D ,& propttrea R M minor erit ,quam F D, feu quam 
A C ; igitur minimus ramorum ex K ud axim cadentium fertur infra K R; Quapro- 
pter ramus E E (apra, vel infra breuifecuntem E B ad feci tonem ductus non ejl bre- 
uifccans , ab (c indit ex axi fegmentum A R minus, quam ab fc indat breuifsima ex 
A' ad axim dufta , quod erat oflendendum . , 

Tertio loco fit E D minor, quam H , &oftendetur, 8cc. Quia H ad B G eft, h 
vtGFadFD, ejl que E D minor, quam H i ergo E D ad BG minorem proportionem 
habet, quamG F ad F D ideo reftangulum E DF fub extremis contentum minus 

ejl reft angulo BG F, quod fub intcrmcdqs continetur i ponatur iam rcftangulum T 
G F aquale reftangulo EDF, & per F ducatur F V perpendicularis fuper axim 
AD. 



Et componendo, patet, quod DFeft «qualis RM,&c. Nam d Rad rm i 
tft ,vt M F ad F D ,dr componendo, eadem DM ad RM, atque ad D F ,feuad femi- 
ereftum A C tandem proportionem habebit , c jr ideo DE ejl aqualis R M . 
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lc Et (imiliter patebit, quod LS fit brcuiflima, &c. Secundus caJus abf que vllo 
itbor e oflenfus ent tyfdem verbis , fi\caraclcnbus , quibus cujus primus cxptjitns 
fuit ,fi infpictutur Jccundu figura . 

Et cum B I intercipiatur inter illas patebit etiam, Scc. Et cum n 1 intercipia- 
tur inter duos ramos brcuifccantcs EK , qui ducuntur ex punitis E , in quibus hy 
pcrboleKT Lfecat parabolen AB L, cadet punttumT hyperboles intra parabolen i 
quare re It angulum BG F maius erit re It angulo TG E, jeu K ME, quod aquale ejl 
rectangulo E D F ,vt ditium ef , quare E D ad B G ,feu D lad IG ( propter fiwili- Lem.j. 
tudinem triangulorum E D 1 ,BG 1 ) habebit minorem proportionem , quam G E ad ftxmX. 
F D, (fi componendo , eadem DG ad G 1 minorem proportionem habeo it , quam ad 
F D ,fue ad AC , fi ideo IC maior erit , quam AC . 

m Deinde ex con- 
curfu E ad fe<51io- 
nem,&c. Deinde^, 
exconcurfu E adje- 
ctionem A B parabo- 
len educantur duo ra- 
mi EX fupra breui- 
fecantem E K in pri- 
ma figura , (fi infra 
tamiem in figura fe- 
cunda ,fi ex punctu 
X ducantur due X X 
perpendiculares ad 
axim ,fec antes axirn 
in X, (fi hyperbolen K 
T in a exifiete extra 
parabolen ; cumque _» 
dua retta a X , nemo 
T G parallela finteo- 
tinenti E E, fi inter- 
ponatur inter hyper- 
bole KT , fi reliqua 
continentem E A eritrett angulum a X F aquale rectangulo TGF , quod fattum 
ejl aquale rectangulo EDE, eftqttc X X portio ipfius a X ; igitur reti angulum EDE 
matus erit reti angulo XX F , fi ideo E D ad X X ,feuDb,adh X ( propter fimilitu- Lem.j. 
dinem triangulorum E D b , A r T b) maiorem rationem habet , quam X F ad F D ,fi pr * m " ' 
componendo eadem DXadXb maiorem proportionem habebit, quhmadDF ,feu 
CA. 

j-j Simili modo demonftrabitur , &c. Ab f que noua demonfirationt propofitum-j 
(findetur infpiciendo fecundam figuram . 

Nota: in Propof LII. LIII. 

T'V Ico, quod rami egredientes ex E habent fuperius expolitas propricta- 
I 3 tes, Scc. Idefl eafdem, quas habent rami tn parabola cdutliiuxta compara- 
tionem perpendicularis EDadT rutinam. 


r d 
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Et ponamus quamlibet duarum proportionum CFadFD.&ISadSC, Jj 
vt proportio figura; , & educamus ex E,S,&c. ldefi fiat diftantta ex centro 
vjque m i perpendicularem E D ad eius portionem DF in hpperboU , vt Jurnma Ute- 
ns tranfiuer fi, fi reti i ad latus rect um , fi vt eorum differentia tn ellipji td Urus 
retium ita fiat C D ad eius prodult ionem DF ; tunc enim C F ad F D dtuidendo in 
hyperbola , (fi compo- 
nendo in tllipfi habe- 
bit eandem propor- 
tionem , quam latus 
tranfuerfium ad re- 
ci urn i pariterq; fiat 
E K ad K D in cade 
proportione figura , 
t fi ex E, E educamus 
retias EI, ES pa- 
ra/leUs axi A C D, 
fiecanteslC, (fi LF 
paralleUs ipfi E D 
ini ,S , L, fi M. 
lmmutaui pofiremt 
partem confirutlio- 
niSyVtmanifefte er- 
ronea intextu Ara- 
bico •, Si enim I C ad 
libitum fumpta fieca- 
turinS in ratione 
C F id F D non ca- 
det neceffario EL 
parallela C D fiuper 
puntlum l. 

Et interponamus 
inter F C , C A du- 
as C N, CO pro- 
portionales illis duabus, Scc. Textum corruptum fit refiituo : interponamus in- 
ter FC, fi AC duas medias proportionales , it aut FC,NC,CO,CA fint continue 
proportionales , quod fieri poffe confiat ex lemmate 7 . huius hbrt . 

Et ponamus proportionem line* alicuius, vteftQj:ompofitam,&c. yo- d 

eaturT rutina in hyperbola , (fi elltpfi linea retia fi^quaadBO compofitam propor- 
tionem habet ex C D ad D F , (fi ex ratione FO ad OC . 

Producatur prius EB fccansaxim inH, Scc. Producatur prius EB fiecans e 
axim inH, (fi retiam S E in R, nec non retiam ICtn puncto T . 

Ergo E D ad B O , q u* componitur ex E D ad D K , &c. Nam pofita inter- f 
me dia D K , proportio E D ad BO compofita erit ex ratione E D ad D E , (fi ex ra- 
tione D E ad BO;efi vero I C adC S ,vt E D ad D E ( propter parallelas IE,SK, 

C D) atque D I< efi aqualis C 0 in parallclogrnmmo G D ; ergo proportio ED ad BO 
componitur ex ratione IC ad CS, (fi ex ratione GOadOB. 

oed E D ad D K eft , vt CD ad D F , quia quslibet earum vt proportio o 

figura: 



Digitized by Google 



Conicor. Lib. V. 


47 


figura: compoGrat, vel diuifac, &C. J>ttta E K adK D, atque C F ad FD tandem 
proportionem habebant , quam latus tranfuerfum ad retium ; ergo componendo in 
hyperbola , dr dtutdendo ut ellipfi erit E D ad D K ,vtCD ad D f . 
h Et ponamus re- 

, ftangulumFGco- 
mune, &c. Scilicet 
rellangulu F G ad- 
datur tn hyperbola , 

& auferatur comu- 
. niter in ellipfi. 

1 Et propterea E 

Kad BG, nempe 
KRadRG, &c. 

Jfuia propter fimili- 
tudinem triangulo- 
rum EK R, dr BG 
R erit EK adBG, 

•vt K Rad RG ; qua- 
re K R ad R 6’ moto- 
rem proportione ha- 
bet , quam G M ad 
M K ; (fi componen- 
do K G ad G R ma- 
iorem rationem ha- 
bet, quam eadem G 
K adKM, qttarcj 
K M , nfpe e 1 aqua- 
lis PF maior e fi , 

■ quam G R , 

Et auferedo ho- 
mologi! ab homo- 
logo in hyperbola, 

& conjungendo e 

a in ellipfi, habebit, &c. Scilicet comparando homologorum differentias in hy- 
perbola , eorundem fummas in ellipfi , ideft CT ad SO ,ncmpeC H adHO (pro- 
pter fimilitudinem triangulorum C HT ,drOH B) habebit maiorem proportionem , 
quam t C adC S ,nempeC D ad D F . 

I Poflea educamus ex H lineam occurrentem fedioni inV, &c. Educamus 
ex E lineam occurrentem feti toni in V , qua fecet axim tnZ ,& S M inT . 

1T1 Etper/producamus/ifAparallcIamaxi AD, &c. Et per (ducamus {^pa- 
rallelam axi A P, qua fecet tangentem Ba.inh,& LF tng, atque E c fecet illam in 
i ,& S M ineo, 

II Et ponamus reftangulumF/communiter.&c. Et communiter addamus in 
hyperbola , tjr auferamus tn ellipfi recl angulum F f , fiet relt angulum B f g aquale 
reet angulo g FC . Nomina Inuerfi, & T ruti nata definita fuerunt in primo libro ab 
interprete Arabico . 

Igitur 
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Igitur C 4 eft li- 
nea quinta propor- 
tionalis aliarum.. 
quatuor.&c.J^BM 
pofita fuerunt qua- 
tuor recla line* F C, 

JVC. OC,CA con- 
tinue proportionales, 
tjlquc CAadCa.vt 
OC ude A; ergo pri- 
ma FC ad tertiam^ 

0 C eamdem propor- 
tionem habet , quam 
OC ad quintam C a 
continue proportio- 
nalium , quare com- 
parando homologoru 
dijferentiat F 0 ad 
One/!, it FCad C 
0; fedfatta fuit vt 
TO.adOC, ita f O 
adOS; ergo compo- 
nendo in hypcrbola, 
dr comparando dif- 
ferentias terminoru 
adeonfequentes ins 

tllipfi,cjl F C adC 0,feuF O ad03.,vt(B adSO; nempe vt f h ad eandemOl, 
propter fimilitudine triangulorum B fh,& B Oa;<y- ideo F 0,cr fh aquales funt. 

Et propterea/Vad t h maiorem proportionem habet, quam ad f g,Scc. 
jQuia F 0 , fcu g f oflenfa fuit aqualis f h erit g h fetta bifariam in f, & non bifa- 
riam in i propter ea ( ex lemmate fexto huius Ub.) habebit fh ad i h , fcsltc et Bf ad 
d i ( propter fimtlttudinem triangulorum B f" h , d i h ) maiorem proportionem , quam 
'\%ad<* f,fed B f ad V i portionem ipfius d i habet maiorem proportionem , quam ad 
d i ; ergo B tad F i habet maiorem proportionem , quam i g f , ergo reti angulum 

5 t g , nempe rctf angulum °C {quod eft ojlenfumet aquale) matus eft re fl angulo 

Vi%> 

Et ponamus rc&angulum g e commune , &c. Et addamus in hyperbola , cr 
auferamus in ellipfi re ff angulum g c communiter. 

Et propterea E K ad e V » nempe K ad Y e , &c. Sunt enim triangula E KT, 

6 Ve f fimi lia , ergo E K ad e V eft.vt KT ad T c, quare KT ad T e maiorem pro- 
portionem habet , quam c M ad M K,dr componendo , eadem K e maiorem propor- 
tionem habet ad cT, quam ad M K ,feu ad F D ; vnde patet , quod e T minor fit , 
quam F D . 

Etconftat quemadmodum antea demon(trauimus,&c. .Quoniam e T mi- 
nor ofienfa eft .quam K M ergo eadem E t ad T e ficu 1 X ad V e ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum E I X ,T c V) maiorem proportionem habebit , quam E I ad 
M K , fcu IC ad C S-, vel adei aqualem C C ; igitur comparando homologorum fum- 
-> mas 
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tuas inclltpfi, tfi eo- 
rundem differemus 

inhtperbola CX ad C. 

c y , vel ( propter , / 

Jimilitudinem tria- ' •>/ 

gttlornm XCZ,Vc ff ' 

Z)CZadZcma- ] 7J 

iorem proportionem . 

habet, quam IC ad 

C S , vel C D ad D 'i/' 

F s & componendo >. 

in ellipfl , & diut- p, .. ' A . . G_ f \ q 'y 

dendo in hjperbola i \ 

C c ad c Z maiore , / / I \ 

proportionem habe - -ii- S- - c \ 

bit , quam C F ad /ft x nRI \ 

F D, (fi ideo breuif- < — .iu x Q- \ 

fima egrediens ex X ^ r | \ ^ ' ' \ 

ab fc indit linea ma- yL ,\ \ 

iorem , quam A Z . / [ ^ ! z\ 

Simili modo co- 

ftat, quod breuif- _] i A i . 

fima egrediens ex >V| F 

/ ciufdem fit ratio- \ |d Ex- 
ilis , &C. Abfque no- ^ i ! - ■ vv\/ 

ua demon (i ratione C I T X 

infecunda , & quar 

ta figura propojitum oflenfum erit . 

Deinde fit E D atqualis CL, inde demonflrabitur (quemadmodum fu- 
pra fa&um cft) quod B H tantum fit linea breuiffima, &c. 


Secunda pars huius propofitumis , quam Apollonius non expofuit hac 
ratione fupplert pote jl . 


Sit ED aqualis T rutina Jfj habebunt E D, atque eandem proportionem 
ad B O, componitur vero proportio E D ad B O ex rationibus E D ad D K ,(fi 
D K ad BO, feu OG ad BO; componebatur autem proportio T rutina fifjtd BO 
ex rationibus C D ad D F , & F O ad OC; ergo ablata communiter proportione 
E D ad DK, vel C D ad D F , relinquetur proportio GO ad O B eadem propor- 
tioni FO ad OC ■, ergo rcil angulum GO C fub extremis contentum aquale erit 
reilangulo BO F fub intermedqs comprahenfo , addatur in hyperbola , (fi aufe- 
ratur tn ellipfi communiter refl angulum F G , erit rcttangulum F S aquale re- 
ti angulo B G M ; Et quia 1 S ad S C , vel E K ad K D , vel ad F M erat , vt C 
F ad F D , vel vt S M ad M K ; ergo reti angulum EM 1 aquale ejl reti angulo 
F S ; (fi propter ea rcctangulnm F. M aquale erit redi angulo BG M ; quapropter 
vt E K ad BG , feu K R ad R G, ita erit G M ad M K, Cr componendo , eadem 
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K G eandem propor- 
tionem habebit ad R 
G , atque ad M K, 
■vnde RG aqualis c- 
rit M K , vel F D , 
quate eadem F. I ad 
K M , vel C U ad 
DE ,fiuc 1C ad C 
S eandem proportio- 
nem habebit , quam 
eadem E l ad R G . 
•vel IT ad BG ( pro- 
pter fimi litu . em—> 
triangulorum I ET, 
cr GRB) ergo com- 
parando homo logo- 
rum fummas in elli- 
pfi , vel differentias 
tn hjperbota C T ad 
BO, vel C Had H 
O ( propter fimi lit n- 
dinem triangulorum 
CHT OH B) 
eandem proportione 
habebit , quam 1 C 
ad CS, vel C D ad 
D F , CT diuidendo 
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ponendo in elhpfi Co ad OH eandem proportionem habebit , quam C T ad F D, 
fine quam habet latus tranfiuerfnm ad rcttttm ; & propter ea B II efl brenifsima 
linearum ex B ad axim cadentium . 

pe inde educatur quilibet ramus E V fupra , vel infra br e uifcc ante m E B, qui 
produci us fccet retiam IC in A', cr CA tn Z, atque S M inT , (Reducatur ex 
V recla V C perpendicularis ad axtm , fecans D F in c , & S M in C , atque. j 
contingentem felit onem in punclo B > fiet licet tpfitm B a ficcct in d . F.t quia ( vt 
modo ofienfum efl ) reti angulum F S aquale ejl rccl angulo B G M , fiunt que pa- 
riter oftenfia OC, AC y C 2 proportionales ; ergo C a e fi quinta proportionalis pofi 
quatuor prae edentes FC , N C , 0C> AC continue proportionales ; & ideo F C ad 
C 0 cft ,vt C O ad C a ; ergo comparando homologorum differentias tam in hyper - 
bolt , quam i n elhpfi erit , F O ad O a , vt F C ad C O : efi autem G B ad BO , 
vt F C ad C O , vt antea oflenfium eft\ ergo G B ad BO erit , vt FO ad 02; ficd 
propter fimilitudwcm triangulorum B C b ,B 0 2 efl G B ad BO,vt G b ad 02 ; 
ergo F O , ficu M G ad O 2 eandem proportionem habet-, quam Gb ad eandem O a ; 
(Apro pier ea M G aqualis efi Gb; cumque M b ficcct nr aquali ter tn G> & inaqua- 
liter tn t ( ex lemmate 6. huius ) G b a d c b , ficu BG y ad d C , propter fimtlitu- 
dinem triangulorum B G b , & BO 2 , & multo maqts B G ad F C portionem _> 
ipfius dc habebit maiorem proportionem , quam cM ad G M > ergo recl angulum 
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BG M fit ex tremis 
< olentiim maius erit 
rettagulo V e M fub 
mcdsjs comprahenfo ; 
er ut autem prius re- 
cl angulum B G M 
aquale recl angulo E 
M ; ergo reCl anguli 
E M maius ejt re- 
{l angulo r C M , & 
propter e a EX ad y 
e, /eu KT ad r c 
( propter fimilitudi- 
nem triangulorum^ 

ET K,drVcY)ma- 
torem proportionem 
habebit, quam c M 
ad M K ,& compo- 
nendo , eodem K C 
adT e maiorem pro- 
portionem habebit , 
quam ad M K ; ergo 
T c minor e/i, quam 
M K , quare E 1 ad 
Te, feu IX ad c r 
(propter fimihtudi- 
nem triangulorum I 
E X iC T V ) htbebit 
maiorem proportio- 
nem , quam eadem-t \ 

E I ad M K , feu l C ad C S , vel ad C C ; & propter ea comparando homologorum 
fummas in clltpfi, & ear undem diferentias m hyperbola C X ad c V , vel C Z Lem 4 ’ 
ad Z c ( propter fmilitudmem triangulorum CZX, VcZ) maiorem proportio- 
nem habebit, quam S A , ad K M , fen C D ad D F , cr diuidendo in hyperbola , 

& componendo m ellipfiCC ad cZ habebit maiorem proportionem , quam CE 
ad E D, feu quam latus tranfuerfum ad rcc 7 um,& propterea breuij, urna linea- cx 9 10, 
rum cadentium ex puniTo V ad axtm ab fc indet fegmentum maius , quam AZ, l'*™ 5 - 
(jr ramus E V non ertt breuifecans , qiiod fuerat ojlendcndum . 

Et dcmonftrabitur , quemadmodum di&um eft, quod GO adBO mi- 
norem proportionem habet, quam fO ad OC,&C. Nam proportio EDad 
B O componitur ex rationibus ET) ad D A ,dr D K, feu GO ad BO . Pariterque 
proportio Trutina 4 >_, qua erat maior quam ET) adBO componitur ex ratio- 
nibus CD ad DE ,& EO ad OC, auferatur communis proportio EDad DK, 

■vel C D ad D F, remanet proportio GO ad OB minor proportione EO ad OC. 

Et producamus ex V, / duas perpendiculares V e , / P , qua? , &c. Et , 
producamus ex V ,& V duas perpendiculares V c, qua parallela fmt commenti 
EM , & fecent reliquas lineas mftgnis antea expofitis ; Rectangulum ergo Vz 

G 2 /» e . 




1 in C M aquale tfi 
reti angulo V C M, 
alterius figura , cre. 

Et ponamus rc- 
ftangulum F G co- 
mune , &c. Scili- 
cet, addatur in hy- 
pcrbola , & aufer a- 
ratur in cllipfi com- 
muniter rctlangulh 
' F C. 

Tandem proie- 
quamur fuperiorC 
dcmonftrationem, 
vt oftendatur veri- 
tas reliquatu pro- 
pofitionum , &c. 

Demonjlratia ab 
Apollonio breuitatis 
gratia neglecta fic 
perfrietur . 


. . i&jUA 

. ' , A Vv. U 

L- , wati 

I SltW 
jJ&lMMWW* 


Quoniam recta- u r 

gulum E M aqualc_, \ ' 

ejl retlangulo V c J S C 1 ' 

M , igitur vt E K ad ' Uliw\,jf 

V e , feu ET ad Tc 

( propter fimi lit udinem triangulorum E ET ,& V ZT ) ita erit C M ad M K, 
CT componendo , eadem e E habebit ad eT, atque ad ME eandem proportitmem, 
ideoque eT atjualis cjl ME i quare EI ad K M , fen\ I C ad C S eandem pro- 
portionem habebit , quam F, 1 ad eT , feu quam IX ad C V ( propter fimilrtudi- 
ticrn triangulorum I EX ,fir eT V ) quare comparando homologorum differentias 
inhyperbola, & eorundem fummas in cllipfi CX ade V,velCZ ad Z C (propter 
fimilitttdmem triangulorum C Z X ,CZV ) habebit eandem proportionem , quam I 
C ad C S, vel C D ad D F ,dr diuidendo in hy per hola ; cr componendo in ellipfi C C 
ad c Z eandem proportionem habebit, quam C F ad F D, Jen quam habet latus 
tranfuerfum ad rettum, & propterea recta linea V Z ejl breuifsima omhium-j , 
qua ex V ad axim A D duci poffunt . 

hfdcm prorfus verbis ofienfum erit, quod retia linea 1 m fit breuifsima om- 
nium cadentium ex puntlo 1 ad axim,fi nimirum apponatur car atteres prioris 
cafus, vt patet in fecunda , <fr quarta figura . 

IifdeM pofitis ofiendendum efl , ramum B E , interceptum inter duos breui fe- 
tantes EV , non effe breuifecantem , atque lineam breuifsimam ex B ad axinLS 
AD extenfam cadere fitpra ramum B E verfus verticem A. 

fruoniam r e tt angulum BG M maius e fi reti angulo OG M , atque ofienfum fuit 
reti angulum E M aquale reel angulo o G M ; ergo reti angulum BG M maius cft 
reti angulo E M ,& propterea E K ad BG , feu K R ad RG ( propter fimilitudi- 
nem triangulorum) minorem proportionem habet, quam G M ad ME' , & com- 
ponendo 
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ponendo eadem K G 
ad G R minore pro- 
fortiorum habebit , 
qua ad K M, dr pro- 
flent G R maior e- 
r it, quam K M, vnde 
EI ad G R, feu IT 
ad G B ( propter fi- 
militudinem trian- 
gulorum F. I T, RG 
B) minorem propor- 
tionem habet , quam 
EI adK M,fc» IC 
ad C S-, dr ideo com- 
parando homologorn 
fummas in elUpfi , dr 
eorundem differen- 
tias in hyperbola C 
T adO B.fiue CH 
ad HO f propter fi- 
mihtudtnem trian- 
gulorS ) habebit mi- 
nore proportionem , 
quam I C ad C S , 

-vel CD ad J) V ,& 
dtuidendo in hyper- 
bola, & componendo in tllipfi CO ad OH habebit minorem proportionem, quam 
C F ad FD, fine quam latus tranfuerfum habet ad r ellum ; erga breuifsimaex 
B ad axim ducta eum /icat fupra punitum H, & ab fc indit lineam minorent^, 
quam A H . 

Rurfus tj fdem pofttis, oftendendum eft , ramum E p cadentem fupra ramum 
EV verfus verticem, vel infra infimum breuifecantem EV non efte breuifecan- 
tem, dr abfeindere ex axi minorem lineam , quam abfeindit breuifsima ex pun- 
ilo p ad axim duifa. Ducatur ex p recta Ime a p x perpendicularis ad axim, 
eum fecans in x,dr fecans S M in r; & hyperbolen Eo in t, par iter que ramus 
E p feces SM in z, dr A F in q , atque IC in f . Jfioniam hyperbole V o fe- 
cat conifeitionem A B in V , & p ponitur fupra V ad partes A ; ergo t cadit 
extra /cilionem A B,dr propterea c r maior erit, quam p r; vnde reit angulum 
p r M minus erit reitangulo C r M;fed propter afymptotos S M , MF e fi rtilaso- 
gulum at M aquale reit angulo o G M, feu reitangulo EM ,vl dtiium eft ; ergo 
reit angulum p r M minus e fi reitangulo EK M, dr propterea EK ad p r , feu 
K z ad z r f propter fimilitudinem triangulorum) maiorem proportionem habet, 
qnamxM ad M K,& componendo , eade K t ad r z maiore proportione habet, 
quam ad M K', ergo r z minor eft , quam M K ; ideoque E I ad t z , feu I i ad 
r p (propter fimilitudinem triangulorum Eli, & rpz ) maiorem proportionem 
habet, q-Tam E l ad M K , feu IC ad C S , vel ad t x ; ergo comparando homo- 
logorum fummas in ellipfi , ef eorundem differentias in hyperbola Ci ad x p , 

fine 



Leni,.). 


Ex 9- io. 

hnirn. 


XI. lib.1, 

Lem. j. 


Lem. 4. 
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fiue C q ad q x ( propter fimilitudincm triangulorum ) maiorem proportionem 
habebit , quam IC aa CS, vel C D ad D F , (f dtuidendo tn hyperbola , cr com- 
ponendo in elltpft ', C X ad x q maiorem proportionem habebit , quam C F ad F 
: x9 io. h) , ftue quam Latus tranfuerfum ad reit um, quapropter breuifstma ex p adaxtm 
h»ius. ducta fecat maiorem lineam , quam A q . J£ua omnia ojiendenda fuerant. 


NotsE inPropol. LIV, LV, 

I Taque oftenfum cft , vti memorauimus , quod cx concurfu duarum-, 3 . 

brcuilfimarum ad illam le&ionem non egrediatur alia brcuifccans pre- 
ter illas duas, & quod reliqui rami cx eorum concurfu edu&i ad fectio- 
nem habent proprietates fuperius expolitas . 

Senfnm germanum huius confeci arg , in quo dua propofittones Apolloni/ con- 
tinentur , non ejt facile di ui nare tn tanta Apolloni/ ortuttate, (f textus Arabici 
injigni corruptione ; videtur enim rccenfere , & recolligere conclufioncm quam- 
dam prae edent tum propofitionum : 'at hoc feri nullo modo debebat tn duabus pro- 
pofttionibus 44. & 45. Rurfus f theoremata fttnt ,demonftrari non poterant ante 
propofttiones J 1. 52. 53; fed forfan numeri Arabici non 44. & 45; fed 54. & 

55. ejfe debent, quod mirum non cft, cum numeri pafstm tn hoc codice Arabico 
deformati reperiantur . Itaque in hac ambiguitate fufpicor , textum ftc rcftttui 

M<->y 



PROP.j. Si in conifeitione du<e breuifecantet duci* fuerint ab eorum concurfu, 
Addit. m ll us tliut ramus duSlus erit breuifecans : Et ramorum ab eodem con- 
curfu extenforum , ejui inter breuifccantes intercipiuntur , abfeindunt axis ‘ 
fegmenta maiora, qui non intercipiuntur ', minora, quam abfeindant 
Ime * breuifstma: ab eorum terminis ad axim duci* : oportet autem /«_> 
ellipfi , T/t duo rami , (eft perpendicularis cadant inter axis maioris <ner- 
ticem, fjy centrum Jeclionis , 
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Sit c mi felliti A Tt C , cuius axis A D,& in i hyperbola, (fi ellipfi ce turum 
Ei fi fumantur qualibet duo punita B, &C, qua in cllipfi fint in etdem cius 
quadrante , fi ducantur B E, C H perpendiculares ad axtm , fi tn paraboUua 
fiant F G , (fi H {1 aquales fimifsi latens re ilii at tn hyperbola , er cllipfi fiat 
F. F ad F G , nec non F. H ad H I , vt latus tranfiurfitm ad reilurn, coitiun- 
ganturq', recta B G, fi C I . Mamfejlum cfi B G, (fi C / cjfi lineas breuifsimas, 
qua fi producantur vitra axim (ex 1 8. propofitione huius libri ) ctnuenitnt 
alicubi , vt in K . Dico, quod ex concurfu E nullus altus ramus breuifecans 
duci pote fi ad fit itionem ABC. Extendatur ex K fuper axim A D perpendi- 
cularis K D, (fi reperiatur fieltionis T rutina L competens mcnfnra A D ipfius 
concnrfus K , vt in propofitionibns J i . (fi 52. pracipitur . Et certe perpendicu- 
laris K D non [erit maior , quam L > alias\duci non poffit ramufvtlus breui- p.? 5 - 
ficcans ex concurfu K ad fictionem A B C , quod cfi falfum ; facta enim fuerunt 11 
K B % & E C breuifecantes ; Similiter K D non erit aqualis T rutina L , quan- 
doquidem tunc vntea tantummodo breuifecans ex E ad feclionem ABC duci 
pofiet, quod rurfios falfum cfi , pofit a enim fuerunt dua breuifecantes ; igitur per- 
pendicularis E D necefiario minor erit T rutina L , fi ideo ex concurfu K dux 57. 
tantummodo breuifecantes ad feclionem ABC duci pofiimt , qua funt B I\,C E; ‘ ,UIUS - 
cfi propterea nullus altus ramus breuifecans ex concurfu E ad ftilionem ABC 
duci potefi prater duos E B, (fi E C; quod erat primo loco cflcndcndum . 

Secundo q filem pofit is ,dico, quod rami ducit inter E E, (fi E C cadunt infra 
lineas breuifsimas ab corom terminis ad axim duitas , (fi quod rami producit ex 
K fupra breuifccantem E B ver Jus A verticem Jelfkms , vel infrd ramum bre- 
uificantem E C ab fundunt axis fegmenta ex vertice mtnora , quam ab fi indant 
linea breui fiim.t ab eorum termints ad axim ducla . Reperiatur denuo T rutina 
L, ofiendetur, vt prius perpendicularis E D minor, quam L ,(fi dua tantummo- 
do breuifecantes E B, (fi KC; quare quilibet ramus ex K ad fc Itionis punctum , 
inter B ,C pofitum extenfus , ficcat figmentum axis ex vertice A maius quam ab- | u jj u j,‘ 
fi indat linea brenifsima ab eius termino ad axim ducla : panterque quilibet ra- 
mus ex K ad punitum feci tonis fupra B , pofitum, vel infra ramum E C exten- 
fus , ab fi indet fegmenturn axis ex A minus , quam fiecee linea brenifsima ab 
eius termino ad axim ducla -, quod erat ofiendendum . 


Nota: in Pro pofit. LVI. 

R Eperitur quidem in ramis aggregati fccantis bifariam inclinatum^, 
luper quod non cadit perpendicularis, breuifecans vna tantum, quo- 
modocumque fe habeant perpendicularis, & menfura, &c. 

Scnfium huius propotitionis nec Apollonius quidem fi reuiui fieret infigni bar- 
barie corruptum perciperet, ccnfio tamen, fic refiitui debere. 

In eUtpfi ramorum fetantium vtrumque axim a concurfu vitra centrum po- 
fito egredientinm , vnius tantum portio inter axim maiorem, Cr feclionem inter- 
cepta erit linea brenifsima ; Jiue menfura ipfam comparatam , nec non perpendi- 
cularis ipfiimT rutinam fuperet,aquct,vel ab ea deficiat . 

Sit 



1 


5 ^ 

Sit lectio elliplis 
A C B tranfuerla A 
B . &c. Lego i Sil fe- 
neo ellipfis A C B, Sc 
a xis maior A B , cen- 
trum D , & perpendi- 
cularis E F fecans a- 
xim in F inter cen- 
tri ellip/is D, cr ver- 
ticem A . 

Et ducamus per 
punCtum E lectione 
hypcrbolicam E M 
C cicca duas eius continentes, &c. Ide fi circa duas asymptotoS I L,I H per 
Ij \& ’3' E deferebatur hyperbole EMC,tjua fecet axim A B aquidifiantem alteri 'asym- 
1 -1 ' ptoton in aliquo puncto vt in M; ofiendetur pannum M fuper elltpfts centrum 

D cadere . , 

Ergo E H prima in proportione in IHliibfequcnrem, nempe G Flub- d 
fequens ipfam M G quartam, aequale elt fublequenti D G lecundnt in_, 

I G nempe F H tertiam . Ergo punCtum N, &c. T extus corruptus ftc refti- 
tui pojfe cenfeo ; Ergo E H prima proportionalium in H I , nempe G F quartam 
aquale e(l DG fecunda in IG, nempe F H tcrtiam,(jrc. Propter ea quod E H ad 
F H , atque DG ad G F pofita fuerunt , vt latus tranfuerfum ad renum ; ergo re- 
n angulum fub DG , cr H F , /eu IG , extremis quatuor proportionalium, aqua- 
le e/i rcNangulo fub intermedijs E H , & FG,feu H I , eftque pannum E nt-j 
hjperbola EMC cuius afymptoti EI, LI; ergo pannum D in eadem hypcrbola 
exi/liti fed erat prius in ellipfis diametro A B fifcilicct in centro', quare in eorum 
communi feci tone extftet : erat autem punCtum M eommunis fcNio hyperboles 
E C,& axis elltpfis A B ; igitur punB.i M, rfr D cotnctdunt , & hyperbole E DC 
8 -lib.i. tranpt per centri feBionis elliptica AC B, & ideo hyperbole E DC, qua in infiniti 
extendi, & dilatari pote/lnecejfario fecabit finitam ellipfim alicubi , vt tnC. 

Et producamus per E C lineam , &c. Et producamus per E C rtBam li- C 
neam , qua occurrat continentibus in L, K ’, & fecet axim ellipfis in P . 

Erit GF ecqualis ON, quare FO , &c. Suta dux rcBa linea AO , LK £ 
fecantur a parallelis I L , F E , C N , Ko proportionaliter , & fiunt K C , L F. 

8 . Iib.i. aquales, ergo ON , FG imer fe aquales erunt , & addita communiter N F erit 
F 0 aqualis N G ; Et quoniam E H ad H F e fi vt E K ad K F ( propter pa- 
rallelas K 1,0 A) nempe vt F 0,feu ei aquatis G N af O P ( propter paral- 
lelas E F, O K ) fed eandem proportione habet' fi G ad G F, quam E H ad H F: 
ergo G N ad O P eandem proportionem habet quam D G ad G F , & compa- 
Lctti . rando homologorum differentias D N ad N P erit vt D G ad G F ,feu vt latus 
io. huius, tranfuerfum ad rectum j er ideo C P eft breuifsima . 

Jfijta m fcquenti propofitione yj ; & in alijt adhibetur propofitio non adhuc 
demon/lrata ; nimirum pofita C P linea breuifsima , par i ter que 1 D femtfsi axis 
rtcli s Bunins etiam breuifsima (ex n. huius) qua occurrantvltra axim in~j 
M deduamtur ea omnia, qua tn propofinonibus 51 . (fi 5 } . ex hypcthcfi omni- 
no diucr- 


Apolionij Pergaei 



Digitized by Google 


Conico r. Lib.V. 57 

no dinerfa eliciebantur ; nam in diltis propofitionibus perpendicularis ex concur- 
ftt ad dxim dulla efficiebat in ctlipfi menfuram ( iuxta definitionem i y. huiua 
libri ) minorem medietate axis tranfuerfi, idefi perpendicularis ex cencurfn ca- 
debat inter centrum /cilionis , & proximiorem verticem: hic vero perpendicu- 
laris ex concurfu M per centrum D ellipfis tranfit . 

▼ Animaduertendum eft hoc theorema demonftratum fuijfe ab Apollonio Tropo f. 
35. huius libri, quod tamen paraphrajles nejcio an iurein fine hutus voluminis 
tranfipofiuif. Sed quia predtlla propofitio 35. omnino hic ejl ncctjfana, (fi pendet 
ex afis pracedenttbus , libuit potius aliam independentem dtmonfirationem af- 
ferre quam ordinem propofitionum fatis alter atum denuo perturbare . 

LEMMA VIII. 

I N elbpft ABC linea, breuifstma F G , (ejr femiaxis minor reclus 2 
D comentant in E , erunt E F , (efy EB dux breuifecantes , duca- 
tur quilibet ramus E H inter eos : Dico E H non ejje breuifccantem , ieft 
cadere infra lineam breutj simam ductam ex punito H ad axim . 



Ducantur ex F , dr H reffa F K , H L perpendiculares ad axim 'r ellum s 
D eum fetantes in K , <fi L, pariterque ducantur F M,H N perpendiculares ad 
axim tranfuerfum A D eum fcc antes tn M ,N .Et quia FG eft breuifsima, ergo 
DM ad MG eandem proportionem habet, quam latus tranfuerfum C A ad cius 15-kuius. 
latus re Ilum; ficd propter parallelas DE, MF, ejl DM ad M G,vt E F ad F 
G , feu E K ad K D ( propter parallelas GD, E K) quare E K ad K D eandem 
proportionem habet , quam latus tranfutrfum ad rellum , (fi diuidendo E D ad 
D K tandem proportionem habebit, quam differentia Uteris tranuerfi , (fi relli 
ad latus reltum, eft vero D L maior, quam DK ( cum H L parallela ipfi E K 
cadat inter punitum K,(fiB ) igitur E D ad maiorem D L minor em proportio- 
nem habet, quam ad DK, (fi proptcrca componendo E L ad LD minorem pro- 
portionem habebit , quam latus tranfuerfum ad r edum : eft vero E H ad H 1 , 

H vtEL 
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vt EL ad LD( propter parallelas lD,HL)pariterque DN ad NI tft,vtEH 
ad HI ( porpter parallelas E D, NH ) quare DN ad NI erit vt E L ad LD , 

6 propterea DN ad NI minorem proportionem habebit , quam latus tranfuer- 
ta huius /"»» C A ad eius lafus rectum , & ideo linea breuifsima ex punito H ad>axim 

AD ducta cadet fupra ramum HIE verfus verticem A, atq; E H non erit br e- 
ui fetans , quod erat primo loco ojlendendum . 


3 


I 


Secundo ducatur ramus EO fecans maiorem axim in P inter verticem A,e*r 
brenifecantem E F s Dico EO non ejfe breuifecantem , & breuif simam ex punito 
0 ad axim AD dultam cadere infra ramum OPE ; Ducantur Oj> OR per- 
pendiculares ad axes,fec antes eos in g^R. Manifeftum eft JfD rmnoremctfe, 
quam K D, & propterea ED ad Dgn i.ncrem proportionem habebit , quam ad 
DA', dr componendo EQ_ad dfD maiorem proportionem habebit , quam E K 
ad KDt Oftenfa autem fuit E K ad K D ,vt latus tranfuerfum C A ad eius la- 
tus reltum ; igitur Ejfad JfD maiorem proportionem habebit , quam latus 
tranfuerfum ad reltum ; fed ( propter parallelas P D, Odf) vt E .SI ad D 

tta eft EO ad OP, & propter parallelas ED, EO, vt EO ad OP , ita eft DK 
ad RP ; ergo DR ad RP ejl , vt E JfadJfD,dr propterea D Rad R P ma- 
iorem proportionem habebit , quam latus tranuerfum CA ad eius latus reltum ; 
« io. ’S’ l * rE0 nan "it breut fecans , & breuif ima ex puncto O ad axim dulta cadit 
huius, infra r amum E 0 verfus D , quod erat ofendendum , 

Nota? in Propoli LVII. 

E T dico, quod non repe- 
riatur vllus alius ramus, 

&c. ldcftfit rurfus linea bre- 
uif sima C M , qua produlta-t 
concurrat cum perpendiculari E 
F in E , qua fecet axim in F 
vitra centrum D ad partes veri 
ficis A- Dico, quod pr at er ra- 
mum 
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mum EC nullus alius ramus breuificans ex concurfiu E ad fielhonemducipotefl, 
qui cadat in eodem quadrante B L , quem breuifetans interfient . 
h Nam fi producantur E H , E G, &C. Ducantur quilibet rami EH ,EGad 
vtrafqut p artes breutfiecantis EC intra quadrantem B 4 > qui ficent DB sn K t 
& h & producatur per centrum D rella M D L perpendicularis ad axim B A, 

, qua ficet fictionem in L,dr ramum EC tn M . 

I Et quia iam produftat funt cx concurfu M dua: brcuifccantcs , &c. 

£>uta C M br e ut fi ima ex hypothefi occurrit fimiaxi minori retto LD breut fa- 
ma pariter (ex 1 1, huius ) in M, fiquitur ( non quidem ex Ji. 52. huius, fid 
ex lemmate 8 . pramtffio ) quod linea rella ex M ad H comantia cadat infraD 
b reter fis tmam ex punito H ad axtm B A dullam, fir consunlta rella MG cadit 
fiupra breuifisimam ex punito G ad axtm duci am . 
k Sed E H, & E G efficiunt abfcifsas oppofito modo,&c. guia ab eodem 
punito H /cilionis ducuntur tres relfa tinea H E, H M ,& breuifstma ex H ad 
axtm B A dulta, quarum intermedia e fi H M ,to quod breuifstma ex H ad 
- axim A B cadit fiupra HM ad partes B,vt dtllum eft,& H E c adit Ri 

infra HM ad fartes As ergo HE cadit infra breuifisimam cx 
; r ' H ad AB dullam , & propter ea E H non erit breuificans : 

Similiter breuifiima ex G ad AB extenfa cadit infra 

G M ad partes A, vt ditium efisat E G cadit ibidem. 

fiupra G M ad partes B ; ergo E G cadit 
fiupra breuifisimam ex G ad axtm 
A B dullam , quare E G non 
eft breuificans . 




H 1 SECTIO 
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SECTIO NONA 

Continens Propof LVIII. LIX. LX. LXI. 

LXII. & LXIII. 

t 

I Am ex punao dato C extra , vel intra fe&ionem A B ( quod a 
in axi I A non fit ) polfumus rc&am lineam ducere , cuius 
portio intercepta inter fe&ionem , & axim fit linea breuilfima. 

PROPOSITIO LVIII. 

' .... V » 

Sit fe&io parabole , & producamus perpendicularem C E fu- 
per I E A , & ponamus EF aqualem dimidio erefti , & du- 
4 , ij.;,. camus G F parallelam ipfi C E , & per C ducamus hyperbolen b 
H C B circa duas continentes illam G F , I F , qux occurat fe- 
&ioni A B in B, & per B , C producatur linea occurrens con- 
tinenti I A in I, & continenti G F in G : Dii;o , quod B I eft 
linea breuifsima . 



Producatur perpendicularis B K. Quoniam C I aequalis eft B G(sexta C 
8. lib.s. ex f ecun do ) erit E I aequalis K F , & E F , K I erunt xquales , atque fup- 
pofita , eft E F aequalis dimidio credi ; ergo K I ita eft pariter ; Quaro 
B I eft breuifsima, (odaua ex quinto )& hoc erat probandum . 

PROPOSITIO LIX. LXII. & LXIII. 

T~NEinde fit fcdio hyperbole , aut ellipfis, cuius centrum D,&lincis, a 
JL/ atque fignis in eodem ftatu manentibus, ponamus D F ad F E,& 
(Y ‘ fimiliter 
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b 


c 

d 


fimiliter C L ad L E , vt proportio fieur.-r , & producamus per L ip- ' 
fam O M parallelam A I F , & per F ipfam G M parallelam C E , & fa- 
ciamus fettionem H C B hyperbolen tranfeuntem per punflum C circ* 
continentes G M, O M.qux occurret fe&ioni A B (in cllipfi quidem vt 5 6 - 
dcmonftrauimus) in hyberbola vero eo quod O M parallela axi DA in- " uus ' 
clinato fubtendit, fi producatur, angulum fubfequenrem continentia: an- 
gulum fecabit A B , & corda , fi producatur , occurret fc&ioni ; Ergo 0 
M ingreditur fe&ionem A B , & ampliatur /eflio A B per extenfionenu. 
longeaduabus lineis O M , M G.&fcitio B C prope illas ducitur( dcci- j. 

mofexta , ex fecundo ) igitur dux legiones A B , C B fibi occurrunt , vt 
in B, & ducamus per B , C lineam occurrentem D F A in I , & G F in G ; 

Et quia B O aequalis eft ipfi C G f o&aua ex fecundo ) erit O N xqualis 
ipfi M L, & O L ipfi N M ; ergo O L, nempe N M,fcu K F ad EI eft, 
vt C L ad C E , nempe D F ad DE, ergo K F ad E I eft , vt D F 
ad E D comparando homologorum fummas in hypcrbola , & eorundem Lcm. 5. 
differentias in ellipfi, & iterum comparando antecedentes ad differen- , 
tias terminorum ** 


fiet D K ad K 
I, vt D F ad F 
E , quae eft vt 
proportio figu- 
rx s igitur B I eft 
linea breuiffima 
( 9. 1 o. ex quin- 
to ) & hoc erat 
probandum. 
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PROPOSITIO LX. 


D Linde perpendicularis egrediens ex 
C cadar ad centrum D fedionis A B 
hyperboles, & ponamus C E ad E D , vt 
proportio figurx , Sc producamus ex F. ad 
fedioijem reda lineam E B , qux paralleli 
fit D E , prodttcaturquc C B , qux occur- 
rat axi in G . Et quia CE ad E D , nempe 
C B ad B G, nempe D H ad H G cft, vt 
proportio figurx ; erit G B linea breuiflima 
( nona ex quinto ) quod erat oftenden- 
dum. 



PROPOSITIO,,. LXI. 


E ? 



S it poftea pundum C,& 
perpendicularis C F, & 

E remotius a vertice fcdio- 
nis , quam fit centrum , & po- 
namus C E ad E F , vt cft 
proportio figurx, & fimiliter 
D G ad .Gf , & ex E, pro- 
ducamus E H,qux fit paral- 
lela ipfi F A , Sc ex G, D. 
ad illam G I , D K , qux fine 
parallclx ipfi C F ; & duca- 
mus fefiionem hyperbolen^ 
tranfeuntem per D , quanu 
contineant I H, I G , qux occurret ledioni A B fimiliter in B; Itaque^ 
per B, C producamus lineam, qux occurrat axi F A in L , & ipfi E H 
in M . Dico , quod B L eft linea breuiflima . quia duda perpendiculari 
H N, C E ad E F, feu ad K D , eft vt D G ad G F , nempe vt K I ad 
I E , & propterea E C in E I erit xqualc redangulo D I fubfequcnti 
( odaua ex fecundo ) nempe redangulo B I confequenti,- Ergo C E in 
E I eft xquale B H in H I , & propterea B H ad C E , nempe H M ad 
M E eft, vt E I ad I H; ergo H I, nempe NG xqualis eft E M, &ideo 
L F ad E M, nempe ad N G cft, vt C F ad E C, nempe D F ad D G, 
quia quxlibet earum affignata cft , vt proportio figurx ; ergo L F ad N 
G cft, vt D F ad D G; itaq; comparando homologorum differentias L 
D ad D N , vt D F ad D G ; & per conucrfionem rationis , Sc poftea 
diuidendo D N ad N L erit , vt D G , ad G F , qux eft vt propor- 
tio figurx ; Ergo B L eft linea breuiflima ( nona ex quinto ) Sc hoc erat 
oftendendum. 


Notx 
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Nota: in Propofit. LVIII. 

2 ¥ Am poffumus producere ex pundo aflignato C extra datam lectionem 
i A B, aut intra ( fi pundum non fuerit ad axim IA) lineam diuiden- 
tem ex illo inter iedionem , & axim lineam brcuiffimam , &c. Sic legen- 
dum puto . Ex punto dato C extra , vel intra fechonem A B , f quod in axi non 
fit, lineam redam ducere, cuius portio incercepta inter fechonem, efi axim fit 
linea brtnifsima , 



b’ 


C 


Et per C ducamus fcdionem H C B circa duas continentes illam GF, 

I F , qua: occurrat fedioni A B ( 16. ex 5. J in B, &». Scilicet ducamus per , 

C hyperbolen H C B circa afymptotos G E, E 1 ,& quia afymptoti,& hyperbo- + . lib. 2. 
le H C B produci a ad fe ipfas femper proprius accedunt , atque parabole A B i 4 .j. 
produci a femper magis ab axi AI remonetur i igitur hyperbole H C B, (fi para- ExU.j. 
hola AB fe mutuo jecabunt i fecent fe fe in pando B. Animaduertcndum eft , 
quod in textu Arabico affumitur hac conclufio , vt demonfirata m propofitioncj 
16. huius quinti libri ; (fi fiquidem numeri huius citationis mendofi non funt, 
hac propofit io fexta decima defideratur in hoc libro . v 

Producatur perpendicularis B K . Quoniam C I, &c. Ex pundo B ad 
axim ducatur perpendicularis B K, fecans eum in K ; quoniam quando pundum 
C ponitur intra parabolen, tunc B G aqualis eft / C; quando vero cadit extra, 8. lib. 2. 
tunc C G eft aqualis B 1 , & addita communi B C erit t C aqualis B G,cumq; 
dua reda linea I G , l F conuenientes in / fecentur a redis lineis K B , E C, 

T G inter fe parallelis , eo quod funt perpendiculares ad eundem axim ; ergo I G , 

(fi 1 F fecantur in ijfdem rationibus, (fi propterea E 1 aqualis erit K Fi ficuti 
1 C aqualis erat B G, par iter que l K aqualis erit E F, ficuti I B aqualis erat , 

C G ; pofita autem fuit E F aqualis femieredo; igitur K l femifsi lateris redi 
pariter aqualis erit . 


Nota* 
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Nota: in Propofit. LIX. LXII. & LXIII. 

E T lineis, atque lignis eodem (latu manentibus , &C. Idefl punitu mfi, a 
C extra, aut intra fettionem ponatur, dummodo non fit in axt, ducaturqt 
C E perpendicularis ad axim, fecans eum in E, (fi vt latus tranfurfum ad re- 
itum, it a fiat D F ad F E, atque C L ad L E, dr per L producatur OLM pa- 
rallela A l,drper F ducatur F MG parallela C E , qua fecet 0 M tn H , (fi per 
4'lib. 2. C defcribatur hyperbole H C B circa afymptotos G M 0 , qua in elltpfi per eius 
centrum D tranfibit, dr ideo eam fecabtt ficuti ofienfum efi tn J 6. huius. 



Eo quod 0 M parallela axi D A inclinato fubtendit , &c. Jguoniam k 
in hyperbola 0 M parallela axi /icat -utroque linearum continentium angulum, 
ji.lib. i qui deinceps efi ei ,qui hyperbolen continet feci toni occurret, dr producta Jeitio- 
nem A B fecabit , dr ideo 0 M cadit intra feti tonem A B, atque hyperbole A B 
produtta femper magis, ac magis recedit tum ab M O parallela axt, cum ab M 
|4..lib. j. G parallela tangenti verticali, dr fettio H C B , dr asymptoti O M G ad fe ip- 
fas)emper propius accedunt, igitur fictiones A B , B C conueniunt; fecent fe 
fetn B ,dr ducamus per B , C lineam occurrentem axi tn 'I , ipfi M O in O , efi 
MGinG. * 

Et quia B 0 squalis eft ipfi C G,&c. Cum linea recta O M ,0 G fe fe- ' c 
cantes in O , fecentur a parallelis E C, K B, F G proportionaliter , erit O N 
aqualis M L, ficuti O B aqualis erat C G,& 0 L, aqualis erit N M , ficuti 
8. lib. I. 0 C aqualis erat B G , cumque triangula O C L, (fi j c Efint fimilia propter 
parallelas O L, I E, erit O L ad E I , vt L C ad C E ; efi vero M N, {eu F 
K aqualis ipfi L O , igitur F K ad E I eft, vt L C ad E C, fcd ex conftru- 
ttione erat D F ad F E , vt C L ad L E , fc titiet vt latus tranfuerfum ad 
Lcm. j. retium ; ergo antecedentes ad fummas ( terminorum in hyperbola , dr ad 

, eorumdem 
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torunde differen- 
tias in tlliffi fci- 
licet C L ad CE 
erit vtDF ad D 
E t & propterea 
K t ad E 1 erit, 
vt D F ad DE, 
dr coparando ho- 
mologorum fum- 
mas in hyperbola, 

& eorundem dif- 
ferentias in elli- 

pfi, K D ad D 1 . - . 

erit, vt D F ad D E, dr iterum comparando antecedentes ad differentias ter- Lcm , 
minorum fiet D K ad K' I,vt D F ad F E,feu vt latus tranfuerfum ad reclumi 
igitur S l e fi linea hrettifstma . 

Si autem componamus proportionem m hyperbola deinde abicinda- 
mus, & rcijciamus oppofitum ab oppofito in cllipfi , deinde inuertamus 
fiet K D*d K I, vt D F ad F E, &c. Sed textum mendofum corrigi debere, 
vt fupra fanum ejl conjiat ex procedenti nota . 



Ex 9. 10. 
huius. 


Nota: in Propofit. LX. 


a T"N Einde fit perpendicularis ex C,&c. Si expanFlo C extra hyperbolen po- 
li fito perpendicularis ad axtm ducta ad centrum eius D pertingat , duci de- 
bet par iter ex punUo C ren a Unca adfenionem, cuius portio inter axtm D F, 
en tonem AB fit linea breutfstma ;fiat C E ad E D,vt latus tranfuerfum ad 
renum, dr ex E ducatur E B parallela axi,fccans hyperbolen in B,& ex B du- 
catur B H perpendicularis ad axim, fecans eum in H- 
J5 * Et quia C E ad E D , nempe C B ad B Gi 
&c. £uia propter parallelas B E, F D eft C E ad 
E D , vt C B ad B G ,& propter parallelas DC, 

H B,eft DH adH C,vt C B ad B G , quare D H 
ad HG trit,vtC E ad E D : pofta autem fuit C 
E. ad E D,vt latus tranfuerfum ad retium -figi- 
tur D H ex centro hyperboles ad H G eandem^ 
proportionem habet , ijuam latus tranfuerfum ad 
renum , dr propterea C B erit linea brcuifsima. 


Note: in Propofit. LXI. 



S it poftea punflum C,& perpendicularis C F,&c. Si a punefo C extra 
hyperbolen A B pofto,C F perpendicularis ad axim efficiat F A fegmentu 
tranfuerfi axis maius femifse eius D A, & ponantur C E ad E F , atijue D G 

I adGF, 
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adG F,vt lutus tranttcrfum ad 
reclum , ejr ducitur cx E relta 
EH paralleli F A, qua /icetur 
a redi is D K ,G I adaxtm per- 
pendicularibus in K , dr 1 , CJ" 
per D ducatur hyperbole D B 
circa afymptotos H I G, occur- 
ret hyperbole A B (vt in Prop. 

59. 61. 63. ojltnfum ejl ) ali- 
cubi-, vt in B, coniungaturrecla 
linea B C, qua occurrat axi m 
L, cr ipfi E H in M , duca- 
tur que ex B perpendicularis ad 
axim eum fecans in N , & re- 
tiam E M in H. Dico, quod B E ejl linea breuifsima 

C E ad H F, nempe K D eft.vt D G ad G F,&c. Quoniam ex confini- 
Itione C E ad E F , feu ad ei aqualem K D , in parallelogrtmmo D E , ejl vt 
D G ad G F , fc i licet vt latus tranfuerfum ad r ellum, ejl que K 1 ad 1 E ,vtD 
G ad G F propter parallelas D K , G t, F E ; ergo vt prima C E infecundam 
D K, ita ejl tertia K l ad quartam I E , & prop ter e a redi angulum CEI fnb 
extremis contentum aquale ejl redi angulo D K I fub intermedijs comprahenfo ; 

12 lib ’ 'A Vfr ° re ^ an ?.' , lum B l aquale redi angulo D 1 cum comprehendantur ab hyper- 
bole D B, & afymptoiis H I G ; ergo redi angulum CEI aquale ejl redi anguli 
B H It & propter e a B H ad C E, nempe H M ad M E ( propter Jimilitudinem 
triangulorum B H M , C E M ) eandem proportionem habebit , quam E I ad I 
H 1 C” commonendo eadem H E ad H I, atque ad E M eandem proportionencj 
habebit ; cr ideo H 1 feti ei aqualis N G aqualis erit E M , quare eadenCa 
L F ad M G , atque ad E M eandem proportionem habebit : fed propter fimi- 
htudinem triangulorum L C F , MCE ejl F C ad E C , vt F L ad M E, 
feu ad N G , cr erat C E ad E F, necnon D G ad G F in eadem propor- 
tione Uteris tranfuerfi ad rcdlum , & fumma terminorum ad antece- 
dentes terminos ,fcilicet F C ad E C , necnon F D ad DG ean- 
dem proportionem habent ; quare L F ad N G eandent-i 
proportionem habet , quam F D ad D G ,dr compa- 
rando homologorum differentias L D ad D N 
eandem proportionem habebit , quam F D 
ad D G , & comparando confe- 
quentes ad differentias termi- 
norum D N ad L N erit , 

Vt D G ad F G , 
fcilicet 

vt latus tranfuerfum ad retlunu ; 
quapropter B L ejl linea 
breuifsima , 


Iem. 1. 


Lcm.3. 


Lcra. 1. 


9. intius* 
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SECTIO DECIANA 

Continens Pro pof XXXXIV. XXXXV. 
Apollonij . 

a QI ex axe redo ellipfis fumatur menfura ab origine , quae ad 

0 femiaxim redum non habeat minorem proportionem, quam 

habet figura fua: tranfucriae, tunc quicumque ramus fecans , ab 
illa origine ad fedionem ductus , abfcindit ex axe tranfuerfo ad 
verticem fedionis lineam minorem ea , quam abfcindit linei, 
breuifsima egrediens ab eius termino in fedione pofico ad tran- 
fuerfum axim ; fi vero fuerit proportio ad femiredum minor, 
tunc ramorum fccantium vnus eft breuifecans; reliqui vero, qui 
fequuntur extremum tranfuerfe habent proprietates fuperius ex- 
politas, & qui fequuntur extremitatem redi, fecantex tranfuer- 
fa lineam maiorem ea , quam abfcindit breuifsima egrediens ab 
eius termino . * 

PROPOSITIO XXXXIV. T 

b Sit A D dimidium axis redi , & minoris fedionis ellipticte 
A B C , St meufura A E , qua: fit maior , quam A D , & pro- 
portio illius ad iftam non fit minor proportione figurae fedionis; 
Dico, quod linea breuifsima egrediens ab extremitate cuiufcum- 
que rami iecantis edudi ex E ad fedionem ABC, fccat ex 
tranuerfa B C cum vertice B , vel C lineam maiorem ea , quam 
abfcindit ille ramus . 

C Ponatur ramus E F,& ducamus ex F ad vtrum- 

que axim duas perpendiculares F H, F I . Et quia 
proportio E A ad A D non ell minor proportio- 
ne ngurx , fed minor eft, quam E H adH I), nem- 
pe c F ad F G , feu D I ad I G , erit proportio figu- 
ra: minor, quam D I ad I G, & ponamus D I ad 

1 K , vt eft proportio figurae , & iungamus F K ,• 
erit ergo F K linea breui&ma ( io. ex j.J & iam 
fecat K B maiorem , quam B G , & G F non erit 
brauiEraa & hoc erat propofitum . 

i* 


B 



PROPOSITIO 
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PROPOSITIO XXXXV. 

S I autem fuerit ratio E A ad AD minor , 
quam proportio figura?, ponamus E H adH 
D in proportione figura: , & producamus per- 
pendicularem H F , & iungamus F E, & duca- 
mus perpendicularem F I . Et quoniam E H ad 
H D , nempe D I ad I G eft , vt proportio figu- 
r.x, erit F G linea breuiffima ('ro.cx 5.; Et quo- 
niam iam eduifti funt ex E duo breuifecames 
F E, & E A ( 1 1. ex 5.) tunc a terminis ramo- 
rum egredientium ex E, qui terminantur ad fe- 
«iiionem B F, linea breuiflima egrediens eritre- 
motior ab ipfo B , & qui terminatur ad fc&io- 
nem A F, breuiflima egrediens ab extremitate illius erit proximior, ipfi 
B ( ji. 52. ex 5. j & hoc erat oflendendum. 

Noter in Propoli XXXXIV. 

P VtOy numeros 53. & 54. Propofitionum huius fi- 
ctionis mendo fos 'ejje , nam Propofitio 53. pofita^j 
fuit in pramijfa fictione , & Propofitio 54. inferius 
appofita re peritur ; Cenfio igitur > cjfi Propojitiones 
XXXXIV. & xxxxv. 

Si ex axe rc&o ellipfis fumatur menfura , &c. 
ttoc e fi fi e* axe minori, recto ellipfis fumatur mcnfu - 
ra y qui habeat non minorem proportionem id femi- 
axim rectum , quam habet axis tranfuerfus ad fuum 
latus rectum , quilibet ramus ficanSy ab origine ad fe- 
ti tonem ductus , abfiindit ex axe tranfuerjo ad ver- 
ttcem feti ionis minorem lineam , quamfecat linea breuifsima ab eius termi- 
no ad axe m tranfuerfnm ducta St vero menfura ad minorem femiaxim re- 
ttum proportionem minorem habuerit , quam latus tranf, , er fum ad retium, tunc 
vnicus ramus erst breusfecans; reliqui vero feqnentes terminum tranfuerft, ha- 
bent fuperius^ expofitas proprietates , (T feqnentes extremitates axis rcMJecant 
ex tranfutrfa motorem Irneam, quam feeet brentfsima ab eius termino ad axim 
tranfuerfum dutla.^od autem menfura necefario fumi debeat in axe mmori 
ellipfis patet, nam ex hypothef rami funt recantes no„ q ,„dem ex concurfujed 
ex origine dullt tgitur ongo cadumfra centrum, &menf,ra maior erit medie- 
tate axis vt in textu habetur ; debet autem habere menfura ad femiaxim retium 
maiorem aut eandem proportionem , quim axis tranfuerfus habet ad eius latus 
retium ergo proportso axtstranfnerf, adfuumlatus retium erit maiorss snaqna. 
luatis , dr propter ea tranfuerfus axis erit maior quam axis rettus . ' 

Sit 
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b Sit A D dimidium axis refti fcilionis elliptici ABC, &c. Sit A D di- 
midium axis minoris , dr re Ili clltpfis A B C ,Jii que me n fur a A E maior, quam 
A D, (f E A ad AD habeat maiorem , aut eandem proportionem , quam habet 
latus tranfuerfum B C ad eius re dium latus. 

C Ponatur ramus E F, & producamus ex F, &c. Ducatur quilibet ramus 
ftcans E F,dr ex F ad vtrumque axsm perpendiculares F H> F l, qua fecent 
eos in H , dr 1 . Et quia D H minor cjl , quam D A , habebit eadem E D ad 
D Ii maiorem proportionem, quam ad D A, (J componendo E H ad H D, ma- 
iorem proportionem habebit , quam E A ad A D ; ejl fero E F ad F G , vt E 
H ad H D ( propter parallelas D G , H F) nec non D I ad / G ejl ,vt E F ad 
F G C propter parallelas E D, l F) ergo D I ad I G maiorem proportionem ha- 
hef , quam E A ad A D : habebat autem F. A ad A D maiorem , aut eandem, _» 
proportionem, quam latus tranfuerfum B C ad eius rectum latus-, igitur D 1 ad 
J G maiorem proportionem habebit , quam latus tranfuerfum B C ad cius reehim 
latus : fiat iam D t ad I K ,vt latus tranfuerfum B C ad eius latus rcliunt-i, 
iungaturque F K, erit I K maior , quam 1 G ,dr F K linea breuifsima, qua fe- 10 . huius. 
tat figmentum axis K B matus , quam B G , vnde E F non erit bretiifcans . 

Notx in Propo£ XLV. 

jj_ QI autem fuerit ratio E A ad A D minor, quam proportio figura, &c.' 
i3 Habeat E A ad AD minore proportionem, quam latus tranfuerfttm B C ad 
eius r citum latus, (fi fiat E H ad H D , vt latus tranfuerfum ad retium ; ha- 
bebit E H ad H D maiorem proportionem , quam E A ad A D , dr diutdendo 
eadem E D ad D H habebit maiorem proportionem , quam ad D A ; dr pro- 
pter ea D H minor erit, quam D A; vnde ex punelo H fi e le netur H F perpen- 
dicularis ad D A intra fellionem cadet, d" fecabit eam alicubi, vt in F: duca- 
tur pofieaex F rclla F E, qua fecet aximin G ,dr FI perpendicularis adaxim 
B C eum fecans in I . Et quoniam, propter parallelas G D , F H ,efl F. F ad F 
G,vt E H ad H D ,pariterque , propter parallelas E D,I F ,efi D l ad I G,vt 
E F ad F G, quare D 1 ad I G eandem proportionem habet , quam E H ad H 
D,feu quam latus tranfuerfum B C ad eius latus rellum ;dr propter ea F G e fi | lu - m 

breuifsima. 

Et quoniam iam eduftx funtex E duat breuifccantes,&c. Texens Ara- 
bicus vfque ad finem propofitionis ejl omnino corruptus, cum Jupponat propofi- 
tionem non dcmonflratam, vtin propofinone 5 6. notaui; Itaque, fic eum rcjli- 
tni pojfe cenfco. Quoniam ex confurfu E breuifsima F G , dr femiaxis relli 
minoris D A rami edulii ad fellionem F A Jecant axis fegmenta vfque ad 
verticem B maiora , quam ab fc indant breuifsima ab eorum terminis ad axim 
ducta, fcihcet breuifsima cadunt fupra ramos fex Lemmate 8 . pramijfo) fimi- 
liter rami ex concurfu E ad fellionem B F ducti cadunt fupra breuijsimas ab 
eorum terminis ad axim extenfas ( ex eodem Lemmate 8 . J & hoc erat ofien- 
dendum. ~ 1 
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SECTIO VNDECIMA 

Continens Propof LXVIII. LXIX. LXX. * 
&: LXXI. Apollonij. 

PROPOSITIO LXVIII. LXIX. 

S I occurrant duat tangentes alicui fe&ioni ABC,vt funt A a 
F, E F, vtique quod abfcinditur ex tangente proximiori 
vertici fectionis, qui eft B minus eft fegmento abfeiflo ex alia, 
nempe E F minor eft , quim A F . 

Iuwfta enim A E, j-> 

& in parabola cx F 
produ&a linea F I 
parallela axi B D c- 
ric illa diameter , bi- 
fariam fecans E A in 
}o- lib. i. G ( 34. ex 2. ) Simi- 
liter ex centro H pro- 
ducamus H F G, qu* 
eft quoque diameter 
Ibidem. ( 34. cx 2 . ) bifariam 
fecans E A in G, & 
ducamus A D in pa- 
rabola , & hypcrbola perpendicularem fuper axim D B . Ergo* angulus 
A I G in parabola eft reftus, & in hypcrbola obtufus ; ergo F G A erit 
obtufus in illis omnibus ; quare maior eft , quam angulus F G E , & A 
G squalis eft ipfi G E , & F G communis ; igitur, E jl ; , minor eft , quam 
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PROPOSITIO LXX. 

P Oftea In ellipfi iungamus E H , A H , & C 
fit extremitas axis rc&i ; erit A H minor 
q quam E Hf n.ex yj & angulus E GH, nempe 
A G F maior erit, quam A G H, feu E G F, 
ergo E F minor eft , quam F A , & hoc erat 
propofitum, 

PROPOSITIO LXXI. 

J T) Atet ex hoc, quod fi producantur ex duo- 
X hus pumflis conta&us in ellipfi perpendi- 
culares E M , A L , & fuerit E M minor , 
exempli gratia , tunc tangens edu&a ab cius 

extremitate minor quoque eft, quemadmodum dcmonftrauimus , Sc hoc 
erat oftendendum, 

Nota: in Propofit. LXVIII. LXIX. LXX. 

& LXXI. 

^ C' I occurrant dur tangentes alicui fe&ioni AB C,aut circulo, vrfunt, 
ij &c. ldeft fi conificchonem ABC contingant duo. recta A F, E F in pun- 
itis A, & E concurrentes in F, erit porlio tangentis inter occurfilm , (fi conta- 
ctum vertici B proximiorem intercepta , minor ea , qua inter occurfium , (fi re- 
motiorem a vertice contactum continetur : oportet autem in ellipfi B verticenu» 
tjji axis maior ts , Expungo verba , aut circulo , tanquam erronea , (fi incaute 
ab aliquo textui fiuper addita . Circulum enim tangentes ab eodem puncto dulia 
i na quales efific nequeunt . 

J3 Et ducamus A I) in parabola , & hypcrbola , &c. Et ducamus A D in 
parabola , (fi hypcrbola perpendicularem fiuper axim B D , fie cantem eum in D , 
atque G F H m I ; cumque in parabola diameter F G I fit parallela axi B D , 
erit angulus A 1 G r citus aqualis interno, (fi oppofito ad eafidem partes , angu- 
lo D-, in hypcrbola vero cum triangulum H D 1 fit reti angulum in D, erit ex- 
ternus A I G obtufius, e fi que in triangulo G 1 A angulus externus A G F maior 
interno , (fi oppofito A / G , retto in parabola , (fi ohtufio in hypcrbola ; erit quo- 
que angulus F G A obtufius in parabola , (fi hypcrbola . 

G £t angulus E G H , &c. S.uia F H efi diameter fiecans bifiariam E A in 

ergo triangula E G H, (fi A G H habent duo latera aquaha E G, A G,(fi 5 Com. 1 " 
G H , commune ; eft que H E, vertici B axis maioris ellipfis propinquior, maior ii. huius. 
remotiore H A ; ergo angulus E G H maior erit angulo A G H ; eft que angulus 
A G F aqualis E G H maior i, <fi E G F aqualis minori A G H ; igitur angulus 
A G F maior efi angulo EG F , (fi latera circa inaquajes angulos fiunt aqualia 
ftngula fingu/is, ergo tangens A F maior efi , quam E F. 

Patet 
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Patet ex hoc , quod fi producantur ex duo- 
bus punitis contactus in ellipfi perpendiculares 
E M, A L ;& fuerit E M minor, exempli gra- 
tia , tunc tangens cdudta ab eius extremitate, 
qua- eft infedtione, minor quoque eft, &c. Si p 
enim ex punitis E , /i contactuum in ellipfi ducan- 
tur ad axim minorem A' C perpendiculares £ M , 

& A L fec antes eum in M ,fr L, fuerit que EM K 
minor , quam A L , tunc quidem punitum £ manis 
recedit a vertice B axis maioris , quam punitum 
A; & propter ea, ex pramsjfa 70. huius libri, erit 
tanpcns E F minor , quam A F . Expungo deter- 
minationem ab aliquo incaute additam ( qua; eft in 
fedtione ) manifefum enim eji duci non pojfe contin- 
gentem ellipfm a perpendicularis termino M in axi minori fojito , fed a termi 
no E in fclitonts pcrtpbcria conjlituto , 

SECTIO DVODECIM A ' 

Continens XXIX. XXX. XXXI. 

PropoP Appollonij. 



Q Vaelibet linea reda A E D tangens fe&ionem aliquam A 
F B in A extremitate linexbreuifiimat A C eft perpeudi- 
cularis fuper illam , nepe D A C eft angulus re&us . 
Et fi fuerit perpendicularis fuper illam vtique tanget fe&io- 
nem . / 

Alioquin producatur perpendicu- 
laris C E fuper A D , erit A C maior, 
quam E C, ergo maior eft, quam F 
Ctfcd eft minor, eu fit minor, quam 
C F, quod eft abfurdum. Igitur an- 
gulus D A C , eft rcdlus , quod erat 
offendendum . 

Si vero fuerit D A C redtus, erit 
AD tangens, alioquin fit tangens A 
G; ergo C A G erit redlus, fed erat 
C A D redtus , quod eft abfurdum ,- 
ergo A D eft tangens , & hoc erat 
probandum . 



\ 
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Nota: in Propulit. XXIX. XXX. 
& XXXI. 


A Lioquin producatur perpendicularis C E , Scc. Exiftente C A line.-. 

breuifsima , cr A D tangente ,f C A non e/l perpendicularis ad tangen- 
tem ducatur ex origine C recta CE perpendicularis ad tangentem A D, [ccans 
tam in E, dr fe Et tonem in f , ent m triangulo ACE angulus C A E acutus , 
dr minor angulo rello E , & propterca C A fkbtendens maiorem angulum re- 
tium, maior erit quam C E , qux-acutum Jubtcndst : cumque punctum E tan- 
gentis cadat extra feltionem , erit C F tumor , quam C E ; ideoque C A multo 
maior cjl , quam C F , quapropter C A non erit breuifsima , quod cft contros 
hjpothcfin • 

Si vero fuerit D A C reitus , Scc. iSma C A fupponitnr breuifsima , 

dr angulus D A C reffus , erit A D tangens; nam fihoc verum non ejl, lib. 

ducatur ex punito A recta linea A G , contingens fettionem in 
A ; fetabit vtique tangens A G ipfam D A, & erit an- 
gulus C A G rettus nimirum contentus a breuifsima 
C A, & tangente A G , ex proxime demon - 
firata propofitionc ; ergo duo anguli retti 
C A D , dr C A G aquales funt 
inter fe ,pars , dr totum , quod 
ejl ab fur dum , 
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« 

SECTIO DECIMATERTI A 

Continens PropoC LXIV. LXV. LXVI. 
LXVII. iX LXXII. Apollonij. 

PROPOSITIO LXIV. LXV. 

S I ramorum fecantium D C , D B , D A edu&orum ex con- 
curfu D ad fe&ioncm C A non fuerint duo breuifecantes, 
vriquc minimus eorum eft , ramus terminatus D A , qui ambit 
cum axe A E angulum acutum ; nempe D A E , & reliquorum 
propinquior illi minor cfk remotiore , fcilicet D B maior , eft 
quam D A , & I) C quam D B. 

Si vero inter illos fuerint duo breuifecantes tunc vicinior 
vertici fe&ionis eft maximus ramorum , & maiori proximior, 
eft maior , & minori propinquior eft minor . 



Producamus perpendicularem D E fuper axim E A , & reperiatur Tru- a 
tina F . Et primo loco nullus ramus fit brcuifccans, iam fi D B, non eft 
maior , quam D A , fit xqualis illi , & ducamus duas perpendiculares 

A G, 
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A G, A H fupcr E A, & D A . Et quia A G tangit fcciionem , cadet 
A H intra fe&ionem , & ducamus redam B I tangentem fcdionem in 3;. 34, 
b B. Quoniam ex D non educitur ad fcdionem A C vllus brcuifecans , lib - 'i 
erit E A non maior dimidio eredi ( 49. 50. ex 5. ) aut erit D E major 
quam F ( 52 . ex, 5 J Iis politis vtique linea breuiffima cx B cduda abfein- 
dit cum A ex axi lineam maiorem , quam A K ( 49. jo. j 1. 52. tx 5. ) 
verum linea breuiffima continet cum tangente B I angulum redum ( 29 . 

C jo. ex 5 . ) igitur D B I cftacutus, quare fi centro D, interuallo D Bcir- 
culus deferibatut 1 , tunc B I cadit intra circulum ,& AH cadit extra id 
<1 iplum, quia cft perpendicularis ad D A ; igitur circulus fecat comfedio- 

nem ; fecet eam in L , & iungamus L D , ducamufque L G fedianctru. 34. 
g tangentem. Patet ( vt didu eftj quod D L G fit acutus; ergo I. G cadit 
intra circulum B L A , fed cadit extra , quod eft abfurdumi ergo B D 
non eft atqualis ipfi A D. Neque minor illo e(Te poteft ; quia fi iecetur 
D M maior, quam D B, Seminor, quam DA , & centro D, interuallo 
D M , circulus M L N deferibatur , tunc D N , nempe D M maior eft , 
j quam D B, & propterea circulus N L M fecat conifcdionem . Subindo 
patebit ( quemadmodu demoftrauimus ) quod D B non fit minor, quam 
D A; igitur D B maior eft, quam D A . 
g Poftea dico, quod D C maior cft, quam D B,- quia demonftrauimus, 
angulu D B O cfle obtufum,& patet, quod D C P eft acutus, & proce- 
dendo trito iam itinere demonftrabiinus , quod QP neccflc eft, vt cadat 
intra circulum C Q_B . Et quod fi fuerit D C minor, qudm D B, aut ae- 
qualis, nccelTe eft , vt Qp cadat intra circulum GQB; fed cecidit ex- 
tra, quod eft abfurdum i igitur D C maior eft , quam D B, & D B ma- 
jor, quam D A , quod erat oftendendum . 

PROPOSITIO LXVI. 

I N fe&ione elliptica A B C , 
cuius axis maior A C eius 
centrum D,8t D B dimidium 
redH , duci nequeat ex E ad 
quadrantem A B breuifecans, 

& producatur perpendicularis 
E F ; Dico pun&um F cadere 
inter D A . 

a Quia fi caderet inter C , D du- 

, ci pollet ex E ad fedionem AB ... . , 

b aliqua brcuifecans ( 5 < 5 - ex 5 -) quod cft contra fuppofitionem . Dcmde 

pater, quemadmodum demonftrauimus in parabola, & hyperbola, quod pr . «+•«}• 
E A minima fit linearum, & ramorum ad ledioncm B A cadentium, & h "‘ ul - 
propinquior illi , minor fit remotiore , & hoc erat propofitum . 

K a FROPOS. 
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PROPOSITIO LXVII. 

P Oftea repetamus figuras , paraboles , & hyperboles , & a. 

quoquot funt illius figna , & iiipponamus quod iplius D B 
portio B K, fit tantummodo linea breuiflima; Dico, quod DA 
quoque minima eft linearum cgredientium ex D ad fe&ioncm 
A C , & illi propinquiores funt minores remotioribus. b 

Quia educitur ex D vnus tantum 
breuifecans erit menfura E A maior 
dimidio eredi , & DE aequalis F 
Trutinsefyi. $2. cx y.) vndefequi- 
tur, quod lineae breuiflimae edudr 
ab extremitatibus reliquorum ramo- 
rum abfeindunt cum A ab axi line- 
as maiores > quam fecant illi rami . 

Ducamus prius ad fcdionem B A 
ramum D G.inde conflat D G ma- 
iorem efle, quam D A ( 64. 6 y. ex 
y) Dico iam , quod D B maior eft 
illa, alioquin eflet squalis , vel mi- 
nor illa, & producamus D H ad fedionem B G ; ergo D H maior eft , 
quam D G, quia remotior eft ab D A ( <54. < 5 y, ex y . ) quare maior eft, 
quam D B, & cx illo fecctur D I maior , quam DB,& minor, quam.. 

D H , & centro D interuallo D I deferiptus circulus fecabit fedionenu. 

B G, fecet eam in M, & iungamus D M ; ergo D M , nempe D I , qus £ 
concerta fuit maior , quam D B eft etiam maior, quam D H, propterea 
quod eft remotior ab D A , quam D H ( 64. cx y. ) igitur D I maior eft 
quam D H.quod eft abfurdum; quare D B maior eft, quim D H. . 

Patet etiam , quod D B minor fit , quam D C , alioquin eflet vel illi I 
squalis, aut maior, & ducamus D N ad fedionem C B; ergo D N mi- 
nor eft, quam D C, eo quod proximior eft D A ( <54. cx y. ) quare mi- 
nor eft, quam D B, & fecctur D O ex D B maior, quam D N , & mi- 
nor quam D B, & centro D , interuallo D O circulus deferiptus fecabit o 
fedionem exempli gratia, inQ^Sc iungamus D Q, igitur D Qjninoreft ® 
quam D N, fed eft aequalis D O, qua: fuppofita fuit maior, quamDN, 
ergo D Q_maior eft, quam D N; verum eft minor illo, quod eft abfur- 
dum ; igitur D C non eft minor D B , neque aequalis; quare maior ilfa_. 
eft. Atque fic patet , quod D B minor fit omnibus lineis egredientibus 
cx D ad fedionem B C, & illi proximiores ex illa parte , minores funt 
remotioribus. Quapropter manifeftum eft, quod D A fit minimus omni- 
um ramorum cgredientium cx D ad fcdionem A B C , & reliqui proxi- 
miores illi, minores funt remotioribus, quod erat oftendendum. 

TROPOS. 
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PROPOSITIO LXXII. 

S I edu&at fuerint ex D duse 
breuifecantes DC,DB, 
quorum fegmenta G C , B K 
fint breuiflima , & D B propin- 
quior fit vertici fe&ionis Di- 
co , quod D B maximus eft ra- 
a morum egredientium ad fe&io - 
nem A B C > & minimus eoru 
D C , & ramorum egredientiu 
ad fe&ionem A C , qui D B 
propinquiores maiores funt 
remotioribus, & propinquiores 
D C ( ex ramis egredientibus ad fe&ionem in ea parte ) mino- 
res funt remotioribus . 

Sit F Trutina , & quia iam du<fti funt ex D duo breuifecantes , ideo 
E A excedit dimidium creifti , & D E minor eft, quam F ( 51. 52. ex y.) 
his politis , vrique lineat breuiflima; egredientes ab extremitatibus ramo- 
rum qui funt in lectione BC abfeindunt ab axi EA minores lineas, quam 
abfeindunt rami (yi. y2. ex y.) & qui ducuntur ab extremitatibus egre- 
dientium ad reliquas fe&iones abfeindunt lineas maiores. Educamus ita- 
que ramos D H , D I ad fedtionem B C , & ducamus B L, L H M, & I 
M tangentes fc&ionem in pumftis B, H , I ; quia fi K eft brcuifsima erit ,0. 30. 
L B D angulus reiftus , & quia breuiflima egrediens ex H abfeindit cum huius - 
A ab axi E A lineam minorem, quam fecat D H erit L H D obtufus, & e* j°- 
iungamus D L ; igitur duo quadrata D H , H L minora funt, quam qua- 
dratum D L, quod eft aequale duobus quadratis L B , D B; verum L B 
minor eft, quam H L (68. ex y.) ergo D B maior eft, quam D H. atq; 
fic patet, quod D H maior fit, quam D I , quia D H M eft acutus, & D Ibidem. 

I M obtufus: & D I maior fit , quam D C. Quare B D maximus eft ra- 
_ morum egredientium ad B C , & iam demonftratum eft , quod fit maxi- 
mus ramorum egredientium ad B A (64. 6 y.ex 5.) 

Ponamus poftea N extra fe&ionem B C , & iungamus D K, itaquo 
linea breuiflima egrediens ex N abfeindit ab axi E A maiorem lineam , ji. u- 
d quam fecat D N ; ergo tangens in N continet cum D N angulum acu- El hul “ s ' 0 
tum: poftea oftendetur, quemadmodum hic diiftum eft, quod D C mi- humsf°’ 
nimus fit reliquorum ramorum egredientium ad reliquas fe&iones , & fit 
minimus ramorum egredientium ad A C , quare manifeftum eft , quod 
D B fit maximus ramorum , & D C minimus , & quod maioribus pro- 
pinquiores funt maiores remotiorilyis , & minoribus propinquiores , mi- 
nores funt remotioribus , quod erat oftendendum . 
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MONITVM. 

A JJtequam huius DecimxtertU Seflionis explicationes , atcju' > 
emendationes aggrediamur , ut 'Nou breuiores , clariorefque 
reddentatur , (ef tejlus Arabici menda facilius corrigi pojfent , opera 
pretium duximus ( amice leclor ) Lemmata fequentia praemittere . 


LEMMA IX. 

Si ad conifeflionem , attjue ad 'imum quadrantem elhpfis AH C d 
concurfu D nullus ramus duci pofsit , qui ft Ireutfecans ; Dico, quod 
quilibet fecans ramus D B cum tangente H B G per eius terminum B 
ducta effcit angulum D B H ad partes ucritas A acutum , (@ft D B 
G , qui deinceps efi,obtufum. 

Quoniam nullus ramus ex concurfu 
D ad feli Ionem A C ductus eft brtui- 
fectns, erit ( ex tenuer fs propofitionis 
49. 50. J 1. 52. huius ) menfura A E 
aut non maior femijfe lateris redi, aut 
perpendicularis D E maior Trutinae, 
qua fit T , ef ideo quilibet ramus fe- 
cans D B cadit fitpra breuifsimam ex 
punclo B ad axim dudam , eft vere 
brcuifsima ex pundo B ad axim duci a 
perpendicularis ad G B H tangentem^, 
feci io nem in B; trgo angulus D B H , 

verticem A refpiciens eft acutus , & qui deinceps eft D B G erit ebtufus. 



LEMMA X. 


hfdem pofitis, fi d concurfu D unicus tantum ramus D B breuife- 
cans ad f eft icmern A B duci pote (l ; Dico , quod quilibet alius ramus 
fecans D l fupra } uel injra breuifecantem D B pofitus effcit cum refla 
L I H tangente feflionem in 1 angulum D 1 L , uerticem rcfpictcn- 
tem, acutum, (gft D 1 H , qui deinceps efl , obtufum . 

Nam extenuer {a propofitione 51. & J2. huius perpendicularis D E aqualis 
erit Trutina F , (jr ideo quilibet ramus D 1 pofitus fupra, vel infra breuifecante 

( qui 
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(qui ejl D B) cadit fupra brcuifsimam cx puncto 1 ad axim ductum , qua per - j^' u ' s l ' 
pe ndicu laris ejl ad tangentem L I H , dr propter e a ungulus D I L, verticem 19.30. 
A refpicicns erit uentus , dr confcquens ungulus D / H obtufus . •'iiius. 


LEMMA XI. 

lifdem pofttts , ft a conctirfu D duo breuifccantes D C , D B ad fe- 
ci tonem A H duci pojjunt ; Dico , quod quilibet ramus fecans D 1 pofi- 
tus fupra breuifecantem D 7 } '-vertici proximiorem , r vel infra infimum 
breuifecantem D C, efficit cum recta L 1 H tangente feCtionem in l an- 
gulum D 1 L, refpictentem '-verticem A, acutum , (gr confequcntem D 
1 H obtufum , @r quilibet ramus D O inter breuifccantes pofitus efficit 
cum recla G O ’N fiilionem tangente in O angulum D O G everticem 
rcfpicientem obtufum , confequentem asero D O "N acutum . 

J^uia ( ex conuer/u propo fit tone 51 . dr 52. huius ) perpendicularis D E mi- 
nor ejfe debet Trutina F ,dr propterea quilibet ramus D I fupra breuifecantem huius” 
IS E, vel infra breutfecatcm D C cadit fupra brcuifsimam ex puncto I ad axim 
duci a m , cum qua contingens L I angulum rectum conjhtuit ; erqo angulus D I 
L verticem refpicicns , ejl acutus , dr confcquens D I H obtufus ; Similiter qui- 
libet ramus D O inter breuifccantes pofitus cadit infra brcuifsimam ex puncto 
O ad axim ductam , dr cum illa feltioncm contingens G O efficit angulos reti os. Ibidem. 
igitur angulus D O G verticem refpicicns , ejl obtufus , dr confcquens D O N 
acutus , 

Notae in Propoli LXIV. 

& LXV. 

A N te a Apollonius docuit qui nam rami 'ab origine ad conifcBionem ducti 
ejfent minimi , dr quo ordine reliqui rami Je fe excederent , modo agit 
de ramis axim fetantibus a concurfn ductis , dr quarit qui minimus , dr qui 
maximus fit , dr quo ordine dt (ponantur . 
a Producamus perpendicularem D E fuper axim , & c. Si nullus ramus 
brcuifccans i concurfn D ad feltioncm A C duci potefi ; Dico , quod ramus ter- 
minatus D A cjt minimus omnium ramorum fecannum D B , D C , & propin- 
quiores vertici A minores fiunt remotioribus ; ducatur D E perpendicularis ad 
axim eum fecans in E , dr repcriatnr T rutina E . Et fiquidem D A non ejl 
minor quolibet alio ramo fccante D B infra ipfum pofito erit aquahs, aut maior 
silo ; fit que prius D A aqualis D B , fi fieri potefi, dr cx punito A verticis du- 
catur A G perpendicularis ad axim A E , qua continget feti tonem in A , pari- 
ter que ducatur retia A It perpendicularis ad ramum A D inclinatum ad axim-, 

& quia 


17-Iib. 1. 
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& quid A H adit infra A G ad partis axis cum D A . ad quam illa perpen- 
dicularis eft , extendatur vitra axim A E, nec pefsit inter tangentem A G ,& 
Jeclioncm conicam A B , aliqua retia linea intercipi ; igitur A H cadit intra 
conifcciioncm , & angulus E A H cjl acutus . 

Quoniam cx D non educitur ad fettionem A C vllus breuifecans,&c. b 
Sequitur quidem ex bac hypotheji, quod menfura E A non Jit maior fimieretlo 
• aut fi maior eft, fit quoque perpendicularis D E maior Trutina E, cx conuerfa 
propofitione 51 . 5 - • buius per dedutlionem ad inconucniens . 

Quare fi centro D intcruallo D B , &c. Circulus enim B 1 L H A ra- Q 
dio D B deferiptus tr an/ibit per verticem A cum radius D B pojitus fit aqualis 
D A , cumque angulus D B 1 fit acutus \ , ex Lemmate nono , cadet neceffario B 
1 intra circulum B J L. 

Ig tur circulus fecat conifcCHonem , &c. Ji>uia B / cadit extra conific- J 
cf tonem, quam tangit , & intra circulum B L A , vt d telum eft , e contra re- 
cta A H cadtt intra eandem conifittionem , & extra ipfitm circulum , querrus 
tangit, cum H A perpendicularis fit ad circuli radium D A ; igitur circulus B 
I L A fertur extra coni fictionem ad partes B I , fr intra eandem ad partes A 
H; quare neccjjdno coni fictionem fecat . 

Patet, vt dictum eft, quod D L G fit acutus, &c. Hoc enim /equitur ex g 
nono Lemmate pramiffo , rcfpictt enim angulus D L G verticem A ; & ideo cjl 
acutus , & cadit neceffario recta L G intra circulum B L A radio D L defiri- 
plnm ad partes L A ; dr portio circuli L,H A cadit intra conifcciioncm L A i 
igitur reCta L G cadtt intra conifittionem L A,fid cadtt extra eandem fcCtiO- 
nem, cum contingat tam in L, quod cjl abfttrdttm . 

Deinde 
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f Deinde patebit, quemadmodum demonftrauimus, &c. Z> A//r- 
eft maior , quam D B , & minor quam D A , eft que circuli radius J) jY 
aqualis D M ; ergo f unitum M cadit intra coniftiltoiicm , N iero extra ip- 
Jam ; dr propter e a circulus M L N feilionem conicam fecabit alicubi , vt in L , 
dr portio circuli M L intra conifcil tonem A L incidet : rurfus ducatur r adiit I 
D L , & L G coni fcit tonem tangens m L erit , vt prius angulus D L C acu- 33. 34. 
tus ; dr ideo L G cadit intra circulum L M , dr propter ea intra conifeilionem •“>• >■ 
A L , fcd eadem L G cadit extra ipfam,quia eam contingit in L , quod efl ab- 
furdttm ; quare ramus D A non cft maior , quam D B ifed prius neque illi 
aqualis erat ; igitur ramus terminatus D A minor ejl quolibet ramo jec anteii 
D B infra ipfum pofto , dr proplerea minimus erit omnium fecantium . 

0 Poftea dico , quod D C maior cft , quam D B , &c. Dcmonftratio fe- 
cunda partis huius propofitionis , quam Apollonius innuit ( quia conftrniHoneu, 
ac progrejfu frmili fupenori perfici potefi ) hac ratione reflitunur . Demonftran- 
dum cft quemlibet ramum D B vertici A proximiorem efie minerem quolibet 
ramo D C remotiore . Ducantur reila C P contingens feilionem in C , dr 0 It 
tangens feilionem in B , & rcila B B perpendicularis ad ramum D B ; & f‘ 
quidem ramus D C non concedatur maior , quam D B , fit primo ei aqua lis, fi 
fieri poteft , (dr centro D internatio D C defenbatur circulus C P R, qm tran- 
fibit per punilum B , oh aqnahtatem radiorum D C , D B; & quia ( ex Lem- 
mate nono ) angulus D C P verticem refpiciens , efl acutus , reila C P cadet 
intra circulum C P X ; fcd cadit extra conifeilionem , cum fit contingens ; igi- 
tur portio circularis peripherta C P ducitur extra conifeilionem C JfB : rur- f 
fus , quia angulus DBOeft obtufus ( ex nono Lemmate , cum verticem A non refpi- 
eiat ) ergo R B perpendicularis ad D B cadit intra coni feci tone, cum B Opofita fit ea 
contingens : cadit vero eadem B B extra circulum B R cum fit perpendicu- 
laris ad circuli radium D B ; igitur circuli portio B R intra conifeilionem ca- 
det : fcd prius eiufdcm circuli portio C P extra eandem feilionem ducebatur ; 
igitur tdem circulus focat conifeilionem alicubi , vt in Jf , ducaturque denuo 
ramus D , dr fif 0 contingens feihoncm in Vnde (ex nono Lemmate) „ 
angulus D £fO erit acutus ; dr propterea reila JfO intra circuli portionems lib. 1. 
Jf £ conftituta intra conifeilionem cadet , quod ejl abfurdntn ; rcila enim fif 
O extra conifeilionem fifA cadit , quam contingit in fif; non ergo ramus D 
C aqualis cft ipfi D B . Sit fecundo D C minor , quam D B (fi fieri poteft ) fe- 
ce tur que D T minor quam D B , fcd maior quam D C -, dr centro D interuall* 

D T defer ibat ur circulus T fif S ; is quidem ad partes B cadet intra , ad par- 
tes vero C extra conifeilionem ; dr propterea eam alte ubi fecabit , vt in ^ ; 
d)'duilo ramo D Jf, dr .SfO contingente feilionem in fif, em angulus D .Slf™ 9 ■ 
O acutus , dr ideo reila JfO cadet intra circulum T Jf, & propterea intro-> 
conifeilionem , quod cft ab fur dum ; fifO emm cadit extra feilionem fifA , 
quam contingit tn fif ; non ergo ramus D C minor cft , quam D B , fcd neque 
aqualis prius oftenfus fuit ; igitur quilibet ramus D B vertici A propinquior 
minor cft quolibet ramo remotiore D C, quod erat oftendendum . 



Nota: 


Digitized by Google 



8z 


v, 

* V 


Apolloni j Pergsi 
otx in Propoli LXVI. 


45-1 !<• 
Imius. 


/A Via fi caderet inter C , D duci pof- 
fct , &c. ^uoticjcumq-, enim perpen- 
- dic n liris £ £ cadit fuper centris 
T) i velfecatfcmi axim DC inter D,frC,titc 
ex concurfu E -unicus ramus breuifecans du- 
ci potcjl ad feB tonem B A, qui nimirum ea- f 
die inter verticem remotiorem A , cr axim - 
rumorem D B : fcd ex hypotheji nullus ra- 
mus ex concurfu E ad quadrantem ellipfis A ' 

B duet potcjl •, qui fit breuifecans ; icitur per- 
pendicularis E F fecat femiaxtm A D 4 n_a 
pttnclo T pojito inter A,rfr D. 

Deinde patet, quemadmodum demon- 
ih auimus in vtraque hyperbok , &c. Permuto particulam [ vtraque ] vt 
mamfcjle erroneam , legi entm debet in parabola, (f hyperbola. .Sfuod vero ra- 
mus terminatus E A minimus Jit omnium ramorum fetantium manifeflum eft 
ex dcmonjlrat.one propojiti.nis 6q. tfJ . , q ut c.mprahendtt etiam ellip/tnj , 
quando menfura F A minor cjl femiaxi AD ,vt ex propojittone y. patet. Etfi- 

E ^fiaioneiAB ducEorum propinqui- 
res vernet A minores funt remotioribus ex eadem demonjlratione 6q.6q. huius. 



Ex demmjbratione pr-tmijfa propofitionum 64. (ef 6 5 . 
acauci foteft confectarum , d quo noU fubfe- 
qttcnles breutores reddantur. 

COROLLARIVM PR.OPOSIT 
LXIV. & LXV. 


S I in aliqua peripheria cuiuslibet conifcBio- 
nis omnes rami recantes , qui a- concurfu 
duci poffunt , cum tangentibus ab eorum ter- 
minis ductio eonjiitnnnt angulos , qui verti- 
cem rejpiciunt , acutos ; rami proximiores ver- 
tici fcBionis minores erunt remotioribus . 

Ex eo enim, quod in propojitionibus 64. ejr 
65., omnes rami D A,D L , D B, D <?, D 
c , c!r reliqui omnes , qui duci poffunt excon- 
curfu D ad feBioncm ABC efficiunt cum. 
tangentibus fcBione d terminis A ,L,B, c '> , C 
angulos , verticem A rcfpicicntcs , acnuTfvt 

funt 
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funt DAV,DLG,DB 1 ,D ftfp, D C P , cjlcnfns eft ramus D A minor 
quam D B, & D B propinquior vertici A , minor ramo D C remotiore. 


Nota: in Propof LXVII. 



Conuerf. 
JI-52. 
huius . 


P Oftca repetamus figuram vtrii- 
que hyperboles , &c. Lego ; 

Repetamus figuras paraboles , & hy- 
perboles, & j 'apponantur denno eadem 
linea, adubla ex eoncurfu D ad fillio- 
nem ; & perpendicularis D E , atque 
T rutina E , <ft omnium ramorum fe- 
tantium vnicits tantummodo D B ft 
breutfecans . 

Et illi propinquiores fint maio- 
res remotioribus , &c. Sed mendo- 
se ; legi debet : Et illi propinquiores 
fint minores remotioribus . 

Quia educitur ex D vnus tantum breuifecans, &c. Legi debet . Aluta-> 
educitur ex eoncurfu D vnus tantum breuifecans , erit menfura E A maior di- 
midio eretli , dr D E perpendicularis ad axim aqualis erit T rutina F . 

Inde condat D G maiorem e(Te, quam D A, &c. £uta ex eoncurfu 7) 
ad fictionem A C vnicus ramus I) B breuifecans jupponitur igitur omnes rami 
cadentes inter A , & B prater infimum D B confit tuunt cum tangentibus fettio- 
nem , ab eorum terminis dutlis, angulos re fpicientes verticem A acutos-, & pro- L cm- IOi 
pterea ramus terminatus D A minor eft quolibet ramo D G infra iptfum , eft fit- 
pra ramum D B pofito ; atque ramus L) G minor cfi quolibet alio a vertice re- CoroU 
motiore ducto ex D ad pertpheriam A ( . Dico iam , quod ramus D B maior ca-6y. 
rfi quolibet ramo D G , pofito infra verticem A , (ft fupra breuifecantem D B; huius. 
Si enim hoc verum non eft , erit D B aqualis , aut minor , quam D G ,ef tunc 
dubio quolibet ramo D H ad fili tonem G B tnfra ramum D G , erit D H re- ibidem. 
molior a vertice A maior propinquiore D G , eft proptered ramus D B adhuc 
minor erit ramo D 11 . 

Ergo D M nempe D I,&c. Jf/ia D M,vt remotior d vertice A , eft ma- 
ior , quam propinquior D H eft vero D L , atque D 1 aqualis D M eum fint Ibidem. 
radi/ eiufdem circuli ; ergo D 1 portio maior eft , quarn totum D H , quod eft 
abfurdum ; quare D B maior eft quolibet ramo D G infra verticem A , eft fu- 
pra ramum D B pofito ; (ft propter ea D B multo maior erit , quam DA. 

Ergo D N minor ed , quam D C , &c. Dubitare quis pojfct, an ramus 
D N , quia propinquior eft vertici A fit minor remotiore ramo D C, vtinpro- 
pofitionc 6q. (ft 6q. verificabatur ; (ft ratio eft , quia hypothefes funt dtuerfa, 
nam ibi nullus ramus breuifecans a eoncurfu D ad fielhonem A C duci poftij 
fupponebatur , in hac vero propofitione 6-j. ponitur vnicus-breuifiecans D B , at 
firupulus omnis tolletur , fi dicatur , non quidem ex propofiuonibus 64. eft 65. 
fid ex demonftrattone ibi allata ,feu ex Corollario m fine notarum appoftto 

J 2 propo- 
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huius. 


84 Apolloni] Pergari 

propofittm deduci, nam duo rumi D 
C' , & D jY pofiti infra fingis Iarq/u 
breuifecantem D B efficiunt aim re- 
ctis tangentibus fictioni- annutos zer- 
ticem rcfpicicntcs acutos ; igitur vi 
in fecunda farte propofitioiium 64. 

& 6%. demonjlratum eji , en t ramus 
P N vertici propinquior minor re- 
motiore ramo D C 

Et centro D , internallo D O 
circulus deferiptus fccabir fc irio- 
nem exempli gratia in (ff^S.cx 
5 -JSc iungamus , &c. Videtur om- 
nino expungenda ctatio in textu appofita-fqC. ex 5 . ) nam circulum O *>vsn- 
nifcflum efi, fecare comfechonem at, cuti, vt in Jf, cum radius D O potitus 
fit minor D B , b - maior D N ;poJha, qu,a D Jf propinquior eji versu, A, 
quam D N, er omnes ranu a D ad peripheriam fiet, Jus N JPJutti , effici - 
unt cumfius tangentibus angulos , verticem rcfpic, en, es, acutos fintur D £mi- 

'n 'i N ’ “^fordam ; pofita enim fuit DO, fu ei aqualis 

■O >4.' & D p maior , quam D pt. 1 



PROPOSIT. 


COROLLARIVM 

LXVIl 

A ngulorum a ramis fetantibus, qui ico - 
- etrfu ad coni fet tonem duci poffunt , 
cum tangentibus ab eorum terminis duitis cb- 
fraben forum , fi vnus tantnm rectus fuerit , 
reliqui omnes verticem refpicientes acuti t ra- 
mi proximiores vertici fettionis, minores erut 
remotioribus . 


Ex eo enim , quod in propofitione 6p. om- 
nes rami D A , D L , D C , & reliqui om- 
nes, qui duci poffimt ex concurfn D ad fictio- 
nem ABC , cum tangentibus fictionem a ter- 
minis A , L , C c ornpr abenderunt angulo, ver- 
ticem refpicientes D A V , D L C , D C p 
acutos , (fi tantummodo vnus P B 1 rectus fuit 
ofienfits efi ramus D A minor, qiiam D L , & D L vertici A propinet: 
nor, quam D B, atq; D B minor quolibet remotiore D C. 



'lior, vu- 


Not.-c 
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Notae in Propofit. LXXII. 


E T minimus eorum D C, &c. 

T extus indttur mendofus ; nam 
ut inferius ojiendetur , ramus breuife - 
cans D C a vertice remetior , non fem- Tjf \ 


<vt inferius ojiendetur 1 ramus breuife- . \ ^ 

cans D C a vertice remotior , non fem- Tjf '\ V \ 

ter minimus ejl omnium ramorum ca- M/ \ \ \ \ 

dentium ex concurfu D ad fcciioncm / 'v \ \ \ 

ABC > itaque legendum puto; D C /v. ••• \ 'K. \ 

eji minimus ramorum cadentium ad % \ 'v \ \ \ 

peripheriam (e itionis BCN; quod '''' x \\ A y 

mani f eft e indicatur ex determinatione j ~ — OA \ 

in fine propofitionis appofita ; inquit — ii!'""- ■> ^%v\\ 

enim : propinquiores D C ( ex ramis •£ _ : ' o>'A 

tgredientibus ad fcciioncm in ea par- , 1 — • — ta 

te ) minores fnnt remotioribus , vbi j ^ ® 

eomjcitur , Apollonium noluiffe pronit- 

ciare , ramum D C minimum efe omnium , qui in feclionc AC N duci poffuiit, 
neque propinquiores D C minores effe quolibet remotiori ad psrtes vcYlicts A 
confli tuto , fed tantummodo eorum , qui in factione C B , dr tn inferiori C N 
ducuntur minimum ejfc D C , dr ci propinquiores minores ejfc remotior ibus . 

Atque fic putet , quoti D H maior lic , quam D I , &c. Ex inde cimo, 
enim Lini mate angulus D H M cjt acutus » dr D I M obtufus » CcT coniiwctam 
JD M erunt duo quadrata D H , H M maiora quadrato D M » qua fubtendit 
ano itlum acutum ; quadratum vero D M matus eft duobus quadratis D t, I M , 
ergo multo magis duo quadrata D H , H M ftmul fumpta maior a fiunt duobus 
quadratis D t, t M ftmul fumptss , dr auferatur ex aggregato maiori quadra- 
tum minus H M tdf ex minori tollatur quadratum maius I M ( cum conitn - 
gens H M propinquior vertici A minor fit remotio MI) remanet quadratu 
D H maius quadrato D / , & propter ea ramus D H maior erit ramo D 1, er 
fimili modo ramus D l maior ojiendetur ramo D C . __ 

• Ec iarr) demonftratu eft, &c. Scilicet : q/ita. omnes rami ex T> ad peripheria 
A B ducit efficiunt cum futs tangentibus angulos verticem refipicientes acutos ; t . oro [| * 
dr proptcrca ramus D B maior erit quolibet alto ramo wter B > & A ducto i z, 4 .zj. 
ideoque D B erit maximus cadentium m peripheria A B . huius. 

Poftca oftendetur , quemadmodum hic di&um eft, &c. Textuscjl val- 
de corruptus , Jic rc fl nuendum puto ; Ojiendetur , quemadmodum fupra dictum 
cjt . ( scilicet m fecunda parte propof. Cy. ) quod D C minimus Jit omnium ra- 
morum ad fcciioncm infimam C N cadentium , dr vt hic ojlenfttm ejl , fit mi - 
nim is ramorum egredientinm ad fcciioncm B C ; quare patet , quod D B fit 
maximus ramorum cadentium ad fcciioncm A C , CT D C fit minimus caden- 
tium ad fcciioncm B C N , dr quod propinquiores maioribus , funt materes re- 
motioribus in perspheria fictionis A C , dr propinquiores minoribus , funt mi- 
nores remotioribus tn peripheria /cilionis B C JX , 0~ hoc erat ojlendcndum. 

J2nod 
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■Quod autem infimus ramus breuifeeans D C non Jit necejfario minimus om- 
nium ramorum cadentium ad periphertam feitioms A B , modo cjlendetur. 

Additf' con 'f e itione duos ramos hreuifecantcs , ducere , tjttorum infimus 
maior fit ramo fecante poftto in peripheria d 'vertice , tfp fup< ema hrc- 
uifecante compr.ehenfa : oportet autem m eltipfi , njt rami Jocantes ad 
r vnum eius cjuadr aurem ducantur d concurfu , inter axirn minorem ,$r 
'verticem collocato . 


In coni feft tone A B C, cuius ver- 
tex A axis A D, & in byperbolcua, 
i. 9. 10. & centrum E ducatur quali- 
hums. bet breuifsima F B ; poflca Jccetur 
F G ex axi , ita vt punctum G non 
cadat fupr a verticem A , feceturque 
F H non maior , quam F G , ducan- 
tur que rccl.t H C,G G parallela i pji 
F B occurrentes fcctsoni in C , & 
G , eomnngaturque retia C G fecans 
F, B in 1 : patet , C I maiorem non 
ejfe , quam /G ;pr opter ea quod G C, 
G H a parallelis fecantur proportio- 
s. 9. 10. naliter ; Deinde ex C ducatur alia 
huius, brcuifsima C K , occurrens B F vi- 
tra axim in L , iungaturqne ramus 
G L : ofl indendum ejlLC maiorem 
ejfe , quam L G . Sccetur C G bifa- 
riam in M , atque per M ducatur fe- 
(l tonis diameter M N parallela axi 
in parabola , (fi per centrum exflen- 
fa in reliquis JeUiombus , occurrens 
3^. 34. fixioni tn N , ducatur que 0 N fe- 
Jib. x. Itionem contingens in N , iungantur- 
que L M ■ Jr L N , qua feces G C in 
P . Quoniam G 1 aqualis , aut ma- 
ior ejl-, quam I C , cadet puntlurru» 
M bipartita dntifionis totius C G , 
vel tn I,vel inter I,G, (fi tn vtro- 
que cafu punctum N cadet inter G, 
& B f ecquod diameter M N paral- 
lela axi in parabola , aut ex centro 
E educta in reliquis [cilionibus effi- 
cit angulum N M L ad partes ver- 
ticis A ) <fi ideo ramus L N cadens 
fuprf duos hreuifecantcs L C , L B 
ad partes verticis efficit cum tongeto- 
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te O Af angulum acutum L N O ver- , u 

ticem A refpicientcm ; efi que G C or- 
dinat im applicata ad diametrum N n ^ ^ j.lib.j, 

M parallela tangenti verticali O , V; 
ergo angulus L, P G externus aqua- 
lis erit angulo L N O interno, drop- 
pofito , dr ad eafdem partes confli tu- 
to ; & ideo angulus G P L acutus 
quoque erit , at tn triangulo P M 
L angulus internus L M P,& oppo- 
fttus minor efi externo L P G acuto ; 
igitur angulus LM P acutus pariter 
t rils(f LMC obtufus; funtq; in trian- 
gulis E M G , & L M C circa an- 
gulos inaquales , latera G M , M C 
aqualia , dr L M commune ; ergo L 
C maior cft , quam L G , quod erat 
faciendum . 

E contra fieri potcjl , vt t infimus 
Ircuifecans ramus L C aqualis , aut 
minor fit ramo aliquo fittpra breui fe- 
tantem reliquum E L pofito, Nam L C minor efi , quam B L , & maior effici 
poteft ramo non vitra feci tonis verticem A collocato cx prima parte huius pro- 
■pofit tonis , fed rami 4 concttrfu L educi i cadentes inter punita A, & B fuce ef- 
flui augentur quo magis 'a vertice A recedunt ; Ergo ramus L C aqualis , 
aut minor erit aliquo ramo ab eodem concttrfu L educto inter punclx 
A, & B cadente ; igitur manifefium efi ramum brcuifecantcm 
C L infimum duorum bremfecantium , non ejfe femper 

minimum omnium ramorum cadentium ex concttrfu j 

L ad peripheriam felltonis ABC , fed tan- 
tummodo mtnorem cjfe eorum, qui inter 
i duo breuifecantcs B L,C V cadunt, 

dr reliquorum infra ramum - ‘ 

» C L cadentium , atque 

aliquorum in pe- 
pheria 

A N exfientium prope maximum L B ; 
quapropter exifiimandum efi , in- 
curia alicuius verba Hlx non 
fine Apollonj injurias 
textui irrcpfijfe . . 




SECTIO 
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SECTIO DECIMAQV ARTA 

Continens Propoli LXXIII. LXXIV. LXXV. 
LXXVI. & LXXV1I. 

PROPOSITIO LXXIII. 

S I ex concurfu E non exiftente fuper re&um minorem elli- a 
pfis ABC ducatur ad fe&ionem A B vnicus ramus vtrum- 
que axim fecans, cuius portio G I inter fedionem , & axim_. 
maiorem A C fit breuiflima , vel duo breuifecantes ; vtiquc ra- 
morum fecantium ex illo concurfu egrediendum maximus erit 
breuilecans , qui fe&ionis re&um fccat , nempe E G, & illi 
proximior maior eft remotiore ; minimus vero eorum eft , qui 
terminatur a vertice fe&ionis proximiori concurfui , nempe E 
C , & illi propinquiores minores funt remotioribus , nempe in- 
ter C G . Si autem egrediantur ex illo tres breuifecantes , & 
duo illorum fecuerint menfuram , & vnus fecucrit reilum , vtique 
qui re&um fecat eft maximus ramorum fecantium : & ramorum 
inter mediam breuifecantem , & remotiorem verticem fcfdonis 
a concurfu cadentium , proximior illi, eft maior remotiore , & 
maximus duorum reliquorum breuilecantium eft ille, qui vertici 
proximus eft, & ramorum, inter proximiorem verticem fe&io- 
nis, & intermedium breuifecantem cadentium, vicinior illi, ma- 
ior eft remotiore . 
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b Eligamus itaque fuper I) perpendicularem D B occurrentem E G in_. 

I, ; ergo eft dimidium refli , & E non eft indireflum , quia non egredi- 
q tur ex E, nifi vnicus brcuifccans ; infuper linea: breuiflima: egredien- 
tes ab extremitatibus reliquorum ramorum abicindunt ab axi A C cum 
C, lineam maiorem , quam fccant rami ilii . (’$i. 5 2. ex 5. ) His po- 
litis maniteftum eft, quod E C T eft acutus; atque E C minima eft linea- 
rum egrediendum ex E ad quadrantem EB,& illi propinquior , minor 
J eft remotiore; modo demonftrandum eft, quod E K maior quoque eft, 
quam E B , producamus itaque B M , M K tangentes , ergo MBE eft 
obtufus , & M K E acutus ( 29. ex 5. ) quia breuiflima egrediens ex K 
abfeindit cum A minorem lineam, qu.im fecat K E (57. ex 5.7 eo quod 
K cadit inter duas lineas L B , L G ; & iungamus M E ; ergo duo qua- 
drata M B , B E minora funt , quam quadratum M E , ejuare minora.* 
erunt duobus quadratis M K|, K E ,&M B maior eft, quam M K, ergo 70 . Maj. 
B E minor eft , quiim K E ; & fic demonftratur , quod G E maior fit, 
quam K E ; Nam fi producamus G N tangentem , tunc N G E eft re- 
flus , quia G I eft breuiflima , & N K E obtufus ; ergo G E maior eft, 30. luriis, 
quam E K ; itaque G E maximus eft ramorum egrediendum ex E ad fc- 
dtionem G C , Se minimus eorum E C , atque propinquior E C minor 
eft remotiore. 

c Educamus ex E ad feflionem A G , E A , E O , oftendetur quod , 

E G maior fit , quam EO, & EO , quam E A . Erigamus 
itaque ad A C perpendicularem A 1 ’ ; ergo E A P eft 
obtufus, & producamus P O Q. tangentem ; ergo 

P O E eft acutus , quia linea breuiflima egre- * '• i-uius. 

diens ex O fecat cum A lineam maiorem ; 
ergo E O maior eft , quam E A : atq; 
fic patet , quod E G maior iit , 
quiim E O (rg. ex 5. ) quia 
QG E eft reflas , SC 
Q _0 E obtufus , 

• & G 

maior, quam O Q^, ergo E G maximus eft ramorum 
egrediendum ex E ad feflionem A B C , & 
minimus eorum E C , & propinquiores 
minimo, remotioribus minores lunt, 

& propinquiores maximo, ma- 
iores funt remotioribus ,■ 

quod erat oftenden- , 

r m dum. t " 



M PROPOS. 
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PROPOSITO LXXIV. 

D Einde fint E H , E G duo breuifccantes , & E G fccet 
re&um B D . Dico , quod E G eft maximus ramorum^ 
egrediendum ex E ad fettioncm A B C, & E C eft minimus. 

Producatur perpendicularis E F , quae non cadet fuper centrum; fi c- 
nim per centrum duceretur , duci pollet ex E , aut vnicus brcuiiccans 
Ex 45. tantum ( 44. cx 5. ) aut tres (45. ex $.) quod eft contra hyporhefin ; er- jj 
hul “ s - go E F per centrum non tranfit , cadat fuper C D ; & quia ducuntur ex 
E duo breuifccantes, erit C F maior dimidio crcdli, & E F a-qualis Tru- 
tina- ( 52. ex 5. ) patet itaque , jvti 'antea dcmonftrauimus , quod E G 
maximus fit ramoru , &]E C minimus; atque propinquior maximo, maior 
eft, & propinquior minimo, eft minor. 


K. B 



PROPOSITO LXXV. 


P Oftea educamus px E tres breuifecantes E G , E H , E I, a 
& fecent E I , E H meniuram ,&EG fecet redtum in L . 
Dico, quod E G eft maximus ramorum egredientium ex F. ad 
fctftionem ABC, & ramorum inter A H cadentium propin- 
quiores illi, maiores funt remotioribus, & E I eft maximus ra- 
morum egredientium ad fediionem H C , & illi propinquiores 
maiores iunt remotioribus . 

Quo- 
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B 



b Quoniam I K, H M funt dua: breuiflima: conflat , quod E I maximus 
fit ramorum cadentium ad illam fe&ionem ( 71. ex 5. ) & propinquior 
c illi maior efl remotiore : nec non,- quia H M, G N funt dux breuiflima: 
conflat , vt didtum efl , quod G E fit maximus ramorum cadentium vtrin- 7+ ' 
i que ad fe&ione A H. Dico etiam, E G maiorem effe , quam E I ; nam 
a fi producatur I O parallela ipfi A C,& iungatur E O, ducanturque per- 
pendiculares I P, O Qj_G R, E F S, quia G N, I K funt breuiflima: erit hu| - us _ 
D P ad P K, qua: efl , vt proportio figura: , vt D R ad R N ; ergo F P 
ad P K minorem proportionem habet, quam F R ad R N, & diuidendo 
F K ad K P, nempe F E ad 1 P, minorem proportionem habet , quam— 

F N ad N R , nempe F E ad G R : ergo F E ad I P minorem proportio- 
nem habet, quam ad G R, & propterea G R minor efl, quam I P , qua: 
efl aequalis O Qj, cuius pun&um O remotior efl d vertice , quam G, 

& ideo E G maior efl , quam E O. f 74. ex y. ) Et quia O T a:qualis 
efl T I erit O S maior quam S I,8c S E perpendicularis ad O I efl com- 
munis; igitur O E maior efl, quam E I.-& oflenfa efl E G maior, quam 
O E; Ergo E G maior efl, quam E I, quod erat oflendcndum. 


PROPOSITIO JLXXVI. 


S I ex concurfu E in redo E B 
pofito cllipfis ABCno edu- 
catur breuifecans prxter E B > qui 
tranfeat per centrum ; erit E B ma- 
ximus ramorum fecantium ex con- 
curfu ad fedionein egrediendum . 

M 2 'Si 
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Si vero ex illocducaturaliusbre- 
uilecans erit arqualis vni breuifccan- 
ti ex altera parte refti polito , & 
omnium reliquorum erit maximus. 

Quia brcuilfimx egredientes ab ex- 
tremitatibus reliquorum ramorum nb- 
fcindunt cura C, vel A lineas maiores, 
quam feccnt rami ( illi 44. ex j. ) de- 
monftrabitur duitis tangentibus , per • 
extremitates- illorum ( quemadmodum-. 

antea oftenfum eft ) quod E B fit maximus ramorum egrediendum ad 
duos quadrantes C B, B A , & hoc erat oftendendum. 

PROPOSITIO LXXVII. 



P Oftea educatur alius breuife- B 

cans E F ; Dico , quod eft x- E 
qualis vni breuifecanti E G a:quc* 
remoto a redo D B , & eft maxi- 
mus reliquorum 'omnium . 

Quia B D|» F H funt dux brcuilfimx, 
ergo rami egredientes ad fedtionem B 
F abfeindunt cum A maiores lineas , 
quam feccnt brcuilfimx, egredientes ab 
eorum extremitatibus idem dicendum eft de ramis edudli ad fectioms 
peripheriam B G , & rami eduiti ad peripherias C G , A F abfeindunt 
cum C , vel A lineas minores ( 45. ex 5 . ) conftat itaque adhibitis li- 
neis tangentibus , vt didtnm eft , quod E F fit maximus ramorum fccan- 
tium ex E ad C B A egrediendum , excepto vno E G , cui eft aqualis, 
quod erat oftendendum . 



Notae in Propofit. LXXIII. 

jp R O c Urion intclligentia propo/itionum huius ftClionis htc pmmitto. 

LEMMA XII. 




b 


c 


i 


Si in ellipft A 'fi C a conctirfu E duttus fuerit ramus E G fecans 
mtrumaue axim m H , 1 , cuius portio G 1 , inter axim maiorem 

A C , (gr feclionem intercepta , fit linea breuifsima ; dico , ejuod c/uili- 
iet alius* ramus E K inter bremfecantem G E , (gjf axim minorem in- 
terceptus , effcit cum feclionem tangente K P angulum E K P acutum , 

refps- 
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rcfpicicntem 'verticem C amcurfui propinquiorem : (gr quilibet ramus E 
E inter breuifecantem G E , axim maiorem pofitus efjicit cum tan- 
gente L Ai angulum E L Ai refpicientem eundem njerticcm A acu- 
tum , 



Ducatur F. F perpendicularis ad axim maiorem , eum feeant inter verticem 
C , & centrum D in F ,dr ex concurfu axis minoris B H , & breuifsima CE, 
scilicet ex H ducantur refla H K , & H L ; pariterque ex functis , K , dr L 
ducantur ad axim maiorem A C linea breuifsima K N ,L 0 ,ei occurrentes in 
iV , & 0 . Quantam ( ex pramijfo Lemmate 8 . ) a concurfu H ducitur ramus 
H K inter brcuifccantes H B , H G interceptus i ergo H K cadit infra breuif- 
fimam K N ad partes verticis C ; cft vero angulus N K P reflus a tangente 
dr breuifsima contentus ; ergo angulus H K p erit acutus , cum H K cadat in- ^imii 
ter N K,& tangentem K P; cadit vero E K infra ramum H K ver fus C ; igi- 
tur angulus E K P refpiciens verticem C proximiorem concurfui E erit acutus. 

Similiter ( ex eodem Lemmate 8. j quia ramus HL ducitur inter brcuifccan- 
tem H G, dr verticem A a concurfu E remotiorem, cadet ipfe fupra breuifsima 
l. 0 , cjlque angulus 0 LM ad partes verticts A reflus ; ergo H L M acutus erit, IkiJcni. 
cumque E L cadat fupra H L ver fus A; igitur angulus F. L M , verticem A re- 
motiorem refptciens , erit acutus , quod erat oftenaendum . 

^ Si a concurfu E non exiftente fuper refto ellipfis A C, producatur vni- 
cus ramus fecans ipfam A C , vt E G , cuius fegmentum G I, & A C fit 
breuifsimum, vel duo brcuifccantes; vtiqur maximus fecantium ramorum 
egredientium cx illo concurfu , eft breuifecans , qui reftum fcdlionis ab- 
fc indit, nempe E G , &c. T ex tum mendofum fc reftituendum cenfco. Si ex 

concurfu 
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concur fu E non exiflente fuper axim rectum minorem ellip/is ABC ducatur ad 
f e Itionem A B unicus ramus vtrumque axim fecans, cusus portio G l inter fe- 
ci ionem, & axim maiorem A C intercepta fit linea breuifsima ; vel ducatur pra- 
ter E G alius ramus breui fecans , menfuram tantummodo abfcindens ; vttque^i 
ramorum fecantium ,ex illo concur fu egredientium, maximus erit ille, qui axtm 
retium fettionis diuidit, &c. ‘ 

Erigamus itaque fuperD perpendicularem, &c. Scilicet ex centro feti io- b 
tus D eleuetur D B perpendicularis ad axim maiorem A C , occurrens fetlioni 
in B, (fi ipfi E G in L, & propter e a D B erit femifsis retli axis , (fi putillum 
E in axi B D non exiftit ex hypothefi , <fic. 

Quoniam non egreditur ex E nifi vnus breuifccans, ergo lineae breuifsi- q 
m* egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum , abfeindunt ab axi 
cum A C, L A lineam maiorem , quam fccent illorum rami ( 51. 52. ex 
5. ) & iam patet , quod fi ita le res habet L E C eft acutus ; quia E C 
breuifsima eft linearum egredientium ex E ad quadrantem A B, & pro- 
pinquior illi, minor eft remotiore, &c. Sic legendum puto : Suta prater E 
G, vtrumque axim fetantem nullus alius breut ficcatu duci pojfc 0 concur fu E ad 
feti tonem fupponitur, ergo linea breuifsima egredientes ab axtremitatibus reli- 
quorum ramorum in quadrante C B abfeindunt ab axi A C cum vertice C li- 
neas maiores, quam fettnt rami ( 51. 52. ex $.) par ster que confiat , quod an- 
gulus E C E fit acutus , atque ramus E C eft minimus egredientium ex E ad qua- 
drantem C B, <fi propinquior minima , minor e fi remotiore. VemonftrandunLj 
modo eft, quod K E maior quoque eft, quam E B ,&c. 

Producamus itaque M B, M K tangentes; ergo M B E eft obtufus, & J 
M K E eft acutus ( 29. ex jjquia breuifsima egrediens ex K abfeindit A 
lineam minorem, quam A E ( 57. ex $.) eo quod K eftinterduofegmcn- 
ta L B, L G : & iungamus M E; ergo duo quadrata M B , B E minora^ 
funt , quam quadratum M E ,*qux minora lunt duobus quadratis M K, 
KH, Jtc. Jdtjl : ex punctis B, K ducantur dux tangentes feli tonem M B , f. M 

occnr- 
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occurrentes in M, (fi quia angulus D B M reffns ejt contentas abaxe ,(fitangen- 2“ £ 
te ,& cadit B £ inter C, (fi D ergo angulus E B M efl ob tufus ; pojlea , quia E 
K cadst infra breui [simam E G , & fupra minorem axim B D , ergo angulus Lcm. n. 
E E M refpiciens verticem C propinquiorem concurfui, erit acutas, & t unci a 
M E erant duo quadrata E B, B M minora quadrato E M , eflque quadratam 
E M minus dnobus quadratis E E, K M ctrca acutam angulum ( cum prior as 
angulum obtufum comprehendant,) Igitur duo quadrata E B , B M fimal fum- 
pta minora [unt duobus quadratis E K , K M : eft que quadratum M B nutus 
quadrato M K , cum contingens M K , proximior vertici A axis maioris minor 70 . huius. 
fit remotiore B M ; igitur quadratum E B ,fciltcet refiduum minor ts fummx mi- 
nus erit quadrato E K, (fi propter c a ramus E B minor erit , quam E K . 

C Et educamus ex E ad legionem A G, E A, E O, & patebit, quod E 
G maior fit , quam E O , & E O , quam E A .• erigamus itaque ad A C 
perpendicularem A P; ergo E A P eft obtufus: & ducamus P O Qjan- 
gentem; ergo POEcli acutus, quia linea brcuifsima egrediens ex Oab- 
fcindit cum A lineam maiorem, & P O eft maior, quam P A; ergo E O 
maior eft quam E A , atque fic patet , quod E G maior fit , quam E O , &c. 
Dcmonjlratio pofirema partis huius propofitionis neglccla ab Apollonio ob fui fa- 
cilitatem occafioncm errandi alicui prabere pojfet , propter verba illa pofiremas 
textui fuperaddtta\non enim ex maiori fumma duorum laterum P 0,0 E [1 au- 
feratur maior O P ,£r ex minori fumma P A, A E auferatur minor P A , neceffa- 
rio refiduum maioris , idefl E O maior erit quam E A refiduum minoris; itaque 
fenfus huius contextus talis erit . 

Ex concurfu E ad felf tonem A G ducantur rami E A, cr quilibet alius E 0 ; 
qficndendnm e fi , E G maiorem tffe , quam E O, (fi E O maiorem , quam EA: du- 
cantur A P ,.dfp tangentes feHionem in A, & O conuententes in P, (fi tangenti Comierf. 
G Jftn munificium cfi angulum E A P obtufum ejfe , cum angulusC A Pfiti i.lib. 1 . 
rectus par tter que quilibet ramus E O inter breuifecantcm E G, (fi verticem A 
remotiorem interceptus efficit angulum E O P , verticem A refpicientem acutum , 

(fi fic reliqui omnes rami inter puncla G , & A cadentes ; quare ( ex Corollario 
propofirionum 64 . (fi 6 5 .) ramus E A minor erit quolibet ramo E O inter verti- 
cem A,& G cadente : rurfus , quoniam breuifecans\E G conftttuit cum tangentes huius! 
anguli E G retium ; quare ex concurfu E ad fechonis penphcriam (7 A omnes Lan j , 

rami cadentes effici usos cum tangentibus angulos, verticem A reficientes r oculos, 
efi vnus tantummodo E G Jsfcfi rectus ; igitur ( ex Corollpropof.6yJ>uius ) ramus , 

E O vertici A propinquior mtnor e fi remotiore E G; Quapropter ramus breuifccis 
E G maximus efi omnium ramorum fec antium ad pertpheriam A B C cadentium. 

At adhuc non confiat , ramum E C minimum effe pradiCiorum ramorum om- 
nium, ntfi prius oftendatur , E C minorem tffe quolibet ramo ad periphenams 
A G edulio : (fi hoc etiam oh fui fai ilttatem neglelium fuit ab Apollonio . Ab fl- 
uetur tamen hac ratione . 

Quoniam perpendicularis E F cadit inter C ,& D , igitur A F maior efi , quam 
C F ,& E E eft communis circa angulos relios in triangulis C E E, A E E , igi- 
tur C E minor eft , quam E A : eflque E A minor quolibet alio E 0 inter A ,&G 
cadente , igitur E C minor eft omnium ramorum cadentium ad periphenam A C, 
fed prius minor ofien/us futt reliquis ommbus cadentibus ad penphcriam C B G; 
igitur ramus E C minimus efi omnium fetantium , quod erat ofiendendum . 

Notx 
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Notx in PropoP LXXIV. 

E Rgo E F per centrum non tranfit , cadat fuper C D, & quia produ- a, 
Cti funt ex E duo breuifecantcs; ergo C F excedit dimidium erecti, 

Sc E F aequalis eft Trutinar ( 52. ex 5. ) patet itaque, vt antea dcmonftra- 
uimus , quod E G iit maximus ramorum , & E C minimus , &c. 



v 


Quoniam im r 1 . huius ojlcnfum cfi, quod fimi axis minor e Ili f fis e fi ramus bre- 
uifisimus ,ergo fi incidtntsa perpendicularis E F fiuper axim A C , idejt pundum 
F tjl centrum ellipfis educerentur ex concurfu E tres hreuifec antes , nimirnm-j 
E H, E G, dr E F producta , qua ejfiet axis minor ellipfis -. hoc autem efl con- 
tra hypothefim , cum ducti fint ex E duo hreuifec antes : ergo eorum fntts E H 
menfiuram C F fiecat , qua minor ejfie debet fiemijfe axis motor ts C D i igitur 
ex conuerfia propofitionc 50. huius , menfiura 'C F maior erit fiemiffie lateri s^ re- 
di , & f ex conuerfia propofi. 52. huius ) erit perpendicularis E F aqualis Tru- 
tina . Demonjlratio huius propofitioms negleifa ab Apollonio , proptirea quod 
eodem fieri modo , ac praccdens ofiendi potefi , breutfstme perficietur in hunc 
modum . 

Tropof. .Quoniam a concurfu E vnicus tantum brcuifccans E H ad quadrantem C B 
fn. nuius. ducitur i igitur C E minimus cfi omnium ramorum cadentium ad fiecltenis-pe- 
ripheriam C B , & E C vertici B propinquior minor cfi remotiore E H , tjr E 
_ H minor ', quam E B : rurfius , quia ramorum c adenttum ex E ad penphcriam 

liuiui” s G ' l ' nHS tantummodo brenifiecans E G confluuit cum tangente N G angulum 

redam. 
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retium , dr reliqui omnes rami cadentes piper totum arcu G E, conflituunt cum Lcm- 
fuis tangentibus angulos acutos , refptcicntes verticem C ; igitur quilibet ramus Corolt. 
E B propinquior vertici C minor ejl quolibet remotiore ramo E K ,gr E A' mi- prop. 67. 
nor ejl remotiore E G :& propter ea ramus E G maximus ejl omnium cadentium * lll ‘ us ' 
ad peripheriam C B G . Pojlremo , quia ramorum cadentium tnter breuifecan- 
tem E G,dr remotiorem verticem A axis maioris ,vntcus tanti E G efjicitcnm Jc . 
Jua tangente angulum E G N rcclum ; reliqui vero omnes cadentes inter G , & huius. 
A efficiunt cum ftns tangentibus angulos , refpicicntes verticem A remotiorem , ; ( m 
acutos ; igitur ( ex Corollario propofi 67. hums ) ramus F. G maior ejl quolibet himij. 
ramo E O vertici A propinquiore , <fi E 0 maior efi , quam EA: quapropter 
brcuifccans E G vtrumque axim abfeindens maximus ejl omnium ex E caden- 
tium ad femiperipheriam cllipfis C B A, & ramus E C,vt in pracedcntt dtclu 
ejl , minimus erit omnium , atque propinquiores maximo ex eadem parte maio- 
res erunt remotioribus , cr cadentium ad peripheriam C B G minimo C E pro- 
pinquiores , minores erunt remotioribus, quod erat ojlendendum . 

Nota: in Propofit. LXX V. 

P Oftea ducamus ex E tres breuifccantes E G, E I, E H , & fecent E 
I menfuram, & E G fccet rcduniin L,&c. Idejl : Pollca fi ex concur- 
fu E ducit fuerint tres breuifccantes E G , E 1 , E H; quorum duo EI, E H fe- 
cent menfuram in K , Q- M : E G vero fecet axim retium in L , & axim ma- 
iorem A C in N. Dico , &c. , 


B 



Quoniam I K, N M funt dua? breuilifima: conflat, quod EI maximus (it 
ramorum egredientium ad illius fc&ioncm f j2. ex y) Se. reliquorum ra- 
morum propinquior illi, maior cft remotiore, &c. idejl JZuiainquadran- 

N teelh- 
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B 



te tllipfis C B ducuntur a concurfu E duo breuifecantes E I, E H ; igitur ( ex 
propofitione ji, huius) erit breuifiecans E I vertici A propincjuior maximus om- 
nium ramorum cadentium ex concurfu E ad cllipfts peripheriam C H ; & peo- . 
pinqmor maximo E I maior erit remotiore , fed non omnium ramorii cadentium 
ad quadrantem C B, fed eorum folummodo, qui inter verticem C, C 7 infimum 
breuifccantem E H , efi aliquorum prope ipfttm;nam rami fec antes cadentes pro- 
pe punitum H hinc inde fuccefsiue augentur , vt dictum efi in notis propof. 67. 
in eiufque Corollario . , 

Ncc non , quia H M , G N funt dua: breuiflima:, conftat, vt di&u eft, quod 
G E fit maximus ramorii egredientiu ex vtroque latere eius ad A H , &c. 
Jpuoru verboru fenfus hic efi. Quia ex concurfu E ducuntur dua breuifec antes E G 
efi E H ad femiellipfim ABC, quarum E G fecatvtrumq; oxim', at E H fccat 
tantummodo men furam ; erg» , ficati in pracedenti propof. 74. ofienfum efi, erit 
ramus E G maximus, omniu cadentia ad peripheriam H A ,efic. At qniadubirari 
poffet de certitudine huius confequentia , quandoquidem hypothefes non funt om- 
nino eadem; in propofitione enim 74. non tres, fed duo tantummodo breuifec an- 
tes ex concurfu E ad feltionem C B A ducebatur , hic vero etiam tertia breui- 
fec ans ducitur : fed fi confideret ur progrejfits Apollonij , eandem conclufionem ex 
vtraqne hypothefi deduci poffe percipitur ; nam(ex propofitione 72. huius ) bre- 
uifccans E H , infra breuifccantem E I pofitus, minimus efi omnium ramorum 
cadentium ex E ad peripheriam H B tllipfis , (fi propinquior minimo E H mi- 
nor efi remotiore , reliquorum vero ramorum cadentium ad quadrantem R A ma- 
'ximus efi breuifiecans E G ,vt ofienfum efi m pracedenti propofit. 74. ex Lemma- 
te 1 2. huius , efi ex Corollario propofit. 67 , atque propinquior ramus maximo 
E G eorum , qui ad quadrantem B A cadunt maior efi remotiore ; quapropter ra- 
mus E G maximus efi omnium ramorum ex E ad cllipfis peripheriam H A ca- 
dentium . 

Dico 
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c! Dico etiam, quod E G maior fit, quamE I,&c. tdcjl : ojlendctur etiam, 
quod ramus E G maximus essam fit omnium ramorii cadentium ad periphenam 
C H, propter e a quod E G ojlendctur maior E 1 maximo eorum , qui ad per.phe- 
riam C H duci po/funt . Ducatur ex puncto l recta / O parallela axi maiori A 
C, qua fecabit axtm minorem , cr feci tonem, cum punctum 1 cadat inter ver- 
tices C,& B duorum axium; fecct igitur feclionem in 0,c emungatur que EO, 
atque ex punctis I, O, G, E ducantur perpendiculares ad axim I P, O G 
R, E F S, qua fecem axim in P, ,Sf, R, F , & 1 O in S ,& quia G N ,& 

1 K funt breuifsima ; ergo D R ad R N , atque D P ad P K eandem proportio- , 
nem habent, nimirum eam, quam habet latus tranfncrfum ad rectum; ijlvtro 
K F mi nor, quam D K , atque R F mator , quam D R; igitur F P ad P A' mi- 
norem proportionem habet, quam D P ad P K , feu quam D R ad R N , & mul- 
to minorem , quam F R ad R N ; quare dtuidendo F K ad K P minorem pro- 
portionem habebit, quam F N ad N R, & propter parallelas F E, I P , cr Ji- 
mi Ut udi nem triangulorum E K F ,1 K P cjt E F ad / P ,vt F K ad K P; Igi- 
tur E F ad l P minorem proportionem habet , quam F N ad N R ; fed propter 
Jimtlitudinem triangulorum E F X , G R N ejl E F ad G R ,vt F N ad R N \ 
igitur eadem E F ad l P minorem proportionem habet , quam ad G R; & pro- 
pterea I P,feu ei aquatis OJS%^( inparallegrammo reit angulo P O) maior erit, 
quam G R, (f propter ea punitum 0 recedit a puncto G ver Jus B, tdeoq; ramus 7 
E G maximus , maior erit ramo E 0, &c. 

Nota: in Propof LXXVI. 

a C' I autem non educatur, ex concurfu E ad redtum E B cllipfis ABC 
ij breuifecans prrtcr tranfeuntem per centrum, vt E B, vtique critma- 
ximus ramorum fccantium cgrcdicnrium cx concurfu ad fedtionem. 

Si vero eductus fuerit cx illo alius 
breuifecans, ipfe erit ramus maximus, 

&c. lmperceptibilis ejl fenfus huius textus, 
quia, pr ater phrajis Arabica difficultatem, 
nonnulla verba intextu deftderantnr ; itaq; 

Jic legendum puto . Si ex concurfu E in re- 
pto E B poftto ellipjis ABC non educatur 
breuifecans prater E B tranfeuntem per cen- 
trum , erit E B maximus ramorum fetan- 
tium cx concurfu ad feci tonem egredtentiu. 

Si vero ex illo educatur alius breuife- 
cans, erit aqualis vni breuifecanti ex altera parte re Hi pofito, & omnium re- 
liquorum erit maximus; Si enim hac extrema verba non opponerentur , propo- 
Jitto non ejfet vera, vt ojlendctur . 

k Quia breuiflima* egredientes ab extremitatibus reliquorum ramorum., 
abfeindunt cum A, vel B lineam maiorem, quam fecct ramus illius f 4 ?. 
ex j. ) dcraonllratum ergo cft in lineis tangentibus ad extremitatem il- 
lius , quemadmodum antea, &c. Mendo fe citatur quadragcfma nona huius, 
debet pottus legi 43 , in qua ojlenfum ejl , quod quoliefeunque ramus E B ad fe- 

N 2 mtaxim 


B 



. huius. 


.. hllitlS. 
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miaxim minerem E D habet eandem , aut j 

maiorem proportionem , quam latus tran- 
fucrftm A C ad eius latus retium ; tunc 
nullus alius ramus ad feclionem ABC 
breuifecans duci potejl, cr qualibet linea-, 
br cui [sima vt F H dUcta ex puello F ad 
axim A C cadit infra ramum E F ad par- 
tes centri , cr propterca fi per F ducatur 
«ftjo. F / contingens ellipfin quilibet ramus F. 
uuws. j. e j£ c j ct (Hm (angente angulum F. F Ire f- 
picientem verticem A acatum : Similiter fi 
ducatur A K contingens fictionem in Aco- 
. mungatnrquc E A , erit quoque angulus E A K acutus , cr duci a B Econtingente 
feci tonem tn B erit angulus E B fi rettus ; quapropter omnes rami ex concurf» 
E ad quadrantem A B ducit efficiunt cum Juis tangentibus angulos refpicientcs 
c 'orni!, verticem A aeutos, Cr vnus tantummodo F. B L eft rettus ; igitur ramorum ca- 
C-. huius, dentium ex E ad quadrantem B A minimus eft E A , cr qtttlibet ramus E F 
propinquior vertici A minor eft quolibet remotiore ; cr propterca E B erit ma- 
ximus : fi m ili modo E B maior ent quolibet ramo EG in quadrante B C exift eru- 
te ; Et hic eft fienfus , ni fallor illorum verborum ; demonftrabitur in lineis 
tangentibus, quemadmodum antea oftenfum eft , &c. 

Notae in Propofit. LXXVII. 



P Oftea educatur E F , qui eft maxi- 
mus ramorum, &c. Repono hicftmi- 
hter verba , qua in textu defiderantur ; PO- 
ftea educatur alius breuifccans E F i Dico, 
quod eft aqualis vni breuifccanti E G aqub 
remoto a rcclo D B , cr eft maximus reli- 
quorum omnium. 

Quia B D, F H funt du.r brcuiflim.T; 
ergo rami egredientes ad feetioncmB F 
abfeindunt cum A lineas maiores, quam 
fcccnt brcuiflim.T egredientes ab eorum extremitatibus, & rami egredien- 
tes ad duas peripherias C B,F A abfeindunt cum A, vel C lineas mino- 
res ( 52. ex 5. ) &c. Jfitta in ellipfi femiaxis minor B D,cr breuifsima F H 
Lim.R. concurrunt in F. ; ergo quilibet ramus ex E ad peripheriam F il duci us cadit 
huius, infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C dufitam : fimi liter, quia ramus 
E G aqnc recedit ab axi D B , ac ramus E F i propterca , ne dum ramus F E 
aqualis erit ramo E G , fid fimi liter quilibet alius ramus incidens inter E B , 
Ibidem. & EG cadet infra breuifsimam ab eius termino ad axim A C ductam verfus 
; ( D, & rami cadentes ad peripherias A F , eft C G cadunt fupra br cui f simas ab 
eorum terminis ad axim C A ductas ad partes A, (fir C . 

Conftat itaque, vt didam eft de lineis tangentibus, quod F, F fir ma- 
ximus ramorum fecantium egredientiumex E ad A B C, quod eratoilcn- 

den- 
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tlcndum , StC. Qua poftrema verba f!c intellsgi , ac corrigi debent . Quia qui' ^ cm 
libet ramus ex E ad A F t Julius cadit fupra breui [simam ad partes A ab eius huius. 
termino ad axim C A ductam ; igitur , vt mu/toties ditium eft , con/htuit cum 
fu a tangente angulum re/picientem verticem A acutum ,ftcuti angulus F. A A' 
acutus quoque eft, & omnium ramorum ad peripheriam A F cadentiu tantum- 
modo angulus E F 1 eft reltus i igitur omnium ramorum ex E ad peripheriam ^ ^ n 
A F callentium maximus e[t F E remoti [simus a vertice A , eft que ramus E G pnp. f 7 , 
aqualis E F , & E G maximus ejl ramorum cadentium ex E ad pcriphcrianL-i huius. 

G C ; igitur ramus E F maximus etiam eft ramorum cadentium ad peripheriam 
G C : pofiea ducto quolibet ramo E AI inter F , B , <y- M N tangente feti tonem 
in M, qua conueniat cum tangente I F in N , quia E M , vt dictum eft, cadit 
tnfra breuifsimam ex M ad axim B A ductam , cum qua contingens N M an- 
gulum r sitii con/iituit, («30. huius Jergo angulus E M N refptciens verticem 
A eft obtufus, & angulus E F N eft r citus, cum F O fit breuijstma, igitur duo 
quadrata E F , F N maiora funt duobus quadratis E M , M N ftmul [umptis, 

CF ablatum quadratum M N ex minori fumma maius eft ablato quadrato NE, 
cum contingens N F vertici A maioris axis propinquior fit ; ergo quadratum-i 70- Imius. 
E F maius ex quadrato E M , ideoqne ramus E F maior erit quolibet ramo F. 

M inter F , & B poftto . Non fccus eft endetur E M maior quam E B ; qttarcj 
ramus E F maximus erit omnium cadentium ad peripheriam F B . Ecdcm mo- 
do ramus breuifecans E G maximus erit omnium cadentium ad peripheriam U 
B ; eft propterea ramus E F maximus erit omnium ad peripheriam F B G ca- 
dentium ; Quapropter ramus breuifecans E F aqualis er st vni tantummodo F. 

G aque ab axi remoto ,(ft maximus omnium ramorum ex cone ur fu E ad femi- 
cllipfim ABC cadentium , quod erat oflendendum . 

Siculi m prioribus propofitionibus factum eft , reperientur , quotnamrami in- 
ter [e aquales a punito concurfus ad conifelhanem duci poffunt , qua occafiont _> 
afferam propoftt tones aliquas non iniuc undas , quarum prima erit . 

Si ad comfechonem 55 A d concurfu D amteus tantum breuifecans D 
A duci pofsit , (df ducatur qualibet F C parallela perpendiculari D F ‘ “ 



inter produBionem breuifsinue y & axim intercepta quem fecet in F > re- 

perit- 
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periaturtjue Trutina K minoris , <-vel maioris menfura F 3: dico perpen- 
dicularem C F minorem ejfe T rutina K . 

Sectatur primo in parabola abcifia B H , & B N aquales trienti excejfus ina- 
qualtum menfurarttm fupra femier citum ( vt pracipttur in propofitionc $ i . hu- 
ius) manifcftum eft , abjcijfitm B N minorem effit ipfa BH, quando B f minor 
ejl , quam B E, & maior , quando B E fuperat ipfam B E ; eo quod eorum tri- 
pla , vna cum fcmicrecto , idejl menfura B E minor fuerat in primo cafu , & 
maior in fecundo , quam menfura B E . 

In hyperbola -vero , & elltpfi fat proportio retia H L ad femiaxrm tr an fur- 
iem. 7. f um jr s fubtriplicata eius , quam inner fa L E figmentum L G homologum la- 
lu,UiS ' teri tranfuerfo habet ad femiaxim tranfuerfum ( ex praferipto propojit. 

5 J. huius ) par it er que fiat proportio N L ad L B fubtriplicata e tus quam inucr- 
fa minoris L E in primo cafu, dr maioris in fecundo , figmentum homologum 
lateri tranfuerfo habet ad L B , 



Quoniam in primo cafu maius figmentum G L ad eandem L B habet maio- 
rem proportionem , quam minus figmentum ex L E dtfeelum ; igitur earums 
fubtriplicata proportiones inaquales erunt , -videlicet H L ad L B maiorem pro- 
portionem habebit , quam N L ad ipfam L B , & propter e a H L maior erit, 
quam N L , & ablata communi L B , erit H B abfcijfa maioris menfura ma- 
ior , quam N B abfeifia menfura minoris . Similiter ofiendetur in fecundo ca- 
fu , quod abfcijfa N B maioris menfura maior eft , quam B H . Oftendednm^r 
modo eft , perpendicularem C E in vtroque cafu minorem tffi trutina K i Si 
Ji-.J 1, enim hoc verum non eft , fi fieri poteft,ftt C E maior trutina Ki igitur ex con- 
1U1US ' curfu C ad ficti ionem B A nullus ramus breuificans duci poteft , quod eft contra 
hypothefim ; erat enim A I breuifsima ; quare C F non erit maior trutina K' . 
Sit fecundo C F aqualis K , fi fien poteft , ergo ramus principalis C O ducitis 
legibus propoftt. 51. 52. huius cui competit trutina K erit breuificans lin- 
gularis eorum, qui ad fi Itionem duci pojfunt, nec vllus alius , prater C 0 ,bre- 
uificcans erit : cadit vero ramus C A tnfra , vel fupra ramum C O , propterca 
quod abfcijfa B H,& B N inaquales eft en f a funt ; igitur ramus C A diuerfus 
a breuifecante fingulari C 0 non erit breuificans , quod eft contra hypotheftn ; 

non 
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non ergo perpendicularis C F aqualis trit T rutina K , ftd prius , neque maior 
illa erat ; igitur perpendicularis C F nec e ff ano minor erit T rutina K ; quod 
erat ojiendendum . 

lifdem pofitis , fi in productione breuifsitn <e A 1 fumatur quodlibet 
punctum C citra terminum D perpendicularis D E , d ptinclo C duci 
poterit alter ramus breutfecans jupra C A incedens ; (ef fi punclum C 
fumatur ultra punctum D poterit ex C duci alter ramus breutfecans 
infra tpfum C A. 


• iL 



£>uoniam qualibet rccla C F parallela perpendiculari D £ intcrpoflta inter 
productionem breuifsima A 1 , & axim minor efi T rutina K noua rnenfura B 
F ( ex pracedenti propofi ) propter ea ramus principalis C O cadit fupra tpfum 
x C A, quando B F minor efi , quam B E, & tunc quidem duci potefi hypcrbola 
ex punito A circa afymptotos ( vt in prooofitione )\.& ^i.faltum efi ) quapro- 
delta occurret feltiom B A inter B , & 0 ,vt in P,& coniunlto radio C P , 
erunt duo rami C A, & C P breuifecantes , quorum infimus efi C A. Si vero faiuiA 
punitum C fumatur vitra punctum D , tunc quidem rnenfura B F maior erit , 
quam B F . , & propter ca abfeiffa N B maior , quam H B , & ideo principalis 
ramus C O cadet infra ramum C A, (fi de nuo facta eadem confir ultione propo- 
fi t. yi. (fi 52 . huius , erunt duo rami CP.&C A breuifecantes ,quoruJupre- 
mus verfus B erit C A , quod erat probandum. 

Sit comfeclio , uel elltpfs portio ejuadrantis 2 A C , cuius axis B 
E , perpendicularis E D , eiuuftjue Trutina L fit minor perpendiculari 1 ' 
D E , (efi centro D, mteruallo cuiuslibet rami fecantis D A ttrculus Z 
A T defcnbatur , & ex punclo A ducatur retia -A x contingens feclitr 

nem: 

I 
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nem : Dico , quod circumphereutia Z T fccat tangentem retiam lineam 
x A , (Sjr conijecitoncm 'B G in puntlo A . 

, Quoniam perpendicularis T) E ponitur ma- 
ior trutina L ; ergo quilibet ramus D A cadit 
fttpra breuifsimam ex puncto A ad axirn B E 
duttam : efficit asero brcmfsima cum tangente 
29- 50- A x angulum re Itum j ergo angulus D Axefl 
Imiui acutus; (fi propterea retia A x cadit intra cir- 
culum A Z ; fcd A x cadit extra conifectio- 
nem B A , quam contingit ; ergo circumferen- 
tia Z A cadit extra feti tonem B A , (fi extra 
tangentem A x : pojtea ducatur quilibet ramus 
11 G infra ramum D A fecans circumferentia 
circuli in T: (fi quia ramus D A propinquior 
ejl vertici B , quam D G , erit D A minor , 

quam D G;ejtquc D 7 aqualis DA ( cum fnt ambo radij eiufdcm circuli} ergo 
D T minor erit , qu \m D G : (fi propterea qnodltbct punitum T peripherix cir- 
culans tnfr a punitum A pofitum cadet intra conifeiltonem B G ; (fi ideo cir- 
cumferentia Z A T fccat tangente, (fi conifeilione in A, quod erat propoftum. 

Addi?.' /p xm prftis , fit perpendicularis D E aqualis Trutin.e L, (gffi fit D 
A fngularis ille ramus breuifecans , qui ex concurfu D ad feFtitmem-> 
huius. ® G ^“ Cl P ote fl 5 perfciaturcjue conjlruFtio , <~vt antea facium eft ; Dico , 


!ib. 


*4-6u 

huius. 



@r contingere rectam A x 


Ibidem. 


circulum Z AT fecare conifetlionem in A 
Ducatur quilibet ramus D E fupra breui fe- 
tantem D A, fccans circuli pcripbcriarn in Z, 

& quilibet alms ramus D G infra DA fecans 
eandem pcripbcriarn in T . Et quia ex con- 
curfit D ad fethonem B G vnicus tantumbre- 
uifcc ans DA duci potef ; igitur ramus D E 
(■}. huius, propinquior vertici B minor efl remotiore D 
A , (fi D A propinquior vertici B minor cjl 
remotiore D G : funtqne reclx D Z , D T x- 
quales eidem D A (cum fint radij eiufdcm-, 
circuli ) ergo D Z maior efl, quam D F, (fi 
D T minor , quam D G, (fi propterea qnodli- 
bet punitum Z circuli fupra A fumptum ea- " 

dtt extra comfeaionem B F A , & quodhbct 

infimum punitum T ctufdcm circuli cadit intra eandem coni fellioncm A G- 
quapropter circumferentia arcuit z A T fccat ccnifcttionem B A G m A Po. 
Jtca q,„a recta A x contingens feli, onem in A perpendicularis efl ad breuire- 
50. -?• c ’f 1 brcuifsima; igitur relta L,nea x A , qua perpend/eu- 

hraus. l*ru eft ad radtum D A , continget circulum Z AT. Quapropter circulus Z 
A T Jeeant conifclt tonem B A G ,» A , & tangit eandem rtilam Irneam A x\ 
quam contingit felito cornea B A G,& w eodem puncto A , quod erat oftcndcndj. 



COROL- 
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H inc conflit , fupremam circuli pcriphcriam A Z cadere in locum i tan- 
gente X A, & conifetlionem B A contentum , infimam vero ctrcuferen- 
ttam A X cadere ne dum infra tangentem , fed etiam infra coni fleti tonem AG; 
totjuod retia A X cadit extra circuli peripheriam A Z , quam contingit in A , 
fi eadem circumferentia A Z cadit extra fetlionem A B, quam fccat in A , it 
ditium efl. . v 

Mirabile quidem hoc videri poterit aliquibus, qui contingentia angulos, quos 
vocant, vere angults effle cenfent ; nam bic dua circumferentia cuma , corneae 
nimirum B A G , fi circularis Z A T fe mutuo flecant in A , & tamen ambo 
tanguntur ab cade reda linea AX in eodem puncto A , tn quo dia fe mutuo fccant. 
ynde colligent etiam , quod anguli contingentia facti a coni feti tone B A G , fi 
retia hnea X A non funt aquales inter fe , quando punttum A m vertice axis 
non exiftit ; nam duo anguli contingentia circumferentia circularis , fi retia 
tangentis X A aquales funt inter fi: at angulus contingentia feti tonis conica flu- 
prenous rcfpicicns verticem B maior efl angulo contingentia circularis , vt dttlu 
efl : infimus vero angulus contingentia a fettione conica , fi eadem tangente 
contentus minor efl eodem angulo contingentia circularis, & proptere* fipremus 
angulus contingentia fettionis conica maior erit inferiori. 

Sit perpendicularis D E 
■minor trutina L , ftntejue D 
A , (ef D C duo illi rami , 
ejili tantummodo brcufecantes 
effe poffunt omnium ramorum 
ex concurfu D ad fechonem 
2? C cadentium ; atque cen- 
tro D , intcruallo DA defer i- 
batur circulus Z AT ; pari- 
terque centro D , intcruallo D 
C deferibatur circulus O Ci£; 
ducantur que reche X P , M 
P contingentes comfecitonem 
m A , (ifi C . Dico , circulii 
Z AT contingere conif ifllio- 
nem m A , extra tpfanuj 
cadere, at circulum O C contingere eandem conif eclionem in C 
intra ipfam cadere. 

Ducantur quilibet rami D T, D G fupra, fi infra brtuifccantem D A Re- 
cantes circulum Z A X in Z , fi X ; pariter que ducantur quilibet rami D G , 
. * O D N 



PROP. 

ii. 

Addit. 
Ex ji. 55- 
5 3 . huius. 
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D N fupra , efi infra breuifc- 
cantem D C, Jec antes circulum 
0 C inO , dummo- 
do D G non ducatur infra D C 
in primo cafu , ncc fupra D A 
infecundo. Quoniam ramus D 
A fupremus duorum brcuifcc an- 
tium maximus eji omnium ra- 
morum cadentium ad pertphe- 
tj. huius. riam B A Ci igitur D A maior 
erit , quam D F, (fi quam D C; 
funt vero D Z , (fi D T aqua- 
les eidem D A ( cum fint radij 
ciufdem circuli ) ergo D Z ma- 
ior efi , quam D F ; pariterque 
D X maior eji quam D G : cj‘ 
propterea duo qualibet punctas 
Z . T ciufdem circuli z AT ca- 
dunt extra conifectioncm B A 
G ; efi ideo circulus Z A T tan- 
tummodo in punito A coni feci to- 
nem extrinfecus tangit . 

Poftea quia r amns D C infimus brcuifecantium e (l minimus omnium ramth 
7i. huius, rum cadentium ex D ad peripheriam A C IV; ergo ramus D C minor efi, quam 
DG, (fi quam D N: funt vero DO y D ^ aquales eidem DC( cum fint radij 
ciufdem circuli ) igitur D 0 minor efi, quam D C: pariterque D Sjnihor efi, 
• quam D N t quare qualibet duo punita 0 , circuli 0 C SJsinc inde i punito 
C cadunt intra conifellionem B C N , (fi ideo circulus 0 C dfijntnnfecus con- 
tingit conifcltionem in C, quod erat ofiendendum . 

PROP. Si ad conifellionem , 

Addit 'V* f^tionem qua- 
t drantis cllipfts H A C , 
ex concurfu D duci non 
pofsit , mfit amicus tan- 
tum breuifecans D A , 
atque centro D , inter ual- 
lo D A circulus Z AT 
deferibatur ; Dico, om- 
nium circulorum t ano en- 
• — . ^ 

tium eandem rectam li- 
neam X A P ( qudms 
cotmgit quoque comleclio 
tu A) amicum cjfe cir- 
culum 
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culum Z AT j qui confictionem in punSlo A fecdt . 

Sumatur enim quodlibet functum G in produci tene brtuifsima A 1 fitpra , 
vel infra functum D : mani f efi um ejt ( ex 8 . fracedentium prefo/it. ) a' puncte 
G duci pojfc duos breuifecantes rames , quorum A G erit infimus , fi punitum G 
cadit fitpra punctum D,& tunc circulus radio G A deferiftus continget conife- m. _ 
itionem intrinfecus in A: fi vero punitum g cadat infra punitum i> , tunc pa- AJ ‘ ’ uaJ ’ 
riter ex g duo breuifecantes duci pojfunt ad feitionem , quorum fupremus erit A&liurfi. 
g A; cr propter ea circulus radio g A deferiftus continget conife it tonem B AC n- . 
extrinfecus m A i quapropter circulus radio D A dcjcnptus ( quem contingit 
eadem reita linea X A qua tangebat feitionem tu A ) vnicus erit, qui felt tonem 
jjC feeet in A, quod erat ofl indendum . 



Circulorum omnium intrinfecus t ingenuum confictionem non in axis pr ' op - 
evertice , af signari non potejl maximus : tangentium njero mtrinfecus fe- Addit. 
cltonem in termino axis maximus erit , cuius radius aqualis efl femie- 
reElo , 

Repetatur figura , dr 
hypothefit pracedetispro 
pofitionis . Sguonia qui- 
libet circulus radio G A 
minori, quam D A de- 
fer iptus femper intrin- 
fecus tangit conifeclto- 
nem in A ( vt in prace- 
deti propofitione ditium 
efi ) vbicumquc ponatur 
centrum G fitpra puncti 
D ; neque augendo ra- 
dium G A efficitur alius 
cont altus circuli, & fe- 
ttionis , quam intrtnfe- 
cus , dr tunc primo cir- 
culus definit intrinfecus 
tangere feitionem in A, 
quando D A efficitur 
radius , fcilicet quando 

non amplius intrinfecus feitionem tangit, fed eam fetat in A ; quapropter afsi. 
gnari non fote fi maximus circulorum tangentium intrinfecus feti tonem in A, 

Quod vero circulorum intrinfecus tangentium eandem feclioncm in vertice axis 
S, itU, cuius radius B A‘ aqualis efi femieretto B H fit maximus, ofienfum efl 
« Mauroiico propof: j.lS.efiii, libri 5. Conicorum . Patet ergo fropofitum . 


Ifilem pofitis : dico circulorum omnium extrinfecus tangentium 
felliottem minimum afsignari non pojfe . 


14. 

Addit. 


0 2 


Sumpto 


1 
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Sumptu in eadem fi- K 

U. Addit .gara quolibet puncto g 
infra. punttum D , quo- 
niam arculas radio g A 
defcriptus contingit ex- 
trinfecns conificchonem 
in A , nec vnquam cef- 
fabit pr. edictus cotatlns 
extrinfecus , licet magis, 
ac magis in infinitum-a 
punctum g ipfi D pro- 
pinquior fiat , (fi tunc de- 
mum ceffitt huiufmodt 
cxtrinficus contactus , 
quando defcrtbitur cir- 
culus radio D A , qui 
quidem fictionem ficcat 
in A , vt dictii efi ; qua- 
propter minimus omni is 
extrinfecus Jiet toncttLj 

tangentium in A afs ignari nequit . fifuodvero extrinfecus tangentium eand’m 
fictionem in vertice axis B non pofstt afiignari minimus , patet ; nam omnes 
Mauro!. 4. circuli , quorum radi/ maiores fiunt fcmtercclo ficctionts , eam extrinfcr.s tan- 
7- fi ic. gunt ; (fi tunc demum Clufmodi contactus extrinfecus cefjat , quando radius ctr- 
Cooic c:> ‘‘ “fi^is efficitur fimierech : at tunc mtrinfiecus fccrioncm tangit ; quapro- 
pter reperirt non potcjl minimus circulorum confice ttonem extrinfecus tangenti- 
um : quod erat ofiendendum , 

Ex dictis colligitur , quod ex concurfiu ad quamlibet conifecthncm po fiunt du- 
ci tres, vel q uat nor ramficcantes inter fe aquales: in e It ipfi vero, (fi tr. rc/iquis 
Jectiontbus fi rami fiecantcs non fuerint , duci potcjl vntts , vel duo rami inter 
fic aquales . 

Nam circulus radio alicuius breuifecantis defcriptus tangit , vel fetat coni- 
ficnoncm , (fi f quidem eam extrinfecus tangit , neccjfario eandem bis fetat , fi 
fuerit parabole /aut hyperbole , qua infinite augetur , (fi dilatatur ; (fi propterea 
radq arcuit ad occurfus , (fi contactum ducti aquales fiunt inter fi ; (fi ideo tres 
rami tantum erunt aquales: fi vero defer tbatnr circulus, cuius cent,rnm efi con- 
curfus , radius vero minor eji maximo , (fi maior minimo duorum breuifecan- 
tinm : tunc quidem necejfario circulus qnatuor in punctis fectioni conica occur- 
ret : (fi propterea qttatuor radq ad occurfus ducti erunt inter fi aquales. 

At in e/hpfi fi concnrfus fiat circuli centrum , radius vero breutfecans maxi- 
mus trium, qut in ea duci puffnnt , circulus pradicto radio defcriptus continget 
quidem exterius ellipfim, neque deinceps vnquam ci occurret : (fi propterea ra- 
mus ille maximus erit vnicus , cum nullus altus ci aqualis duci pofstt m eadern 
ellipfi: fi vero a coucnrfu in productione axis elhpfis p filo dclcribalur circulus , 
cuius radius minor fit maximo ramo , fid maior viroque terminato (tunc qui- 
dem circulus duobus in locis ellipfi occurret ; efi propterea duo tantum rami inter 
fe aquali f erunt i pari medo, quando a concurfiu tres breutficantes ad clbpfiiLj 

cducun- 
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educuntur, tunc quidem circulus, cuius centrum cft concurfus, radius vero mi- 
nor maximo breu, fcc anuum , & maior duobus reliquis nccefiano clUffin duobus 
in locis fcc abit •, & ideo duo tantummodo rami inter fe aquales erum . 

SECTIO DECIMAQVINTA 

Continens Propof XXXXI. XXXXil. 

XXXXIII. A polioni j. 

PROPOSITIO XXXXI. 

* 

T N hyperhola angulus contentus a linea breuiflima , & a raen- 
1 fura minor eft angulo compnhenfo a linea diftante cumco- 
tinente . 

l Sit hyberbolc A B, cius axis D 
C, linea breuiflima B C, duo con- 
tinentes D E, D F, & diftantia fit 
A E, & dimidium ereCti A G: Di- 
co , angulum B C D minorem efle 
angulo DEA. Educamus itaque 
pcrdcndicularcmB H,&iungamus 
B D , qua: fccct A E in I . Quia_. 

D A ad A G eft, vt D H ad H C 
( 14. ex 5 . ) & I A ad A D cft, vt 
B H ad H D; ergo ex xqualitatc_. 

I A ad A G, eandem proportione 
habebit , quam B H ad H C , & 
propterea E A ad A G, nempe D 
A ad diftantiam A E maiore pro- 
portionem habebit, quam B H ad H C igitur angulus B C H minor cft, 
quam DEA, quod erat oftendendum. 

PROPOSITO XXXXII. 

a TN parabola linea: breuiflimx producta: occurrunt fe&ioni ex 
X vtraque parte . 

Qupniam breuiflima eft linea redia fccans diametrum paraboles intra 
fe&ioncm ; & propterea fc&ioni occurret ex vtraque parte ( 28. ex pr.) >7 ,lb ' *• 
& hoc erat oftendendum . 


PROP. 


•D 
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PROPOSITIO XXXXIII. 

S I inclinatus axis hyperboles eredum non excedit , nulla li- 
nearum breuiflimarum fedioni ex altera parte occurret : fi 
■vero maior illo fuerit , tunc breuillimarum linearum aliqua: oc- 
currunt fc&ioni , aliqua: vero non occurrunt . 

Sit prius D A non maior, quam A G: & quia D A ad AG eande pro- 
portionem habet , quam quadratum D A ad quadratum A E , erit D A 
non maior quam A E ; & propterca angulus DEA non erit maior an- 
gulo EDA: fcd maior fuerat angulo BCH (41. ex 5. ) ergo angulus 
£DA, nempe A D F maior cft, quam BCD.& propterca BC.DF 
non conucniunt ad partes C, F; igitur B C non occurrit fe&ioni ad par- 
tes K, A; eo quod fi illam fecarct, etiam ipfi D F occurreret ( 8. ex a.) 
quare non occurrit fectioni in duobus punctis. 

Deinde fit D A maior, quam A 
G habebit E A ad A G maiorem 
proportione, quam ad A D ; & po- 
natur I A ad A G , vt E A ad A 
D; ergo I A minor eft,qu:im EA, 
quare rcCta D B , illam diuidens, 
occurret fectioni , & cadat in B , du- 
caturquc linea brcuilfima B C , & 

B H perpendicularis-ad D C ; erit 
I A ad A D.vtB H ad H D;cft- 
qucD A ad A G.vtDHadHC; 
ergo I A ad A G, nempe E A ad 
A D elt > vt B H ad H C , & pro- 
pterca duo triangula E A D, B H 
C funt fimilia ; igitur angulus B C 

H «qualis cft E D A, nempe F D A ; quare B C, D F funt parallela:, 
nec polfunt fe fc mutuo fecarc ; ergo B C non occurret fectioni K A . 
Linea: vero bicuiifimi , qua: in peripheria A B cadunt , continent cum_ 
C A angulos minores angulo B C Df 25 . vnde non occurrent 

ipfi D F, & propterca neque feCtioni occurrent. At ille, qui cadit extra 
hanc feCtionis peripheriam ; fi producatur continet cum C D angulum^ 
maiorem angulo B C D ( 26. 27. ex 5. ) igitur productus occurrit D F, 
& occurrit fcCtioni A K: quod erat oltendendum. 



Notx in Propofi XXXXI. 

A Ngulus contentus a breuiftima linea , & menfura minor eft angulo 
il conterno d diftante cum continente in feCtionc , &c. Adyat °par- 

ticuUm 
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ticulam in hyperbole , qux in textu defideratur . Vocat interpres Arabicus li- 
neam dijiantem ipfam A F. , qua contingit hyperbolem in -vertice axis A, (fi 
interponitur inter verticem A , (fi continentem , feu asjmptoton Ii E . 

1) Sit fedio , D C diameter illius , &c. Legendum puto ; Sit hyperbole A B 
eius axis D C .Pojieaquia D A, ad A G , feu latus tranfuerfum ad retium eft , 
vt D H ad H C, atque l A ad A D ejl , vt B H ad H D( propter fimilitudi- 
nern triangulorum 1 A D , (fi B H D ) ergo ex aqualitate ordinata l A ad A 
G ejl vt B H ad H C : deinde quia linea A E media proportionalis eft inter fe- 
miaxim tranfuerfum D A , & fimiercttsm A G , cum quadratum ipfius A E 
quadrans fit f gura qua ad diametrum per A ductum confiituttur ; igitur E A 
ad A G erit , vt D A ad A F. , ejl vero E A maior , quam I A; igitur 1 A ad A 
G minorem proportionem habet , quam E A ad A G , feu quam D A ad A E : 
erat autem B H ad H C , vt 1 A ad A G : igitur B H ad H C minorem propor- 
tionem habet , quam D A ad A F. : fiat poftea L A ad A E , vt B H ad H C 
circa angulos rectos A,H, toniungaturq; L E , manifefium ejl , L A minoremus 
effe D A, & angulum A E L minorem effe angulo A E D : fed propter fimili- 
tudinem triangulorum B H C , L A E eft angulus C aqualts angulo A E L; d" 
proptrea angulus A E D maior eft angulo B C H . 

Nota! in Propof XXXXII. 


03 


Via efl linea reda fecans diametrum paraboles ;Scc. Addo illam par- 
ticulam brcuilfimam, qua in textu- defiderari videtur . 


Nota: in Propofit XXXXIII. 


^ TNclinatum fi non excedit eredum, nulla linearum, &c. Addo , quaeui- 
J. denter deficiunt in textu , legi enim debet : Axis inclinatus idefi tranfuer- 
fus fi non excedit erectum , tfic. 

k Et quia D A ad A G eft vt quadratum D A ad quadratum A E, &c. 
Eo quod quadratum A E aquale eft quarta parti figura, qua ad duplam fimi a- 
xis D A applicatur , fcilicct aquale eft reti angulo D A G ; igitur DA, A E , 
A G fiunt continua proportionales : ponitur vero D A aqualis , aut minor , quam 
A G ; igitur D A aqualts , aut minor quoque erit , quam A E , (fi propterea in 
triangulo DEA erit angulus DEA aqualis , aut maior angulo A D E , feu 
A D F ( cum angulus continentia fecetur bifariam ab axi ) (fi prius erat an- 
gulus C minor angulo A E D ; igitur angulus B C D minor erit alterno angulo 
F D C ■, vnde confiat retias lineas F D , C B concurrere pojfe , fi vlterius pro- 
ducantur ad partes D , B i non autem ad partes C, (fi F , 
c Qma fi occurreret illi occurreret D F ( 7. ex 2.) fccaretquc fedionem 
in duobus pundis , &c. Senfits huius textus talis eft . Jfiuomam , vt oftensi 
eft , recta BC infinite producta non occurrit asymptoto D F ad partes F C; igi- 
tur retia C B produtta non ficabit peripheriam hyperboles ad partes K i nanus 
fi ipfam fecaret ,fecaret quoque asymptoton D F ad partes F , quod non poni- 
tur . Ex his inferri debet conclufio principalis , nimirum, quodBC non occurrit 
fictioni duobus in punctis : (fi hac ratione textum alioqui corruptum emendata . 

; Linea: 


Es u. 
huius. 

j.lib. *. 


$. lib.z. 

41. huius. 

8. lib. 1 .' 
Ibidem. 
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, Line* vero breuiflim*, quae ca- 

dunt ad -peripheriam fedtionis B 
A , continent angulos minores , 
quam B C D , vtique non occur- 
runt D F , &C. Idejl : qui* quilibet 
breuifsim* ex functe per i f heri* A B 
ig 1 _ ad axim dutt* efficit angulum propin- 
huius, quiorem vertici , minerem tpfo angule 
C; & propter ea qualibet breuifsim 
ad peripheriam A i! extenfa fecabit HC- 
»8. huius. cejfano ipfam B C viter ius productam 
ad partes C : fed prius ojlenf* fuit B 
C parallela asymptoto D F ; igitur qua- 
libet breuifsim a ad peripheriam A B 
edulia idefi inter parallelas pofita non 
occurret alteri aquidiftantium D F ad partes F , fcd ad partes oppofitxs ver fu s 
Oonuerf. D ; e o quod qualibet recta linea intra hjperbolamduOa non fecat peripheriam fe- 
8. ib. 2 . [t, on , s i n ea parte, in qua continentem D F no fecat ; At qualibet aha breuifsim* 
*iuuus." C B ducta , necejfario efficiet ad axim angulum maiorem , quam C-.&pro- 

»8. huius, pterca vlterius produtfa fecabit ipfam B C ad partes C i fed qualibet breuifiima 
extra parallelas pofita qua fecat vnam aqttidi fi antium B C, fecabit quoq-, reli- 
quam ad eafdcm partes F C; quare prius fecttoni occurret, vt dictum efi . 

SECTIO DECIMASEXTA 

Continens XVI. XVII. XVIII. Propoli 
Apollonij , 

S I menfura comparata fumpta fuerit in axe redo minore elli- a 
pfis , erit maximus ramorum ab cius origine egredientium, 

& illi propinquior maior eft remotiore : minimus vero ramoru 
eft differentia redi , & comparata; , & illi propinquior , minor 
eft remotiore , atque exceffus quadrati comparata; fupra qua- 
dratum cuiufcunque rami aflignati arqualis eft exemplari appli- 
cato ad abfdffam illius rami > fiue comparata fit minor , aut 
aqualis , aut maior redo. 

Sit DC rcdlusa- 
jtis minor (cdtionis 
ellipticae ABCfit- 
que C I comparata , 

& ramilH , 1K, I 
B, IL,IA,1D,& 
lenullis credi fit C B 

F , & centrum E , & s 'L 

edu- 


Ifc 



T> 
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educamus F E quoufque fecet D M perpendicularem ad axim in M , & 
F I occurrat D M in N ,& ducantur ad axim perpendiculares HOTS, 
K P V, B E, L Q^A R:& fit in prima figura C I minor re&o.infccun- 
|} da «qualis, in tertia vero maior . Conftat , quemadmodum dcmonftra- 
uimus in propofitione Texta huius , quod quadratum I C «quale fit du- 
plo trianguli ICFj at quadratum O H duplum eft rrapczij O T F C 
( 1 . ex 5 . ) & quadratum I O duplum eft trianguli O I S ; ergo quadra- 
tum I C , nempe duplum trianguli I F C excedit quadratum 1 H duplo 
q trianguli FTS, quod eft «quale redangulo T a : & conftat , vti dictum 


C (TaF 



eft, quod fit exemplar applicatum ad O C; ergo quadratum I C excedit 
quadratum I H exemplari applicato ad O C ablciflam ipfius I H . Patet 
etiam , quod quadratum 1 C excedit quadratum I K exemplari appiica- 
J to ad P C; idemque conftat in I Bi igitur I C maior eft, quam I H , & 
I H , quam I K , & I K , quam 1 B •• poftea , in figura prima , & tertia.. , 


C <T Q. F 



g quia triangulum F C E «quale eft triangulo DEM; ergo quadratumJ 
I C «quale eft duplo trianguli N F M cum duplo trianguli D I N , qua- 
dratum vero I D «quale eft duplo trianguli D I N ; igitur quadratunu 

P I D 
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I D minus eft , quam quadratu I C duplo trianguli NFM, quod aequa- 
Ic eft exemplari applicato ad D C , & quadratum I R aequale eft duplo 
trianguli 1 X R,& quadratum A R ecquale eft duplo trapezij R M ( J.cx 
5 . ) ergo quadratu I A minus eft, quam quadratum I C duplo trianguli 
F Z X , quod aequale ex exemplari applicato ad C Rf 6. ex j. ) fimiliter 
quadratum I L minus eft, quam quadratum I C exemplari applicato ad 
C Qj eftque C D maior, quam C R, & C R quam C Q; ergo 1 A ma- 
ior eft, quam I D, & I L, quam I A,- quod erat propolitum. 

Nota: in Propofit. XVI. XVII. XVIII. 

C Omparata (i fuerit ex redto duorum axium ellipfis erit maximus ra- ^ 
inorum, &c. Addidi particulam ill.vn axis minoris , qua in textu deji- 
ciebat , nunquam enim C F femifsis Literis rclti, effe potcjl maior C E JemiJJe 
latens tranfucrfilnifi C D fuerit axis minor ellipfis. 

Conftat , quemadmodum demonftrauimus in propofitione 6. &c. J%uo- 
nia menfura l C fupponitnr coparata , ideft aqualis ipfi C F fiemifisi lateris recti ; 
propterea triangulum I C F ifioficeleum erit, dr redi angulum inC ;& ideo qua- 
dratum 1 C aquale erit duplo trianguli 7 C F : eadem ratione propter parallelas 
S O, dr C F, erit triangulum I O S fimile triangulo 1 C F , dr propterea illud 
quoque ifioficeleum erit, dr rettangulum in O , dr ideo quadratum 1 O aqualem 
1 . huius, erit duplo trianguli 1 O S : efi vero quadratum O H aquale duplo trapezij F T 
O C i ig,tur quadratum I H ( quod efi aquale duobus quadratis I 0, OH circa 
angulum r cclum O ) aquale erit duplo trianguli I O S cum duplo trapezij F T 
O C, fid hac duo jpatta minora fiunt duplo integri trianguli I C F, ejlque de- 
fodias duplum trianguli F T S, fiue relf angulum S T b a ; igitur duplum trian- 
guli I C F , fiue quadratum I C maius eft quadrato I H , drexcefius eft reti an- 
gulum ¥ a: quod vero re It angulum T 3 . fit exemplar dcmonfirabitur modo, vt 
in J exta propofit tone huius . 



Et conftat, vtdidlum eft, quod fit exemplar applicatum ad O C, &c. C 
Quoniam retia S a, T b,7 C fiunt parallela, erunt triangula l C F ,dr SaF, 

fimili.t i 
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fimilta ; pariter que duo triangula E F C 'T b F Jlmilia erunt ; (fi propterea S a 
ad a F eandem aquali tat is proportionem habebit , quam 1 C habebat ad C F -.fi- 
mi liter T b ad b F eandem proportionem habebit , quam E C ad C F , feu quam 
latus tranfuerfium D C ad cius latus redum : efi ierO'T b aqualis S a , feu a F ; 
ergo F a ad F b eandem proportionem habet , quam latus tranfuerfium D C ad 
eius latus rcclum ; cr comparando antecedentes ad differentias terminorums > 
erit F a , ficu b T ad b a , vt latus tranfuerfium D C ad differentiam etu fidem 
tranfiuerfi , efi redi lateris-, quare para/lelogrammu red angulum S b, erit exem- 
plar applicatum ad abfaffam O C . 


C (f a F 



Igitur I C maior eft.quam I H, & I H, quam I K,&c. Eo quod abficifi- 
fia O C minor efi , quam C P , (fi C P minor , quam C E : fiuntque pradtda ab- 
fictfia latera homologa exemplarium , qua ad eafidem abficiffas applicantur i at- 
que pradida exemplaria fimilia fiunt inter fie , cum circa angulos redos latera 
habeant eandem proportionem , quam latus tranfuerfium F) C ad differentiam-o 
eiufdcm tranfiuerfi , (fi redi lateris-, quare exceffus quadrati 1 C fiupra quadra- 
tum 1 H minus efi exccjfiu eiufidem quadrati l C fiupra quadratum 1 K ; & ad 
huc m.-nus exccjfiu quadrati I C fiupra quadratum l B , (fi propterea reda l C 
minori cxcejfu ipfitm / H fiuperabit, quam ipfiatn l K; (fi adhuc minori excefi- 
fiu fiuperabit l F , quam excedat t B; (fi ideo I C maior erit , quam I H, (fi 1 
H maior , quam l K , & l K maior , quam l B. 



Ergo 


Lcitj. i* 
huius. 

Ptfin. 9 . 
huius. 


Defin. 9. 
huius. 
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Ergo quadratura I C squale eft duplo trianguli NFM cum duplo C 
trianguli I) I N , Scc. Quoniam quadratum 1 C aquale eft dupla trianguli I 
C F, /eu duplo trianguli I F £ vna cum duplo trianguli E F C i eft que duplum 
trianguli E D M aquale duplo trianguli E C F ; igitur quadratum I C aquale 
eft duplo trianguli I F E vna cum duplo trianguli E M D : tjs vero triangulis 
aquatur duplum trianguli NFM vna cum duplo trianguli D I N i igitur qua- 
dratum 1 C aquale eft duplo trianguli NFM vna cum duplo trianguli D 1 N : 
eft vero quadratum I D aquale duplo trianguli D I N; igitur excej/us quadrati 
1 C fupra quadratum l D eft triangulum NFM iis fumptum ; /cilicet exem- 
plar applicatum ad latus tranfuerfum D C . 

SECTIO DECIMASEPTIMA 

Continens XIX. XX. XXI. XXII. XXIII. 
XXIV. Sc XXV. Propol. Apollonij. 

PROPOSITIO XIX. 

S I menfura E C fumatur in axe minori ellipfts ABC, fitque a 
maior comparata ; erit maximus omniu ramoru egredientiu 
ex fua origine ,vtEF,EB,EG; & maximo propinquior , 
maior erit remotiore, nempe E F, quam E B,&E B, quam E G. 

Coniungamus redas A G, G B,BF, 

F C ; & fecctur C H squalis compara- 
ts: iungaturque F H, H B,H G. 

Et quoniam H C maior eft , quam H 
F, (i 6 . 17. 18. cx 5.) erit angulus H C 
F minor , quam H F C ; & ideo multo 
minor erit , quam E F C , quare E C 
maior eft , quam E F : & fic conftat, quod 
E F maior fit, quam E B,& E B.quam 
E G , & E G , quam A E ; quod erat 
oftendendum, PROP. 



Apollonij Pergari 

c <r 0 - f 
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PROPOSITIO XX . XXL 
& XXII. 

I , J • 

S I in ellipfi ABC menfura I C in axe minori C D fumpta 
minor fuerit comparata , C F , & maior dimidio axis E C , 
( perficiaturque figura , vt antea ) dico , quod omnium ramorum 
IA)IB,IK,IHjlC egrediendum ex origine I maximus 



eft I B, cuius potentialis B G abfeindit a menfura verfus origi- 
nem redam G I , ad quam inuerfa E G eandem proportionem 
habet , quam D C ad cius eredum ; Et quadratum maximi I B fu- 
perat quadratum cuiuslibet alterius rami I K exemplari applica- 
to ad G P differentiam eorum abfciflfarum . 
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Quoniam proportio E G aci G I fa&a cft , vt E C ad C F , nempe E b 
G ad G V, erit G V ecqualis G I > & proprcrca quadratum G I ecquale., 
cft duplo trianguli G I V , & quadratum G Ii ecquale cft duplo trapezij 
G F ( i. ex spergo quadraturo I B xqualc cft duplo trianguli I C S cum 



duplo trianguli FS Ve&lic conftat, quod quadratum I K erqualceft du- 
plo trianguli I C S cum duplo trapezij S L;&propterea quadratH B cx- 
cdTus fupra quadratu I K ecqualis erit duplo trianguli LT V.quee aqua- 
lia funt exemplari applicato ad G P ( <5. ex 5 .^ atque fic oftcndctur.quod 
I B potentia iuperat I H; cftque exceflus exemplar applicatum ad G O, 

& fuperat quoque I A potcftate , cftque exedTus a'qualis exemplari ap- 
plicato ad G Q.; cft vero G O maior, quam G P; ergo I B maior cft qua 
I K, & quam I H; & fic oftendetur, quod I B maior fit , quam I A ; & 
lioc erat oftendendum. 

PROPOSITIO XXIII. & XXIV. 

/ 

\ 

E Contra, fi maximi rami origo 
ponaturinaxi minore, at non in 
cetro ellipfis, nec fit menfura continet 
cum ipfa menfura angulum acutum , 

& cius inuerfa ad ,abfciflam a poten- 
tiali cum origine habet eandem pro- 
portionem figura: axis recti minoris: 
fi vero educatur ex centro , erit per- 
pendicularis fuper rectum . 

Sit fectio elliptica ABC centrum D, & E origo, qua: fit in axi mino- b 
ri C A , & E F ramus omnium maximus ; erit vtique E C , vel maior 

fcmic- 
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femieredo, aut xqualis, aut minor illo ,-fed fi cflct aqualis, aut maior ef- 
fer quoque E C maximus ramorum ( 1 6 . 17. 18. 19. ex j.) ergo C E mi- 
_ nor eft dimidio eredi, & ideo aliqua minor, quam D C ad refiduam vfq; 
ad E eandem proportione habebit, quam DC ad femiffim credi; & fit D G 
ad G E, & ex G ad axim ducamus perpendicularem: hanc, dico, occur- 
rere fedioni in F; alioquin occurrat ei in H, & iungamus E H ; igitur E 
H eft maximus ramus ( 20. cx 5. ) & propterea maior, quam E F , qui 
maximus fuppofitus fuit, & hoc eft abfurdum; igitur occurrit fedioni in 
1 F; & quia G eft redus angulus, erit F E G acutus. Sivero ramus maxi- 
mi mus educatur ex cetro, vtDB erit perpendicularis fuper A C; alioquin 
educatur DI pcrpcdicularis ad axim; igitur DI eftfemifsis axis tranlucr- 
fi ( 1 1. cx j. )& propterea eft ramus omnium maximus, fed D B fuppo- 
fitus fuit maximus, quod eft abfurdum, vti didum eft; quare patet pro- 
pofitum . 

PROPOSITIO XXV. 

a QI in ellipfi ramus 
maximus E B mc- 
furani fecans vitra ori- 
, ginern E, in axe eius 
minori exiftentem,pro- 
ducatur ad F , fiet F B 
maximus omniu ramo- 
rum F G,F H , F I , ab 
eodem pun&o , ad fe- 
«ftionem ABC caden- 
tium , & propinquior 
maximo maior eft remotiore, 
b Educamus BG,BH,HI,IA,EG,EH,EI; & quia E B maior 
eft, quam E H, erit angulus B H E maior, quam E B H; igitur angulus 
B H F multo maior erit, quam H BF,& propterea B F maior, eftquatn 
F H ; atque fic dcmonftrabitur, quod H F maior fit , quam F I, & F I, 
quam F A ; & hoc erat oftendendum . 

*» 

Notx in Propofit. XIX. 

3. Q I vero fuerit menfura E C ex redo duorum axium ellipfis ABC, 
[j fed fit maior comparata, &c. Similiter hic declarari debet , quod axis 
rdtus fit minor ; dr propterea lego : Si menfura E C fumatur in axe minori 
tllipfts , &c. 

Nam 


C 



\ 
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Nam fi coniungamus A G, B G, BF, 

F C , &C. ldcfi i fccetur C H aqualis com- 
parum ,feu fcmifsi lateris recli axis A C i 
quia menfura E C fnppoftta ejl maior compa- 
rata, er it quoque E C maior, quam C H ,& 
propter ea rciia linea E E cadet infra H F ; 
rdeoque angulus C F E maior erit angulo C 
F H : eadem ratione angulus F B E maior 
erit anguio F B H, atque angulus B F Emi- 
nor erit angulo B F H , & fic de rehquts , 
cumque C H fit aqualis comparata , & fit 
"huiu lF mA ' or c ® f em 'fi e a xis recli minoris , omnium ramorum ex origine H ad cl/i- 
pfim C F B C , cadentium maximus erit HC propterea H C maior erit , 
quam H F , & in triangulo H F C angulus H F C oppofitus maiori lateri ma- 
ior erit angulo C ; efiqite ojlenfus angulus E F C maior angulo H F C i igitur 
in triangulo C E F erit angulus C F E maior angulo F C E ; fr propterea ra- 
IbiJcm. mus E C m lior erit, quam B F : fimili mado , quia ramus H F propinquior ma- 
ximo maior efl remotiore H B , erit angulus H F B minor angulo H 1 i F : ideo- 
que angulus E F B , pars minoris , adhuc minor erit angulo E B F , maiorem 
excedente ; (fi propterea in triangulo E F B erit ramus E F propinquior maxi- 
mo E C , maior remotiore E B , drc. 



Notx in Propoilt. XX. XXI. XXII. 

S I vero fuerit menfura I C minor comparata, qua; fit C F, nempe (e- a 
mifle crcdti , & maior dimidio redii E C, & origo fit in rcdlo, aut in 
eius produdlionc, vt in I ,-tunc maximus ramorum egredientium ex origi- 
nc , vt I A , I B , I K , I H cft cuius inuerfi proportio E G f poft abfoiu- 
tionem figura cum perpendicularibus , & lineis prxcedentibus ) ad ab- 



fcjlTam eius potcntialis ex menfura cum origine , vt I G eft , vt propor- 
tio figura redii, vt D C ad crcdlum illius, & quadratum eius.nepe qua- 
dratum 


I 
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dratum maximi, qui eft I B, fuperat quadratimicuiuslihet illorum exem- 
plari applicato ablciffionibus eorum potentialium , dee. Sen/us huius tex- 
tus pene vix dininari poteft inter tot menda , & phrafis Arabica obfcuntatcm ; 
puto tamen , eum effe , quem in textu appffut , w paucula verba immutant , 
qua defiderari videbantur , aliqua vero tranfpaftu , vt fenfus continuari poffet . 

Catcrum animaduertendum cft in hifce propofttiombns , ficuti in 8 . ' 9 . o. 
huius libri fuppont vt res mani fefta intra felhonem duci poffe d punito originis 
ramum maximum , vel breutfstmum , ideft ncccjftrio repenri debere ramum , 
catus potenti alis abfcmdtt 'a menfura ver Jus originem retiam Imcam, ad quiim 
inner fa eandem proportionem habeant quam axis tranftuerftus ad fuum erectum : 
hoc autem fine dcmonftrattone admittere nefas cft. Ergo quod tn textu defidera- 
tur fuppleri poteft hac ratione . JZut t C / maior eft , quam C E , fed minor , 
quam C E; ergo eadem F.[C ad minorem C I maiorem proportione habet, quiim 
ad C F ; dr comparando antecedentes ad differentias terminorum C E ad F. 1 
maiorem proportionem habebit , quam E C ad differentiam ipftus C E a C E; 
quare aliqua magnitudo minor quam prima fitheet 6 ’ E ad E 1 eandem propor- 
tionem habebit, quam C E ad differentiam ipfarnm C E ,& C E: (ftitcrutiL-a 
comparando antecedentes ad fummas terminorum E 6 ad G I eandem proportio- 
nem habebit , quam E C ad C F ; quare punctum G cadet intra fe Itionem , pa- 
• nterq; G B ad axim perpendicularis occurrens feliiont in B cadet mira eandem 
fe It tonem: & ideo duci poterit ramus I B, qui offendetur maximus reliquorum 
amnium . 





Quoniam proportio G E ad E I fa<3a eft , vt E C ad C F , &c. Nam 
vt axis D C ad eius erectum , feu vt femiaxis E C ad femier citum C E, ita 
fulta eft E G ad G I : fed propter parallelas G V ,& F C : & Jimilitudincnt-j 
triangulorum E G V , E C F eft E G ad G V ,vt E C ad C F ; & proptcrca. 
eadem E G ad duas G V ,& G l habebit eandem proportionem , & ideo l G a- 
qualis erit G V , & triangulum I G E ifofctltum , & reliangulum erit in G ; 
quare quadratum I G duplum erit trianguli I G V : eft vero quadratum B G 
aequale duplo trapezq C C F V ideft duplo trapez.y GC S V ,cum duplo trian- 
guli F S V i igitur quadratum 1 B ( quod eft aquale duobus quadratis 1 G , G 
B circa angulum reltum G ) aquale eft duplo trianguli l G V duplo trapezi) G 

C Sv 
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C S F cum duplo trianguli F S F ; id fi quadratum t S aquale efi dupli triaifi 
tuli 1 S C cum duplo trianguli F S F ; efi quoniam propter parallelas C S , CA 
(S V , triangulum I C S fimile ejl ififcelto , (fi rett angulo triangulo 1 G V , cnt, 
quadratum 1 C aquale duplo trianguli l C S tfofcelei , & reci anguli in C ; ergo 
excejfus quadrati / B fupra quadratum I C aquale ejl duplo trianguli F S V « 
ejl vero red angulum , cuius bojis F S, altitudo vero C G aquale duplo trianguli 
F S F i atque hutufmodi rcclangnlnm ejl exemplar applicatum ad abfeijjam G 
C > i’t tn notis prop. 1 6 . 1 7 . (fi «S. liter a c . ojlenfum ejl igitur quadrati 1 B 
(xcejsiis fupra quadratum l C ejl exemplar applicatum adabjeiffam G C ; Simili 


* 



modo quadratum l A' ojlendctur aquale duplo trianguli I C S viA cum duplo 
iraptzq/ LT S F . atque dupli trianguli I C S cum duplo trianguli F S F ex- 
ceffus fupra duplum trianguli I C S cum duplo trapezg LT S F ejl duplurtcj 
trianguli LT F ; ergo quadrati I B excejfus fupra quadratum l K e fi duplum 
trianguli LT F , feu exemplar applicatum ad G P dijfcrcntiam ■abjctjfarum . 
Tofi e a quifitriangula fimi ha E C F, E D M fiunt aqualia, cum eorum homologa 
later a.E C, E D aqualia fint ; ergo addito communi triangulo 1 E F , er it trian- 
gulum E C F cum triangulo E l V , feu trianguli I C S cum triangulo F S F 
aquale duobus triangulis E D M, fi / E F, feu duobus triangulis M F N, fi 
N 1 1): erat autem quadratum I B aquale duplo trianguli I C S cum duplo tri- 
anguli F S V ; igitur quadratum / B aquale erit duplo trianguli M N F cum 
duplo trianguli N f D; (fi que quadratum I D aquale duplo trianguli tfofcelei, 
rclt anguli 1 D N ; igitur quadratum l B Jupcrat quadratum 1 D , eftque excef- 
fus duplum trianguli M N F jcu exemplar applicatum ad G D .T andem quta-> 
quadratum I Jfaqnale efi duplo triangnlt tfofcelei retfnnguli 1 S^X , atquej 
quadratum A aquale efi duplo t rapaci/ ^ M ; igitur quadrati hypothinufa I 
A aquate efi duplo trianguli 1 D N cum duplo trapezij X N M Z ; ergo cxcefi 
fut quadrati l A fupra quadratum I D aqualis efi duplo trapezq X N M Z ; exetf- 
r fut autem trianguli N M F fupra trapezium N Z efi triangulum X Z F ; fi 
erat quadrati 1 B excejfus fupra quadratum I D , triangulum tpfnm M F N bis 
f amplum . Igitur quadrati 1 B excejfus fupra quadratum l A efi duplum trian- 
guli X Z F , feu exemplar applicatum ad G £uod autem exemplaria aqualia 

fut pr adiit it triangulis bts Jumptis , ojlenfum efi in prop. 6. huius. 

Nota: 


* 
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Notas in Propof XXIII. XXIV. 

E Contra linea maxima , fi non egredia- 
tur ex centro , continet cummefura 
angulum acutum, & proportio illius in- 
uerfar ad abfeiflam cius potcntialis cx r.ie- 
fura cum origine, eft vt proportio figura: B, 
refti. Si vero fuerit extra centrum , erit 
perpendicularis fuper rectum , &c. Mani- 
fejle rio milia in textu Arabice deficiunt ; ali- 
qua mero immutari debenti alioqum pmpo- 
Jitio vera non ejfct , itaque legendum puto i E 
contra Ji maximi rami origo ponatur in axi 
minore , &c: Vt in textu habetur . 

Sit fcdio ABC elliptica, & E origo, & E F linea maxima, &c. Ad- 
didi pariter in hac expojftionc verba , qua dejiciunt ; nimirum : Sil centrum _» 
D , cr origo E, qua Jit in axi minori A C . 

Et ideo D C ad dimidium eredi eft linea mipor, quamD C, & fitD 
G ad G E, &c. Nonnulla adtungi debent huic textu f corruptifsimo , ne Jint 
verba nil prorfus Jignifcantia , itaque Jic legendum puto. Et ideo aliqua minor , 
quam D C ad rejihuam vfque ad E eandem proportionem habebit , quam V C ad 
Jcmijfem eredi ; & Jit D C ad G E, drc. Jgua verba breuifstmb more Apolloni) 
expofita jic confirmantur . SZuta E C ojlenfa ejl minor dimidio eredi axis qpt- 
noris C A , fiat C K aqualis dimidio eredi ; erit E C minor quam CE, 
Cr ablata communi D C erit D E minor, quam K D; & propterea D E ad ean- 
dem D C minorem proportionem habebit, quam K D: fiat EDadDG,vtK 
D ad D C , erit D G minor, quam D C: cr componendo, E G ad G D eandem 
proportionem habebit , quam K C ad C D ,cr inuer tendo , D G ad G E eandem 
proportionem habebit fi quam D C fcmijsis axis redi ad C K femifsim eredi 
ciufdem axis ; & ex G ducatur G F perpendicularis ad axim, quam, dico , oc- 
currere fcdioni in F termino maximi rami E F . • 

Et fi maxima fuerit extra centrum, vt D B erit perpendicularis, &c. 
Textus cuideister corruptus Jic corrigi debet. Si vero ramus maximus educatur 
ex centro, vt D B,&c. 


I Nota: in Propof XXXV. • 

S I producatur vna linearum maximarum, vt E B ad latus illius originis 
E ad pundum F , fiet maxircrn linearum egredientium ab illo pundo 
FG,FH,FI,FA ad fedionem B 1 A in dfredum, & propinquior illi 
maior eft remotiore, &c. Immutati i nonnulla, qua ad propojitionis integrita- 
tem facere videbantur : iit in textu habetur . * 

■Qjt Erit 
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Erit angulus B H E ma- 
ior ,iquam E B H,&c. Eo 
quod ramorum omnium ab 
origine E ad cllipfim C B H 
cadentium maximus fuppo- 
nitur E. Ei ergo maior erit, 
quarn E H , dr propterea-j 
angulus E B H minort late - 
n oppofitus minor erit angu- 
lo E H B : cadit vero recta 
H E infra H E ; proptereas 
quod punctum E infra pun- 
ctum E exijlit ; igitur angu- 
lus E H B maior cft angulo 
E H B; & ideo angulus F H B multo maior erit angulo E B H ; igitur ramus 
F B, maiorem angulum fub tendens , maior erit, quam E H, drc. 

SECTIO DECIMAOCTAVA 

Continens XXXlI. XXXIII. XXXIV. XXXV. 
XXXVI. XXXVII. XXXVIII. XXXIX. 
XXXX. XXXXVII. XXXXVIII. 

• • Propofit. Apollonij . 



PROPOSITIO XXXIL 


I N cllipft ABC rami cuiuslibet 
maximi G H vtrumque axim fe- 
canti| portio N H inter axim maio- 
rem, & Tectionem intercepta, eft li- 
nea breuifsima . 

Producatur reftus axis minor A D vi- 
tra centrum D ad I, G, & ex J, G ad fc- 
dtionem ducantur duo rami maximi G H, 
I K , qui/eccnt tranfuerfum B D in N, 
M . & fit B E dimidium crcifti axis B D, 
& A F dimidium credi axis A G;& edu- 
cantur perpendiculares ad axes H O , tjl 
P, K Qj K K. Dico, N H brcuifsimum 
cfle ramorum egrediendum ex H . Quja 
G H cft linea maxima , erit D A ad A F , 
nempe B E ad B D, vt D O ad O G( 22. 
ex j.) nempe N H ad H G , feu N P ad 
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P D; ergo B E femifsis eredi ad BD fcinifsim tranfuerfi eft , vt N P ad 
PD, & ideo N H eft brcuifsima linearum cgredientinm ex N ( io. 
ex j ,J& fic oftcndctur ,quod fi K I fuerit maximus, erit K M breuiflima. 

.PROPOSITIO XXXIII. XXXIV. ' . 

a I ' Contra oftcndetur , quod dua; breuiflimat , fi producantur 
r v ad partes fuarum originum vlquc ad axim minorem redii 
cllipfis, fient duo maximi ;& linea; maxima: mutuo fe fecant in- 
ter tranfuerfum , & re&um in eadem parte , & quod continent « 
cum menfura angulos, quorum proximior vertici feiSiouis ma- 
ior eft . 

D 'Quia D Qjid QJ eft , vt D O ad O G, quia qualibet carum eft , vt 
D A ad A P ( 22. ex f.)diuidendo,& permutando, fiet D Qminorad 
D O maiorem , vt D 1 ad D G ; ergo D I minor eft , quam I) G , & K Q^ 
maior, quam H O; quare angulus I maior eft, quamG; igitur H G,K I, 

, fc mutuo fccantcs, conucniunt in L . • 

Et conftat, quod occurfus duarum breuifsimarum ( fi producantur ver- 
fus fuarn originem ) erit intra angulum contentum a duabus medietati- 
bus axium ellipfis B D, D C Cupra vnum eorum , nempe pundum L ca- 
dit intra angulum B 1) C . Quoniam brcuifsima: N H , M K femutucVe- 
cant, fi producantur ad partes Cua: originis (28. ex 5 . ) occurrent vtique 
extra B D , & intra A G ( 33. ex 5.) & hoc erat oftendendum. 


PROPOSITIO XXXV. 



S I per centru ellipfis tranfieritvna 
duarum breuillimarum , vtiquo 
rami egredietes ab eorum occuifu ad 
fe&ionis quadrantem alterius breuilfi- 
im habebunt proprietates expolitas 
in propofitionibus 54. & 55. 

In cliipfi A B C fit pundlum E occur- 
fus duarum breuiflimarum B D , C I , & 
centrum fedionis D : & ex E educamus E F , qus fccct tranfuerfum a- 
xim in H. Dico , quod H F nb eft breuiifima , & quod breuiifima egre- 
diens ex F abfeindit ex fagltta A C cum A liticam maiorem , quam A 
H. Quoniam G I eft breuiflima; igitur F H, fi cflet quoque breuiifima , , 4 .h u j n i > 
occurreret ipfi G I intra angulum A D E: fcd non occurrit ei.nifi in E, 5 
ergo F H non eft breuiifima ; & quia F E non cadit inter duas breuife- 
cantes E B, E G ; ergo breuiflima , egrediens ex F , abfeindit ex fagitta.., 
lineam maiorem, quam A H f 54. ex 5 .) quod erat oftendendum. 

BROP. 
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PROPOSITIO XXXVI. 

I Nfectione elliptica quatuor linei 
breuilliml ,vtBD,FI, G K , 

H L , non conueniunt omnes in vno 
pundo . 

Alioquin fit occurfus in E, & prius fit 
B D perpendicularis fuper A C , tranfi- 
* ens per D centrum feCtionis ; & quia E 
eft occurfus duarum breuiflimarum B D, 
huius, p I , & B E tranlit p*r centrum igitur 
G K non eft linea breuiflima , quod eft 
contra hypothefim. Sivero nullus coru 
tranfit per centrum , educamus per cen- 
trum D O perpendicularem ad A C,- qua- 
re dux breuiflimx F I , G K conueniunt 
intra angulum A D Cf ( 34. ex 5. ) fimi- 
litcr HL,MN breuiflimx occurrunt in- 
tra angulum C D O f 34. ex 5. ) fej co- 
ueniunt in E, quod eft abfurdum; igitur 
qutuuor linex breuiflimx non coijcniuntin vno punftojquod erat often- 
dendum . 


PROPOSITIO XXXVII XL VI. 

I N conife&ionc A B, cuius centrum D duci non pofluntdui 
linei maximi in ellipfi , neque daibreuiflimi in omnibus 
fcdionibus , vt A E , A F ad vnum punctum A circumterenti! 
fe&ionis terminati. 

Educamus A G perpendicularem ad axira B E. Si itaque fcdio fue- 
rit parabole, fiet E G xqualis F G, quia quxlibct earum cftxqualis di- 
midio ereCii ( 13. ex 5 . ) fi vero fuerit hyperbole , aut cllipfis , fiet D G 
ad G E, vt D G ad G F; quia quxlibet earum eft , vt proportio figura: 
( 14. 15. ex 5 . ) igitur G F «qualis eft G E , quod eft abfurdum . Simi- 
liter fi B G fuerit minor duarum axium ellipiis , & fuerint A E , A F 
rami maximi oftendetur , quod G F «qualis fit G E ( 23. ex 5 , ) Patet 
igitur, vt di&uin eft, quod ex vno puncto fedionis educi non pofluut 
ad axim illius dux lincx maximx , neque breuiflimx , & hoc erat often- 
dendum . < 



PROP. 

* *■ 
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PROPOSITIO XXXVIII. 


S I linea maxima, aut breuilTina , 
vt C B , producatur extra fe- 
dionem A B ad D, erit eius portio 
B D extra fe&ionem abfciflfa mini- 
ma omnium linearum DE, DF, 
D A egrediendum ab illo pnndo ad 
circumferendam fedionis : reliqua- 
ru vero propinquior , illi minor eft 
remotiore . 

Educatur B G , tangens feftionem inj 
B;crit D B minor, quam D H , ergo inul- 
minor eft , quain D E : & iungamus 
E , F A , erit angulus F E D obtufus , 
propterea D E minor eft, quimD F, 
fimiliterD F minor, quam D A; quod 
erat oftendendum. 


PROP. 
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PROPOSITIO XXXIX. 

I N fedioneA B elliptica quilibet 
perpendicularis F D ad lineam 
maximam C D, ab eius termino D 
in fedione polito edu&3 , continget 
conifedionem . 

Alioquin fccer illam ,& in ciusprodu- 
dionc D G fumatur pundum G intra fe- 
dioncm : & educamus B G C , igitur G 
C maior cft, quam t D , quia fubtcndic 
rcdum angulum C D G,& proptcrca B C multo maior eft, quamCD, 
quod eft abfurdum; igitur eduda illa linea eft tangens; quod erat often- 
dendum. 



PROPOSITIO XXXX. 

E Contra fr fuerit F D tangens , erit perpendicularis fuper * 
maximam D C . 

Alioquin educamus aliam E D perpendicularem fuper illam ergo E 
D tangit fcdionem in pundo D ( 39. ex 5, ) fed F D fuppofita fuit ran- 
gens ; igitur du.e D F , & D E tangunt fedionem In vno pundo , quod 
eft abfurdum ( 36. ex i.J , 

PROPOSITIO xxxxvir. 


Q Vilibet linea D E ex pundo 
contadus D ad axim alicuius 
^^fedionis AB eduda per- 
pendicularis ad tangentem D C , 
erit linea breuifluna, aut maxifna. 


& Alioquin educamus D F breuilfimam, 
10 ' ' ‘ vel maximam ; ergo D C perpendicularis 

40. huius, eft fuper D Fsfcd CD fuppofita fuit per- 
pendicularis fuper D E ; quod eft abfur- 
dum: quapropter dcmonftratu eft, quod 
fuerat propofitum . 



PROP. 
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a 


T Res lirfeae maximas E F,GH, 
I K ad vnum eilipfis quadra- 
tem A F B cadentcns non coueniunt 
in.vno punfto. 

Alioquin coueniant in 0,& quia funt 
line» maximi erunt M K, HN, L F, li- 
nei breuiflimi(j 2 ,exj. )Sc conucniunt 
in punfto O ; quod eft abfurdu ( 54. ex J.,J 
oftcnfumergo eft, quod fuerat propofitii. 



Notx in Propofit. XXXII. 


J^Inea maxima fecattranfuerfaminpu- 


<fto, cuius intercepta inter pun&utn 

illud, & le&ionem , eft linea breuiflima, 

&C. Verba , qua in textu Arabico defidcran- 
tur fiupplenda c en fui, vt aquiuocationes tolle- 
rentur . 

Quia G H eft linea maxima, erit D A 
ad A F , nempe B E ad B D , &c. J%uia 
in J 2 . huius ofienfium e fi , linea maxima G 
H potcntialcm H O fecare /emiaxtm minore 
AD in 0,vt fitD O ad 0 G in eadc propor- 
tione figura axis minoris A C ; fici licet erit , 

-ut D A fiemiaxis minor ad A F eius fiemie- 
redum; ficd vt A D ad A F , ita eft B E fie- 
mifisis lateris redi axis tranfiuerfi ad B D 
fiemijfiem tiufidcm tranfiuerfi ; igitur D O ad 
O G eandem proportionem habebit , quam E 
E ad B D i fied propter parallelas N D , HO, 
efi N H ad H G , vt D O ad 0 G ; par iter- 
que propter parallelas D G, H p , erit NPadPD,vtNH ad HG;dr pro- 
pterea N P ad P D eandem proportionem habebit , quam D O ad O G , ficto 
quam E B ad B D ; dr permutando D P ad P N erit , vt D B ad B £ , ficu vt > 5- hulu». 
axis tranfiuerfius ad eius, eredum ; dr propterea linea N H erit breuifistma. 



Ex M. 
lib. 1. 


Not* in Propofit. XXXIII. XXXIV. . . 

E Contra oftendetur, quod dui breuilfimi, fi educantur ex parte fui 
originis ad rctftum , fient duo maximi cum relatione ad rc&um : Et 

R often- 
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huius- 


lj.lib. * 


> 0 . 21 . 11 . 

huius. 


7 , 6 . huius. 
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oftendetur ex diftis , quod lines maximi mutuo le fccant inter diame. 
truin, & replum, Scc. Textu corrigi Hebere mxmftjlum-eji cx dictis jupenus _ 
Quia D Q^ad Q_I cft , vt D 6 ad 0 
G , &c. In eitdem figura propofitionis 32 . 
prxcedentis perficiatur conftruilto , <vt prms 
quia dux K M , H N fiunt breuifisimx li- 
ne xi ergo M R ad R D, nec non N J' ad 
P D eandem proportionem habent , ficilicet 
eam quam habent latus rectum ad tranfucr- 
Jiim , ficu eandem quam habet ficmtercilns 
E B ad fiemiaxtm B D,ejl vero C A ad eius 
latus r ellum , feu D A ad A F , vt E B ad 
B D ; icitur tam M R ad R D , quam N P 
ad p D eandem proporitoncm habent , qniuLs 
D A ad A Fi ficd propter parallelas C D, R 
K ,P H,ejl M K ad K l,vt M R ad R Oi 
panter que N H ad H G eandem proportione 
habet , quam N P ad P H, atque propter pa- » 
ralle Us D B , A', O H ejl D Jfi . ad fifil 

vt M K ad K I, (fi D O ad O G ejl vtN H 
ad H G \ ergo tam I) .Sfi ad ,£f_! , quam D 
0 ad O G eandem proportionem habent , quam D A ad A F , feu quam axis mi- 
nor A C ad /itum ereltnm , (fi prepterea tam h’ I > quam H G e fi ramus maxi- 
mus ; igitur Ji dux /mea breui jfimx H G , fi E I produc antur quoufque axim 
minorem fiecent in punitis G,(fi I efficientur rami omnium maximi . Pefiea quia 
D . fiad Jjffl , ejl vt D O ad O G i permutando F> -f ad D 0 eandem propor- 
tionem habebit, quam I ad OG ,(fi permulando,fieompar undo antecedentes ad 

differentias terminorum erit D fifi ad DI,vt D O ad D G: ejl que D minor 
quam D 0; igitur .Ifil minor ejl , quam 0 G; par i ter que D I mtnor e fi , quam 
D G, (fi propter ea pu nilum / cadrt inter axim B D, & ramum H G ; ejiquc_, 
etiam potent talis K Q_propinquior fi parallela axi maiori, (fi tdeo rnator re- 
motiore H 0 ; igitur punitum K cadit inter axim B D , (fi ramum H G; fi 
propter e a ramus K 1 fecat ramum H G in punito L inter punlla H , fi G: 
fed dux breuifisimx K M , H N fie fccant vitra axim B D : igitur occurfus L 
cadit intra angulum B D C ab axibus enmprxhenfinm . T andem quia K / fice at 
H G inter punlla G , fi H i ergo effiett angulum externum K l A maio- 
rem interno , fi oppojito G : fi propterea ramus E 1 propinquior virtici B, 
quam H G efficiet eum axe mtnor e C A angulum AIE maiorem. 

Nota: in Propofk. XXXV. 

S I tranfeat per centrum .ellipfis vna duarum breuiffimarum ; vtique ra- 
mi, Scc. Hxc propofitio parum differt a 54 . fi 55 . huius , vbi ojlenfumx 
ejl , quod Ji duo rami E B , E G breui fetantes ex eodem cone ur fu E ad ellipfim 
A B ducuntur , quilibet alius ramus E F, extra breui fccant es pqfitus, cadet fu- 
fra breui fsimam cx punito E ad axim A C ductam: hic vero / apponuntur dux 

brcuifi 
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breuifsima BD,GI , quarum B D fer centri 
tranfit , qua prodult a. concurrunt in f unito E 
axis minoris, (fi concluditur, quod rami E F , "F 
for lio F H , ncdu breuifsima non cjl , [id fupra / 

ipfam irem fuma cx f unito F edultam cadit. f _ 
Sed duo hic notanda funt. Primo , quod hac V 

frof. 3 5. non foterat poftponi , na vfum habet \ 
in 57. huius vbi male citatur frof. 52. loco hu- 
ius jq.,vl ibidem infimatum eft . Secundo, 
quod hac \dcmonJlratio non videtur omnino 
f er f tela nam pendet ex prof. 34. , d ex eius 
connerfa, qua dem onjl rata non referitur qua- 
re fitperuacanea non fuit nona demonjlrattoin ' 

Ltmrnnt. 8. afppfita. ( 

A| — 

Nota: in Prop. XXXVI. 

S I vero nulla earum tranfit per centru, 
educamus D O, &c. Si enim fuerint 
quatuor linea brenifima G K , FI, H L,M 
N , quarum nulla per centrum D tranfit, fi- / 

militer ojltndctur , quod non conuemunt in _j . / 
•vno punito E i nam dulfo femiaxe minori J ‘ \ — 
D O neceffe eft, vt punitum E concnrfus duo r ii \ 

breuifccantiu EG,E F cadat intra angulu A \ 
D O ; pariterque idem punitum E concnrfus 
duorum breuifeeantinm E H ,E M, cadet ne- 



ce [far 10 intra angulum C D 0 ,fedidcm pun- 
itum E nequit duobus in locis reperiri , ni- 
rniru intra angulum A D 0 , (fi intra angu- 
lum C D O, igitur non pojfunt ab eode punito 
educi ad e llt pfim quatuor rami brcuifecantes . 

Notann Prop. XXXVIII. 

N Am fi educamus B G tangentem erit 
B D minor quam D H , Scc. Quo- 
niam C B eft linea brenifima , aut fi maxima 
eft , eius portio erit breuifima, (fi G B cot in- 
gens feltionem in eius termino B perpendicu- 
laris ad B C i propterea in triangulo B D H 
latus H D ,fubtendcns angulum re Itum B , 
matus erit latere D B ; eft vero D E maior, 
quam D H, eo quod punit um H contingentis 
B G cadit extra feltionem ; igitur linea B D 
minor eft , quam D E , (fi propterea angulus 
D E B acutus erit , quare eft mtnor obtufo 
R 2 angulo j 



31. huius. 

19 jo. 
huius. 
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angulo D B E ; cadit •vero F E infra rtltarn B E , quam fccat in E , propter 
curuttatem (titionis F E B i igitur angulus DEE obtufus quoque erit , CE an- 
gulus D F E acutus ; rfr pr opter ca rei/ a linea D E minor erit , quam D F ; ea- 
dem ratione ojlendetur D F minor, quam D A. 

Nota; in Propolit. XXXIX. 

Lioquin fccet illam, &fcccmus cx , T a 

& D G inrra ledioncm , &c. Si e- 
nim recta F D non contingit ellipfim A B , 
fecet eam fi fieri potefi in V : quare F E) pro- 
ditii a in dire Ilum cadet intra feliionem , CE 
in producta relta linea F DG fumatur quod- 
libct punitum G dummodo intra feltioncaLs 
ex jiat , CE per G ad concurfum C coni unga- 
tur relta linea G C , qua produlta occurrat 
filiioni in B : (jr quia ex bypothefi relta F 

D G perpendicularis erat ad maximum ramum D C , ergo in triangulo D G C 
relt angulo erit hypothenufa G C maior quam D C , & ideo B C multo maior 
erit quam D C ; quod cfl abfurdum , fuppofita enim fuit E) C omnium maxima 
earum, qua ex C ad feli tonem A B dua pojfunt . 

Nota; in Propofit. XXXXVIII. 

Lioquin occurtant in O , quia iftas: T B a 

linea: funt maxima: , 3 cc. Secant e- 
ntm linea maxima femiaxim maiorem D A 
in punitis M,N ,& L : & fi qui dem tres li- 
nea maxima conueniunt in mico punito O , fi 
3i. hiuiu. truM figmenta inter axtm maiorem , d~ fc- 
itionem intercepta , nimirum M K, N H ,L 
F linea bretlijftma ; quarum dua quaque L 
F , N H educuntur ab eodem pnnllo concur- 
fusO: igitur (ex 54.^55. huius ) tertiusra- 

mus 0 A ab eodem concurfio 0 edulius non erit breuificans ; quod efi contras 
hjpothcfim , 
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APOLLONII PERGAEI 


CONICORVM LIB VI- 

DEFINITIONES. 

* I. 

ESiones TQVALES funt , qux ad inuiccm fu- 
perpofita: Tibi mutuo congruunt . 

H. 

SIMILES vero funt , in quibus omnes po- 
tentiales ad axium abfciffas vtrobique funt iru 
ijfdem rationibus, tum abfciffx ad abfciffas. 

III. 

Et linea , quse fubtendit Tegmentum circumferentia: circuli , 
aut fe&ionis coni vocatur BASIS illius Tegmenti. 

IV. 

Et linea , qux bifariam diuidit ordinationes xquidiftantes bafi 
illius, vocatur DIAMETER illius Tegmenti, 

V. 

Et eius terminus, qui eft ad feftionem , VERTEX Tegmenti. 

VL 

Et SEGMENTA /E OVALIA funt , qux Tuperpofita Tibi mu- 
tuo congruunt . 

VII. 

Et SIMILIA Tunt , quorum baTes cum diametris xquales an- 
gulos continent, & in eorum Tingulis duCtx linex bafi parallelx 
numero xquales ad abfciffas diametrorum funt in ijfdem ratio- 
nibus tum abfcifsat ad abfcifsas . 

VIII. 



! 
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VIII. 

CONI SIMILES funt, quorum axes £eque ad bafes inclinati, 
ad diametros bafium proportionales funt . 

IX. 

Et dicitur conus continere feclionem , & feftio in cono po- 
lita efse, fi fe&io tota fiieric infuperficie coni, aut cadat in illa, 
fi producatur ex parte bafis . 

N. 'O T JE. 

D I. finitiones huius fefli hir i fere omnes fiunt Appollonij , in paucis quidem 
alterate ab interprete Arabico : quod quidem confiat tcflmionio Eutccij 
Afcalonit* , qui in ternam propofitionem fecundi aqmpotidcranttum Archime- 
dis affert definitionem finulium portionum conicarum fictionum , traefitam ah 
Apollonio in eius fefio libro : dr fime ordo doctrina exigebat , ut prius Jettio- 
,nes aquales , & fimiles definirentur , ut poflea earum symptomata demonftrari 
f poffint : fied animaduertendum cfi , hactenus nomen fiettionis cemea figmficaffe 
quamlibet indeterminatam portionem cuma Itnca in coni fiupcrficie ortam ex Ji- 
et ion e alicuius piam non per verticem coni d uti i, non confidertndotermiuos eius 
neque menfuram . Segmentum vero fignificat portionem aliquam feti tonis conica ' 
determinata menfura , dr certis finibus terminatam \ at multottcs fignificat fin- 
perficiem a coni fictione , dr retia Itnca eam fiubtendente contenta . Igitur ad 
confufioncm vitandam vocabo huiufmodi fiuper fictem planam , Mixtam fuperfictc 
feti tonis conica . Modo in relatis definitionibus prius quanam conifettiones vo- 
cari debeant inter fie aquales exponit Apollonius . 

I. Et primo ; Si fuerint dua qualibet coni- 
fit Ei tones R A C , E D F , quarum axes A G, 

D H i vertices vero A, dr D , & fiquidem_> 
inte/ligatur fietlio R A C fiuperpofita fetltoni 
E D F , vl nimirum vertex A fuper verti- 
cem D cadat , atque axis A G fuper axints 
1) H , atque par ner pcripberia B A C , dr E 
T) F fibi mutuo congruant : tunc quidem vo- 
cantur dux ditia fictiones conica aquales in- 
ter fe . Vbi notandum cfi , non oportere lon- 
gitudinem cuma B A C aqualem effe longi- 
tudini curua E D F ; ficuti , vt duo anguli 
rcttilinei dicantur aquales , dr fibi mu- 
tuo congruentes , ncccffe non e fi , vt retia li- 
nea , angulos continentes ,(int aquales longi- 
tudine , dummodo certum fit quod linea ipfia 
ulterius producta fiemper fibi mutuo congruant ; fic pariter pcripberia conte 
lectionum A By d' E> E, fi ulterius producantur , fiemper fibi mutuo congrn-nt . 

II. lis 
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II. Codex Ardu us habet . Similes vero fui» , quarum proportio po- 
tentium in vna earum ad fua abfcifla eft eadem proportioni aliarum po- 
tentium ad fua abfcifla, Sc proportio abfeiffarum in vnaearmn ad fuaop. 
polita abfcifla eadem eft. tutabit ftrtt qutfpiam , me nimis licentiosi tran. 
sformajfc potius , quam emendaffe textum m 
hac fecunda definitione ; fed is fetat velim , 
non meo arbitratu id fecijfe fed ex prafripto 
eiufdem Apolloni/ pluribus in locis ; non qui- 
dem in htfce competidiofiifimis definitionibus , 
in quibus vna particula omtffa , vel additae 
( vt pajjim cotingil in codicibus vetufti fimis ) 
fenfum omnino permutat ; fed q sin locis in. j 
quibus oratione continua exponit , (fi exem- 
plis declarat germanum fenfum huius fecun- 
da definitionis , fir feptima fubfequenns , vt 
fuis m locis monebitur . Primo igitur fupple- 
ri debent particula ad conterminas axium 
abfeiflas , qua in textu omnino /iibintc/ligi 
debent vt exprefe declaratur in propof. 1 1 . E 
12. 1 5. (fi 1 6 . huius hbri , quibus in locis 
femper in fedionibus fimiltbus practpttur vt abfeiffa tantummodo in axibus fis* 
mantur , aut aque fint inclinata ad conterminas potentiales . Secunda pofirema^a 
verba lunt in ijfdem rationibus tum abfcifla: ad abfeiflas poffent retineri cfi 
fenfum definitionis non omnino intollcrabile reddant : & infuper m textu gre- 
co Eutocq repetamur , cfi eius fenfus talis eft . In comifcdiombus B A C , F. D 
F , quarum axes A G, D H fiducia fuertnt quote unq; potentiales , feu ad axim 
applicata B C, E F, I L, M 0 occurrentes axibus in C , H , K , N hac lege , vt 
potentiahs B C ad ahfcijfam (1 A eandem proportionem habeat quam potentialis 
E F ad abfeifiam H D , cfi potentiahs l L ad abfeiffam KAfit,vtMOadN 
D, & tandem abfcijfa G A ad K A fit , vt abfeiffa H D ad N D: (fi hocvcri- 
Jicetur in omnibus alifs potentiahbus eadem lege ductis ; tunc qutdem dux illa 
fcdiones ft miles appellantur iuxta Futocif , (fi Mydorgtj fententiam . 

Ego contra puto , hanc expofitionem neq. Apollonio , neq. veritati conciliari 
pofie, vt ad propof 12. oftendetur attamen e xtfttmo, definitionem hac rationcj 
formari pofie , 

Similes conifediones funt , in quibus qualibet axium abftifia eredis pro- 
portionales etiam ad conterminas potentiales eunde rationem habent : qua omni- 
no conformis eft prae edent i definitioni , pr ater quam in poftrema particula, vbi 
enim ait. Sunt m ijfdem rationibus tum abfcifla: ad abfeiflas. Legendum^, 
ejfct : funt in ijfdem rationibus tum abfciflx ad crcda . Sed an hac pauti- 
cula corrigi debeat, vel non, ah/ videant . 

III. Si vero fuerit portio fed tonis conica B A C , vel circumferentia circuli , 
atq. reda /mea B C eam fubtendat , cfi fectt tn duobus pundis B , (fi C , voca-, 
fur B C , Bajis pradidi fegmenti B A C . 

IV. Et 
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IV. Et Ji in eodem fegmento ducantur or- 
dinata parallela bafi B C , atque reda linea 
d M fecet omnes aquidifi antes tpfs B C btfa- 
riam in punftis M , N,ejr 0 vocabitur A M: 

Diqmeter eiufdem fcgmenti . 

V. Et terminus eiujdem diametri A ad 
fedtonem pojitus , vocatur Vertex fegmenti . 

Trespradida definitiones fnper addita ab 
‘fm/' 111 Ari ^ uo f ucrunl ’ vt '2° P ut °> quandoquidem omnino neceffaria norZ 

VI. Sicut! m prima definitione fed tones fibi mutuo congruentes aquales vo- 
ca antur , fie pariter ,fi fegmentum B A C fuperpofitum fermento E D F fibi 
mutuo congruant , fiunt dua illa linea curua aquales inter Je . 

\ II. Declarat Apollonius in bac definilio- 
nefieptima , quanam figmenta conica fimi li a 
inter fie cenfier i debeam, vt fi fuerint dua- 
rum conicarum fedionum fegmenta B A C, 

& E D F , quarum diametri A M ,& D L 
efficiant cum ordinatim applicatis, feu chulj 
bafibus B C , & E F angulos aquales in M, 

& L, & in vnaquaque earum duda fuerint 
pares multitudines applicatarum , qua fintba- 
Jibus aqnidift antes, vtG H ,&■ I K,& /*_. 
eis verificentur ha conditiones , vt habeat B 
C ad abfeiffam M A eandem proportionem , 
quam E F ad abfeifiam L D,& G H ad ab- 

cijfam N A eandem proportionem habeat , / | \ 

quam 1 K ad abeifsam 0D,& tandem ab- ^ / | \ 

cifsa M A ad ahfctjfam A N eandem propor- E L --- ■ F 

tionem habeat, quam abfeifia L D ad abfeif- 
fam D 0 \ tunc quidem vocat Apollonius duo 

^dZZL E D F Z lI ‘a inler fi- Et hic primo animaduertendum 
efi, difintttonem fegmentorum fimi Itum relatam ab Eutocio Aficalonita inq.prop. 

verba ZlcZZ Z '» ~ defiderantur illL 

ZfinuTc^crrt CUmd,araetrls 1 co ™ nc " t angulos squales ,fine quibus 
ne a , vt opttme notat 
Mjdorgtus. Hoc au- 
tem ita e fie verbas 
textus Arabici aper- 
te declarant , habent 
enim. Et fimilia., 
fimr quorum bales 
continent cum dia 
metris angulos re- 
ilos lege dum aqua- 
les. 
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4 s , & educantur in quolibet eorum ordinationes ad luas bafes numero 
arqualcs , quarum proportio cum diametris eft , vti diximus in Te&ioni- 
bus fimilibus. Idem repent in prope/, i j. huius lib. rurfus tn propof. 1 6. Is- 
ter ei a inquit : Et quod 
anguli a potentialibus , 

&. abTciflis contenti line 
aquales in duobus Teg- 
mentis, erit Tegmentum 
H AG fimilclegmento 
I C K : &c. &propo/. 1 7. 
liter* c *it : & anguli 
comprehcnfi a potenti- 
bus, & abTciflis Tunt ae- 
quales ; &c. propterea 
duo Tegmenta Tunt fimi- 
lia ; Et in eadem propo/, 
litera d dicit. Quia propter fimilitudinem duorum Tegmentorum conti- 
nebunt potentes cum Tuis abTciflis angulos aquales. Et eodem modo /em- 
per loquitur Apollonius j quare dubitandum non eft , in Eutecij fte/nitione hac 
eadem verba de/tderari . 

Immutaui poftea verba /ub/equentia ; nam ordinationes , /eu ordinat tm ap- 
plicat* ducuntur ad diametros, non ad ba/es, & debent e/e ba/bus aquidsft an- 
tes . Deinde breuitas affectata pojlrema partis huius definitionis non Apollonio , 
/ed Arabico Interpreti tribui debet, nam eadem expre/fe, & exten/e declaratur 
in textu Eutocij his verbis . In quarum lingulis ductis lineis bali parallelis 
numero aqualibus, fint ipTi paralleli, & baTcs ad abTciflits diametrorum 
partes Tumptas a verticibus in ijTdcm rationibus, tum abTcifle ipTi adab- 
Tciflas. In textu vero Arabico hac non habcntnr expre/se ,/tcut in /ecunda de- 
finitione, quam citat hifce verbis . Et educantur ex quolibet eorum ordina- 
tiones bafibus paralleli numero squales, quarum proportio cum diame- 
tris eft, vti diximus in Te&ionibus iimilibus. 



MONITVM. 

* 

M 0 \njeriteuis , muneris fufceptt ratio exigere atide- 

tur,n* definitiones feci tonum conicarum fimtlium,qu <e cir- 
cunferuntur , accuratius examinentur , ne ( <vt Mydorgij 
rvefhjs exstor ) a magnis nominibus ( Eutocium dico } Com- 
mandmum , ftjf Adydorgtum ) praiudieium diutius fiat rveritati , koc au- 
tem ad propo f. 1 1, r i. huius Ith, prafiabo . lntenm monendus es Le- 
Eior , in definitione ah Eutocio relata aliqua /verba deficere ( nimirum— • 
quod abfafix m axibus , aut diametris atque ad ordinatas inclinatis 
Jumantur') m definitionibus Commandam aliquod defiderari , (jfr easme- 

5 rito re- 
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rito reiechts d Mydorgio fuiffie , nam licet latera tranfuerfa proportiona- 
lia fint lateribus rectis , non tamen dux emfdem nominis fethones ftmi- 
les erunt , uifi diametri <cqitc inclinata fint ad ordmatim ad eas applica- 
tas : tandem definitionem Mydorgtj fmiliiim fe£i tonum pariter imper fe- 
clam effe fufptcor ; nam licet dua feclioncs , quibus competit tradita de- 
finitio , feu pafsio eiufdem definitionis , fint reitera fimiles , non tamen e 
conuerfo fi milibus fettionibus c ornem t folummodo definitio , feti eius paf- 
fio , cum aliquando appofita pafsio in eifdem reperiatur : quod perinde efi , 
ac fi quis putaret triangulum aquilaterum aliquando latera iiuqualia ha- 
bere poffe . 

VIII. In hac definitione manifejli aliquid deftderatur\: inquit enim (Coni 
fimiles funt quorum axium proportio ad diametros fuarum bafium eadem 
cfl.; fi>uod quidem verificatur tantummodo in conis redis : at in fcalenis de- 
bent neceffario axes conorum efficere aquales inclinationes fuper bafes : Jguod 
quidem in fequentibus propofitiontbus manifejli ab Apollonio declaratur . Ita- 
que textum hac ratione r cfl itui debere puto . Coni (i miles funt , quorum axes a- 
que ad bafes snclinati ad diametros bafium proportionales funt . 

IX. Scelio penita in fuperficie coni a plano eum fecante , non per verliccm-j 
eius dtilio diettur in dido cono pofita , jr contenta ; cfi conus tllc continere di- 
citur eandem fedionem -.effr licet conifedio exhibeatur extra conum ; dicetur ni- 
hilominus contineri ab illo cono, in quo fedio illa accomodart poteft , feu in quo 
ab aliquo plano fecante effici potejl in coni fuperficie eadem illa com fedio . 


SECTIO PRIMA 

/ * . ■ . * 

Continens Propofit. I. II. IV. Sc X. 
PROPOSITIO L 

Q Vxlibet dux fe&iones parabolicx A B , C D , fi habue- 
rint axium ere&os A I , C N squales: erunt inter fc x- 
quales. Si vero dux lllx fe&iones fiierint xquales, 
erunt axium ere&a xqualia inter fe. 

Quoniam fuperpofita axi C H fuper axim A G , cadet fettio C D fu- 
per fe&ionem AB:li enim cadere non concedatur fuper illam •, figne- 
tur ( fi fieri poteft ) punftuin eius D , extra fe&ionem A B cadens : & 
educatur D F perpendicularis ad axim & perficiatur planum rcftangu- 
lum F N , & ab axi A G fecctur A E xqualis C F ; & educatur cx E 

i perpen- 
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Ibidem. 


pcspendicularis B E » & perficiatur 
planu E I . Et quia AI, AE aequa- 
tur C N , C F , vnaquaque fuo ho- 
mologo : igitur planum I E , nempe.. 

( i2. ex i .) quadratum B E ecquale 
cft rcdangulo F N, nempe quadrato 
D F ( 12. ex i. ) ergo B E aqualis 
eft D F j fi autem fuperponatur axis 
axi cadet D fuper B , qua: tamehaud 
cadere conccdum fuerat : & hoc cft 
abfurdum j ergo fieri non poteft , vt 
dua lectiones aquales non fint . 

Pr.xterea fupponamus duas illas fu- 
siones aequales effe inter fe , & fiat 
F C xqualis E A , & educamus ad 
axes perpendiculares B E , D F , & per- 
ficiamus plana reiftangula F N , E I. 

Quia fetftio A B cadit fuper fcdioncm C D , & A E fuper C F cadet ; 
alioquin eflent in eadem parabola duo axes : ergo F cadit fuper E, & D 
fuper B , & proptcrca B E potens planum E I ( 12. ex t.J xqualis erit n-iib- x. 
D F potenti planum I' N ( 12. ex- 1 , ) ; ergo duo plana funt aqualia ;fcd _ 
funt applicata ad aquales F C , A E ; igitur C N , A I ercfta aquales 
funt . Et hoc erat oftendendum. 


PROPOSITIO II. 

S I dux fediones hyperbolicx , aut dux ellipfes A B C, DE 
F habuerint axium figuras G I , H K fimiles , & xquales ; 
a dux illx fcdiones xquales erunt . Si vero dux leiftiones xquales 
fuerint, earufigurx axiu erunt xquales, fimiles, &fimilitcrpofitx. 
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Quoniam fa&a conuenienti fuperpofitione axis A M fupcr axim D 
O, cadet quoque fe&io A B fuper fc&ionem D E : fi enim non caditfu- 
per illam , fumatur ( fi fieri poteft ) cius pun&um B , extra fc&ionenL- 
D E cadens; & producatur ad axim perpendicularis B L vfque ad P;& 
perficiatur planum A P applicatum comparatum ; & fccctur D N squa- 
lis A L , & erigatur per N ad axim perpendicularis N E , & producatur 
vfque ad R, perficiendo planum D R applicatum comparatum; Et quii 
A I squalis eft D K, & A L squalis D N: erit planum I L, squale pla- 
no K N; cumque G I, H K fint dus figurs fimilcs, & squales, pariter- }j 
que I P , K R ; ergo duo plana A P , D R funt squulia : & propterca E 
N, B L , qus illa Tpatia poflunt ( 13. 14. ex 1. ) funt squales. Si autem 
fuperponatur axis axi cadet B L fupcr E N, eoquod duo anguli N, & L 
funt squales; igitur B cadit fuper E, quod prius cadere non concedeba- 
tur: & hoc eft abfurdum. Quapfoptcr fe&io fe&ioni squalis eft. 

Deinde ponamus duas fe- , 

&iones soualcs. vtinue rnn. -A I D K 


&iones squales, vtique con- tA . — , — } , 

gruet fe&io AB fc&ioni DE, f j 1 f\ f j 1 A». 

& axis A L axi D N , quia fi / , \fA ( ii / ] 

non cadit fuper illum , effent — -■ — 1 1 4 -j j 

in hyperbola duo axes , & in j/i i I i i /i j 

ellipfi tres axes, quod eft ab- _ u (, j j J J i/, ! 

sS.Hb.s. furdumfs*. 53.e*2.;Etfi- C \— V~ 1 l'i 1 

at A L squalis D N , & rcli- \ i\-\ \ \/\ j ! 

qua perficiantur, vt prius ca- N. / j i j [m , 1 | 

dent duo pun&a L , B fuper c * it ‘ 

N , E ; ideoque B L squalis 
erit E N ; & poterunt squa- 

'i- lia re&angula A P,D R applicata ad squales A L»D N ( 13. 14. ex 1.) 
' *' ergo L P squalis eft N R . Similiter ponatur A M squalis D O, & edu- 
cantur C M Q, E O S dus ordinationes, offendetur , quod M Qjequa- 
lis eft O S , & L M squalis N O; & propterca duo plana P Q^, R S iunt 
squalia, & fimilia; igitur duo plana G P, H R funt squalia , & fimilia, 
& L P oflenfa eft squalis N R : ergo G L squalis eft H N , & A L s- 
qualis D N ; & propterca G A squalis eft D H , & A 1 squalis D K. 

Quapro- 
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Quapropter dus figura: GI,HK funt squales , & fimiles. Quod erat 
o it cudendum. 


PROPOSITIO IV. 


S imili modo dcmoftrabittir,quod 
dux fe&iones oppofitx fint limi- 
les , & xquales . 

Eo quod axis' inclinatus cft communis', 

& ereiti lunt squales ( i<S. ex i. ) &prot 
pterea earum figurs squales quoque fun- 
inter fc.' Et hoc erat propofitum. 

PROPOSITIO X. 

P Ariter conftat , quod fi poten- 
tiales cum fuis abfciilis coprx- 
hendant angulos xquales obliquos , 
eadem conlequentur,qux prius dicta funt. 
Et hoc erat propofitum . 


vn 
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Nota: in Propofit. I. 

Vslibet dus fcitiones parabolies , 


AB,C D , quarum relationes 
funt duo plana A L , C M , de 
ere&i earum A I,C N squales. ip(s quo- 
que funt squales- Si vero dus ilis fcelio- 
nes fuerint septales , vtique earum appli- 
cata , & eredti erunt squales , &c. Verba 
ili. a propojititms ( applicata funt duo plana 
ALiCM, &c. ) ctfu in textam irrepfijfe _> 
puto, et quod reif angui* illa A L , C M , ne- 
dum aquali* non fupponuntur , fed e contrai 
v conftruuntur , atque demonjlrantar aqualia ef- 
fetnter /e. 

j Quia fi ponamus fagittam CH fuper fa- 
gina A G , cadet feftio C D fuper fctftio- 
nem A B : fi verd non cadit fuper illam , 
fignemus fuper literam , in quam non ca- 
dit punitum D:&c. Sic legendi puto. Quo- 
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niam , fuperpofita axi C H fuper axim A G , 
cire. vt in textu bebetur . Si enim axis C H 
fu per axtm A G applicatur, ita vt vertices A , 

C coincidant , necej/arto fccho C D cadet fu- 
per feti tonem A B alias ajjignari po/Jet pun- 
ctum eius D , extra fietlionem A B cadens . 

Prstcrea ponamus duas fcdiones ecqua- 
les, & C F squalis A E,&c. Textum cor- 
ruptum jic reftituendum cenfeo . Prxterea [ap- 
ponamus , duas illas fictiones aquales efifi in- 
ter fe, dr fiat C F aqualis A E , educamus ad 
axes perpendiculares B E, D F, &c. Sic enim 
difiinguittsr bypothcfis propofitionts a confra- 
ctione eius. 

Ergo fcdlio A B cadit fuper fctfHoncm.. 

C D , & A E fuper C F : alioqui eflent (e- 
(ftioni parabolicx duo axes ; ergo F cadit 
lupcr E , &c. Quoniam ( ex hypothefi) fccito- 
ncs A B, & C D aquales fiunt, facta intellectuali connenienti fupcrpofititne.fi- 
bi mutuo congruent , cr vertex A cadet fuper verticem C . Dico tam , axim A 
E cadere fuper axim C F : alioquin in eadem parabola , fcilicct in duabus pa- 
rabolis fibt congruentibus a communi vertice C, vel A , duo axes A E , cr C F 
ducerentur : quod ejl tmpojftbile . Pipare axis A E cadit fuper axim C F . 



Notas in Propofit. II. 


S I fuerint figura; duarum feftionem hypcrbolicarum , aut duarum clli- a 
pltum, vt duo plana G I , H K in A B , DE fimiles , & squales; 
vtique duae fe&iones squales erunt : fi vero dux fe&ioncs fint squales 
earum figurx erunt squales, fimiles , &c. In duabus fictionibus A B , & 

D E fumi debent figura G I , dr H h , non quale [cunque , fed ttt. e, qua ad axes 
fiunt , nimirum debent effe G A , dr H D axes inclinat t , ficu tranfuerfi , Cr A 
/\ atque D K eorum latera retia; tunc quidem, fi figura axium G 1 , H A fue- 
rint fimiles, Cr aquales, conica fcfltones B A, D E aquales quoque oflcnduntur 
in propofit tone . Quod vero particula illa ( axium ) defideretur tn textu pr po- 
fitionts , confiat ex primis verbis immediate fcquentts confiruttionis . Inquit 
enim. Quoniam fi ponamus axim A M fuper axim D O, &c. , 

Cumque G 1 , H K fint dux figurx fimiles , & squales , parirerquo b 
I P , K R ; ergo duo plana A P, 1) R funt xqualia, &c. Quia rcttangula 
I P , C I cire.t communem diametrum G / P confit fiunt , erunt inter fe fimi lia : 
par iter que K R fimile erit rett angulo K H : quare duo reti ungula I P, <jr K R 
fimilia funt duobus rect angulis G I , H K inter fe finalibus ; cr ideo illa inter 
fe quoque fimtha erunt , cr habent latera homologa aqualia , tlla nimirum , qua 
opponuntur aqualibus abafsis A E , & D N , igitur rettahgula P l , dr B K 

aqualia 
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Aquali* funt inter fe: funt veri reciangula N K,dr L I aqualia quoque (cum 
latera circa angulos rectos aqualia habeant , fingula jingulis ) ergo duo reclangu- 
la A P , & D R aqualia funt inter fe . 

C Quia , fi non cadit fuper illum, eflent feftioni hyperbolictc duo axes, 
& in cllipfi tres axes, &c. Quoniam aquales Jeciiones B A, E D fibi mutui 
congruunt , dr vertices A, dr H coincidunt ,jiquidem axis A L non cadit fuper 
axim D N ( cum ambo tamen axes jint ) haberet vnica feci io , fcilic et dua fe- 
ti iones congruentes, duos axes A L, dr D N conuenientes in eodem f unci o ver- 
ticis , quod in hjperbota ejl im- 
pofpbile ; in ellipji veri , in qua 
fimper duo axes referiuntur fi 
fi fic antes in centro ad angulos 
reilos , referietur tertius axis , 
ille nimirum , qui ab eodem ver- 
tice A ducitur in eadem fici tone 
A B ,dr non 'coincidit cum axi 
AL. , , 

d Ideoque B Ltrqualis eftN \ \ \ j 

E, & poterunt A P, DR,ap- 
plicata ad A L , D N at qualia* • » » c ‘ 

&C. Sjtia quadrata aqualtum-j 
B L, E N aqualia funt reti angulis A P , D R ; erunt illa aqualia , dr eoritm-a 
latera A L , D N fati a funt aqualia ; igitur reliqua duo latera L P , N R a- 
qualta quoque funt. Simili modo oftendetur, quod M qualis ejl O S , feit i 
T aqualis ejl N V ,dr L M , ficu T Jtjaqualts eft NO,fcu V Si erant autcrrL-i 
prius L P, N R aquales ; igitur refidua P T , & R V aquales erunt , fid quia 
T Jf, dr G L funt parallela far i ter que V S,dr H N ; ergo vt T P ad P L ita 
ejl dfT ad L G ,j!mili modo vt V R ad R N ita ejl S V ad N Hi habent ve- 
ro dua aquales T P , dr V R ad duas aquales P L , & R N eandem proportio- 
nem , igitur dua aquales JfT ,drSV eandem prottortionem habent ad LG,dr 
N H ,dr propter ea ha erunt aquales, dr ablatis aqualibus A L, DPI, erunt reliqua 
A G , & t> H inter fe aquales ,& habet G A ad A I eandem proportione, quam 
Qj ad T P, fiu quam S V ad V R; far iter qi H D ad D K ejtvt S V ad V R 
( propter parallelas drjimilitudine tnanguloru ) igitur vtGAadAl ita erit H D 

ad 
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ad D h' ,dr propter ea etiam confeqnentes A I D K aquales funt inter fe , 
& comprehendunt angulos rei! os A, & D; ergo Jigura G A I,& H D Kfimi- 
les Junt infer fe , aquales . 

Nota: in Propofit. IV. 

I Ara ergo dcmonftratum eft , quod duo 
vertices tympani funt fimiles,& .xqua- 
les , & inclinatus communis inter vtrum- 
que verticem ( 1 6. ex i. ) ergo figura eft 
communis, &c. Hac propofitio ejl velutt Co- 
rollarium prima partis fecunda propo/itionis tn 
qua ojlenfum eft , quod fi dua hyperbole habue- 
rint axium figuras aquales , & fimiles , erunt 
quoque feiliones ipft aquales , fir congruentes ; 
habent ■vero feihones oppofita A B ,& D E 
( qua vocantur Feraces Tympani ab Arabico 
interprete ) figuras D A H,& A D I axis D 
A aquales , & fimiles ( vt in 1 4. primi libri 
demonftrautt Apollonius ); ergo feiliones oppo- 
fita aquales erunt inter fe, & congruentes. 



Nota: in Propofit. X. 

* 

S imiliter conflat , quod fi potentes contineant cum fuis abfciflis angu- a 
los cquales obliquos, iudicium eft, quod memorauimus! in lectioni- ^ 
bus , &c. Senfus huius propo/itionis talis eft . In duabus feiltonibus conicis, fi 
cum carum diametris ordinat im applicata [contineam] angulos aquales , non re- 
ilos , & earum latera rcila fint aqualia in parabolis , in reliquis vero feti toni- 
bus latera rcila , & tran- 
fuerft aqualia , itant figura 
ipft aquales fint; erunt fe- 
iliones ipft inter fe aqua- 
les : & e cqnuerfofi feit to- 
nes aquales fuerint , habe- 
bunt latera aqualia tarum 
diametrorum , cum quibus 
ordinatim applicata angulos 
aquales, non re if os continent . 

Demonftrationes non apponuntur ab Apollonio , quia tjfdcm verbis omnino in 
tifdem figuris abfolut pojsunt . Sint enim primo dua parabole A B , & C 2 >, at- 
que earum diametri A G,& C H efficiant aquales angulos F,& E, cumordi- 
natun duitis t) F ,& B E , Jintque Utera recta AI, C A' aqualia . Dico , 

feiliones 
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fellionts aqkalet effc . Sumatur quidlibet punitum B in /titione B A ducatur que 
ordmatim applicata B E , fccctnrque C F aqualis A E , & ducatur ordinat tm 
D F . Mantfefium ejl , rcllangula F. A I,& F C N aqualia e/e ( eunt Utera _j 
fint aqualia , fmgula /ngulis J i his vero reti angulis aqualia Junt quadrata or- ; 
dtnattm applicatarum B E , D F ; ergo Cr quadrata funt aqualia , atque eorum 
latera B E , D F aqualia quoque . St igitur parabola fuperponantur ita , vt 
punitum E fuper F , & diameter A E jnper C F cadat , nectjfario punitum A 
fuper C cadet ( propter aquali tat em ab/c i/arum) atque punitum B juper puniti 
D incidet ( propter ea quod anguli E, & F aquales funt , par iter que relia B E, 
& D F funt aquales ), efi quia quodltbet punitum B parabola A B cadit femper 
fuper /cilionem C D ; ergo dna /ciliones B A, cr D C fi, bt mutuo congruunt , & 
ideo aquales funt . Non fccus conner/um huius propofitsoms demonfiran potefi. 

Altera vero pars propofitionis breuius de- 
monftrabitur hac ratione . In duabus hjpcr bo- 
lis , aut ellipfibus efficiant ordinat tm applicata 
B E, D F cum diametris A E, & C F angu- 
los aquales, cr non reUos ; fintque tranfuer/a 
latera G A, efi H C aqualia , par iterque late- 
ra relia A I,efi C N aqualia. Dico, /ciliones 
B A , C D aquales effc . Sumatur quodltbet 
punitum B /c Itionis B A, ducatur que ad A E 
diametrum ordmatim applicata B E , fccctur- 
que C F aqualis abfiijfa A E , ducaturque F D 
ad H C F diametri ordmatim applicata . Erit 
r e U angulum GEA ad quadratum B E, vt la- 
tus tran/uer/nm G A ad reltum A 1 ; pariter- 
que reti angulum H F C ad quadratum F D 
erit, vt H C ad C N ; habent vero dua aqua- 
les G A,& H C eandem proportionem ad duas 
aquales A I, (fi C Ni igitur relt angulum G E 
A ad quadratum B E eandem proportionem ha * 
btbit , quam reltangulum-i 
H F C ad quadratum D F , 
funt vero rellangula G E 
A, H F C aqualia inter /e 
( quandoquidem eorum la- 
tera A E , C F /alta funt £ 
aqyaha ) qua addita ipfis 
A G ,<fi C H aqualibus ef- 
ejfciunt latera E G , dr F 
H aqualia ; ergo quadrat a 
d * um B E,<fi D F aqua- 
lia funt inter /e ; & ideo ordinat im applicata B E , dr D F aquales erunt, 
filuare /alta, vt prius , inte/lclluah /uperpofitione i nedum vel te x A fuper C , 
Jed etiam quodltbet punllum B fclHonts A B fuper feOionem C D cadet ; ideo- 
que feli tones fibi mutuo congruent , (fi aquales erunt . 

E conucrfo , fi fclhones B A, & C D aquales /apponantur , fibt mutuo con- 

T gruent. 
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gruent, dr ideo i communi Vertice /t, 
ducta qualibet diametro A E , vel C 
F , ad quam ordinat im applicetur qua- 
libet B E , fcu D F i» angulo non re- 
cto ;flntque latera tranfuerfa, cr reda 
C A, At, atque H C , C N . Dico , 
huiufmodt later a, & figura fcu rec to- 
gula G A I, H C N aqualia, dr fimi- 
lia ejfc inter fe,Cr fibt mutuo congru- 
entia . Si enim hoc verum non eft , eo- 
rum diametri G l , & H N Jimilitcr 
pofita , dr /obtendentes communem an- 
gulum A non comcident ; dr ‘deo aquidiflantes erunt aut fe mutuo fetabunt in 
vno puncto : ducatur ergo a termino E alicuius ordtnatim applicata B E rectae 
linea E M parallela lateribus rectis A I ,C N ,ita vt fecet diametros f gurarum 
fupra aut infra occurfum in duobus punctis M ,drO. Igitur in fectione A B 
idem quadratum ordinati m applicata B E, fcu D F aquale erit reet angulo A E 
M , dr in fectione D C aquale erit rectangulo C F O , funt que abfcijfa A E, & 
C F aquales ; ergo M E , & O F aquales inter fe funt : pars , & totum quod 
eft abfurdum: Non ergo Utera figurarum inequalta funt . Jduod erat oftenden- 
dum. 



SECTIO SECVNDA 

Continens Propofit. III. VI. VII. Sc IX. 
PROPOSITIO III. 


C Onife&io non eft aqualis Tectioni qui ciufdem generis cu 
illa non fit . 

Etenim elli- 
pfis non erit ae- 
qualis alicui pa- 
rabolx , aut hy- 
perbolae ; quia., 
illa eft termina- 
ta, hx vero funt 
indeterminatx . 

At parabola D 
E F , cuius axis 
D I non erit x- 

qualis hyperbolx ABC, cuius axis A C , & inclinatus A H. Quia fi 
abfcindantur A K, K G xquales D L, L I,& educamus ad axes perpen- 
(iicularcs B K, C G, E L, F I: Dico, quod Tectio D F non eft xqualis 

fedtioni 
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lectioni A C ; quia fi cflct squalis illi , fad a lupcrpolicionc , fibi mutuo 
congruerent, & caderent punda E, F, L, I, /uper B, C, G, K, & etTet 
F I squalis C G, atque E L squalis B K; ideoque quadratu F I ad qua- . 
dratum E L cflet, vt D I ad D L ( 19. c * eiletquc quadratum C G '• 
ad quadratum K B, vt A G ad K A, quod elt abfurdumjquia illius pro- 
portio ad iilam cft , vt H G in G A ad H K in K A ( 10. ex 1. ) Igitur >• 

ledio parabolica non cft squalis ledioni hyperbols , nec lectio aliqua., 
squalis cft lectioni , qus non fit ciuldcm generis ; Et hoc erat often- 
dendum. 


PROPOSITIO VI. 


a S~\ Vxlibet dux feaiones A B C, & D H F, quarum portio 
vJ^ vnius fuperpolita portioni alterius congruit, funtxquales 


inter fe , 

Alioquin congruat portio B C portio- 
ni E F , at non cadat portio A B luper 
D E.led cadat in fitu E G, & educamus 
lineam tangentem duas lediones in H , & 
educamus E I, D G F parallelas tangen- 
ti ; Sc ex H ad lemipartitionem ipfius E I 
ducatur H K , qus occurrat D F in L. 
Et quia H L lecat bifariam lineam paral- 
lelam tangenti ab cius termino duds ; 
ergo cft diameter vniuerfs ledionis f 5. 
ex 2. ) quare bifariam lecat vnamquan- 
que cx D F, G F, & fiet D L squalis G 
L, quod eft ablurdum : igitur ledio A B 
C tota congruit ledioni D H F . Quod 
erat oftendendum . 



J4-lib. t. 


7 Jib. j. 


PROPOSITIO VII. 

a r\V* ordinationes axis in qualibet coni fc&ione abfeindunt 
I J a fedione ex vtraque parte axis duas portiones , quarum t 
fi vna alteri fuperponatur fibi mutuo congruent , nec congruunt 
alicui alix portioni fedlionis . 


T 2 


Sit 
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, Sit conifedio A B C , & eius axis B D , & fu- 
mantur in fcdione punda G, C, ab eis cduca- 
turdux ordinationes GH,C A occurrentes axi 
in I, D . Dico , quod B G congruit B H, & G 
C ipfi H A , & fuperficies B D C fupcrficiei B 
D A , & fegraentum B G C fegmento B H A . 
Quoniam axis B D bifariam diuidit G H, A C 
in I, D , vtique G I ipfi I H congruet , & D C 
ipfi D A , & duo punda G , C fuper duobus 
pundis H, A cadent, & portio fcdionis conica: 

G C fuper portionem H A , & G B fuper H B : 

Et dico , quod portio H A non congruit 
alicui alteri portioni , quam GC.-fi enim 
polfibile cft cogruat portioni C K , & por- 
tio H B congruet portioni, qua continua- 
tur ipfi K C;crgo cadet B ex H B non fu- 
per B ex C G B,- quia portio H B non eft 
ecqualis portioni C B,-& propterea incidet 
axis B D in alium locum , cfTentque eidem 
fedioni plures axes : quod eft abfurdum i 
•»8.Iib.*. ( 51. 52. ex 2. ) igitur non cadit H A nili 
fuper C G. Vt fuerat propofitum. 


/ 

\ Q. 

2 1 

1 \ 


A 

JQ 


E 


B 


X 

/ 

ll \ 



PROPOSITIO IX. 

M Anifeftum eft ex demoftratis , quod portiones fc&iorum a 
atqualium non congruunt fibi inuiccm , nifi earum di- 
ftantia: a verticibus fint xquales . 

Oftenfum enim eft fibi non congruere , quarum diftantix a verticibus 
non funt xquales, quia portio H A , fi caderet fuper portionem C K, & 
earum diftantix a B non clfcnt xquales, confequitur, quod in hyperbola 
48.U>. ». fint duo axes , & in ellipfi tres axes : quod eft abfurdum ( ji. j 2 . 53. 
ex 2. ) 

Si autem in ellipfi cadit axis A E tranfuer- 
fus fuper axim redum illius , vtique differunt 
inter le, & non fibi inuiccm congruunt fedio- 
ncs. 

Conftat etiam , quod in fedionibus inx- 
qualibus , vt A B C , D E F portio vnius ea- _ 

* rum non congruit portioni alterius. G 

Alioqui congruet B A ipfi D E,& congrue- 
ret etiam E F ipfi B C ( 6 . ex <S. ) eKiaque fe- 
dio C B A xqualis fedioni F E D: at fuppo- 
fqimus , non elfe xquales, quod cft abfurdum.- 

Ergo 
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ergo non congruit portio alicuius 
fe&ionis portioni alterius fe&ionis, 
cui aequalis non eft. Et hoc erat 
oftendendum . 


B E 



Notae in Propofit. III. 

E Tenim ellipfis non eft aequalis alicui hyperbole, &c. Suppleri debet in 
textu verbum ( parabolae ) dicende. Etenim ellipfis non eft equilis elicui 
peribole, aut hyperbole, qui* ille eft determinet* ;h e vere funt indetermmete, 
fcilicct ellipfis e fi finite pereboU vero , & hyperbole in infinitum extendi pof- 
fiunt, & propter e e nulle rettone equeles oftcndcnlur . 


Notae in Propofit. VI. 


/'■'V Vaelibet duaefeAiones A B C, DE 
F , quarum vnaquaeque literarum-. 

> X t , luperpofita literis alterius con- 
gruit ;vtique funt aequales, &c. Legendum 
puto, guelibet due fttt tones -A B C ,& D 
E E , quorum portio vnius, elterius portioni 
fuperpofite congruit funt equeles inter fit. 

Notae in Propofit. VII. 

O Rdinationcs axis in qualibet hyper- 
bolarum abfeindunt a feftione ex 
vtraque parte axis duo fegmenta , quae, 
fi cadit vnum fuper alterum , fibi mutuo 
congruunt , nec excedunt , nec deficiunt , 
nec congruunt alicui portioni feftionis , 

&c. Expungi debent verbe eliqu* huius te- 
xtus fuper uecenee , & eliqu* ediungi, vt fenfus continuus telis fit . Due 
crdinetiones exis in quelibet coni feci tone ebfeindunt e feiiione ex 'btrequcj 

parte , exis dues portiones , querum vne ebert fuperpofite fibs mutuo congruent , 
nec cogruunt elicui e/ie portioni fecltonts . 

Quoniam axis B D bifariam diuidit G H , A C , Scc. Ex eo 
' ad exim B D fecentur biftriem e b 

illo , 



enim 


eppltcete 
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ttloiifi ad angulos r citos , Ji intelligatur fuper fici es B 1 G , fnperpofita fuperfi- 
uci B I H , il.iut axis fuper axim cadat, atque vertex S Jit temni unis necef- 
fario punitum / commune erit , atque recta l G fidet fuper i H , cum an fu it G 
1 B , (fi H t B recti Jiat , atque punctum -G cadet in H , propter aqualttatcms 
duarum ordinatim applicatarum I G , I H : eadem rattonc qualibet alia punita 
J e It tonis G B inter G , efi B fumpta cadent fuper B H i & ideo portio fi It tonis 
conica G B congruet portioni B H, (fi eidem aquatis ertt . Simi/i modo conjlat , 
portionem G C aqualem efie portioni H A ,& fic „ 

fuper ficies ipfa . JJuod vero portio H A non con- 
ornat alicui alteri figmento C f prater <j C , con- K 

fiat ex eo, quod fi portiones K C, & A H fibi mu- v / I \ , 


ir/ 

'N 


tuo congruunt, ve nimirum punitum C fuper H , (fi / 

punitum K fuper A cadat : (fi concipiatur puniti pj 
C idem ac X , (fi K idem ac 0 , (fi porlio O A’ L / q~ p fle 

aqualis immo eadem fictio K C £ , (fi illius axis ' x . K 

i M omnino tdem ac axis B D: tunc quidem ( ex 

prece dent i prop. 6. ) feltiones ipfa A B , (fi J\ B ,fiu O L aquales erunt , (fifi- 
bt mutuo congruentes : (fi propterea H B cadet Jttper portionem maiorem C B 
feu ei aqualem N B L ( cum H B aqualis oflcnfa fit ipfi G B ) (fi ideo vertices 
B , & L duarum axium B D ,tfi L M in duabus feltsonibus A B , (fi K B fiu 
O N L i n. t qualibus non con nente nt : quapropter in deabus congruentibus , feu in 
eadem fe Itione duo axes B D , (fi L M exifient , quod efi abfurdum , quia (fi 
contra propof: 48 . libri 1 . 


Notcc in Propofit. IX. 

M Ar.ifcftum eft cx dcmonftratis , quod portiones fc&ionum xqua- 
Iium non congruunt , &c. Sicutt in profof 7 . dictum efi , quod dua 
pontones non dqualtter a vertice axis di fi antes fibs mutuo congruere nopoffnnt, 
tta hic in duabus quibuslibet aqualibus conifillionibus idem verificari ojlendii 
tur,quod nimtrnm dua portiones cuiuslibet fictionis conica, vel duarum aqua- 
lium fictionum inaqualtler a vertice axis dsfi antes non fint congruentes . Hoc 
autem alia ratione demonfirare fuperuacancum non erit, cum demonfiratio, qua 
in textu Arabico corrupto affertur non omnino fulciens videatur , fid prius 
ofiendendum efi . 

LEMMA I. 


I °N duabus aqualibus conifiecitombus AH C , tfff D E F , quaru>n-> 
axes A G , D fi defertbexe duos circulos aquales contingentes com- 
tas fictiones , quorum is , qui propinquior efi 'vertici extrinfecus , reli- 
quus evero intrinfeciu fici tonem tangat. 


In 
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in {cilione ABC ducatur ramus breui fe- 
tans fingularis 1 L fecans axem in G , fit que 
1 functum concurfiss perpendicularis I K ,(fi 
br cui fec antis ; (fi a qualibet punite B inter 
L , & verticem A ducatur alius ramus bre- 
ttifecans B M , qui occurret L l vitra axim 
in M , (fi inter punita G , & l ; coniungatur- 
que recta linea B I . Junoniam angulus L G A acutus efi , erit angulus G M N 
internus , (fi oppofitus in triangulo G M N minor tHo , efi ideo acutus , (fi pro- 
pterea qui deinceps efi angulus B M I erit obtufus , (fi ideo in triangulo IBM 
latus 1 B fubtendens maximum angulum obtufum maius erit latera B M ; fcd ra- 
mus / L maior efi , quam I B , propterea quod remotior e/l a vertice A , igitur 
ramus I L maior erit , a nam B M: Secari ergo poterunt aquales recta linea I. B, 
£ S , qua fint minores qutde , quam I L , fed maiores., qitam M B;(fi defcnbantur 
duo circuli , quorum radq fint S B, dr B L aquales, atque centra fint S, (fi B > 
Manifcflum efi circulum , cuius radius B S contingere conijetl tonem A C ircj 
fundo B,dr extrinfecks incedere , propterea quod radius B S maior efi maximo 
breuifccantium M B a concnrfu M educto ; 'e contra circulus radio B L deferi- 
ftus tntrinficks continget eandem conifieiiionem in L cum ramus M L minor fit 
fingulari brcuificante L I . T ande in feltionc D E F fecetur axis abfeifia D H 
aqualis A N , & in angulo D H P aquali angulo A N B ducatur radius T HP, 
qui fiat aqualis S B,(ficetro T radio vero T P circulus defer ibat ur . Et quia in 
Jcltionibus aqualibus abfeifia, breuifreantes, anguli ab cis contenti, (fi circu- 
li deferipti Jiint aquales, Cr congruentes ; igitiit circulus radio T P de fer i f tus , 
contingit conifeltionem D E F extrinfecks ; ficuti circulus radq S B tangebat 
ftllionem A B C in B extrinfecks. Vtcrat propofitum. 

Hoc demon jb at o ojkndccur, quod m duabus ccnifetlionilus ABC, 
D E F aqualibus , quarum axes A G , D H dita portiones B C , (jff 
E F non aque ab axium -verticibus remota non erunt fibi congruentes. 

Si enim pojibile efi B C , & E F fibi mutui congruant , (fi fumatur interme- 
dium punctum commune , vel duo puncta coincidentia L , & P, efi quia portio? 
nes B C , E F inaquahter diftant a verticibus , ergo puncta coincidentia L , P 
non erunt aqua a verticibus remota; fit ergo P propinquius vertici D, quam efi 
L vertici A, efi per L, & P ducantur recta 
tinca L 0, P Jf tangentes fectionts,<fi exlc- 
mata pracedentt defcnbantur duo circuli a- 
qnales Z P T , & V L X radqs / L dr S 
P , quorum Z T cxtrtnfccus tangat fictione 
in P , & V X intrmficus in L , cumque eo- 
rum radq 1 L, S P fint brtuificantes , erunt 
perpendiculares ad L O , P contingentes 
fili iorum in £ , & P ; atque portiones B C , E E fibi mutui congruunt , idefi 
confittuunt micam communem peripheriam , ergo rciia linea L O , P Jf 
contingentes eandem fictionem fibi mutuo congruent , parsterque breuife- 
c antes aquales L I , P M ad illas perpcndiculariter tnfiftcntes erunt congruentes 
quoque, (fi propterea circule V X, Z T ab qs radqs geniti erunt quoque congru- 
entes. 


t7.Iib.j-. 


Ex n. 
Addit, 
lib. j. 
8, Addit, 
lib. t. 
Ibidem. 


PROP.i. 

Addit. 



Diijitized by Google 



1 5 2 Apollonij Pergaei 

entes ; ideoqttc fi vnus eorum , nempe Z T extrinfeeus ungit communem portio- 
nem conicum B C , reliquus V X extrinfet us quoque eum tanget , fed tx confra- 
ctione intrinfecus fed tonem tangebat , quod efi abfurdum ; A 'on ergo dua por- 
tiones B C , & E F non aque a -verticibus axium remota fibt mutuo congruent . 
.Quod erat ojlendendum . 

Si autem cadit in ellipfi axis A C tranfuerfus fuper axim rcCtum illius; [j 
vtique excedit illam, & non fibi mutuo congruunt lectiones, & quidam 
congruunt, &c. Senftts efl . Si intclligantur dua elhpfes , habentes axes tran- 
fuerfos A B ,& G H aquales inter fe, par iter que 
axes redos C D, I K aquales : & axis A B tran- 
fuerfus vnius ponatur fuper I K axim redum al- 
terius, ita vt centra fbt mutuo congruant in E : 
tunc quidem , quia axes tn elltpft tnaquales fune .. 

( alias effit circulus ) igitur extremitates axis tran- Q {_ 
fuerft A B non cadunt fuper extremitates axis re-^ 
di K / , neque G , H cadunt fuper C ,D; o~ ideo 
circumferentia dlipfium fe fe mutuo fecant qua- 
titor in locis , vt in libro 4 . oflenfnm ejl . 



SECTIO TERTIA 

Continens Propoli t. V. Sc VIII. 


PROPOSITIO V. 

S I per centrum E ellipfis A B , C D tranfeat linea reda A 
C vfque ad fe&ionem ; vtique bifariam diuidit fuperficicni 
lectionis, & circumferentiam illius , fcilicet erit fuperficies A B 
C aequalis fuperficiei A D C , 

Nam C A C fuerit axis lectio- 
nis, vtique circumferentia ABC 
congruet A D C , nam fi non co- 
gruit fignemus locum B, quod al- 
teri fcdioni no coincidat , & pro- 
ducamus ex illo perpendicularem 
B F fuper A C vfque ad D . Er- 
go B D ordinata eft ad C A , & 
propterca B F fuperpofita cogru- 
ct ipfi D F , & cadet B fuper D, 
quia B F xqualis eft D F f 8. ex 
t.)s fed non cadebat fuper illum ; quod eft abfurdum . Igitur circumfe- 
rentia 
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rentia ABC aequalis cft circumferentiae A D C , & fuperficies illius s' 
qualis fupcrficici. 

Iara linea G H tranfiens per centrum ellipfis non fit axis . Ducamus 
ex G,H fuper axim C A duas perpendiculares G I , H K , quae pertin- 
gant ad L , M. Et quia fi ponatur A D C fuper ABC, congruit G I 
fuper L I ( 7 . ex 6. ) Sc cadet G fuper L , quia G I aequalis eft I L , Sc 
eadit circumferentia C G fuper circumferentiam C L ; ergo fuperficies C 
I G squalis eft fuperficici C I L : & quia B C D congruit B A D, & fu- 
perficies fuperficici, cadet C I fuper A K, & L 1 fuper K H , & circum- 
ferentia C L fuper circumferentiam A H ( quia E I squalis eft E K ) Sc ■ , ■ 
fuperficies C I L congruit fupcrficici AKH; & propterea fuperficies A 
K H aequalis eft G I C,& triangulum EGI aequale eft triangulo E KH; 
igitur fuperficies A E H aequalis eft fuperficici G E C,& circumferentia 
A H squalis eft circumferentis G C, critque circum ferent ia C D H, & 
fuperficies eius squalis A B G ,& fupcrficici illius. Quare G H tranfiens 
per centrum feftionis A B C D bi/anara eam diuidit. E: hoc erat often- 
dendum. 


PROPOSITIO VIII. 


S imiliter confiat , quod fi ex quolibet quadrante ellipfis le- 
centur circumferentia? , per quarum extremitates rcftse li- 
‘ nes coniunda? fint ad eundem axim ordinatim applicata; , & 
atque a centro remota: ; vtique funt congruentes , & squales* 
nec alicui portioni eiufdem foSionis vna illarum aequalis eft . . 

Nam dcmonftrauimus , quod dus fuperficies 
G I C, L I C libi congruunt, nec non congru- C 

unt , duabus fuperficiebus H AK.MAKf j. 
ex 6. J i Sc Ct eduxerimus duas ordinationes N 
O , P Cb quarum diftanti* a centro fint squa- 
les , fimili modo oftendetnr , quod fuperficies 
N R C , O R C, A S Q, A S P fint congruen- 


O , A Q_^ A P fint congruentes , remanebunt 
quatuor legmenta GN,LO,HQ,MP con- 
gruentia , & fuperficies quoque eorum congru- 
entes. Et infuper dico, quod quodlibet horum 
fegmentorum non congruit alicui alio fegmen- 
to ; nam fequerctur , quod in eadem ellipfi fine 
tres axes, vti didtum cft. Quare patet propofitum. 
.. • ' •• : • • , ■ ■; ' ■ . 


n / 

iTN 0 

q 7 

i - y. 

a f . - 

'c 

jA .. 

E j 
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A polioni j Pcrgsci 
Nota’ in Propofit. V. 


A Tque B C D congruit B A D , & fuperficies fupcrficici.&c. J?ut- a 
ni a m in fecunda figura E D cjl axis clltpjis per centrum E ductus ; erga 
vt tn prima parte huius propofitionis dictum eji f fibt mutuo congruent femiclii- . 
pfcs B C D,& B A D. 

Notae in Propofit. VIII. 

N Am dcmonftrauimus , &c. Expofitio huius 
propojitionis hac erit . Sit elhpfis AECO, 
cuius axes C A ,& B D ,& in quolibet eius qua- 
drante fignentur tales circumferentia N G, O L, H 
M P , 1 't comantia retia linea 0 N , G L, H 
M , dfP fmt ad axim A C ordinatim applicata fe- 
c antes cum in R, l , K,S; Jintque binarum extre- 
marum N O, P JJa centro E dijlantia aquales E R , 

E S,& binarum intermediarum LG,HM aquales a 
centro dijlantia E 1 , E K cjl cudendum cjl fegmenta 
G N, LO, H P aqualia ejse . 

Et infuper dico , quod quodlibet horum feg- 
mencorum non congruet alicui alio fegmento , 

&c. Si enim in eodem, vel in duabus ellipjis qua- 
drantibus fumantur fegmenta G N ,& M P non aque ab axis vertice B vel a 
verticibus A, C.eiufdem axis remota, non erunt congruentia, vt deducitur ex 
propof. i. additarum huius. 



SECTIO CLVARTA 

Continens Propofit. XI. XII. XIII. & XIV. 
PROPOSITIO XI. 


Vati 

VJ ctu 


Vaelibet fcdio parabolica , vt A B, cuius axis B C, & ere- 
dum B D fimilis eft cuilibet fcdioni parabolica: >vt E F, 
cuius axis F H, & eredum F I. 


Pona. 


Digitized by GoogI 


Conicor, Lib. VI. 


V 


155 


F I 



Ponamus iraque C Bad B D, vt H F ad F I , & diuidantur tam B C, 
quam F H in p undis K , L , M , N in eifdem rationibus, & educamus fu- 
per eas ordinationes O P , Q. R , A S , T-V’, X Y , E Z . Quia B C ad 
B D eft vt H F ad F I, & A C eft media proportionalis inter C B , B D Ex n. 

( 12. ex 1. ) pariterquc E H inter H F, F 1 ( t2. ex 1.) igitur A C adC Hb i. 
B eft, vt E H ad H F , & A S dupla iplius A C ad C B eft , vt E Z ad 
a H F,- cumque B C ad B L polita fit, vt H F ad F N ,erit B D ad B L, vt 
I F ad F N ; igitur Q R ad L B eft vt X Y ad N F,- atque fic oftcndetur, 
quod O P ad K B eft , vt T V ad M F , quare proportio ordinationum^ 
axis vnius ledionum ad fua abfcifta eft, vt proportio ordinationum alte- 
rius ad fua ablcilfa,& proportiones abfciflarum vnius fcdionis ad abfclf-, 
fa alterius fedionis caedem funt . Quaic fedio A B fimilis eft icdioni E -• 
* F. Quod erat oftendendum . ‘ . 5 ’’ 

< ■ , - ' ' * * . ; 

PROPOSITIO XII. 

S I duarum hyperbolarum , aut ellipftum dua? axium figura: 
fuerint fimiles' , vtique fc&ioncs limiles erunt: Si vero fue- 
rint fedioncs fimiles , figurx etiam fimiles erunt . 



Sint fcdiones A B,E F, earum axes inclinati, vel tranfuerfi B *, F b, 
a 3c eredi carutjl B 1) , F I, & maneant ligna, ordinationes", & proportio- 
b nes caedem., qua; in. praecedenti propolitionc . Quoniam figura fedionis 
■ : V 2 AB 


Digitized by Google 



* 




Dcfin. i. 
huius. 


Ex def. 2. 
huius. 


«iJkt. 

Ibidem. 


i <6 


Apollonij Pergaii 



A B fimilis cft figurx fe&ionis E F,erit quadratum H E ad H b in H’F, 
vt quadratum ACadC<rinCB;&£HinHFad quadratum H F , 
vt n C in C B ad quadratum CB( nam pofuimus H F ad F b, vt C Bad 
B d) ergocx xquahtate, quadratu E H ad quadratu H F eft , vt quadra- 
tum A C ad quadratum C B : & propterea E Z ad H F cft vt A S ad C 
15 i Atque fic oftendetur , quod;X Y ad N F fit vt Qjl ad L B , & T V 
ad M F lit vt O P ad K B ; ereo proportiones ordinationum axis vnius 
earum ad fua abfeifla funt eredem rationibus aliarum ordinationum axis 
ad fua abfeiffa , & altematiue . Quare dux feitiones funt fimiles. 

E contra oftendetur , quod 
fi dux fe&iones fuerint' nmi- 
lcs, earu figurx fimiles quo- 
que erunt. Quia eft A Cad 
C B, vt E H ad H F,& ean- 
dem proportionem habent 
carum quadrata , atque., 
quadratum H F ad H F in 
H b cft , vt quadratum C B 
ad C- B in C d ( eo quod 
H F ad F i pofita fuit , vt 
C B ad B a ) ; ergo ex ae- 
qualitate quadratum EH ad 
b H in H F , nempe I F 
ad F b ( 20 . ex' i. ) eft , vt quadratum A C ad < C in C B , nempe vt 
D B ad B * f ao. ex i.j ; quare figura' duarum fc&ionum funt fimiles. 
Et hoc erat oftendendum . 





J * 
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PROPOSITIO XIII. 


JP Arabola non eft fimilis hyperbolar , neque ellipfi . 

Hyperboli, feu ellipfis A B fit axis B C, & inclinatus, feu rranfuerfus a 
B d, & E F fit feftio paraboli , cuius axis F H. Dico , quod fe&io ET 
non cft fimilis fedtioni A B hyperbolici, aut elliptici, alioquin fit fimi- 
lis ali- 
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b lis alicui earum f li pof- 
fibile eft ) ergo po (fu- 
mus educere in lingulis 
fcftionibus potentes , 
qux habeant ad fua ab- 
fcilfa axium cafdc pro- 
portiones , & ablcilfs in 
ter fe fine proportiona- 
les ; fintque ilis V M , 

YN, P K, RL. Quia 
Y N adN F polita fint, 
vt R L ad L B, & N F 
/ ad F M.vtL B ad BK, 

& F 'M ad M V , vt B 
K ad K P ; ergo Y N ad 
M V in potentia , nem- 
pe N F ad M F f curru 
f eft io lit parabola 19. 
ex 1.) nempe L B ad B K ex contruftione erit.vt R L ad K P potentia, 
qus eandem proportionem habent , quam a L in L B ad a K in K B i 
quia leftio eft hyperbolx , aut clliplis ( 10. ex 1. ) quare a L in L B ad a 
K in K B eft, vt L B ad B K; quare a L eft squalis a K : quod eft abfur- 
dum. Igitur parabole non efttimilis vili reliquarum feftionum. Et hoc 
erat probandum . 

PROPOSITIO XIV. 

| ^ T fic oftendetur, quod hyperbolae non eft fimilis ellipfi. 

2, Alioquin fequitur , quod quadratum 
R L ad quadratum K P, nempe a L in_. 

L B ad a K in K B io hyperbola eft, vt 
quadratum Y N ad quadratum M V , 
leu vt b N in N F ad b M in M F in el- \ 
lipli . His politis : quia L B ad B K po- 
lita fuit , vt N F ad M F i ergo a L ad 
a K eandem proportionem habet, quam 
t N ad b M : & hoc eft abfurdum . Qua- 
re feftio A B non eft limilis E F ; vt fue- 
rat propolitum . 



F t 



ao.lib. 
21. lib. 
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M O N I T V 'u: 3 .;^"' 

• ••;/•.> i . .'i.oj.-bv' tetr. 

I N principio huius libri monuimus , definitionem fmfilon cmic.irtlm 
Ultionum , c]u* circunfertur , uitiofam efife ; tjnfd hif ofiet.denfim 
fufcepimus : fed prius hac demonfiranda fiunt . ■ . , 


L E M M A • H. 



. . I!t 1 ■ , r \l-/\ 

I N duabus conifieciionibus A 8 , E F eiufidem neminis fient axiain-* 
figura G 8 D , K F 1 fitmiles inter fie , idefi trdnfiuerfia latera 08, 
K F proportionalia fint lateribus retiis 8 D , F 1 : duci debent in fimgu- 
lis fiellionibus feries applicatarum ad axes , ita ut axium abficijfa ( qua 
proportionales fiunt inter fie ) ad conterminas potenti ales non fint m fi fidem 
rationibus . 

Sumantur dua abfcifft B C, F H, quarum C B ad B D habeat piaiorempro- 
portionem , quam habet HF ad FI, <frCB,HF fecentur proportiMaltt er 4» 
B, V , (F per ia puncta ducantur ad axes ordniatim applicata A C'i E 

R, T V . Jgupniam quadratum A C ad reti angulum O C B eandem proportio*- 

■ ■ . , • , , 



nem babel , quam latus retium T) B ad tranfuer fum G B , par iter q; quadratum 
E H ad reti angulum K H F eft vt I F u4 F A"; atq, D B ad B G ex hypothcft, 
eft vt I F ad F K ; ergo quadratum A C ad reti angulum G C B eandem pro- 
portionem habet quam quadratum E. H ad reti angulum K H F : & quia G B 
ad K D eft vt K F ad F t , & D R ad R C minorem proportione habet quam 
I F ad F H , ergo ex aquali G B ad B C , minorem proportionem habet qnaucj 
K F ad F H,cr componendo in hyperbola , & dtutdendo in ellipfi G C ad C B 
feu reti angulum G C B ad quadratum B C minorem proportione habebit quam 
K H ad H F , feu quam reti anguium K H F ad quadratum F H : erat autem 
quadratum A C ad reti angulum G C B vt quadratum £ H ad reti angulum K 
H F ; igitur ex aquali, quadratum A C , ad quadratum C B minorem propor- 
tionem habet quam quadratum E H ad quadratum H F , & ideo A C adC B 

minorem 
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minarem proportionem habebit , quam E H ad H F . Pejlea quia C B ad BR 
erat vt H F ad E V , & prius C B ad B C minore proportionem habebat, quam 
K E ad F H, ergo ex aquali G B ad B R minorem proportionem habet, quam 
K F ad F V , & componendo in hyperbola , dr diuidendo in ellipfi G R ad R B, 
fen rcClangulnm G R B ad quadratum B R minorem proportionem habet, quam 
R' V ad V F , feu ree! angulum K V F ad quadratum V F ; fed propter fimili- 
t udi nem figurarum ,vt prius quadratum fifiR ad rei! angulum G R B ejl vt qua- 
dratu T V ad ree? angulum K F F; ergo ex aquali quadratum Q_R ad quadra- 
tum R B minorem proportionem habet, quam quadratum T V ad quadratum _> 

V F , (jr R ad R B minorem proportionem habebit , quam T V ad V F . Et 
ftc reliqua omnes abfcifft : quapropter patet propofitum . 

COR.OLLARIVM. 

H Jne confiat in duabus fimiltbus conifeltionibus duci poffic duas feries appli- 
catarum ad axes, it aut abfctjfia axium, qua inter fc proportionales fiunt, 
ad fit as potent iales nonfint in ij fidem rationibus . Quandoqutde ex prima parte 
propofit tonis 1 2 . quotieficunque axium figura fimiles fiunt etiam fiediones tpfie 
fiunt fimi les. ' 

LEMMA III. 

I fi ijfdem figuris habeat G S ad 2? D maiorem proportionem, quam 
K F ad F 1 duci debent dux ordinatim ad axes applicata , qua ad 
conterminas abfcijfas eandem proportionem habeant . 

Ducatur qualibet ordinata E H , producanturq ; vt fecet contundam K I in 
L,& vt D B ad B Gita fiat L H ad H N , atq ; fiat G C ad B C,vtN H ad 
H F, ducatur que ordinata A C ; qua producta Jecct contundam G D in P . Di- 
co A C , dr E H efic qua filas . Quoniam quadratum A C ad rcdangulum G C 
B eandem proportionem habet , quam D B ad B G , feu L H ad H N ,& reda. 
guhmG C B ad quadratum BCefi 
vt G C ad C B, feu vt N H ad H 
F , ergo ex aqualitate quadratum-! 

A C ad quadratum C B eft vt L H 
ad H F , feu vt red angulum L H 
F ad quadratum H F ; vel potius 
vt quadratum E H ad quadratum 
H F ; ideoque A C ad C B erit vt 
E H ad H F . Quod erat propofe- 
tum, 

/ 



LEMMA IV. 
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S I G 2? ad % D maiorem proportionem habuerit , quam K F ad F 
l : Dico in ftngulis feciiombus reperiri non pojje linas axium ab- 
fctjfas mter fe proportionales , qua ad conterminas potentiales Jint m eif. 
dem rationibus , 

Si enim Jieri polejl , Jit A C ad 
C B,vt E H odii F, (fi gjt ad 
R B Jit t vt T V ad V F, atque C <2 - 
B ad B R fit vt H F ad F V ; con- A 
innuantur recta GD,K 1 qua fecit 
ordinatas in S, P, X,L; (fi feten- 
tur C a aqualis RS,<fi H b aqualis 
V X, funtq ; aquidijlantes i ergo co- 
ni ungent es S a , R C aquales funt , 

(fi parallela , (fi Jic etiam coniun- 
gcntes Xb, cr F H, quare quadratum A C , feu rccfangulum P C B ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam quadratum E H, feu retf angu- 
lum L H F ad quadratum H F; ideoque P C ad C B eandem proportionem ^ha- 
bet, quam L H ad H F-.eflvero C B ad B R,vt H F ad F V ,& per conucrjio- 
nem rationis C B ad C R ejl vt H F ad H F , ergo ex aquali C P ad C R ejl 
i t L Ft ad H F : Eodem modo ojlendetur , quod S R , feu a C ad R C tjt , vt 
X F , feu b H ad F H ; erat amem P C ad C R -vt L H ad H F sergo a P dif- 
ferentia ipfarum S R, P C ad G R , feu ad S a ejl vt b L differentia ipfarnm 
X F ,L H ad H F , feu ad X b ; ejl que D B ad B G vt P a ad S a ( propter pa- 
rallelas Z S , C G, &■ parallelas a P , (fi B D ) par iter ane I F ad F K ejl vt L 
b ad b X , ergo D B ad B G eandem proportionem halet , quam 1 F ad F K \ 
quod ejl contra hypothefm', non ergo bina axium abfcijfa inter fe proportionales 
reperiri pojfunt in feft tonibus A B , cr E F,' qua ad conterminas potentiales Jint 
in eifdem rationibus ; quod erat ojlendendum . 



COROLLARIVM. 

H inc conflat in duabus fe Itionibus eiufdem nominis fi axium figura G BIX, 
& KF I non fuerint fimi les , neque ftihones A B, (fi E F fimiles ejfe , 
Nam ejl impofbilc , vt omnes , tdefi infinita axium abjctjfa inter fe proportio- 
nales ad conterminas potentiales Jint in eifdem rationibus, cum neque bina «a_» 
finguhs reperiri pojfmt ex hac propofitione. 


LEMMA V. 
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I ’N ei f dem figuris rurfus G B ad 71 D maiorem proportionem habeat, 
qnam K F ad F 1 : Dico cjuod mtnimc reperin pojfiunt axium ab- 
fictfix ereclis proportionales , fjit-e habeant eandem rationem ad contermi- 
nas potentiales . 

Secentur qualibet abfcijfa, B C , F H itavt C B ad R D fit vt H F ad F I, 

Cr ducantur ordinat tm ad axes applicata A C , E H , qua produc i a fecent , con- 
i uncias G D , K 1 in P , L , atque fiat T B ad B D vt E F ad F I , tungatur- 
quc T D fecans A P in M . Mamjfcjlum ejl rcBam C M inxqualcm cjfe C P , 

( propter ea quod F B minor ejl , quam G B , cum ad eandem B D minorem pro- 
portionem habeat , quam G B , ideoque punctum T, cr recta T D cadent intras 
triangulum C B D, & punitum M intra ipfum cadet , aut extra G D pro- 
ductam ) . Jgnoniam D B ad B F ejl vt IF ad F E ,<jr erat C B ad B D vt 
H F ad F I ergo ex aquali C B ad B F erit vt H F ad F E, fr comparando 
terminorum fummas in hyperbola , Cr differentias in ellipji ad antecedentes, F C 
adC Berit vt E H ad H F ; ejl vcroM C ad C F vt L H ad H K ( eoquod 
trtagulaM C F,fr L H E fimi lia funt triangulis Jim ilibus B D F,l F E',) ergo 
ex aquali M C ad C B erit vt E H ad H F ,& rectangulum M C B ad quadra- 
tum C B eandem proportionem habebit , quam retlangulum L H F ad quadra- 
tu H F i fed rectangutu M C B aquale no ejl reci angulo P C B f cum M C ojltnfa 
Jit tnaqualts P C ) ; ergo retlangulum PC B, /eu quadratum A C ad quadratum n 
C B non eandem proportionem habet , quam retlangulum L H F , feu quadratum lib. i . 
E H ad quadratum H F propterea A C ad C B non eandem proportionem > 
habebit quam E H ad H F . idem oflcndetur in reliquis omnibus abjctjps ftmi- 
liter pojitis . Jguare patet propojitum . 

COROLLARIVM I. 

M AnifeJlum ejl in conifctlionibus non fimiltbus duci pojfe duas feries appli- 
catarum ad axes, it aut abfctjfa f miles, feu proportionales inter fe ad co- 
ler minas potent tales non ftnt m qfdem rationibus . 

COROLLARIVM II. 

C olligitur pariter conuer tendo , quod in duabus (cilionibus ciufdcm nominis 
fi dua feries abfcijfarum fimi hum m axibus pofiu fuerint , er in vna fe- 
rte abjeiffa ad conterminas potenti ales maiorem proportionem habeant, quam in 
altera ferie, fieri potejl vt figura axium non fint inter fc Jimiles: JJuod ven fl- 
eatur J altem in cafupraccdentis propofitionts . 

His pr.emifs, quoniam pajfioin definitione pofita cjfcntialitcr conuenit defini- 
to ejl impoifbtle , vt eidem fubietlo definito competant dux pajfones diu; rfa . cr 
inter fe oppojita, exempli gratia, fieri non potejl, vt in triangulis fimiltbus alt- 

X quando 
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quando anguli vnius in.cqttales fint angulis alterius , aut aliqttaudo latera circa 
angulos aquales non Jlnt proportionalia ; ita in definitione Mydorgiana , quia co- 
ni feci tones dicuntur fimiles in quibus omnes axium abficifia , qua proportionales 
funt inter fe in tjsdcm fiunt rationibus ad conterminas potenti alis, igitur eidem 
fiubiecfo definito , idcfl in duabus fittionibus conias fimi! ibus, eft impojfibile , vt 
referiatur feries aliqua infinitarum fimiliurn abfiiffiarum in axibus , qua ad con- 
terminas potenti ales non fint in ij fidem rationibus , (fi fiqtiidem dux pafiones op- 
pofita eidem fiubieclo definito conueniant nulla earum erit eius pajfio effient i alis, 
(fi ideo definitio bona non erit: vt exempli gratia quia tn duobus fimilibus cir- 
culorum figmentis duo triangula infer ipta pojfiunt effie aqttiangula , (fi etiam non 
aqutangula ; ergo fimilitudo inficriptornm triangulorum non eft paffio effientialis 
figmentorum arcularium fimiliurn inter fe , (fi ideo non erit hac bona definitio: 
Similia circuloru fegmenta (unt in quibus deferibi poliunt duo triangula fi- 
mih cs, (fi ratio eft , quia per definitionem nedum natura rei declaratur , & indi- 
catur , fid etiam diflinguitur , (fi diuerfificatnr a qualibet alia ; (fi quoniam in 
fittionibus fimilibus referiuntur dux feries fimiliurn abficiffiarum , qua ad con- 
terminas potenti ales non fiunt in if fidem rationibus ; (fi e contra ex definitione _> 
Mydorgyj dua feries fimiliurn abfciffarum , qua ad conterminas potent i ales fiunt 
in >j fidem rationibus , effintialiter conueniant definito ; igitur ha dua oppofita 
pafones conucnmnl eidem fiubiecfo definito , fcilicct [cilionibus fimilibus tu- 
xta Mydorgtj fientcnuam : quapropter tradita definitio [cilionum [inultum vi- 
tiofia erit, (fi manca. 

Vt autem hoc clarius pateat ex- 
ponantur dux fcitiones /t B , E F 
etufdem nominis , quarum axes B 
C , F H , (fi propofiturn primo fit dc- 
tnonfirare [ciliones illas effie fimiles 
inter fe ; ergo offendendum ejl pafi 
fionem definitionis tradita conueni- 
re f cilionibus A E ,E T, quod ni- 
mirum fimiles axium abficifia iiL.j 
tj fidem rationibus debent effie adeo- 
ter minas potentialcs , (fi quia iiL-> 

definitione nulla cautio , vel determinatio adhibetur , igitur fumi poffiunt qua- 
libet axium abficijfit B C , F H ,& hac fiecan proportionaliter tn R, V , (fi h 
punitis diuifionurn duci po fiunt ad axes ordinatim applicata A C , E H , R , 
T V ; (fi f apponamus demonftratnm effie, quod B C ad C A Jit vt F H ad H E, 
par it er que vt B R ad R .fiffit vt F V ad V T , tunc quidem ex vi definitionis 
deducitur , quod fimiles fint fieiliones A B, (fi E F. At quia demonjlran poteft 
i- 2 - in fifdem fictionibus ( (Umendo abfctjfas B C, F H ad libitum , (fi proportiona- 
liter diutdendo eas m R , fi I') quod B € ad C A habet maiorem proportionem, 
quam F H ad H E; par i ter que B R ad R Jfimxiorem proportione habeat ,qiiam 
Coroli. j. F V ad V T , (fi Jic femper; ergo non poterit deduci fimilitudo potius quam non 
huius?’ fiftliludoi idcoqtte definitio fimiliurn fictionum erit vitiofia , quandoquidem ex 
ea dua contradictoria deducuntur . 

Secundo loco f apponantur dua fictiones A B, fi E F fimiles inter fi, & pro- 
pofitum,fit demonjlrare quod axium figura, ficu reltangula C £ D , fi k FI 

fint 



cxLcm 

huius. 
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fint limilia, qua quidem, ejl propofitio 3. libri 4. Mydorgij , eiufque praparatio, 
feu confindito talis efi (, (fi apporto eius verba immutatis tantummodo literis fi- ' 
guraru) fint a fe&ione A B ordinatim ad axim B C applicata: bina: qua:- 
qua: A C, Qjt,& vt C B ad B R ita fit, H F ad F V.ordinatimque afe- 
«Sionc E F applicentur E H , T V ( fubfequitur pofiea demenfiratio fc . ) 
Quoniam igitur fimiles ponuntur fe&iones A B , E F , & iunt H F , F V 
portiones portionibus C B , B R fimiles , ( idefi proportionales ) vt B C 
ad C A, ita erit F H ad H E, & vt B R ad R Q^, ita erit F V ad V T, 

&c. 

Huiufmodi verba fubtiliori trutina 'expendenda funt . In praparatione , feu 
confiruElione affumit abfeifias B C , (fi F H\abfque vlla lege, aut determinatione', 
ergo fumi poffunt cuiufcunq ; longitudinis : quare fieri potejl vt C B ad latus re- 
ctum B D non habeat eandem proportionem quam habet t H ad f l , (fi tunc , 
fcet C B , H F di nidantur proportionaliter , & ducantur potentiales, &c. A C huius. 
ad C B habebit maiorem, aut minorem proportionem quam E H ad H F , & pa- 
riter Ji> R ad R B non habebit eandem rationem , quam T V ad V F , & fic vi- 
ter ius in tota ferie ; fed ex hoc fequitur , quod( pojjint effe figura axium tnter fi Coroll. j. 
non fimtles ; Mydorgius autem fimiles effe concludit ; igitur ex eadem hypothefi, Lein-j. 
(fi ex eadem definitione deducitur , quod felltoncs fimiles habent figuras axium-* 1 ' UIUS ' 
fimiles inter fe , (fi non fimiles , quod efi Jmpofibile ; non igitur definitio a My- 
dorgto tradita legitima , (fi perfecta efi : quod fuerat ofiendendum , 

ifittod vero definitio a me reformata tribui poffit Apollonio conficitur pracipui 
ex demonftratione fecunda partis propor. 12. tbt enim ex hac fippofitione , quod 



fcilicet dux fe Iliones A B , (fi E F fint fimiles deducit carum figuras fimiles effe. 
An <•*//» .quia cft A C ad C B vt E H ad H F , & eandem proportione 
habent earum quadrata , atque quadratum H F ad reftangulum : F H b 
eandem proportionem habet quam quadratum C B ad re&angulu B C a 
( co quod H F ad F b pofita fuit vt C B ad B a ) ergo , &c. Modo fi ac- 
curati h.ec verba perpendantur non poterit hic vfurpari vulgata definitio Euto- 
cfi , vel Mydorgij-, nam cum fechones A B , E F Jupponantur fimiles , ea tan- 
tummodo qua in definitione fimilium feffionum perhibentur concedi pofiunt , (fi 
nihil amplius ; igitur fi in definitione non includitur particula Hia [ abfciffx H 
F,C B ad ercila, vel tranfuerft latera F b , B a fint proportionalia ] dchran- 

X 2' tispe- 
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tis potius, quam dcmondrantis 
tjfet dicere. Eo quod H E , ud 
V ipofita fuitvtC B ad Kai 
fi i nam, aut quando hoc fluppo- p p 

fitum cji ,fi ut definit tone non 
continetur t Nec fuspicari pe* 
teji ea fu hac -verba in textu ir- Q. 
rtpfifie , cum in altjs locis repe- ^ 
tantur , fi- ab eis pendeat tota 
dentonjlratio ; igitur tn defini- 
tione -vulgata addenda ejl illa 
particula , abfciflx fint in ca- 
dCm ratione ad credat 

Rurflus ih propdfl. ix.fi 1. Cy 




parte 1 1. quando conclufio demonfirationis ejl quodfccliones A B , E F ftmi- 
les fint : tunc quident quia tenetur ofiendere Apollonius de finitionem tradit anu 
conuenirc fleUionibus A B,E F , non afitmil iHcaufe\abflsiJflas homologas C B , 
H F , fcd ait in 1 > . propofitiortt ponamus C B ad B D vt H F ad F I , fi 
tn ii. inquit, nam profuimus H I 3 ad F b vt C B ad B a, 8 cc. Pofteain pro- 
pofttione i< 5 . litcra a : ergo M 1 A ad A P , idejl abfeiffla ad erelfum eft vt O 
C ad C Q^feWvt homologa abfleifia ad latus retium, & angulus O squalis 
cfl M: patet igitur , vt diximus in 1 r. ex 6. qnod fi, &c. Ex quibus locis 
fatis aperte colligitur ( m fallor ) id quod fupra rationibus non lembus infi- 
mant , quod abfciflflx proportionales ejfle debent eredis in fictionibus fenilibus . 


I 

f 



Sed hic animaduertendum cfl , eandem definitionem non poffi aque aptari fi- 
ctionibus conicis , atque figmentis conicis fimrhbus , vt perperam confluit Mydor- 
gitts ; nam in figmentis conicis fimtltbits A B C , fi D E F diametrorum aque 
ad bafes inclinatarum abfcifflx homologa ex fui natura determinata funt, quan- 
doquidem non pofiunt efic maiores, neque minores quam G B ,fi H E, qua inter 
bafes A C, fi- DE fc gmentorum conicorum, fi- vertices B, £ intercipiuntur ; 
propof, at fi in conicis fictionibus A B S , fi- K F G fint axes tranfluerfis a B , fi- b F 
ii. huius. ad fui latera reCta B D , & F I in eadem proportione, tunc quidem fimiles e- 
Iib. j. rttnt cur na linea A B S, fi- K F G,qnx pofiunt habere indeterminatas , fi- mul- 
tiplices longitudines , immo pofiunt in infinitum prolongari , fi fuerint parabola 

vel 
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vel hyperlola , nec habent ha/es, a quibus circumferebantur .igitur in feclionibus 
fimiltbus A B, & G F homolcgs axium abfei/fa B C, F Hnon fupponiintur iam 
defctl a, & determinata ; quare pofunt efecueufcunque menfura,& habere pof- 
funt eandem , CF non eandem proportionem ad conterminas potentiales ; C“ idea 
ad vetandam incertitudinem adinngi debet determinatio , quod praditl a homo- 
loga abfeifa B C , F H proportionales fent lateribus retiis B 0,F 1, at in feg- 
mentis , /eu portionibus fetiionum conicarum (Imilium inutilis omnino efet illa 
determinatio. An vero hac mea /ementia omnino reyci debeat alijs eudic and» 
relinquo. 

Notie in Propofit. XI. 

C Vmque B C ad B L pofita fit vt H F ad F N , Scc. guia inuertendo 
D B ad B C eandem proportionem habet quam 1 F ad F H, & C B adB 
L e/l vt H F ad F N ; ergo ex aquali ordinata D B ad B L eandem proportio- 
nem habebit , quam l F ad F Ns e/lquc or denatem applicata SjL medta pro. 


F I 



portionalis inter abfeiffam B L,& latus retium B D ( cum in parabola quadra- 
tum gj, aquale fet retlangulo L B D') pareterque X N media proportionales ejl n.Ub.i. 
inter F N, & 1 F; ergo ad L B cft vt X N ad N F, & antecedentium-, 
dupla , fcilicet JfR ad L B , atque X T ad N F ip eadem ratione erunt . Non 
Itcus o/iendelnr 0 F ad X B vt F V ad M F . 

J J Notas 
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Nota in Propofit. XIL 


S Vpponamus itaque fcdiones A B , E F , carum inclinati , vel tran- ^ 
fuerfi B 4 , F b, & credi eorum B D, F I ordinationes, & propofitio- 
. ncs.vti diximus, &c. idefi. Sint axes inclinati , Jiut tranfuerfi £ 2 , F b,& 
maneant figna, ordinationes , (i - proportiones eadem, qua in praecdenti propofi- 
tione ; fcilicet fiat C B ad B D ,vt H F ad FI, efi quia D B ad B a eji vt I 
F ad F b ( propter fimilitudinem figurarum D B a , / F b ) ergo ex aquali C 
B ad B et erit vt H F ad F b ;& comparando antecedentes ad fimrnas termino- 
rum in hyperbola , (fi ad differentias in ellipfi erit B C ad C a vt F Fi ad H b : 
pofiea diuidantur tam B C, quam F H in tjfdem rationibus in punctis K , L , 

M, N, & educantur ordmatim applicata, feu aquidtjl antes bafibus 0 P , Jfft , 

A S,T V, XT, E Z . 

Quoniam figura fedionis A B fimilis eft figurat' fedionis E F erit qua- 
dratum H E ad H b in H F, vt quadfatum A C ad C a in C B , & b H 
in H F ad quadratum H F, vt C 4 in C B ad quadratnm C B ( nam po- 
tuimus H F ad F b , vt C B ad B a, &c.) Quoniam in figuris , ficu reet an- 
gulis fimiltbus D B a , (fi 1 F b habet D B ad B a eandem proportionem, quam 
n.Ub. i. I F ad F b, (fi vt D B ad B 2, ita efi quadratum A C ad reti angulum B C a , 
par it er que vt 1 F ad F b ita efi quadratum E H ad re FI anguli F Fi b fcd ( fi- 
ent in praecdenti nota dillum efi) C a ad C B , feu reti angulum B C et ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam H b ad H F , feu quam reFl an- 
gulum F FI b ad quadratum F H ; igitur ex aqua litate quadratum A C ad qua- 
dratum C B eandem proportionem habet , quam quadratum E FI ad quadratum 
H F. 

Atque quadratum H F ad H F in H b efi vt quadratum C B ad B C in C 
, C a (co quod H F ad F b pofita fuit CBadBaJ, ergo ex atqualitatc.&c. 
idefi fumatur axium abfeifia C B, Fi F , qua fint proportionales lateribus rectis 
BD,& F I, feu proportionales fint lateribus tranfuerfis B a, & F b,(fi fecetur 
abfeiffa B C, (fi F H proportiona/iter in punitis K , L , M , N , (fi per puncta 
dtuifionum ducantur ordmatim applicat* A C, dfL, E H , X N , efic. Jguiafc- 
Ftiones A B, E F fupponnntur fimiles i ergo ex definitione i . huius A C ad C B 
tandem proportionem habebit , quam E H ad H F , nec non JfL ad L B erit vt 
X N ad N F ; (fi ideo quadratum A C ad quadratum C B eandem proportioni 
habet , quam quadratum E H ad quadratum H F ; (fi quia ex eonfiruFi mne^/ 
iuxta leges definitionis 2 . vt C B ad B a ita erat H F ad F b, efi comparando 
antecedentes ad terminoru fummas in hyperbolis , (fi ad differentias in cllipfibus, 
habebit B C ad C a , feu quadratum B C ad reFl angulum B C a eande propor- 
tionem quam F F i habet ad Fi b , feu quam quadratum F Fi habet ad rclf angu- 
lum F H b i ergo ex aqnalitate quadratum A C ad recl angulum B C a eadem 
proportionem habet , quam quadratum E Fi ad rcFlangitlum F Fi b , efi vero la- 
tus rcClum D B ad latus tranfuerfum B i, vt quadratum AC ad rcciangulum 

' B C a. 
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natim ad avium applicata , numero pares ) qua ad abfcijpts ftnt proportionales , 
tum abfcifta inter /e: t'nde fequitur poftrema conclttjio , qua in textu habetur , 
quod nimirum rcctangiilum a l. B ad reUangulnm a K E eandem proportionem 
habeat , quam abjcifja , L B ad abfcijjam K B :fed quotiefiunque duo ree/ angu- 
li eandem proportionem habent , quam bafes J ii ia (unt aque ala . igitur altitu- 
dines i. L, & a K aquales Junt tuter fe , pars , dr totum : quod eft absurdum . 

Nota: in Propolit. XIY. 

A Lioquin (equitur, quod quadratum R L ad quadratum K P,&c. In ^ 
propohtione dejicit cxpofttto , qua talis tjl . Sit A B qualibet hypcrbclcj, 
dr E B qualibet ettipfts . Dico A B tpji E 
f ftmtlcm non efe . Sint eorum axes late- 
ra tranfticrfa,& recta eadem, qua inpra- 
eedenti propojitione pofita funt . Et Jiqui- 
dem feci tones A B ,dr E f f miles credan- 
tur , nec e far io ex definitione fecunda,dnci 
poterunt ad axes ordmatim applicata nu- 
mero pares proportionales abfetjfs , /««_> 
tbfiijfa inter fe proportionales : & vt ia-> 
pracedenti propoftttone ofenfum eft , qua- 
dratum R L ad quadratum P K , fcilieet 
si.lib. i. reci angulum a. L B ad reti angulum a K B in hyperbola eandem proportionems 
Ibuiu” babebtt , quam quadratum T A’ ad quadratum V M ,feu quam re blandulum b 
N F ad redi angulum b M F tn etlipft , ergo redi angulum a. L B ad redi angulum 
a A' i? eandem proportionem habet , quam rtelanrulum b N F ad reet angulum 
b M F: fed eorundem redlangubtrum bafes proportionales funt , eo quod L B ad 
B K erat vt N F ad F M ; igitur eorundem altitudines proportionales erunt , 
fcilieet a L ad a K eandem proportionem habebit, quam b N ad b M , fed in_> 
hyperqola a L mator eft, quitm a K i in ellipfi vero contra b N minor eft , qua 
b M ; igitur maior a. L ad minorem a A' eandem proportionem habebit , quam 
minor b N ad mator em b M . Jftod erat abfurdum . 

‘SECTIO QVINTA 

Continens fex Propofitiones Praaniflas , 

PROPOSITIO I. II. III. IV. & V. 

I in triangulis ABC, D E F in duobus circulorum feg- i 
mentis A T C , D G F deferiptis , a duobus angulis B , 

E , educantur dux re&x linex B T H , EGI efficientes cum 
balibus A C , D F duos angulos H , I xquales ( incidentes in 

prima 
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prima figura extra duo fegmcnta > & in fecunda intra , at in ter- 
tia intra duos femicirculos ) , & fuerit proportio plani redan- 
guli ex portionibus linea» bafis inter angulum prouenientem , 8 c 
duos angulos reliquos trianguli , nempe A H in H C ad qua- 
dratum interceptae inter prouenientem angulum , & circuli peri- 
pheriam , nempe ad jquad ratum H B in quolibet cafu eadem.* 
fit , qurfm D I in I F ad quadratum I E , vel H A in H C ad 
quadratum H T fit , vt D I in I F ad quadratum I G ; fintque 
duo priores anguli , inter fc aequales , & prouenientes extra duo 
triangula politi : vel duo priores redi , & prouenientes intrsu 
duos angulos non fint redi ; aut duo priores non redi, & pro- 
uenientes redi intra duo triangula : vel duo priores diuerfie , 
aut eiufdem fpeciei , fed dure linere efficiant duos angulos aqua- 
les cum lateribus duorum triangulorum fubtendentibus angulos 
prouenientes : vtique duo priora triangula funt fimilia . 

Quia C H in H A; nempe T H in H B ad quadratam H B, quod ef{, 
v t H T ad H B eandem proportionem habet , quam D I in I F , nempe 
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litate , quod fi fuerit A H in H C ad quadratum H B , yt D I in I F ad 
quadratum 1 E , quod A H in H C ad quadratum H T fit etiam, vt I D 
in 1 F ad quadratum I (i. Dico iam , quod triangulum ABC fimile cft 
triangulo DE f. Si cnini hoc verum non cft, non erit angulus A aequa- 
lis vni duorum angulorum D, vel F: fitque anguhu D maior , quam A, 

& fiat angulus KDF xqualis A, iungaturque F K; quia angulus K , ve- 
luti E,eft xqualis angulo Bifimilid crnnt tnangu a A B C,D K F, &c- 
ducamus K L parallelam E I' : qtlare K L F fimile quoque erit B H C D 
idcoquc H A ad H B cft vt D L ad L K , & H C ad H B , vt F L ad L 
K; igitur H A in H C, nempe B H in H T ad quadratum H B, quodeft, 
vt H T ad H B , qua’ oftcnla eft, vt I G ad I E, erit vt D L in L F, nc- 
pc K L in L M ad qua- 
dratum K L & propte- ' r JC 

rea M L ad L K erit vt G 
1 ad I E in omnibus fi- 
guris ;& hoc cft abfurdu 
in prima figura: in fccun- 
da vero fecehtur bifariam . 

E G , K M in N , O , & 
iungatur N O , quae pa- 
rallela erit L l.quiafunt 
duae perpendiculares fu- 
per K M,E G, quxfunt 
parallela’ ergo I N cft 
xqualis EO,'& quia E G ad E I iam oftcnfa cft vt K M ad K L i ergo 
E N ad E I cft, vt O K ad K L : Se diuidendo erit N I ad I E , vt O L t 
qux eft xqualis N I ad L K. Et hoc quoque cft abfurdum . 

I 11 figura autem tertia educamus duas perpendiculares E PQ.KRS 
fuper diametrum D F, cui occurrant in P , R : & iungamus G Q_, M S , 
quia erat G E ad E I , vt M K ad L K , & propter fimilitudinem trian- 
«utorum I E P, K L R , E I ad E P cft, vt L K ad K R , atque E P.adE 
Geft, vt R K ad K S , & angulus G E Qjtqualis cft M K S ; ergo E G 

Qfmiilc 
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QJimile cdMKS, 
quare angulus G ae- 
qualis eft angulo M , 
& propterea pcriphe- 
riae E F Q, & K F S, 
quibus infiftunt , ae- 
quales erunt , quod 
cft abfurdu : eft enim 
E F Qjnaior, quam 
KFSi ergo duo tria- 
gula A B C , D E F 
in omnibus figuris 
iuntfimilia. Quod e- 
rat oftendendum. 
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PROPOSITIO 

Pr armilla VI. 


D Einde (Int duo anguli B , E qualefcunque ; fed angulus 
A B H , vel C B H aequalis angulo D E I , aut F E I : 
& fupponantur reliqua omnia iam di da , 

Quia proportio C H in H A ad quadratum H B fuppofita cft , vt F I 
in I O ad quadratura I E, & H C, vel H A ad H B eft, vt F I, vel D I 
ad I E ; erit etiam HAadHB,vtIDadIE,& duo anguli H , I lunt 
aequales ; igitur triangulum H B A , aut H B C fimile eft triangulo E D 
I , aut E F I , quare duo triangula ABC, D E F fimilia funt Et hoc 
erat oftendendum. 


Nota? in Pro polit. Prarmiflas 

I. II. III. IV. & V. 

© 

A T feruntur irrJiac fdlione aliqua propofitiones fmttl coacernata , qua Jem- 
matica funt , flr vfum habent in f amentibus propofitionibus ; fime conij- 
eiturex hoc titulo PRAEMISSAE^ rubeis c\araclcribus tnfinpto , huiufmodi le- 
mataT extui Apolloni/ ab Arabico tmerprese , vel ab aliquo alto fnperaddtta fui fle ; 
licet Pappus Alexandrinus Isbro 7. a fler at eadem fere lemmata, tanqua propria, 
& conferentia ad Apollony fextt libri intelligenttam . 

Potefl tamen propoftio vniuer falis breuius exponi hac ratione . Si a vertici-* 
bus duorum triangulorum a duobus circulis comprahenforum refla linea dubia 
officiant cnm bafibus angulos aquales-, atque eorundem figmentorum inter bafnu, 
Hr piripheriam interceptorum quadrata ad -rcflangula /ub faflis fegmentis ba- 

Y 2 fium 
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fium eandem proportionem habeant , fuerintque anguli verticales inter fc aquales, 
vel qui ii lateribus , dr a vertice duitis continentur ,fint aquales : femper trian- 
gula erunt l imilia 

Dico iam, quod triangulum A 15 C fimilecft triangulo DEF.fi cnirn j 
hoc verum non cft, fit angulus D maior , quam angulus A , &c. Textus 
alterari debuit, nam duo triangula B AV , <fi E D F ponuntur non fimilia , (fi 
propterea aquiang/ila non erunt , fcilicet non habebunt duos angulos aquales duo- 
bus angulis alienus trianguli ; fed ex hypotheji anguli verticales A B C ,dr D E 
f aquales erant ; ergo angulus B A C non erit aqualis angulo E D F , nequeo 
angulo E E D •, alias dicta triangula e fient aquiangula , (fi fimilia , quod non-, 
ponitur ; igttur nccefjc cft , vt angulus A non fit aqualis vni duorum angulorum 
D > vel F , pofiea rcttangulorum A It C , dr D I F tam latus A H ipfius H C 
non fit matus , quam D l tpfitts / F , (fi ad punit ii D fiat angulus F D K ecqua- 
lis angulo A . 

Quare K L F fimile quoq.-crit B H C,8cc.JZuonia angulus F D K aqualis [) 
cft factus angulo C A B, dr ansatus F K D ficu ei aqualis F E I) cft ipfi angu- 
lo A B C aqualis ( eum tn fimi l ibus circulorum fegmentis ex flant ) , igitur ia-> 
triangulis F K D , dr C B A tertius angulus K F D aqualis erit tertio angulo 
C ; <y propter parallelas K L, E I cft angulus D L K aqualis angulo D I E; cft 
vero angulus A H B ex hypothcfi aqualis eidem angulo DIE ; ergo angtilns D 
E A' aqualis cft angulo A H B,dr F L K aqualis angulo C H B : at oftcnfusfnit 
angulus K F L aqualis angulo B (f H i ergo angulo C B H aqualis eft angulus 
F K L ', idcoquc triangula C B H,dr F K L fimilia erunt . Parilerq, duo trian- 
gula K A H , dr K D L fimilia erunt , cum angulus L aqualis fit angulo H i (fi 
angulus K D L aqualis fit interno B A H . 

Et hoc eft abfurdum in prima figura, &c . £>noniam funt recta linea ins c 
circulo applicata K M , E 6 ' parallele inter fci ergo coniuncia retia hnea E A , 

<7 M parallela erunt inter fe, aut connement extra circulum cum diametro bifa- 
riam, (fi ad angulos rectos dmidente aoplicatas E G , K M; fed eadem recta linea 
ii M /icat trianguli batim F A 1 intra circuli, aut extra ipfum inter punita I ,A,& 

/■' :( propterea quod angulus E 1 F conft unitur a duabus tn circulo applicatis extra 
itifion concurrentibus) ;ergotrcs coniunctareita Unca K E ,M G ,(fi I L,nec funt 
omnes inter fe parallela , nec in vni functo coucnnmt ,<fi propterea E l,<fi'K U 

fccta 
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fella non erunt proportionaliter in punitis G ,\& M , ftd prius ottenfafuit E 
I ad IGvtKL ad L H i quod ejl abfurdum. 


In fecunda vero fecentur bifariam ^ G , K M in N O , &e. Sunt entrn 
in tertio cafu K M, & E G perpende culares ad bqjim D F i igitur (i fecentur 
bifariam in O , & N cor, inniti recta linea N O dtameter arcula erit , quando- 
quidem diuidit bifariam duas equi diffames ,n circulo applicatas ,• &tdeo eas 
fecit ad angulos reltos , ficeti D F cafdem perpendecularuer fecabati & propte- 
rea I N O L paraHclogram- 
mum erit , cuius latera op- 
pofita N I,& O L aqualia 
erunt . Pojlea quia ojlenfa 
fuit IG ad 1 E , vt LM 
ad L K\ ergo fumma ter mi- 
norum ad confequcntes pro 
portionales erunt ; fcilice 
G E ad E I erit vt M K ad 
KL,& antecedenliu femif- 
fes N E ad EI, vtO Kad 
K L: & diuedendo ,dut a- 

qualcs N / ,0 L eandem-t _ , „ 

proportionem habebunt adi F. , & L K ; ideoqi 1 E aqualis ejl L K. Et quonta 
triangulum A B H ftmile ejl triangulo D K L ; ergo AH ad H B eandem pro- 
portionem habet , quam l) l ad L K ejlquc triangulum B H C fe 'mile triangu- 
lo K L Fi ergo B H ad H C cjl vt KL ad L T ,& ex aquali tate vt A H ad HC 
tta cjt D E ad L F ; erat autem figmentum A H non maius fegmento H C;ergt 
D L matus non erit fegmento L F; ftd erat figmentum V I non maius figmen- 
to I F , igitur duo figmenta D l , & D L nonjunt maior a,idcjl non fiunt ma- 
iora medietate totius' D F , fid dtameter parallela iffits K M,& E GfieatDE 
bifariam-, ergo K M, E G ad ea filem partes diametri cadunt yerfus F>,&fi‘ht 
inter fe parallela ; ergo inaqualiter a centro dtjlanti ideoque inaquales erunt in- 
ter fe, & CArum meditates N E, O K inaquales erunt-, & allatis aqualibus N 
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1,0 L remandunt 1 £ ,L K tn.tquales . J%uod eji ab fur dum : ofcnfa enim fue- 
runt prius aquales inter (e . 

In figura autem tertia ducamus duas perpendiculares , &c. In quarte 
cafu fupponuntur bafes A C , fr D F per centra circulorum tranfire , eo quod 
anguli A B C , <Jr D E F ree It fupponuntur , atque retia Iwea B H , £ I ncn__, 
funt perpendiculares fuper eaftitm bafes , Itcet intra circulos efficiant angulos B 
HC,& E l F inter fe aqua- 
les: per feli a igitur confiru- 
l Itone , vt prius ad diame- 
tri D F, ducatur ex punBis 
£,& K perpendiculares E 
•SJ, K S , qua diuidetur bi- 
farta, fr ad angulos re Bos //, 

inP,Cr R. Et quoniams y / 

( vt in prae edent t cafu ojle- k [,ii 
fttm eji ) G E ad F. I ean- 
dem proportionem habet , T' 
quam M K ad K L, cum- 
que Utera I E , L K fint 
paraUeU , par iter que P Es & K R aquidijlent , atque bafes 1 P , L R in dire- 
Bum pofita fint, erunt triangula I E F , & L K R aqutangula , & frmtlia : & 
propter ea I E ad E P erit ,vt L K ad K R :efl vero P E ad eius duplam E 
vt R K ad eius duplam K S ( eum diameter fecet eas bifariam , quas perpendt- 
cuUriter prius fecabat)ergo , ex aquali ordinata, erit G E ad E Jf, vt M K ai 
K^S ; funtq; anguli verticales G E & M K S aquales ,propterea quod conti- 
netur a rcBis lineis qua bina binis funt aquidijlantes ; ergo triangula G E Jf, & 
M h' S fimiliafunt tnter fe: & propter e a angulus F.C£J aqualts erit angulo K M S. 

Et propterea fegmentum E F Q.maius fimilecrir fegmento K F S mi- 
nori : quod eft abfurdum , &c. Legendum puto . Et propterea pertpheria E F 
•Qj. & K f S, quibus inf Jiunt aquales erunt: quod efl abfurdum . Eji entm E 
F gjnaior , quam K F S. 

Nota- in Propofit. PraemiiP VI. 



f 


D Einde fint duo anguli B, E qualefcumque.-fcd angulus A B H.vcl a 
C B H aqualis angulo DEIvelFEI,& condictiones , vti dixi- 
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mus , &C. Expofitio, atque demonjiratio huius propoftioiiis obfcura ejl propter 
nimiam e itis brtuitatcm : itaque duo eius cafus diflingni debent hac ratione . In 
duobus triangulis A B C , D E F fupponantur anguli H,& I aquales , partter- 
que anguli H B A , / E D aquales inter fe ; idecque duo triangula A B H , (f 
DEI ftmilia erunt , & propterea A H ad H B eandem proportionem habebit , 
quam D I ad I E i fed ex vniuerfali hypotheji reet angulum C A H ad quadra- 
tum H B eandem proportionem habet , quam reclangulnm F I D ad quadratum 
I E, & componuntur proportiones reci angulorum ad quadrata tam diei a ex ra- 
tionibus laterum circa angulos aquales H ,& I ■ funtque oftcnfa proportiones A 
' H ad H B , atque D 1 ad I E eadem inter fe ; igitur reliqua componentes pro- 
portiones ,fcilieet C H ad H B, at que F 1 ad I E eadem equo que erunt inter fe, 
comprahcndunt angulos aquales H, & Ii igitur triangula C H B, (f F I E 
fimtlta funt inter fe : dr propterea angulus B C A aequalis erit angulo E F D , 
fed anguli B A C , E D F aquales funt inter fe , qui* eorum confeqnentes 
aquales erant in triangulis aqu i angulis B A H, & E D I , igitur duo triangu- 
laBAC,&EDF aquiangula , cr f milia tnter fe erunt , 

Simili modo Ji fupponantur anguli C B H ,& F E I aquales , cum anguli H , 
& I aquales fnt , erunt triangula B C H ,&E E if milia inter fe,dr vt prius, 
ejlendentur quoque triangula ablata B A H , E D 1 aquiangula , cr f milia in- 
ter fe ( propterea quod circa angulos aquales H , & l babent latera proportiona- 
lia.) ; C" 'deo rejidua triangula C A B , (pr F DE erunt quoque fmtlta , vt 
propofttum fuerat . 

SECTIO SEXTA 

Continens Propofit. XV. XVI. & XVII. 
PROPOSITIO XV. 

D Varam hyperbolarum , aut ellipfium, fi figura: diametro- 
rum , qui axes non fint , fuerint fimiles , atque potentes 
contineant cum diametris angulos aequales : vtique fectiones 
funt fimiles . 

Sint fc&iones A B , C D hypcrbolici , vel elliptici earum diametri, 
qui non fint axes IA K , L C M , & carum centra G, H , Se. duo axes 
fint E B , F D : & educamus duas tangentes A R , C S ad duos axes, 
qui continebunt cum duabus diametris A K, C M duos angulos iqua- 
lcs, eo quod paralleli funt potcntialibus ad diametros cduCtis ; & edu- 
camus a B , D ad duabus diametros A K , C M tangentes BN,DO,St 
circumducamus fuper triangula B N G, H D O duos circulos, & ex A, 
C educamus ad axes duas potcntialcs A P , C Q_>. & per B,D ducamus 
I B T, L D V parallelas ipfis A R , C S,qui fecent duos circulos in B, 
b T , D , V : critque G 1 in I N , fcilicct ei iqualc T I in I B ad quadra- 
tum 


I 
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tura potentialis I B , vt H L in L O , feu L V in L D ad quadraram L 
... **• eo quod quilibet ex didis proportionibus cadera eft proportioni fi- 

37-Ilb ' 8 ur:e , K A, & M C (39. ex i. ),ergo T I ad I B eft.vt V L ad L D,& 

J / S u ! R A G aqualis eft angulo L, qui squalis 

PropoT 2. eft S CHj igitur anguJus G squalis etiam eft angulo H ? & proptercaJ 
pra.TO‘in G A R funde eft HOS, & pariter GAP.HCQ funtfimilia.quiaP.Q. 
funt redi, vndc A r R, C Q_S funt etia fimilia,& proportio vniufcuiufq; 
eorum nempe G P,P R ad P A , eft, vt proportio H Q , S Qad C Q> r 
igitur G P in PR ad quadratum P A , nempe B E ad eredum illius ( 19- 
ex i. ) eft vt H Qjn QS ad quadratum C Q, nempe D F ad eredum- 
37 . lib. 1. dliusf 39. ex i.)j igitur v ^ r 

figuri duorum axiu funt /' 

fimiles , & dui fediones ft — /C ' B S 

limiles funt ( it. ex 6. ( /\ * / ' 

fed oportet in eUipfi , vt / jVV. P \ \ G 
dui diametri , ideoqut» [ / V \ / \/ /{ N X 

duo axes fint fimul aut \ [ / (\ I \ I c /y~ '^-VV 

tranfuerfi , aut liimul re- \ //. \/ 1 l /A . ; J \ 

di . Et hoc erat propofi- <f\ \l/ \ / 

tum. V C \ I 


PROPO- 
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PROPOSITIO XVI. 

S I fe&iones A B , C D fimiles inter fe, qua: fint prius para- 
boke, tangant lineae A E , C F terminata: ad earum axes 
E B , F D , & contineant cum illis angulos atquales E. , F , Se 
in qualibet earum educantur ordinationes G H , I K ad diame- 
tros LAM,NCO tranfeuntes per pundta conta&us axibus 


E F 



arquidiftantes , & fuerit proportio fuarum abfeiffarum A M , C 
O ad lineas tangentes A E , C F eadem ; vtique ordinationes 
abfcindent ex fe&ionibus fimilia fegmenta ,& fimiliter pofita,vt 
GAHjICK. Si vero ordinationes fecuerint fimilia fegmen- 
ta ; vtique fediones fimiles erunt , & abfeiflarum ad lineas tan- 
gentes proportio erit eadem , atque lineae tangentes continebunt 
cum axibus angulos squales . 

Educamus enim duas B L, D N fuper duos axes}} E , F D perpendi- 
culares, qua; tangent feCtiones in B , D : & ponamus A P ad duplam A 
E, vt R A aflumpra ad A L ei fimilem , nec non C Q_ad duplam C F, 
vt affiimpta S C ad C N; igitur P A, Q_C funt ere&i duarum diametro- 
rum L M , N O ( j2. ex i. ) ergo G M poteft P A in A M, ( 12. ex 1. ) 
& fimiliter I O poteft O C in C Q 12. ex 1. ) & propter atquidiftan- 
tiam E B , L A , atque F D , C N iunt fimilia ERB.RL A, atque D 
S F, S N C & duo anguli E , F fuppofiti funt atquales,- igitur angulus R 
A L squalis eft S C N , & N , L funt rcSi ; quare R A ad A L , nempe 
P A ad duplam A E eft , vt S C ad N C , nempe vt QjC ad duplam^ 
CF,&MAadAE fuppofita eft , vt O C ad C F : ergo M A ad A P 
a eft, vt O C ad C Q^, & angulus O atqualis eft M. Oftendetur igitur fvt 

Z diximus 




32. lib. 1. 

49 lib. 1. 
11. lib. 1. 
Ibidci:). 
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diximus in 1 i.cx 6 .) quod fi aci abfciflas A M,C O egrediantur quxlibet 
potentes, ad fua ablcifTa eande proportione habebunt ii abfciflx ad abfeif- 
Befin _ fas fint in eadem proportione , & quod anguli a potentialibus , & ab- 
iimus fciflis contenti , erunt xquales in duabus /citionibus: quare erit Tegmen- 
tum H A G fimile Tegmento I C K atque fimiliter pofirum . 

Deinde ijfdem (ignis in eifdem figuris manetibus , vt prius dc- 
fignatis fupponatur. Tegmentum H A G fimile ipfi K C I. Dico, 
quod angulus E aqualis erit F , & M A ad A E erit , vt O C ad 
C F. 

Quoniam duo Tegmenta funt fimilia erit angulus O xqualis M, & duo 
Dcfin. 7. an gu|j E A I. , F C N illis xquales , funt quoque inter fc xquales; ergo 
duo anguli F, E , qui illis xquales funt , erunt inter Te xquales , eoquod 
A E, C F parallela: funt G H, I K, & anguli N, L funt redi ; ergo duo 
49 lib. 1 triangula proportionis funt fimilia, idcoquc R A ad A L, nempe P A ad 
n. iib.i. duplam A E eft, vt C S ad C N, nempe Q^C ad duplam C F : d<quia 
G M poteft P A in A M ( 12. ex 1 .) Sc fimiliter I O poteft QC in COi b 
ergo P A ad G M eft , vt QC ad O I , & G M ad M A eft , vt I O ad 
O C; quia duo fegmenta funt fimilia , & E A ad A M eft , vt C F ad C 
O: & iara oftenfum eft, quod duo anguli E, Ffunt xquales. Et hoterat 
oftendendum . ... 

PROPOSITIO XVIT. 

D Einde fe&iones fint hyperbolicat, aut elliptica:, & reliqua a 
fupponantur , vt prius. 

Educamus C c perpendiculare fuper axim D F , & A 4 perpendicula- 
rem fuper axim B E; atque V , Y fint duo centra. Ergo ( propter fimi- 
litudincm duarum fcftionum)erit V 4 in 4 E ad quadratum A 4 potentis, 

vt Yc 
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vt Y c in c F ad quadratum C c ( 39. ex 1. ) qua: habent eandem pro- ; pro- 
portionem , quam figuri axis habent ,& angulus F fuppofitus cft aqualis 
E : ergo YtC fimile eft V a A : & propterea angulus Y aqualis eft V , 6. p*r.if. 
& angulus F C Y aqualis E A V : & propter fimilitudinem NDY,LB huus - 
V aquales funt duo anguli C N S, A L Rjergo fimilia funt CNS, AL 
R . Quare C S aflumpta ad ei coniugatam CNeft vtRAad AL:& po- 
namus C Q_ad duplam C F , vt C S ad C N , nec non A P ad duplam 
A E , vt A R ad A L; igitur QjC, A P funt eredti duarum diametrorum 
C Y X, A V T ( 53. 54. ex 1 .) fed C F ad C X duplam ipfius C Y cft jo.lfc. 1. 
vt A E ad A T duplam ipfius A V , propter fimilitudinem CFY.AEV: 
ergo ex aqualitate QjC ad C X diametrum inclinatam , feu tranfuerfam 
cft vt A P ad A T; & propterea figura earundem diametrorumfunt fimi- 
lcs,&quiaCO _ * ^ 

ad C F fuppofi- 
ta eft , vt A M 
ad A E; ergo ex 
aqualitate Q^C 
ad C O eft , vt 
P A ad A M : 

Quare potentes 
ad duo eius ab- 
fcifla C O, A M, 
a quibus diuidu- 
tur bifariam, ea- 
dem proportio- 
nem habent: & 
proportio abfcif 



Z a 


farum 



1 8 o ApoIIonij Pergaii 

farum in vna fcdiomim ad homologa abfcilfa alterius cft eadem ( 12.CX 
6 . ), & anguli comprathcnfi d potentibus , & abfciflis funr squales; quia 
squales funt duobus angulis R A L,S C N squalibus, & propterca duo 
fegmcntafuntfimilia. 

Poftea oltendctur, quod fi duo fermenta fuerint fimilia , erit 
angulus F aequalis E , & A M ad A H , vt O C ad C F . 

Quia propter (imilitudinem duorum fegmentorum continebunt poten- J 
Dcfin 7 tcs cum ^ u ' s abfciflis angulos squales, & erit proportio potentium ad ab- 
himis. fciflas eadem, & proportio ablciflarum.in vna earum ad iua homologa in 
altera, erit eadem. Et quia V a in a E ad quadratu a A eandem propor- 



tionem habet, quam Y r in r F ad quadratum r C, & duo anguli*, & c 
funt recti ; atque angulus C, nempe O aequalis cft A , nempe M, propter 
fimilitudinem fegmentorum .--ergo triangulum A E V firnile cft C E Y , 
& angulus V squalis eft angulo Y; pariferque angulus E squalis eft F, 
& A V ad A E eandem proportionem habet , quam Y C ad G;F. Po- 
namus iam P A ad duplam AE,vt QjC acfdtiplam C F; ergo ck squa- 
litate A T diameter ad A P ieredtum cius eft., vt C X diameter ad CQj 
ii.llb.i. erCiftum eius ( 5 3. 54. ex 1. ) & T M in M A ad quadratum M G cande 
proportionem habet , quam X O in O C ad quadratum O I : at fuppoli- 
tum cft quadtatum A M ad quadratum MG, vt quadratum C O ad qua- 
dratum O I ; ergo ex squalitate T M in M A ad quadratum A M, nem- 
pe T M ad M A, eandem proportionem habet , quam X. O in O C ad 
• ■. qua- 
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quadratu O C , 
nempe X O ad 
O C; quare di- 
Uidendo, vel co- 
ponendo, & ex 
«qualitate A M 
ad A E cft vt C 
OadCF: &ia 
oftenfuoft,quod 
duo anguli F , 
& E funt «qua- 
les. Quare pa- 
tet propoikum . 



Nota: in Propofit. XV. 

1 FI figur* diametrorum hyperbolarum , aut cllipfium fuerint fimilcsdif- 
ij dmilium axium, & potentes illarum diametrorum contineant fimul 
angtilos rc&os , vtique fe&ioncs fimiles funt, &c. Textus mendofus huius 
propojitionis ex fnbfcquenti expofitione , er demonjlrationc corrigi debuit . 

Et G I in I N «quale ipfi T I in I B ad quadratum I B potentis cft , vt 
H L in L O «quale ipfi V L in L D ad quadratum L D ; quia , &c. Quo- 
niam a puncto B fettionis A B ad diametrum K A J ducuntur ordmatim appli- 
cata B l , & B N contingens fettionem in B fec antes diametrum in 1 , er Ni 
igitur rell angulum G l A' ad quadratum ordmatim applicata 1 B eandem pro- 37- >• 



t 
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portionem habebit, tjukm Utus trtnfucrfum K A ad eius latus rctfuni: endetu 



Sed 
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Sed oportet in cllipfi , vt duo axes fint fimul , aut tranfuerfi , aut re&i- 
fimul > Scc. Addidi verba , qua videntur in textu dejicere , Sed oportet in elli- 
p/i, vt dux diametri , i deoque duo axes fint fimul , aut tranfuerfi , aut fimul Te- 
ch . Licet enim multo ties diametri coniugatx cUipfium aquales efie pofflnt , ni- 
hilominus ea Junii debent , qua ad eafdem partes refipiciunt axes tranfuerfos , 
alias confiruffio , atque demo njl ratio non fequeretur, vt manifefium ejl . 

M O N I T V M. 

P Ro intelligentia propof. 16. (fif 17. pr.emitti debent tria hac lem- 
mata . 

LEMMA VI. 

S l in duobus parabo/ tets fegmentts ATI C , tfir D E F bafes AC, 
(fif D F cum diametris G 'B , tgff H E aquales angulos G , (fig 
H non re flos contineant , atque efficiant abfctffas G Tt , fi/ Ii E dia- 
metrorum ad latera refla “B 1 , @r E K proportionalia ; erunt fegmenta.-> 
ft milia inter [e . 


Serentur 
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Sectatur dume t rorum abfciffa G B , cr H E ia ijfdem rationibus in L, M , 
N , 0 , & ab tjfdem f unii is educantur bajibus acjutji antes , feu ad diametros or- 
dinat im applicata P R S ,T V , X T . Sftoruam ex hypothefi G B ad B l 

ii.lib. i. e jl t vt H E ad E K; eft que A G media proportionalis inter G B, & S / > pari- 
tercju e D H media proportionalis eft inter H E , & E K ; igitur A G ad G B 
ejl ,vt D H ad H Ei Et quoniam tntter tendo L B ad B G eft ,vt N E ad E H , 
atque B G ad B I pofita fuit , vt H E ad E K i ergo ex aquali ordinata L B ad 
B I erit , vt N E ad E K, quare vt L B ad P L, media proportionale inter L B, 
&1 B, ita erit N E ad N T mediam proportionalem inter N E ,dr E K . Eo- 
dem modo oftendetur, quod R M ad M B eandem proportionem habet , quam X 
0 ad 0 E ; cr hoc femper continget in quibuslibet altjs dtuifionibus proportiona- 
libus abfaffarum , funtquc anguli G, v H aquales i igitur fegtnenta A B C, & 
^huius"' ® E * ftmilia fnnt inter fe. Jfuad erat eft cudendum . 

LEMMA VII. 

S I in duobus fegmentis ATI C , (fif D E F hypcrbolicis , aut ellipti- 
cis, bafes A C, $r D F cum diametris G ‘B , H £, aquales 
angulos G , (gjf H obliquos continentes, efficiant abfeiffas G B, (efi H E 
proportionales lateribus reclis B /, (efi E K , atque tranfuerfis B Z ,& 
E a, erunt fegmenta fimi ha inter fe . 
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Serentur abfcifa G II, & H E in ijfdem rationibus , ducantur que ordinarim 
applicata ut in prece dent i fatlum cfi . Quoniam G B ad B I cjl , it H £ ad E 
K , dr inner tendo Z B ad B G efi , ut a E ad E H , ergo ex aqualt ordinata Z 
B' latus tranfuerfum ad B I latus rectum erit , ut .1 B latus tranfuerfum alte- 
rius fetlioms ad E K eius latus retium : cjl vero retlangulum Z G B ad qua- 
dratum ordmatim applicata G A , ut latus tranfuerfum Z B ad retium B I ; 
par iterque retlangulum i. H E ad quadratum ordmatim applicata D H , it 
tranfuerfum a. E ad latus retium E K, funtque pr ad lita latera J 'gurarum ojle- 
fa proportionalia ; igitur reti angulum Z G B ad quadratum A G eandim pro- 
portionem habet , quam retlangulum 3 .H E ad quadratum D H ; fed quadratum 
B G ad reti angulum Z G B eandem proportionem habet , quam G B ad G Z 
( propterea quod G B- efi illorum altitudo communis ) pariterque quadratum E 
H ad retlangulum a H E ejl ,Vt H E ad H a, feu vt G B ad G Z i igitur qua- 
dratum G B ad retlangulum Z G B eandem proportionem habebit , quam qua- 
dratum E H ad retlangulum a Hi; quare ex aquali quadratum G B ad qua- 
dratum G A eandem proportionem habebit , quam quadratum E H ad quadratu 
H D ; ideoque inner tendo A G ad G B erit vt X> H ad H E . Eurfus , quia in- 
ucr tendo L B ad B G ejl vt N E ad E H; fed G B , atque H E ad latera tra- 
fuerfa proportionalia funt; igitur L B ad B Z erit vt N E ad E a,- & propte- 
rea , vt prius quadratum L B ad rect angulum Z L B erit , vt quadratum E N 
ad retlangulum a NE; ejlquc reti angulum Z L B ad quadratum ordtnattm-a 



applicata P L,vt retlangulum Z N E ad quadratum T N, ( fci licet vt latera 
tranfuerfa ad retia, qua proportionalia ofenft funt)', igitur ex aquali ordinata 
quadratu B L ad quadratum P L eandem proportione habebit , quam quadratu 
E N ad quadratum T N ; quare vt prius ditium cjl , P L ad L B eandem pro- 
portionem habebit, quam T N ad N E, & hoc femper contingit in reliquis om- 
nibus diutfouibns abfojfarum in eifdem rationibus feti is ; juntque anguli G , dr 
H aquales tnter fe, licet non recti, igitur ( ex definitione 7. ) fcgmcntaA BC, 
& D E f Jimilia funt inter fe. Jjjtod erat ojl cadendum . 

Aa LEM- • 
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LEMMA viri. 

S I duo hyperbolica , aut elliptica [egrnenta ABC, D £ F fuerint 
ftmiha , quorum bafcs A C, D F efficiant cum diametrorum ab- 
fcifsis B AI , £ 0 angulos quales M , & 0 ; fmttjue eorum tranf- 
uerfa latera T B , Z E , recta njero B L, £ Dico figuras eorum ; 
fue rcBangula T B L , (§f Z B fmilia efe . 

Secentur figmentorum abfcijfa M B , 0 E proportionaliter in N , P , & per 
ea puncta ducantur ordtnatim ad diametros applicata G N , / P aquidifiantes 
bafibus , efficientes abfcijfas B N , £ P , coniungamurqi dua rclla linea T L , Z 
JZjcc antes retias Irneas N H , MV,P K ,0 S aquidsjlantes lateribus retiis B 
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r fimi ha , par iter que triangula S R K,& J^E Z inter fe fimilia ; ideotjue erit 
L B ad B T vt V X ad X H , pantcrque .SfE ad E Z erit vt S R ad R K ; 
erat autem prius V X ad X H , vt S R ad R K \ igitur L B ad B T eandem-, 
pr apertionem habebit , quam JfE ad E Z;& propter ea circa robios angulos B , 
E, figura feli tonum fi, mles erunt inter fe . guod erat oftendendmn . 

Not^e in Propofit. XVI. 

E Rgo M A ad A P cft vt O C ad C Q., & angulus O arqualis eft M , 
oftendctur ( vt diximus in 1 1 , ex 6 . ) quod , &c. Sequitur enim ex 
aquali tale ordinata , quod M A ad A P eandem proportionem habet , quam 0 C 
ad C cumque fint duo fomenta paraboliea H A G ,& KC t,quorii diame- 

tri A M , dr C O efjictunt cum bafibus C ' H ,drKI angulos M , dr O aquales 
inter fe ( cum fint aquales angulis R A L,& S C N aqualibus a contingentibus 



verticalibus parallelis bafibus, & it diametris contentis ) atque ahfcifia M A ad 
latus rectum A P eandem proportionem habet, quam altera ahfcifia O C ad C 4L 
latus rectum alterius feltionis ; igitur duo fegmenta H A G ,& K C l fimilia 

/«»/ ^ ^ A P in A M , & fimiliter I O poteft C Q in C 

D O,- er i, o P A ad G M eft, vt C Qad I O, & G M ad M A eft, vt I O 
ad O C i quia duo iegmcnta funt Pmilia, & E A ad A M , cft vt F Cad 
COito. Scnfus huius textus confnfi , talis eft . £uta fegmenta H A G ,& 
K C 1 fimilia J apponuntur erit A M ad M G ,vt C O ad O I , dr quadratum 
A M ad quadratum M G erit vt quadratum C O ad quadratum 0 I ; eft vero 
relt angulum P A M aquale quadrato G M; pariter que rebi angulum JfC O eft 
aquale quadrato 1 0; igitur quadratum A M ad rcbtangulum P A M eandem-, 
proportionem habet , quam quadratum C O ad rcbtangulum £fC 0 i dr propte- 
rea M A ad A P eandem proportionem habebit, quam C O ad C Jcd prius 

oil en U fuit P A ad A E, vt JfC ad C F ; igitur ex aquali ordinata erit M A 
J . Aa 2 ad A E, 


Lcni.lt 

huius. 


Dcfin.7. 

huius. 

n.lib. 1 . 
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ad A E, vt O C ad C F , funtque anguli E ,& F aquales , vl dtflum tft. Et 
hoc erat propofitum. 


Nota? in Propofit. XVII. 


D Einde fint fe&iones hypcrbolic® , aut elliptica: , & reliqua in fuo 
ftaru , &c. Idejl . Supponantur fitt tenes hjperbolica , vel elliptica A B , 
& C D fimtles inter fe, fcilicet figura axium V B,& 7 D fint fimtles inter fe, 
- atque i verticibus A,& C duarum diametrorum A M,&C O ducta fint re- 


a 



Eia linea contingentes A E , & C F , efficientes cum axibus angulos A E B, dr 
C F D aquales , fint que H G , & K I ordinat im ad diametros applicata , /ei li- 
cet aquidiftantes contingentibus verticalibus ; & habeat abfcijfa M A ad portio- 
nem contingentis A E eandem proportionem , quam abficifia O C habet ad por- 
tionem contingentis C F; Dico fe ornent a H A G ,dr K C 1 fi m lia ejfe inter fe . 

Ergo Y f C fimile eft V a A , &c. Quoniam dux ordinatim ad axes ap - {j 
plicata A a , dr C c perpendiculares funt ad axes , erunt in triangulis A a E , 
dr C C F duo anguli a, & C rcEti : atque ex hypothefi duo reliqut anguli E,& 

F aquales quoque funt ; igitur tertius angulus a A E aqualis eji tertio angulo c 
C F , cumque in duobus triangulis V A F, atque F C F ab eorum verticibus A , 
dr C ducuntur ad bafes V E , dr 7 F dua reEla linea A a , dr C c continentes 
cum bafibus angulos aquales , nempe rettos , & rei! angulum y a. E ad quadra- 
tum a A eandem proportionem habet , quam rcclangulum 7 c F ad quadratum 
c * V’ C C , vt in textu ofienfum eft : atq\ duo anguli a A E , dr C C F aquales often- 
Propof' C fi f unt ‘ nUr fi e • 'gf lKr erunt triangula V A E , dr 7 C F fimilia inter fi', ergo 
prxrnilT anoulus V aqualis eft angulo 7 , atque angulus E A y aqualis erit anvuio F C 

7: 
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7: pofita , quia S 
L , & D N con- 
tingunt fc itiones 
in verticibus a- 
xiam efficient an- 
gulos r BL,& 
TDK rectos , cu- 
que duo anguis V , 
efi 7 ofi e nfifint a- 
quales, in trian- 
gulis V B L,7 
D N , anguli V 
L B ,& 7 N D 
aquales erunt in- 
ter fie,efi qui de- 



inceps A L R, & C N S funi aquales inter [c; efi ideo triangula A R L, (i- C 
S N fimilia funt inter fe. 

Et propterea figura; carundem diametrorum funt (imiles , &c. Jfiui.vj 
ex hjpothefi M A ad A E erat . vt 0 C ad C F ; atque ( propter fimilitudinem 
triangulorum AEV,&CF7)vt EA ad duplam spftns A V ,fiu ad latus 
tranfuerfum A T , ita efi F C ad duplam ipfius C 7, fiu ad latus tranfuerfum 
C X alterius fiit tonis ; ergo ex aquali ordinata erit M A ad A T , vt O C ad 
C X » oftenfum autem fuit latus tranfuerfum T A ad si P latus rectum eius ha- 
bere eandem proportionem , quam alterius fiit tonis latus tranfuerfum X C ad 
esus latus retium C Jfj ergo ex aquali ordinata M A ad A P eandem propor- 
tionem habet , quam O C ad C Jfj quare dua abfctjfa A M , cr 0 C eandencj 
proportionem habent ad latera retia , atque ad tranfuerfa e ar undem diametro- 
rum , atque efficiunt bafis H G . (fi X I cum diametris angulos M , cr O aqua- 
les inter fi : propterea quod aquales funt angulis E A V , efi F C T aqualibus Dcfijr 7 . 
( propter aquidi/lintum redarum H G , efi A E ; nec non X 1,& C F) tgitur lluali 
erunt duo figmenta H A G, & K C 1 fimilia inter fe . 

Quia propter fimilitudinem duorum Tegmentorum continebunt poten- 
tes cum fuis abfcifTis angulos xquales: & erit proportio potetium ad ab- 
fcifla eadem, & proportio abfcilfurum in vna earum ad alia fimilia cade, 
quia V a in a E ad quadratum A a, eft vt Y c in c 1- ad quadratum C r, 

& duo anguii a , & r funt xquales ; ergo angulus Y xqualis eft angulo 
V , & angulus C, nempe O aqualis A , nempe M propter fimilitudinem 
duorum Tegmentorum; igitur A E V fitnilc eft Y F C,& angulus E;&c. 

In hoc textu nonnulla verba deficiunt , aliqua vero tranfpofita funt , vt nullus 
finfus colligi pofiit : tamen eum refluus pofie ccnfeo vt ibidem videre eft . Juno- 
niam duo figmenta H A 6 ' , efi X C 1 fupponuntur fimilia efficient diametri A 
M, efi C O cum bafibus G H .efi X I angulos M, efi O aquales , licet non rectos ; 
erunt que figura earumdem diametrorum fimiles inter fe : efi propterea habebit 
T A ad eius eredum eandem proportionem , quam X C ad e tus latus rectum ; j | nl ; u _ 
tgitur fiit tones A B , efi C D fimiles funt , idefi dndis axibus V B , (fi 7 D ^ ^ 2 
erunt figura axium fimiles inter fi ; ducuntur vero a punitis A[, (fi C ad.axes | lu ; lls . 
ord/nasim applicati Ax, efi C C , atque contingentes A E , & C F s igitur re- m,. 

dangu- 
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ei angulum V a. E ad quadratum a A eandem proportionem habebit , quam axis 
tranjncrjits ad cius eredum , Jen quam axis tranfuerjits alterius fed tonis C D 
ad cius crcclum : fed in eadem proportione ejl rcdangulum T c F ad quadrati 
' ' 'cC'i igitur in duobus triangulis A f' E, & C T F recla A i, & C C eu baftbus 

angulos aquales a, & c, ntntpe redos efficiunt , cum ordinattm at plicat a jint ad 
axes ; atque duo anguli verticales T A E, gf T C F aqualis Jint inter fi , cum 
propter parallel is aquales Jint anguli: 0 , cj M aqualibus in figmentis (imtltbus; 
Propof. 7 . igitur duo triangula A E V , cr C F T aquiangula , cr limi lia funt inter fe: Cr 
prainiff. p ri) pierea V A ad A E erit, vt T C ad C F, cire. 

Ponamus iatn P A ad duplam A E , vc Q C aJ duplam C F : ergo ex C 
aequalitate A T diameter ad A P eredum cius, &c. lu l>oc textu nonnulla 
videntur dejicere , ei/tfq; fenfus talis erit . jQiia vc/itti fupra di dum ejl , tria- 
gttla H A L, & S C A’ Jimtlia funt inter fe , habebit R A ad A L eandem pro- 
portionem, quam S C ad C N : Ponamus iam P A ad duplam A E ,vt R A ad 
A L, cir JtC ad duplam C F, vt S C ad C N, erunt A P ,& C /flarer a rc- 
5 1 !ib. i, dia diametrorum A M , tjr O C '• fed ear undem diametrorum figura ojlenfa funt 
Lcin S. Ji miles ; igitur latus tranfuerfum AT ad A P en dum eius eji , vt latus tran - 
utrjttm X C ad C eredum eius . Et quia vt latus tranjuerfum ad redum-j 



n.Iib. i. j ta t pi rC cf angulum T M A ad quadratum M C , crfimiliter rcdangulum X O 
C ad quadratum O 1 eandem proportionem habebit ,quamdatns tranfuerfum ad 
redum , fe i licet eandem , quam habent latera Jigxraru earunde diametroru i igi- 
tur rcdangulum T M A ad quadratum M C, eandem proportione habebit, quam 
rcdangulum X O C ad quadratum 0 I ; habet vero M C ad M A eandtM pro- 
portionem , quam 1 O ad O C propter Jimilitudinem fegmentorum ; ergo quadra- 
tum G M ad quadratum A/ A erit vt quadratum I O ad quadratum O C : & 
propter ea ex aquali ordinata rcdangulum T M A ad quadratum M A,feu T M 

ad A M 
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ad A M undem 

proportionem ha - E 

bebit, quam X O * 1. V / 'b T 

C ad quadratum V" f- M * / 

O C, /eu cande , , ■ /\ , II - s/jP y 

quam habet X O Sl / \ \/_ 

adC O ,dr com- j j/ \ \ 

parando confeque / /W\ 1 _/ / <v/ \ 

tes ad differetias P i / vk I ^ I /\ I 

terminorum M A _ I \ I 1/ T \ I 

ad A T eandem ' \ / 1 y \ j 

proportionem ha- V V/ ' • * \/ 

bebit , quam O c \ i /i* \ A 

adCX: erataute ^ ^ ^ iS-L«r 

prtus T A ad A 

Ey-vt X C ad C F; igitur ex aquali M A ad A E erit , vt O C ad C F , dr fue- 
runt tftenfi anguli E , dr F aquales . ££uod erat oftendendum . 

SECTIO SE P T I M A i 

Continens Propofit. XVIII. & XIX. 

G Viuslihet fc&ionis ABC duo fegmenta C F , A E ca- 
dentia inter duas ordinationes A C,E F advtrafque par- 
tes axis B V funt inter fe finniu , & funiliter pofita } nec funt 
limilia alteri Tegmento ( nili " . ' ► 

in ellipfi , in qua quatuor leg Y > 

menta memorata in propo- ’ ’ /** 

(itione 8. funt aequalia, fimi- /j / 

lia,&fimiliter polita, quae al- £>,. /// 

teri fegmeto fimilia no funt. / • — r 

Quoniam vnumquodque co- ~ 

rum alteri congruit, nec non co- /fff \. 

gruunt duo fegmenta GI , K|H /// \ 

indlipfify. 8. ex 6.) non funt . T \r// \ 

limilia alteri feginento: fi enim y/ • \ 

hoc fieri poteft , fit fegmentum ,// \ 

L M fimilcfrsmcnto I : C . Et /// 
quia F C congruit A E . Ergo L .r / ' 
duo fegmenta L M , A E funt • , 7 ’> 

fimilia , producamus A E,LM ‘/ 
quoufquc occurrant axi in N, / 

O.eritangulusNaqualisOfvti A 

demonftrauimus in 1 6. & 17. 1 
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17. lib. 1 


16. 17. 
hui.s. 
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huius,) atque A N pa- 
rallela erit L O. Edu- 
catur iam R Q bifaria 
diuidens AE,L Min 
P, Q_: quare erit diamc 
tcrle&ionisfja.ex z.J 
& educatur R V paral- 
lela A N, qua: Tectione 
continget ( j 8. ex 1.). 

Et quia duo Tegmen- 
ta L M , A E lunr fi- 
milia habebit maior 
Q_R ad eandem R V 
eandem proportione, 
quam habet minor R 
P ; quod eft ahfurdum. 

* Quare non lunt fimilia 
duo Tegmenta A E, C 
F alteri Tegmento . .. 

Quod erat oltendcn-. 
dum . 

„ Nota in.Propofit. XVIII. & XIX. 

Vuoniam vnumquodque eorum alteri congruit, nec non congruunt 
duo fegmenta G I, K H in cllipfi ( 7. 8. ex 6.) at non funt iimilia 
alteri Tegmento , &c. Idcfl . Sit prius (echo ABC parabole ,-vel 
7. huius- hyperbole. Quoniam dtta A C , & E F ordinat im ad axim B I> applicata ab- 
fi indunt cx viraque parte axis duo fegmen- 
ta A E , (r C f congruentia , propterea fi- 
milia erunt , atque fimi liter pofita . Secundo , 
in ctlipft dubia fint ad axim quatitor ordina- 
tim applicata , quarum bina extrema E F , 

& I K aqualiter a centro D difient ; pari- 
ter que bina intermedia A C ,& G H aqua- 
ti. huius. ij ttr difient ab eodem centro : quare quatitor 
• fegmenta GI, HK, CE, drA E aqualia 

erunt ,& fibi mutuo congruent ,& propterea 
fimilia quoque inter fe erunt . 

Erit angulus N arqualis O , vti demo- 
ftrauimus, &c. Quoniam duo fegmenta L 
n , M , fr A E, ponuntur fimilia, atque torum 
bafesL M, & A E produci a occurrunt axi 
op fi. in O , crN : igitur vt demonftratum dl , 

’■ ' mM ' anguli d contingentibus verticalibus fegmen- 
torum fimi Uum L M ,fr A E cum axi com- 
muni £ D ciufdcm fctfionis continebunt an- 


Pro] 

17 - 
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gulas aquales ', y vere anguis aquales funt angulis 0,& N , eunt bafes L M,& 
jl £ par alie la jint contingentibus verticalibus eorundem figmentorum ; igitur an- 
guli L O B, & A N B aquales funt inter fi ; & propter C 4 duorum figmcntoru 
bafes LM,& A £ parallela funt inter fi . 

SECTIO OCTAVA 

r 

Continens Prapofit. XX. Sc XXI. 
Apollonij . 

PROPOSITIO XX. 

S l in quibuslibet fimilibus conifedionibus A B C , & D E F 
du&x fuerint ad axes B O, E Qjorduiatini applicata’ A C , 
D F , N L, P M, quarum illse,qux ad eafdem partes verticum 
B , 81 E ducuntur efficiant abfcillas eredis proportionales , fci- 
licet I B ad B G fit j vt K E ad E H , nec non L B ad B G , vt 
M E ad E H: Dico fegmenta fada ab ordinatis fimiliter pofi- 
tis cfle inter fe fimilia, ac fimi liter pofita , fcilicet N A ipfi P D, 
atque A B ipfi D E, nec non N B ipfi P E. 



Sintque primo ic&ioncs paraboli; & educamus N A ad B L in O , & 
P D ad M E in Q_. Et quia GBadBlcft,vtHEadEK,&BLad 
BGdl vtMEadEH; ergo L B ad B I , nempe L N ad I A potentia 
e i 9 .ex ij nempe L N ad O I eandem proportionem habet, quam M E 

B b ad E K , 


1 

-6 

ao.lib. 1. 
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T L 


ad 12 K , nempe P M ad D K potentia , nempe M Q_ad Q_K , & per con- 
uerfionem rationis O L ad L 1 erit, vt Q_M ad M Kicftque I L ad LB, 

Vt K M ad M E; ergo O L ad L B cft, vt Q_M ad M E, & L B ad L N 
cft, vt JE M ad M P ( propter (imilitudinem duarutn feCtionum) ergo ex C 
aequalitate O L ad L N erit, vt Q_M ad M P ; funtque M , & L duo an- 
guli redii; ergo N L O iimile eft P M per K, $ femipartitiones ip- 
iaium N' A, D P ducamus ipfas T V, X Y parallelas duobus axibus, & 
ex duobus pundis V, Y, educamus perpendiculares V Z, Y a fuper duos 
axes. Et quia N O ad O A eft, vt P Q__ad QJD comparando antecede- J 
tes ad femiffes differentiarum terminorum vel ad iemifummas corii iictN 
O ad K O , nempe N L ad L T , qua cft xqnalis ipli V Z , nempe L B 
ad B Z longitudine ( 19. ex 1. ) vt P Q ad QS, nempe P M ad X M a- 
qualem ipli Y 4 , nempe longitudine , vt M E ad E 4 ( 19. ex 1 ) igitur 
comparando differentias terminorum ad antecedentes , erit Z L ad L B , 
vt 4 M ad M E, & L B ad L O eft, vt M E ad M Q.;ergo ex aquali.ate 
L Z ad L O, nempe N b ad N O cft.vt M 4 ad M Q^nempe P c ad PQ^_ 
erat autem prius N 11 ad N O , vt S P ad P Q, & comparando femisu- C 
mas , vel femidifferentias terminorum ad eorundem differentias OR ad 
II b erit v vt Q S ad S c , & R b ad R V eft , vt S c ad S Y ; quia_. 
duo triangula V R b, Y S c funt fimilia; ergo R O ad R V eandem pro- 
portionem habet, quam Q.S ad S Y;fcd tangens in V perueniens ad LO f 
aequalis cft O R,cui parallela cft; quia cadit inter duas lineas parallelas; 

& liinilitcr tangens m Y parallela eft S Q_> & ci aqualis ; ergo V R ab- 
fciffa ad tangentem cft, vt abfeiffa S Y ad cius tangentem, & angulus Q__ 
aqualis cft angulo O; igitur duo fegmenta N V A , P Y D funt iunilia_. 

( 1 6. ex 6 . ) Sc pariter duo fegmenta A B C, D E F, atque duo fegmen- g 
ta N B, P E lunc fimilia inter fc, & fimiliter pofita. 

Deinde ponamus aliud fcgmentwn p d. Dico non efle fimile alicui j-j 
pradi&ovum fegincntorum.quia non ablcinduntur a duabus ordinationi- 
bus vnius axis( 18. ex 6 . ). Et hoc erat oftendendum. 

PROP. 




Digitized by Google 


Conicor. Lib. VI 


l 



PROPOSITIO XXI. 

S int poftea dux illx fe&iones hyperbolicx , & ellipticae fi- 
miles , & earum centra T , X ( remanentibus lineis, & Ti- 
gnis, vt prius ) & ducantur dux contingentes V e, & Y /. 



Quoniam B G ad B I fuppofita cft» vt H E ad E K» & pariter G B ad 
B lT vt H E ad E M ; ergo cx squalitate , & per conueriionem rationis 
k B L ad L I eft vt E M ad M K ; & propter fimilitudinem duarum fcaio- 
° num N L ad A I nempe L O ad O I e]t , vt M P ad D K , nempe M Q_ 
ad QJC, & antecedentes ad fummas vel differentias terminorum , fcilicct 
r O L ad L I eandem proportionem habebit , quam Q M ad M K , & cx ' 5 ' 
C squalitate O L ad L B erit., vt Q M ad M E , fcd B L ad L N cft , vt E 
M ad M P, cum ex luppofitionc feftiones fint fimiles; ergo O L ad L N 
eft , vt Q M ad M P; funtque L, M duo anguli re£li : ergo anguli O, Q, 

Bb s nempe 
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Propof. 6 . 
picmi/K 


Lcm. i,- 
lib. 5 . 


nempe f ,/’iunt aquales: deinde ducantur V Z, Y a ad axes brdinatap ; 
ergo ( propter limilitudinem duarum faftionum ^ T Z in Z f ad quadra- 
tum Z V eandem proportionem habebit, quam X * in a /\ad quadratum 
4 Y, & angulu*< trqualis cft angulo /; igitur V r T fimile cft Y/X,& 
pariter O f R > Q^X S ; & propterea O c ad R V eandem proportionem 
habebit, quam Q_/ad Y S , & propter fimilirudinem dulrum ledtionutn.. 
B I ad I A cft, vt B<K ad K I), & A I ad 1 O , vt D K ad K eapropter 
fnnilitudincm duorum triangulorum,- ergo ( cx aequalitate, & comparan- 
do antecedentes ad Iitmmasvel differentias terminorum) erit B I ad BO, 
vt E K ad E Q_, fcd B T ad B I erat , vt X E ad E K ( propter fimilitu- 
dinem duarum fcftiomim ) 


/ 

ergo ex xqyalitatc,& rurfus 
' , comparando antecedetcs ad 

lb d:m. (ummas vel differentias ter- 
minorum B T ad T O erit , 
vt X E ad X Q_, cumque T 
57. lib. 1. Z in Z c ad quadratum V Z 
fit vt X 4 in a/ad quadra- 
tum 4 Y ( 39.CX t.) &qua- 
dratum V Z ad .quadratum, 
Z e cft , vt quadratum a Y ad 
quadratu 4 f erit T Z in Z r, 
ad quadratu Z c , nempe T Z 
ad Z t vt X 4 in 4 /ad quadra 
tum 4 f nempe G 4 ad 4 /, & 
comparado antecedentes ad 
differnntias terminoru in hy- 
perbola , &ad eorum fummas 
inellipfi.fietZ Tad T r,ne- 
pc quadratum B T ( quod cft 



57- lib. 1 
Ibidem» 


* 1 t 

xquale ipfi Z Tln T e( 39 ex 1. ) ad quadratnm Tfeft,vtX»adX/, 
nempe a X in X /, quod cft xquale quadrato E X ( 39. ex t . ) ad qua- 
dratum X / ; ergo B T ad T f potentia cft , vt E X ad X/; & propterea 
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T B ad T e erit , vt E X ad X & iam oftendimus , quod B T ad T O 
__eft , vt E X ad X igitur cx squalitate , & comparando terminorum^ 
differentias ad confequentcs erit O e ad e T, vt Q/ ad /X; fed T e ad e I-cm. 
V eandem proportionem habet quam X/ad/Y , eo quod oftenfa funt 1,b ' I* 
Jt milia triangula VTt.YX/; quare O c ad c V eft vt Q./ad /Y ; Sc 
iam oftendimus , quod O e ad R V eandem^proportionem habet » qudm 
Q./ad S Y ; ergo R V ad V t eft, vt S Y ad Y/, &: angulus e squalis 
eft angulo /; igitur duo fegmenta N V A , P Y D fimilia funt inter ft> 

( i_7- cx <s. ) & limilitcr polita. Infuper dico, non c (Te fimilia alicui alte- 
ri fegmento ; quia non abfeinduntur ab vna ordinatione , aut duabus, & 
earum diftantia in Cllipfi a centro non eftxqualisf 18. cx <$.),& hoc erat 
oflendendum . 


PROPOSITIO XXII. 


S E&ionum non fimilium ABC,DEF vnum fegmenturrL,, 
vnius non eft fimile alicui fegmento alterius. 



Si enim hoc verum non eft , fit fegmentum G C fe&ionis A B C ( fi 
fieri poteft ) fimile ipfi H F alterius fe&ionis D E F , & iungamus G C , 

H F, cafdeq; bifariam feccmus in I, K} iungamufque L I,M K;qux fint 44- ,;t> - 3 - 
duae diametri , & fcccnt fcgmenm in B, E: fi itaque fuerint duo axes,cu 
, duo fegmenta fint fimilia , vtique egrederentur in eorum lingulis ordina- Dcfin. 7. 
tiones ad duos axes , numero aequales , continentes cum axibus angulos fcuius ' 
rciftos , & proportiones ordinationum ad fua abfeiffa in qualibet carum., 
a elfcnt sedem , ac abfciffs ad abfeiffas proportionales quoque effent. Et Dcfin. 2. 
propterea dux feftiones A B C , D E F fimiles erunt , fed iam fuppofitx h 111115 ' 
fuerunt non fimiles ; quod eft abfurdum . Si vero I L , M K non nicrint 
axes , educamus cx B,E ad duos axes L P , M Q^duas perpendiculares 
1 BP,EQj & duas tangentes B N, & E O.-itaquc ( propter fimilitudinc 
D duorum icgmcmonim ) fimilia erunt B N L , E O M ; & paiiter L B P , 

M E Qj atque quadratum B P ad L B in P N, nempe in eadem propor- 
tione 
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37.lib. i. tionc figura: diametri A L ( 40. ex 1 . ) erit vt quadratum E Q_ad M Q_ 
in O Q, nempe in eadem proportione figurat diametri D M ( 40. ex 1.^ 
' ln ' quapropter dux proportiones figurarum earundem fe&ionum funt exdem 
inter fe ; & propterea dux leftioncs iunt fimiles ( 1 2. ex 6 . ) at fuppofitae 
fuerunt non fimiles. Quod eft abfurdum . 


PROPOSITIO XXIII. 

S I autem fe&io ABC fuerit parabola , & fedtio D E F hy- 
perbol3 3 aut ellipfis: manifeftum eft,fediones non cife in- 
ter fe fimiles. Et dico quod duo fegmenta G C,H F non funt 
fimilia. 

Si enim fimilia clTent haberent conditiones fimilitudinis, quod eft im- a 
poflibile, quemadmodum oftcnfum eft in omnibus fe&ionibus ad propo- 
fitionem 13. fi vero vna earum fuerit hyperbole , altera vero ellipfis, 
idipfum oftcnfum eft ad propofitionem 14. Et hoc erat propoiitum. 


PROPOSITIO XXIV. 

C Viuslibet conife&ionis A C D portio B A C D non erit 
arcus circuli. 

Si enim hoc verum non eft educamus in illa chordas A B , C D , A C, 
quarum nulla alteri fit parallela: & educamus E F parallelam A B, &E 
G parallelam A C , atque G H parallelam C D , & per lingularum dua- 
rum xquidiltamium lemipartitioncs iungamus K I,L M, N O, qua: qui- 
dem 
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liem linea: perpendiculares funt ad pri- 
diftas chordas , funtque etiam diametri 
fedtionis, ergo IK,LM,N Ofunt axes, 
ncc fibi in dire&um coincidunt ; quia,, 
chordi primo edudii inter fe parallela: 
non erant : hoc autem cft ablurdum- , 
quia in qualibet fe&ione reperiri nom. 
poflunt plures, quam duo axes( j*. ex 
2. ) ; ergo fieri non poteft , vt fedtionis 
conici portio fit arcus circuli . Quod 
erat oftendendura . 



48. lib. 2. 


Notae in Propofit. XX. 

Q Vodlibct duorum tegmentorum , vt A B C , D E F in duobus fcg- 
mentis fimilibus , vt N A C, P D F abfeiffa fint ab ordinatis uo- 
rum axium fedfionum, vt A C, D F, N L, P M , A M > Ah. 
K M ad latus tuarum verticum vt B , E ; fitque proportio a C1 " 

tarum ad erefta duorum tegmentorum eadem , nempe I B ad B G , v t 
E ad E H, & L B ad B G , vt M E ad E H : vtique duo tegmenta a b 
C,DEF,NB,PE fimilia funt , & fimilia politione : &c. Textus hic 



ddeo corruptus ejl , vt ne Apollonius quidem, fs reuiuifieret , Jenfum ex vtrl " 
um inconcinnis , & noncobcrcntibus elicere pojfct . luque diurnando eam cjjt 
verem leti tonem cenfeo ; quam in textu appofm . Educa- 
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Educamus itaque N A ul O cx B L, 8t P D ad Q_ex M E, quiaBG b 
ad B I eft, vt H E ad E K , & B G ad B L eft vt H E ad E Mi ergo L B 
ad B I , nempe L N ad A I ( 19 . ex 1 . ( nempe LOad O I eft vt M E 
ad E K, nempe 1* M ad D K , nempe M Qjid QJv; & coAtra O L ad L 
1 , vt V' M ad M K , &c. Addentia non nulla ierint , qua de fumat , dr reltqna 
repi Utenda ccnfiti , 1 1 m textu leguntur . Quoniam B o - ad B I eft vt H E ael 
E K , dr B L ad B G eft vt ME ad E H •, ergo , ex aqualttatc , L B ad B 1 
eandem proportionem habet , quam M E ad E K, fed quadratum N L ad qua- 
lib. i- dratiim A I efl in parabola , vt abfctfta L B ad B 1 par iter que efuadratum P 
M ad quadratum D K eft , vt M E ad E K : dr propterea quadratum H L ad 
quadratum A l camlem proportionem habebit quam quadratum P M ad quadra- 
tum D K ; igitur N L ad A l tandem proportionem habebit , quam P M ad D 



K\ fedvtN L ad A I ita eft L O ad O 1 ( propter parallelas A 1 , N L,& fimi- 
/ litudinem triangulorh AIO, drONL) pariterq; vt P M ad D K ita eft M 
Qjtd QjC ( propter ftmilitttdtnem triangulorum P , & fifK D ) igitur 
L O ad O I eandem proportionem habebit , quam M Qjtd £f_K ; CT compa- 
rando antecedentes ad differentias, vel fummas terminorum O L ad L I eandem 
proportionem habebit , quam Qf M ad M K, 

Et B L ad L N eft vt E M ad M P ( propter fimilitudinem duorumj 
fegmentorum ) ergo ex aequalitate O L ad L N, &c. Sequitur quidem hoc C 
non propter fimilitudinem fegmentorum , quandoquidem figmenta fimi Ita non_> 
fupponuntur fed quia femper parabola funt fimiles , dr in eis pofisa funt axium 
1 huius, “bjcijpt L B, dr M E proportionales lateribus redis B G , cr E H , propterea _> 

( vt in prop. 1 1 . huius oftenfurn eft ) B I, ad L A r eandem proportionem habebit 
quam E M ad M P', fed prius L B ad B I erat vt M E ad E K, ergo compar si- 
do differentias terminorum ad antecedentes erit I L ad L B vt K M ad M E , 
eftq; oftenfa 0 L ad L I vt Qjd ad M K, ergo ex aquali ordinata 0 L ad LB 
erit VtSjd ad M E. 

Et 


/ V 
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d Er quia N O ad O A eft vt P Q__ad Q^D inuertamus proportionem^, 
deinde bifariam fccemus duas tertias partes, & inuertamus eas quoquo 
fiet N O ad O R, nempe N L ad L T in eadem ratione ipfi V Z, nempe 
L B ad B Z , vt D Qjid QJT , nempe P M ad P X squalem ipfi Y a, 
nempe M E ad E a , &c. Jftomam L O ad O I oftenfa fuit vt M £*jtd 
R, (fi propter parallelos t A*L N , nec non DK, MP eft NO ad O A,vt LO 
ad 0 l ; par iter ej\ P 'jtd Jfn eft vt M £>jidJifKi igitur N O ad O A tonde 
proportione habet , quam P ad , (fi comparando antecedentes ad femidif 

ferentias, vel femi sumas ter minori erit N O ad P A, vt P Jfad S D: & pro- 




pterea N O ad 0 R fumma, vel differentia confequentium eandem proportionem 
habebit , quam P £fad JfS i fed propter parallelos R T ,(fi O L eft L N ad T L, 
vt N O ad O R : par iter que ( propter parallelas S X , (fi .SfM ) eft P M ad X 
M , vt P ad Qj; igitur N L ad L T eandem proportionem habet , quam-a 
P M ad M X : fnntque m parallclogrammn V L, & 7 M latera oppojita aqua- 
lia V Z ipfi T L , a‘q tc a T ipfi X M i igitur N L ad V Z eandem proportio- 
nem habet , quam P M ad T a , (fi na erunt earum quadrata ; fed vt quadrati 
N L ad quadratum y Z Ha eft abfeiffa L B ad abfctfiam R Z , par iter que vt 
quadratum P M ad quadratum T a , ita eft abfeiffa M E ad abfctfiam E a ; er- 
go L B ad R Z eandem proportionem habet , quam M E ad E Z.. 
e Et occurrere faciamus par pari remanet O RadR b,v t Q.Sad S c , &c. 
Sjtpniam oftenfa fuit O N ad O R , vt JifP ad £fS , per conucrfionem rationis 
O N ad N R erit vt J^P ad P S i par i ter que oftenfa fuit b N ad N 0 ,vt 
C P ad P ergo ex aquali b N ad N R eft vt c P ad S P , (fi diuidendo b R 
ad R N erit vt c S ad S P i fed erat inuer tendo R N ad N 0,vt S P ad P J<jj 
quare comparando antecedentes ad differentias terminorum erit N R ad R O vt 
P S ad S ftijideoqi rurfus ex aquahtate b R ad R O erit vt c S ad S £ \peftqi 
y R ad R b 1 1 T S ad S c ( eo quod triangula y R b, (fi T S C funt fimilia-j 
triangulis f. milibus O N L , (fi JfM P propter aquidlllantes J ergo ex aquali 
ordinata y R ad R 0 eandem proportionem habet , quam T S ad S 

Cc Sed 
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Sed tangens in V perueniens ad L O, &c. Si enim ex fundis X , V du- { 
cantae V c , & X f /angentes parabolus , & producantur qnoufquc fecent axes 
in e , (fi f excientur duo para/lelogramma V e O R, & X f , tn quibus la- 
gea te s r e ,<fiX (efficientur aquales ipfss O R, & ,£>J : (fi propter ea /nutr- 
ienda £ V abfctjja ad contingentem y e aqualem tpfi R 0 eandem proportionem 
habebit , quam abfeifa S T ad contingentem "t f aqualem ipfi S atque effi- 
ciunt pradttla contingentes cum axibus angulos c , f aquales /pjis O , cr J^a- 
Prop. 16. qualibus propter parallelas; igitur fegmenta N V / 1 , & P X D fimilia funt m- 
huius. ter fee. 



Et pariter duo fegmenta A B C , D E F , atque duo fegmenta N B , P o 
E funt fimilia inter (e, & fimiliter potita , Scc. Hoc manifefinm efi , fi enim 
coninngantur recta linea N C, (fi P F, (fi bifanam di ut dantur , atque ducan- 
tur diametri , (fic , vti fecimus in fi SI tone N A , oftendetur fimiliter ( ex ea- 
dem 1 6. prepofitione ) fegmenta N C , P F fimilia ejfe inter fi . Non ficus fi 
coniungantur reSta linea N B, (fi P £> & bifariam dtuidantur - , atque ducan- 
tur diametri, & reliqua perficiantur ,vt prius ,oficndentur eodem modo,fegme- 
ta N B , (fi P E fimilia inter fi . 

Deinde ponamus fegmentu P (/.-quia non abfeindunt illa dux ordina- n 
tiones vnius axis ( 18. ex 6. ) , & hoc erat , &c. Sed legendum puto vt in 
textu apparet .& horum verberi finfus erit ; fieri non potefi ,vt fegmentu P A fit 
fimile ipfi N A, vel N B , propter e a quod tn ficti ionc P F figmenta P d vni tan- 
tummodo portioni fimile efi ( prater quam in ellipfi), (fi ambo intercipi debent a 
duabus ordmatim applicatis ad axitn E £c (fi propter e a figmenta P D ,vel P E 
non erunt fimilia ipfi P A, (fi quia N A oftcnfum efi fimile P D, par ner que N 
B ofienfum efi fimile P E ; igitur figmentum P A fimile non efi , neque N A , 
neque figmento N B ; quod erat otlendundum . 


NOTE 
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Nota: in Propofit. XXI. 

Q Voniam G B ad B I, fuppofita eft vt H E ad E K , &c. J^uia L B 
ad B G ex bypothefi erat , vt M E ad E H , & invertendo G B ad B I 
erat vt H E ad E K ; ergo ex aqualitate L B ad B 1 erit vt M E 
ad E K ; & per conuerfionem ratioms B L ad L 1 erit vt E M ad M K . 

Et propter fimilitudinem duarum (e&ionum N L ad A I , nempe L O 
ad O I eft, vt P M ad F K, nempe M Q_ad Q^K, &c. guoniam dua fie- 
tfiones N B ,<fi P E fimi les fuppofita fiunt , (fi axti abfiiififia L B , M E ,nec non 
1 B,K E ad Uter a recfa B G , - ■“ 

(fi H E proportionales fnnt ; 
igitur N L ad A 1 eandem pro- 
portionem habebit , quam P M 
ad DdC : & quia triangnU N 
L O ,& AIO fimi lia funt pro- 
pter parallelas N L , & 1 A , 
panterque triangula P M 
(fi D K ^ fimi ha fiunt; igitur 
L 0 ad 0 l erit vt N L ad t 
A ; panterque M J£_ad .Sfi K 
trtt it f M ad D K , fieu vt 
N L ad A I : & propter e a L 
O ad 0 1 erit vt M Sfiad 
K. 

Et ex ajqualitate L O ad « 

LB erit vt QJVl ad M E.fcd 
L B ad L N eft vt M E ad 
M P . cum ex fuppofitionej 
lectiones tine funilcs , &c. 



ex ii. 
huius. 
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Quoniam 0 L ad L l aftcnfa fuit , vt dfM ad M K ; atque prius ofltnfa fuit 
B L ad L 1 , vt E M ad M K ; ergo inmrtcndo 1 L ad L B erit , vt K M ad 
M E ; & propterca ex aequalitate O L ad L B erit vt Q__M ad M E ; fed B L 
huius, ad L N e[l , vt E M ad M P \ igitur ex aequalitate O L ad L N erit vt Q_M 
ad M P; funteque duo anguli L, O' M redii ; ergo triangula O E N ,& JfM P 
aquiangula erunt ; gffi propter e a anguli 0,£r Q^aquales inter fe erunt ; fed, quia 
contingentes verticales V e , & 7 t parallela funt ordtnatim applicatis N at, P 
D ad diametros V B, (7 7 S, igitur angulus V e B aqualis erit angulo N O L; 
partterque angulus 7 f E aqualis erit angulo P JfM i & propterca anguis C,& 
t aquales erunt inter fc . 

Ergo propter fimilitudinem duarum fedtionum T Z in Z e ad quadra- J 
tum Z V eandem proportionem habebit quam X a in a /ad quadratum 
a Y , & angulus e squalis cft angulo f ; igitur V e T fimile eft Y /X , 
l m , us ^ pariter , &c. Quoniam in feClionibus f milibus V B ,(f 7 E axes tranfnerft 
lateribus n cfis proportionales funt, & dubia funt ad axes ordinat im applicata 
37.1'h. i. V Z ,7 contingentes V e, 7 {, eftquc reti angulum T Z e ad quadratum 
Z V ,vt latus tranjucrftim ad rclhtm , par iterque redi angulum X a (ad qua- 
dratum 3.7 , vt axis tranfiterfns ad er ellum ; igitur redi anguli T Z e ad qua- 
dratum Z Z eandem proportionem habet , quam redi angulum X a f' ad quadra- 
tum 3 7, dr a verticibus y , 7 duorum triangulorum y e T , dr 7 f X dubia 
funt ad bafts redi a lina y Z , 7 a efficientes angulos redlos , cum ordinatirvj 



applicata fint ad axes ; atque angulus y et 7. oflenfns efl aqualis angulo T f a , 
Propof. f, igitur tertius angulus Z y e aqualis erit tertio angulo a 7 f; & ideo duo tnd- 
prmmff. g ,,U y T e , & 7 X i' f milia erunt inter fe ; & propterca circa angulos aquales 
T ,& x latus e T ad T y eandem proportionem habebit , quam f X ad x 7 : 
• cumque dux contingentes verticales y e, 7 t' parallela fint ordtnatim applicatis 
N A, dr P D ad diametros y R, 7 S , erit O e ad R y, vt e T adT y ; pa- 
riter que QJ ad S 7 erit, vt i X ad X 7: erat autem e T ad T y , vt f X ad 
Ii. huim. -Y Y; igitur pariter O z ad RV eandem proportionem habebit, quam Q f ad 
ST; fed B l ad l A tjl ,vt E K ad K D . 

Sed 
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Sed B T ad B I erat vt X E ad E K propter fimilitudinem duaram fe- 
ftionum , &c. ^uomam ex hjpothefi abjctfia 4XIS j B ad Utus retium B G 
trat vt abfictffa A’ £ ad latus retium E H i & propter fimilitudinem fictionum 
Utera creti a G B, & H E ad axes tranfucrfio s ,<fi ideo ad eorum fcmijies T B 
Cr E X eandem proportionem habebunt ; ergo ex aquali I B ad B T erit vt K 
E ad E X,& tnuer tendo T B 
ad B 1 erit vt X E ad E K . 

Sed libet aliam expofitionem^i 
afferre Apollonq pnncipq s coue- 
nienthre. Jiuia exdepmtione 
1. huius libri legitime interpre- 
tata , & fient i coftat ex 1 2 .prop. 
huius . in [cilionibus fimiltbus 
non qualibet axium abfcifix ad 
conterminas potentiales habent 
tandem rationem ; fed illa tan- 
tummodo , qua figura lateribus 
proportionales fiunt : itaqi in fie- 
{itonibus fimihbus A B , D E 
vt qualibet axium , abficifia B 
I , E K ad conterminas poten- 
tiales I A, K D fint proportio- 
nales , necefie eft, vt eadem I B, 

& E K lateribus figurarum B 
T, E X proportionales fint . 

Et quadratum V Z ad quadratum Z e eft, vt quadratum a Y ad qua- 
dratum a fi, &c. Oflenfa enim fuerunt duo triangula V Z e , & T a f' fimiltet 
inter fie i cr ideo latera circa angulos reilos Z , Cr a proportionalia erunt ; & 
partter eorum quadrata. 

Infuper dico non effc fimilia alicui alteri fegmento,&c. Siculi intro- 
cedenti propofitione futium t fi ofiendetur , quod figmentum N C non eft fimile 
alicui alio figmento in altera fictlione P E , quando non comprahenduntur ab 
ordinattm ad axes applicatis, & in eUipfibus aquali ter i centris diftant. 



Nota: in Propofit. XXII. 


E T propterea duo foftiones A B C , D E F fimiles erunt , &c. Quo- 
niam fegmenta G B C , & U E F pofita fiunt fimilia , erunt diametrorum 



12. huius. 


Lcm. J. 
huius. 
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feu axium ( ix hoc ctfu ) L B,& M £ figura fimtlts inter fcidr ideo /ciliones 
A B C, dr D £ E fimi les erunt. 

Itaque propter iimiiitudincm duorum fegnwtoruin finalia erunt B N L, D 
E O M , & pariter L B P , & M E Q_atquc quadratum B P ad E P in P 
N nempe > dcc. Huius fecunda partes demonfi rationem , quim non Jtuccram Pa- 
raphrajtes Arabicus nobis tranfmtfit omittere opere pretium erit ,eandcmq\ bre~ 



uius demonfi rare hac ratione. J^uia fegmenta C BG ,& T E H fimi lia ponnn- 
tur; ergo erunt figura diametrorum B I , E K fimi ks tnter fe in angulis 1 , K 
aqualibus , & feCliones ipfa C B G , & F E H fimiles inter fe erunt ; quod rfi 
contra hypothefin . 

. ■ . ■ Notae in Propofit. XXIII. 

S I enim fimilia edent haberent conditiones fimilitudinis, quod eft jm- 
poifibiic , &c. Si enim concedantur fegmenta G B C in parabola , H E ' 
F in hyperbole, vel ellipfi , fimilia inter fe ; igitur in vnaquaque carii duci pof- 
fent ad diametros ordinatim applicata numero aquales , efficientes angulos aqua - 
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lis cum diametris, /]u.t ab/ci/ts Jint proportionales , dr ab/cijfa quoque inter fe. 
Vnde /equitur , quod portiones eiu/dem diametri E K a centro M ad omnes or- 
dinat im ad diametros applicatas Jint aquales inter /e, vt ojlen/nm ejl in propo- 
fitione 13. huius : quod ejl impoffibite . 

hiando vero fcltio A C ejl hyperbole , ac fillto D E ejl ellipfis ,Jimiliter, 
vt in 1 4. propojlttonc huius , ojlendctur ; quo ahfcijfa in hyperbola , £r e lltpfi jint 
proportionales ; dr propter ea omnes habebunt rationes maioris tnaqualitatis , aut 
omnes habebunt , proportiones tnaqualitatis minoris , quod tamen tn pradtcla 14. 
propo/ttione tmpojjtbile ejfc ojlendnur. 


Nota: in Propofit. XXIV. 

a O I enim hoc verum non cft , &c. JJuod qualibet portio B A D /cilionis 
i3 conica ABC nullo pallo circumferentia circuli effe poffit fic offendetur . 

JJuia in circulo rella linea dtutdcntes bt/artam duas parallelas inter /e /unt 
necej/ario diametri circuli, qui pcrpendicu- 
lariter fecant pradtUas parallelas applica- 
tas ; igitur fi cnrua linea B G D /uent cir- 
culi pertpheria rella linea K 1 , L M , & 

A' O diametri circuli , erunt perpendicula- 
res ad ordmatim applicatas aquidijlanles 
tnter fe ; /ed quia etiam ABC / 'apponitur 
/ellio conica , erunt K I , L M , N O axes 
fradillx /cilionis conica eo quod bi/anam , 

(fr ad angulos rellos diuidunt ordmatim ap- 
plicatas . Rurfus quia pradtcla ordmatim— > 
applicata non [unt omnes inter /e parallela , 
eo quod ex conjlrultione applicata A B, A C, 

C D non /nerunt ducla aquidijlantes i igi- 
tur tres axes 1 A' , L M , N O indircllum 
non coincidunt ; quare tn /cilione conica B A G reperiri poffent tres axes ; quod 
ejl impojfibile . 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXV. 

b C! I duo plana arquidiftantia conum aliquem fecuerint , atque 
O m co efficiant duas hyperbolas, aut ellipfes; vtique fe&io- 
nes limiles inter fe erunt, fed non erunt neceffario aequales . 



Efficiant 
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Efficiant duo plana parallela D 
E N F,G H P I in bafimconi AC 
duas reftis lineas D F,G I,& pla- 
num per axim conidu&um ctfiJiat 
triangulum ABC perpendiculare 
ad duo illa plana parallela ; qua: ab 
illo fecentur m EK,HL. Erunt 
D F,I G perpendiculares ad A C, 

& educamus B M parallelam ipfis 
EK, H L;&vt quadratum B Mad 
A M in M C; ita ponatur N E ad 
E O , & ita P H fiat ad H Q_, erunt 
\ib P N E, P H inclinata duaru feiftionu 
F E D , I H G , aut eorum tranfucr- 
fx; igitur O E , H (ierunteoruno 
12. huius. c rcAa, & proptcrea figura: duarum fc&ionu funt fimiles,- igitur dux Tectio- 


B 



2 & 10. nes fimiles funt. Et fi quidem fuerint N E, P H xquales,- ipfx quoquo 
Imius, aquales erunt f a ii as n on ; Et hoc erat propofitum . 



Notx in Propofit. XXV. 

S I abfcindant conum aliquem duo plana parallela prouenient dux fe- g_ 
dliones hyperbolicx, vel quia dux fc&iones funt fimiles, &c. JZua, 
immutanda c en fui it i» textu videre ejl. 

Sint ablciifiones duorum planorum xquidiftantiutn cum bafi I G,FD, b 
& fecet conum planum tranficns per eius axim , &c. Addidi verba , qua 
in textu d./iderantur , qu.t cxpoftionem perficiunt. Animaduertcndum eft, hanc 
propofttionem conucrtibilem non ejfe ; licet enim plana parallela in eodem cono 
ejjictant feti tones fimiles , verum non efl,quod quotiefcunque in eodem cono dua 
' fetitonee 


Digitized-by Google 


Conicor. Lib. VI. 209 

/ciliones fiunt aquales , vel fimiles inter fi, tunc quidem eurum plana fiunt aqut- 
difiansta : Sicut i enim in eodem cono ficaleno dejignari pofiunt ctreuli squales 
fubcontrartc pofiti ,jic etiaiu reliqua confictiones fiubcontrarie conflit ut x effici 
pofiunt aquales , dr fimiles inter fit : hac autem , fic ut i etiam quamplurima vi- 
deri pofiunt m libris neotericorum . 

Sed non alienum erit a nojlro in/i i tuto hic paucis confidtrarc paffiones , dr dc- 
ficriptiones fe itionum conicarum fimilium , vel aqualium , qua aquidi/lantcs , 
fcu asympt otica vocantur . Et licet ha ab alus inuenta,dr tradita fint, nonnul- 
la tamen nona in medium ajficram : non enim rerum notii tas ex fittbieili nouita- 
te tantummodo arguitur , imo de fiubteclo antiquo pofiunt noua fipeculationes af- 
ferri , atque corrigi , dr copleri ea , qua apicem perfeilioms non attingunt , & 
hac quidem omnia noua dic i poterunt , & fojfiunt , & debent zelo veritatis e- 
uulgari , nec propterea pradecefiorum nominibus, aut innentionibus iniuria in- 
fertur . 

Primus itaque omnium ( quod ficiam) Pappus Alexandrinus libro fieptirno coi- 
leU tonum Mathematicarum propofitionc 2 08. lemmate fiexto in quintum librum 
Apolloni/ , confiderauit concentricas hjperbolas inter fi fimilts, eunde axim habentes, 
ad et/dem partes canas inter fic fic non concurrere , fied fiemper ad fi ipfas vi- 
cimus accedere . Po/lca Gregorius a Samo Vincent io ofiendit, quod dua parabo- 
la inter fit aquales , fimiUtcr po/ita circa communem axtm , vel diametrum , pa- 
riter nunquam conueniunt, Gr parallela fiunt inter fic, & in infinitum producta 
fiemper magis ad intticcm accedunt; atque propofit. 1 39. de Hyperbola confidera- 
uit duas hypcrbolas aquales, dr fimi/es, qua pariter in in finitu extensa nunquam 
conueniunt, Gr fimul cum Pappo putat, rite concludi po/fe , quod pradtlia feci to- 
nes , in infinitum cxtcnfa,fmt asympt ot i, dr fiemper magis , ac magis ad inui- 
cem appropinquentur ex eo , quod reda linea tnter fie aquidi/lantcs inter duas 
feitioms intercepta ,/ucceffini fiemper diminuantur . Propofit tones quidem recon- 
dita , dr / citu meunda > fied an aque certa , dr indubitata cenfiers debeant , in- 
quiremus , aliquibus tamen pramiffis . 

In qualibet hyperbola 1 £ , cuius asymptoti C A £ , duarum redarum linea- DEFINI 



Addita. 


rum F / , G K inter fie aquidi/lantimn , ah vna asymptoto A C ad hyperbolen . _> 
edudarum , fit F 1 propinquior centro, quam G A' , quando ambo cadunt infra 
centrum A ad partes C ; vel F l magis a centro recedat , quando ambo cadunt 

D d vitra 
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vitra centrum i» eadem asymptots produltionc A Z; aut F I fupra,e!r G K in- 
fra centrum A exijlat : In quolibet cafu dicetur, F 1 vlterius tendere ad partes 
centri, vel asymptoti A B , quam G K. 

Non fecui Ji ab eadem asymptoto A C educantur quatuor relta linea inter fe 
aquidijlantes FI,GK,HL,CE, quarum dux priores F 1,G K , centro pro- 
pinquiores Jint , quando omnes infra centrum A collocantur ; vel magis a centro 
recedant, quando omnes in productione A Z extjlunt; aut certe dux F I , G K 
fupra centrum, fr H L , C E infra centrum exijlant: Tunc Jimiliter tn quoli- 
bet cafu dicentur recta linea F 1 , G K vlterius tendere ad partes centri , & 
xsympoti A B, quam dux alia H L,C E. 



' Si in njnct, afymptoto AC, hyperboles D E fumantur duo fegmenta 
aqualia F G , H C , (efr d punitis diuiftonum ducantur quatuor retia 
linea F1,GK,HL,CE parallela inter fe, rvfque ad hyperbolen : 
Dico quod differentia duarum aquidijiantium F 1 , G K ad partes cen- 
tri , $ alterius afymptoti A 2 rvlterius tendentium, maior erit differen- 
tia reliquarum H L , C E . 

Ducantur a punitis E,K relix 
linea E S ,K R parallela asympto- A 
to A C, qua efficiant paralielogra- 
ma C S,G R. Patet I R effe dif- F 
ferentiam aquidijiantium F I,& 

G K ; pariter que L S ejfe differen- 
tiam aquidijiantium H L , C E i ® 

(jr coniungantur recta linea E I , 

& K I, ducaturque E 0 parallela 
I K , fecans H L in O. Et quia H 
relta linea E I cadit intra curuam 
fe Itionem conicam E K l,fr pun- c 
Itum K eiufdem conica felfionis 1 



inter 
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inter E,cr I exiftit; ergo reda line* / K pofita intra conici figmentum E K 1 
fupra eius bafm E 1 cadit ; & ideo ei parallela E O cadtt infra eandem fig- 
menti conici bafim E I, fr propter e* occurret tpfi H L intra conife Itionem , & 
infra punctum L in fettione pofitttm ,vt in O ; (jr ideo O S maior erit , qulm— 

S L. Et quoniam S E, & R K funt inter fe parallela ( quia eidem A C aqui- 
dijlant ) par iter que E 0,& K l fati a funt parallela , atque S O , & R 1 ( ex 
hypothtfi ) aquidijlantts erant ; igitur duo triangula E S 0 , & K Jt / f/ milia 
fune inter fe , & e ori latera homologa E S ,&K R aqualia funt inter fe ( quia 
in par atlclogr amis C S,&G R latera E S , R K aqualia funt oppofitis C H ,G 
F inter fe aqualibus , ex hjpothef) igitur reliqua latera homologa S O , & R I 
aqualia funt inter fe; & propter ea R 1 differentia aquidijlanttum F 1 ,G K ad 
partes centri A , & asymptoti A B viter tus tendentium , maior erit-, quam S L, 
qua portio ejl ipfius S O ,& efl differentia aquidifi antium H L, & C E alte- 
rius fegmenti H C, Suod erat ojlendendum. 

Ex confractione , & demonftratione huius propofitionis colligitur , quod fi a COROL 
duobus punitis eiufdem asymptoti A C ad hyperbolen ducantur dua rtcla linea , AK - 
inter fe parallela ; Hia , qua ad partes centri A , & asymptoti A R viter ins ten- 
dit, maior efl reliqua . Nam re ita linea K R, asymptoto A C parallela cadit ex- 
tra fe itionem , Cr ideo fecat interceptam parallelam F I,qua erit maior, quam 
F R,feu G Kijgitur F 1 ad partes centri A viter ius tendens maior efl quali- 
bet alta parallela G K ad partes oppofitas tendente . Eadem ratione F 1 maior 
erit quam H L, & H L maior, quam C E. Vndc patet propofitum . 

St fuerint dux hyperbolx A B, tgfr D £ aquales, & fimtles ad eaf- PROP.j. 
dem partes caax , quarum centra H , & L, (efl afymptoti G H 1 ,(eff Addlt ‘ 
K L M , nec non axes A Ii D L ftnt paralleU mter [e, (gr reti a 
hnex B £ , (gr C F ab hyperbolss intercepi* paralleU fuerint refla H 
£ centra comungcnti ; erunt B £ , (fff C F aquales tpft H L > & in- 
ter fe. 

Si autem paralleU ftnt alicui reclx line* L f diuidenti angulum K £ 


H contentum d refla Imea L H cen- 
tra, coni ungent e, & interiore afympto- 
to L K, in qua B £, (etr C F pofita 
funt : Dico B £ ulterius tendentem— 
ad partes reliqua afymptoti L M ma- 
iorem ejfe , quam C F . 

St ruero B £ , (fjf C F paralleU 
ftnt alicui reti a line a H g diuidenti 
angulum £ H G d retia linea £ H 
centra coniungente , eadem afym- 
ptoto H G contentum : Dico B £ ul- 
terius tendente ad partes reliqua afym- 
ptoti H 1 minorem ejfe , quam C F . 
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2 {eclx linea parallela 2 ? E , C F fe- 
cent aquidiflantes afymptotos H C , 

L K in punilis 'N, O , P , De- 
bent autem conifecliones m eodem pla- 
no collocari ficuti alit omnes , qu.e irc-j 
fctjuentibits propofinombus 4. 5. <T. 7. 

8. ifip 9. Tifiir patitur femper 111 njno 
plano pofu intelligi debent . 

Et primo dux refla B E , C F para/lc- 
l.t fint refla linee H L centra t emungen- 
ti . Quoniam hyperbole A B , D E equu- 
lei funt , cfi congruentes ; atque xquidijl an- 
tes asymptoti H N , L P aque inclinan- 
tur ad aquales femiaxes tranfuerfos H 
A , dr L D ; & fegmenta asymptotorum H N , L P aqualia funt in paralle- 
logr amnio H P , nec non duo anguli H N B ,& L P E aquales funt inter fe, pro- 
pter parallelas asymptotos : igitur dux figura A H N B A, (fi D L P E D aquales 
erunt , (fi congruentes : quapropter interpofita refla linea N B (fi P E congrue- 
tes , (fi aquales erunt ; (fi addita vel ablata communi B P , erit N p aqualis 
B E : cfi vero N P aqualis H L , eo quod H P parallelogrammum efi ; igitur 
intercepta B E aqualis cfi refla linea H L centra coniungenti . Eadem ratione 
qualibet alia intercepta C F parallela ipfi H L eidem aqualis ofiendcttir : qua- 
propter dux intercepta aquidifi antes B E , (fi C F inter fe aquales erunt . 

Secundo B E , C F parallela fint alicui refla linea L f dundenti angulum K 
L H ; ideoque P L i N , (fi dfL f O parallelogramma erunt: fecetur L T aqua- 
lis H N, atque L F aqualis H O; ducan- 
tur que T X , V Z parallela ipfis N B , O 
C fec antes reliquam hyperbolen in X , Z ; 
eritque ( vt in prima parte oftenfum cfi ) 

T X aqualis N B , atque V Z aqualis O C. 

Et fiquidem B E , C F cadunt infra cen- 
tra H , L ad partes G , K , cadent quoque 
infra L f eis parallelam per L duflam in- 
fra centrum H incidentem , (fi ideo N f, 
feu ei aqualis P L in parallelogrsmo P f' 
minor erit , quam H N ; efique L T aqua- 
lis H N ; igitur L P minor erit , quam L T i (fi propterea punflum P propin- 
quius erit centro L,quam T: Fadem ratione ofiendetur , quod punflum Qj>ro- 
jdd pmquius fit centro L , quam V , (fi P propinquius ccnsro quam Q\ ergo quatuor 
aquidifiantium P E , Qfi ,T X , V Z cadentium infra centrum ad partes K , 
dux P E ,T X viter tus ad partes centri , vel asymptoti L M tendunt , quam-j 
dux Q_F , V Z . At fi B E ,C F fecent refla Uncam centra coniungentem inter 
duo centra H, (fi L, manifefium e fi punfla P , cfi Jf cadere fupra centrum E, 
atque duo punfla N , (fi O cadere infra centrnm H alterius hyperboles, cumque 
L T fefla fit aqualis ipfi H N ad eafdtm partes ; par iter que L V aquaUs tpfi 

HO 
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H 0 cadent punita T ,& V infra centrum L;& P ulterius tendit quam Jfad 
partes ^eiufdem centri L. igitur in tali cafn quatuor xquidtft antium dux P E , Dei'. addi 
T X ulterius tendent ad f artes centri, & asymptoti L M,quam dux aha xqui- 
dtft aotcs SjF , V Z . Jjuando veri B E ,& C F cadunt vitra centra H , tft 
L in produltionibus aquidsjl antium asymptotornm G H , K L : qui* N t cadit 



fupra, &'L f infra centru H , ergo in paratlelogrammo P f rclfa N f ,feu ei a- 
qualis L P maior erit quam N H : fatla amem fuit L T aquahs H N ; igitur 
L T minor cft , quam L P ; Eadem latione L V minor erit, quam L at- 
que P ulterius tendit quam Sjad partes centri L, & ab ijfdem punitis caden- 
tibus fupra centrum L in produtltone asymptoti K L ducuntur quatuor relta 
linea inter fe xqmdijl antes vfque ad hyperbolen D Z; igitur dua P E, T X vl- Ibidem. 
terius tendunt ad parta centri , vel asymptoti L M , quam dua ,VZ. 

Secetur pojlea P a aqualis N B , atque JZJ> aqualis O C . Et quia T X aqua- 
lis oftenfa fuit N B erit P a aquahs ipft T X i tftque P E maior quam T X i Coroll. 
propterea quod Hia viter tus tendit ad partes ce tr i L,quam T X ; igitur P E ma- 
tor erit, quam P a , & earum di ferent i a erit E a . Simili modo ofcndetur Jif 
b aquahs V Z , & minor quam , quarum differentia F b ; cumque Sff 
aqualis (it ipft N O , proptcrea quod funt latera oppojita eiufdem parallelogram- 
mii igitur T V , qua oftenfa fuit aquahs 0 N erit quoque aquahs JifjP, & su- 
pra communiter JifT erit Sjf aquahs T P , atque a terminis aqualium fig- 
mentorum eiufdem asymptoti L K ducuntur vfque ad hyperbolen E Z quatuor 
relia linea inter fe aqutdift antes , & earum bina P E ,T X vherius tendunt 
ad partes centri, tjr asymptoti L M, quam bina £fF , V Z ; igitur differentia Propof. 2 . 
priorum , Jcilicet E a maior erit poft er iorum differentia F b ; eftque B a aqua- 
hs N ' P, propter ea quod aquahbus N B , efr P a ponitur communiter B P ; pa- 
ri ter que 0 gjtqualis eft C b ; funtque N P , & O gjtqualcs inter fe , nempe 
Utera oppofita eiufdem paralhlogrammi ; igitur B Z, & C b aquales funt inter 
fe : qs vero adduntur exceftus inaquales ia,f b efficietur E B vherius ten- 
dens ad partes asymptoti H I maior , quam F C . .Sfnod erat primum . 

Tertio ijfdem pofitis N E, O F fint parallela alicui relia linea H g diuideti 
angulum L H G , & propterea extensa produltionem asymptoti M L fecabunt , 
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& parallela erunt 'alicui refla linet tx LY 

dtuldenti tubulum H L M , et quod parti- « 

lelt ertt refla H g dinidcnti angulum L H 
(i , & prius B E i llerim , quam C F ten- V fi 
dehal ad partef asymptoti H l ; ergo l con- 
tra C F viter ius tendet ad partes asymptoti 
HG,cr educiltur ah asymptoto L M producta., G ( 

& parallela funt re lia linea ex L dsuidenti , 
angnlii H L M, contentum a refla Irnea cen- 
tra conjungente ,cr asymptoto M L, in qua 

illa cadunt; igitur ( ex prima partt huius propo/itionis ) C F maior er it, quam 
B E ;dr e contra B E viter ius tendens ad partes asymptoti H / minor erit , qua 
C F ; vt propojitum fuerat , 

1 Sint du.e aquales parabola A7),D E ad cafdem partes caua , qua- 
rum diametri G J , H K fint congruentes aut parallela mter fe , nec no 
ad eas ordinarim applicata 7! Z K , L X "N fint parallela alicui recia 
dmidenti angulum G H K. a recta linea G H aiertices coniungenti , (efr 
diametro H K interioris feclionis D H contentum , fi diametri congruentes 
non fuerint . Dico quod ,71 E ,L M portiones applicatarum d feclioni- 
bus ad eafdem partes intercepta , fiemper magis diminuentur , quo magis 
a ^verticibus recedunt j ejficienturque minores quacumque recta linea pro- 
pofita ,fi diametri funt congruentes : fi uero funt parallela nunquam mi- 
nores erunt portione ordinata inter diametros intercepta . At fi paral- 
lela fuerint alicui reSla linea diuidenti angulum H G J d retia G H, 
(ff diametro 1 G exterioris feci tonis A G contentum , femper magis au- 
gentur , fied erunt femper minores ea qua d diametris intercipitur . Vel fi 
fuerint parallela diametris non congruentibus , femper magis augentur , 
quo magis d concurfu recedunt , 

Sit F G latus re flum diametri G I iru> 
parabola G B , ordmatim applicata B E K, 

& L M N fecent diametrum G I ia X,Z , 

& diametrum H K in N, K , dr fccetur 
abfcijfa G I aqualis H K,&G R aqualis 
H N ; tdeoque R I aqualis erit N K ,feu 
X Z ( propter ea quod in parallelogrammo 
N Z oppojita latera aqualia funt ) ducan- 
tur que ^ ordinata 0 / , JgR , qua erunt aqua- 
les , & congruentes ipjis E K , M N pro- 
pter aqualuatcm feflionum , (f obfajjo.ru 
ji milium diametrorum ; ducantur que a pun- 
flis E, L , .Sjrefla linea E S,L T 
parallela diametris occurrentes ipjis B E Dii. 

& 0 1 in S,T ,y . mantfcftum cjl S M 

aqua- 
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aqualem ejfe O fi, eo quod in pcrallclogrammis Qj , efi S R' Utera oppofita fun t 
aqualia , (fi ipft ordinata E K O 1; nec non M N , Q_R aquales oftenfa funt: 

Deinde producantur , B E , O I ad fcdionem in C , P; Et quia differentia qua- 
dratorum B Z, L X, feu T Z, ideft reti angulum BT C aquale eil differentia 
re (i angulorum Z G E, & X G F feu r Hi angulo fub abfctffarum differentia X Z, 

(fi Utere redo G F . Simili modo rHi angulum O V P aquale erit redangulo jtib 
abfciffarum differentia R l, (fi Utere recto G F: funt que redangula contentae 
fub X Z, G F , & fub R 1 , G F aqualia, propterea quod latera X Z , R/ aqua- 
lia oftenfa funt, (fi latus rectum G F ejl commune; igitur rettangulaBT C , (fi 
or P aqualia funt; ideoque vt T C ad V P , tta reciproce erit O V ad BT. 

Et primo quia diametri G Z,HK coincidunt, & parabola H D comprehendi- 
tur ab AG : erit G Z maior quam H K, feu quam G / , (fi B Z maior quam 
E K, (fi E X quam M N. Si vero B E, L M parallela funt alicui re Ha linea 
H r di ni dent i angulum G H K ; ergo r Z, feu ei aqualis H K , vel G 1 minor 
erit, quam G Z. Eadem ratione G X maior erit, quam G R; quare ordinatim 
applicata B Z maior erit, quam 0 t,& Z C maior, quam I P ; par iter que L 
X, feu T Z maior erit , quam JfR , feu V I; ideoque T C maior erit , quam 
V P ierat autem O V ad B T reciproce, vtT C ad V P ;ergo O V , feu ei aqua- 
lis S M maior erit, quam B T: ys vero addamur aquales L S,T E , qua in 
parallelogrammo S T funt latera oppofita , igitur L M , maior erit quam B E . 

Deinde quando diametri G 1 , H K fibi mutuo congruunt fit b rumor qualibet 
dataredalinea,(fi a vertice H ducatur H d cuius quadratu aquale fit rect angulo 
HGF ,&fiatvt b ad H d , ita H d ad aliam redam lineam aqualem C E ; atq; 

• vt H d ad femiffem sima C E, dr b potenti a, ita fiat longitudine H G ad G K, 

ducaturque B K C ordinatim applicata ad diametrum G l. Quoniam quadra- x i. lib. r. 
tum E K aquale efi parallelogrammo H K, G F ( propterea quod parabola funt 
aquales , (fi diametri fimtles )fr ys adduntur inter fe aqualia quadratum d H, 
tfi red angulum HGF, erunt duo quadrata E K, (fi d H fimulfumpta aqualia 
redagulo K G F , feu quadrato B Z , quare differentia quadrator u B K , (fi E K , 
ideft red anguli BEC aquahs erit quadrato d H;& propterea d H media pro- 
portionalis cft inter C E , B E , fed fada fuit media proportionalis inter C E , 

(fi b ; Ergo B E aquahs eft b ; ideoque B E minor efi qualibet reda linea data. 

Quando vero diametri G Z, H K funt aquidiftantcs , ijsdem pofitis ducatur O 
n parallela diametris fecans B E in n . Quia n Z eft aquahs O I . (fi erat E K 
aqualis O l , ergo n Z , (fi E K aquales funt, & addita, vel ablata communi Z 
E erit n E aquahs Z K ; (fi propterea qualibet intercepta B E maior erit /«_» 
fecundo e a fu , (fi minor in tertio, quam n E , feu Z K a diametris comprahen- 

^ Tertio quando B E , L M parallela funt alicui reda G a diuidenti angulum 
H G l,er it K 0 ., feu ei aqualis G Z minor, quam H K, feu quam G I , atq ; vt 
prius redangula B T C , (fi 0 V P aqualia erunt , & eorum latera reciproci 
proportionalia , eft que S M aqualis minori 0 fi ,ergo S M minor erit quam B 
T; (fi additis aqualibus L S, &T E, erit L M minor quam B E. 

Tandem fint intercepta B E, LM parallela G fi , H C portionibus interce- 
ptarum diametrorum non congruentium, (fi a terminis B , E , L, M , ducan- 
tur ad diametros ordinatim applicata, eas fec antes in Z , K , 1 , N , O , S , & 
fediones in P ,& R i & cadat B E inter duas diametros. Quoniam pundum 
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B cadit inter verticem G ,dr functum 
C eiufdem parabola G C ; igitur Z B 
K ordinatim applicata ad diametrum 
G I nece far io Jecabit diametrum G l 
intra feilionem in Z , er productae 
occurret K B/ extra eandem in K . ’ 
Aon fecus ojlendctur , quod E N I or- 
dinatim applicata ad diametrum H 
A , punitum N cadit intra , dr l ex- 
tra eandem feilionem H E , & pro- 
pter ea rcita C H minor erit , quam K 
N , feu B E ei aqualis in parallelo- 
gr annuo E A'-; partterque Z I , feu ei 
aqualis B E minor erit , quam G V . 
C adat pofiea L M extra duas diame- 


tros ad eafdem partes . fuoniam in par alie logrammo L S latera LO , M S aqua- 
lia funt ; cftque S R maior quam M S , feu quam 0 L',crgo ( vt in prima parte 
n. lib. I J 1H,US propofitionis ofenfum eft ) rectiangulum M S R feu rell angulum fub S r, 
& latere recto G F maius erit quadrato L 0,/eu reclagulo 0 G F, dr propter ea 
S V maior erit , quam 0 G , dr addita communi 0 V ; erit OS, feu ei aqualis 
SCHO ^ M' ' n parallellogrammo L S, maior quam G V . Jfuod erat ofendendum. 
LIVM idem omnino verificari in ellipftbus demonf rari facile pojfet, quod breuitati 
f udent libens omitto . 

PROP.j. Si fuerint dux qualibet conifcCtiones A 21 C, D E F aquales s&ft- 
Audit, miles ad cafdemque partes caua, quarum diametri S H , E J(aque in- 
clinata ad ordinatim ad eas applicatas ) aqmd, flantes fint inter fe , rvel 
congruentes ; ducantur qualibet refla linea A D , K L d fefiionibus 
intercepta , parallela refla linea 2 E oiertices coniungenti : erunt tlla 


aquales inter fe. 


Si enim hoc verum non eft. 
Jit A D p fieri poteft maior , ' 


9 



ralle la inter fe, cum fnt con- ' ]< 

iungentes aqualium , dr aqui- / 
dijl antium B E,& A R. I’o- f 


aut minor , quam B E, dr fe- 
retur A R aqualis B E : pa- 
tet punctum R cadere intra , 
aut extra feilionem D E(fcd 
in eius plano eum feci tones in 
eodem plano extfant ) ittngan- 
turque reclx linea A B , E 
B, qua aquales erunt, dr pa- 


flea ducatur A H ordinatim 

applicata ad diametrum B H efficiens abfeifam H B ; feceturque abfcijft E l in 
altera feci tone aqualis B H fungantur que H 1,1 D, & 1 R. Et quoniam BH, 
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E 1 funt aquales , cr parallela ; ergo H 1 aqualis erit , & parallela ipft B E( vel 
quia additur communis H E, vel propter parallelogrammum B l )fed prius A 
E aqualis erat , cr parallela eidem B Ei igitur A R,& H I aquales funt tuter 
fe , dr aquidtfiantes ; idetque ceniungcntes A H , R I erunt aquales , & taral- 
leia ; fuutque anguli A H B , & R I E aquales inter fe , cum ab aqualibus la- 
teribus in triangulis A B H , cr R E 1 aquilateris inter fe contineantur ; erga 
R I ordinatim quoque applicata ejl ad diametrum EI; atque i n fctttonibut 4 - 
qualibus obfcifsa B H , E 1 
diametrorum Jimilium , fci- 
licet aque inclinatarum ad 
fnas ordinatas aquales funt 
inter fe;nec non ordinata A 
11 , 1 R aquales funt often- 
sa ; igitur jient punftum A in 
jeffione A B cadit, it a pun- 
Sfum R in fe Ilione E Dexi- 

fiitifed pofittts fuit iutra-t, / • /\\nX^ 

aut extra tpfam, quod eft ab- / \ \XzQai F 

fur du: Non igitur rettu linea 
A D maior , aut minor ejfe 
potc(l , quam B E ; ideoque ei 

quahbct alia intercepta K L aqualis omnino erit , Simili ratiocinio ojlendetur 
jqutdiftans ipfi B E eidem 
aqualis ; quapropter interce- ^ 
pta A D,K L,& B E aqua- 
les erunt inter fe: •Quod erat 
tflendendum . 

Si du<e parabola % AC, 

F D E aquales ad eafdem 
partes caua, conjhtuta fue- 
rint circa axes A K, DG 
acjuiih jt antes , non con- 

gruentes fe mutuo fecabunt. 

Ex vertice D axis G D ducatur T> H perpendicularis ad axim A K , eum fe- 
cans in H , & defer ibatur alia parabola 1 H L aqualis prioribus B A , vel E 
J> , cuius axis fit KH,& ver- 
tex H , & ficuti in fropofi- 
tione 4 . additarum faUum-j 
eft, re periatur B F C ordina- 
tim ad axes applicata /icant 
parabolas in E,B ,1,& axes 
in G , K , ita vt intercepta 
B 1 aqualis Jit D H , feu G 
K , qua in parallelogrammo 
D K ei aqualis ejl , gjtonil 
p arabola E Di & I H aqua- 
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r 'l,u 7 u'..' " h' ! f Har - & axium abfciffa D G, H K aquales cum fint litem oppofita paralle- 
hgrammt D K; ergo ordinat im ad axes applicata E G,& I K aquales funt ,& 
ablata communi / (i , erit E 1 aqualis G A', feu D H ; erat autem mtercepto-j 
B I aqualis eidem [> H ; igitur B 1 erit aqualis E t i dr propferea punctum E 
M imo! parabole E D E cadet fuper punctum B parabola B A C i ergo dua parabola B 
O nii ^ At C , tfi E D F ctnuenitmi in vno puncto , 0 " tn tofe mutuo tangere non poj - 
funt ; igitur fc mutuo Jecant . .bljtarc patet propofitum . 

His dcmonflratis mantfiefie percipitur , quod ex fiucccjiua diminutione retiarie 
aqutdijiantium , inter comfcBioncs interceptarum , deduci non potefl , cemfie- 
Biones magis ad fe tpfas propius accedere ; propterea quod in y fidem fictionibus 
afimploticis duci pofiunt intercepta retta linea inter fi aquidifiantes , qua fint 
omnes aquales inter fi , nimirum Hia , qua parallela fiunt alicui communi dia- 
metro, ve! recta linea -vertices earum comur, genti , vtin propofitione 5. addi taris 
ojlenfiumejl , Similiter alia intercepta rcBxltnea , inter fi aquidifiantes fiuecejiue 
augentur alia i ero fiuccefime diminuuntur verfuseajdcm partcs,vt in propofitione 
3.0-4. addit, ofienfium efl . Et hoc ne dii verificatur in fiBionibus non congruen- 
tibus, (jf asymptoticis , ficd essa in duabus aqualibus , ce inter fie fimilibus fcQioni- 
bus fie mutuo fiec antibus , dummodo earum axes paralleli fint , in ys enim inter- 
cepta rcBalinea inter fie aquidijlantts , tendentes ad eafidem partes , et tam illa, 
qua proprius ad punBum occurfins ficBionum conicarum accedunt , pofiunt dimi- 
nui , pariterque inter fi aquales cjse , de quod mirum ejl pofiunt fiemper magis 
augeri . Si igitur aquidifiantes intercepta funt menfura dijlantiaru duarum fie- 
B tonum, eadem conifeBiones ccnfcri debent modo parallela, de aqua It bus inter- 
vallis inter fie dfiantes , modo ad eafdem partes filringi , de coangnjlari , Ce fi- 
nisti dilatari magis, ac magis , quod omnino videtur abfurdum. Non igitur ex 
co qnod omnes intercepta reBa linea inter fie aquidifiantes fiunt aquales interfici 
propterea fcBicncs ipfe erunt parallela , de asymptotica , de fiempi r aquali in- 
ternatio ad inuiccm fieparata ; neque ex eo quod prtdiBa parallela magis auge- 
tur , vel diminuuntur internatia augeri , vel Jlringi cenfiendum ejl , 

Et pracipne praflantijmns G regor ius a Sancto V incentio ne fi io an i ure de- 
monjlrationtr» propofittonis 1 4. libri 2 . tpfiufinet Apollonij infiujicienlem repu- 
t alter it , propterea quod Apollonius deduxit reB as lineas hyperbolen comprahende- 
I es, qua afyrnptotivocantur fiemper magis , ac magis fie Bioni viciniores fieri ex eo 
quod reBa linea inter /f aquidifiates, intercepta mter reB as asymptotos vocatas , 
CT hyperbolen contentam fuccejfme fiemper magis , ac magis diminuantur ; & c 
contra aficrniicum Car dano quodam Rabino Mofie difiantiam hyperbole k rc- 

Bis asymptotts fumi debere , non a qutbu [cunque rcBis lineis interceptis inter 
jt parallelis , ficd tantummodo a rec tis lineis perpendicularibus ad afiymptotos , 
qua filummodo , inquiunt tpfi , difl antias determinant ; at reuera hac animad- 
tterfio non videtur necefiaria : perinde enim efi confidcrarc rtBas lineas ab hy- 
perbole ad mani rcBam lineam continentium dtiBas , qua ejiciat cum illa an- 
gulos aquales , ac fi perpendiculares e fient ad eandem ; at quando reBa hnca in- 
tercepta funt inter fie aquidifiantes , tunc omnes ejiciunt fuper rcBam lincanus 
continentem hyperbolen angulos aquales ad eafidem partes ; <y propterea ( ex tna- 
quahtate pradtBarum aquidifiantium ) optime concluditur cum Apollonio ina- 
qualilas perpendicularium , fiu difianttarnm . Jjuando vero confiderantur dua 
Irnea cuma v eluti fiunt dua parabola, vel dua hyperbola, vel e/lipfis, tunc qui- 
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dem nulla renone reda lineet inter fe aquidifiautes, inter curuas intercepta de- 
terminare pojfunt pradidarum cumarum difianssas i quandoquidem ! aequali- 
ter femper inclinantur ad quamlibet pradtdarum curuarum , & recta hnea in- 
tercepta , qua funt perpendiculares ad vnam ipfarum , non erunt inter fe aqui- 
difi antes . Et quia , ut didiim e(l , pr adiit a perpendiculares funt dtjlantiarum 
legitima mcnfttra , nunquam concludi potejl certo , quod pradtcta feettones fint 
aquidift antes . uri (ibi tpfs fucccjftnb viciniores fiant , ntfi confidcrentur recta 
linea intercepta ad unam fcttonum perpendiculares : quod quidem hucufquc-j 
quod fciam factum non cfi , neque forfan bu tu /modi fpeculatio inuentu factlts 
erit, aut tniucnnda. 

In parabola , mei hypcrbola A 2S C ad eius axim E A 1 ducere rei- PROP.tf. 
mum breuiffimum aquidijlantem alicui recta linea E F , qua oportet , Ac ^ jr - 
mt efficiat cum axi ad, partes feBionis angulum A E F acutum , fed in 
hyperbola fit mmor femijse rvnius recti , (gr angulus F E X ab amas 
asymptoto , (§r recta hnea E F contentus fit acutus . 

Fiat angulus A E D aqualis an- 
gulo A E F , dr ex vertice A du- 
catur recta hnta A S efficiens an- 
gulum / A B , qui fmul cum an- 
gulo A E E vnum rectum anguli 
compleat ; fed in hyperbola , qma 
vtcrqi angulus X E A, & A E F 
deficit i femiredo erit ambo mino- 
res fumma pracedcntium , fi. t licet 
vno angulo recto, ergo ablato e emuni 
angulo A E F, erit angulus l A B 
maior angulo A E X. Pofiea,quia 

tam A E F, quam A E D mmor efi femijfe unius anguli redi ,drA E F eum 
angulo 1 A B vnum redam angulum complent ; ergo angulus 1 A B maior erit 
angulo D E A : & propter ea retia linea A B produda necejfario fecabstvtram- 
que reffam Irneam E D, dr E X asympiotum extra fedionem cadentem ad par- 
tes D , X; ideoque A B hyperbolen fecabit in aliquo alio punito B , In parabola 
vero , quia reda linea A B axim 
fecat in vertice A non ad angulos 
redos ( cum anguli t A B ,& A 
E F redum compleant ) ergo A B 
fedioni occurrit in duobus pun- 
dis. Secttur iam A B bt far iam 
in L ,& per L ducatur diameter 
fedionis L G fedioni occurrens in 

G , dr per G ducatur contingens G 

H , feu parallela A B fecans axim 
m FI, cr per G ducatur 1 G 0 per- 
pendicularis ad G d. Dico I G 
problema efficere . Sjtoniam pro- 

Ee 2 pter 
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pier parallelas G H, 11 A , ejl an- 
gulus G H A, /eu E H N aquahs 
anguis 11/1 1 ; fcd anguli B A l , 
tF A E E amicum rcElum com- 
plent-, ergo duo anguis N H E, & 

E! E H Jimul fumpti -uni rcclo a- 
qnales funt , c~ propter ea in trian- 
gulo E. N H reliquus angulus N 
rectus erit : erat quoque angulus 
I C Et rectus i igitur I G ( qui ejl 
ramus breuifimtis cum Jit perpen- 
dicularis ad tangentem G EI ) ejl 
aquidi/lans recta linea E E i quod erat propo/itum. 

Fetale deduntur , quod Ji angulus AEF fuerit reclus in parabola , (fp 
non fuerit femircclo minor in hyperbole faBa eadem conflrucitonc quilibet 
ramus breuiffmus 1 G aqtadt flans entreFU linea diuidenti angulii AEF . 

Nam angulus A I G ab axi , cF ramo brcuijftmo contentus ejl acutus , fcd an- 
gulus F E A in parabola ejl re- an- 

ctus ; ergo recta linea 1 G paralle- 
la ejl alieni recta linea diuidenti 
angulum A E F, in hyperbela -ve- 
ro factus ejl angulus A E D aqua- 
lis angulo AEF, qui Jemirecto . 
minor non ejl , propter e a erit totus 
angulus DEE rectus , aut obtu- 
fus •, ergo in triangulo E M N ex- 
ternus angulus E N M maior in- 
terno , (f oppoftto angulo E recto, 

31 . lib- 5 . vel oblufo, erit quoque obtufus,& 
angulus 1 G N rectus ejl ’, igitur I 

G , E N fe vicijpm fecabunt vitra punctum E , & ideo / G parallela erit recta 
linea diuidenti angulum AEF. .Quod er it oftendendum. 

Smt diu parabola , ucl dux hyperbo- 
lae aquales , (gr fimi liter poftta H % D , 

(gj/ 1 F G circa communem axim AH l : 
intercepta axis portio erit difantia Jetiio- 
ntim omnium maxima, (ef e 1 propinquior 
1 emotiore maior erit . 

Sint centra E , (F E' , asjmptoti P E O, 

E , O’ i vertice H , & a quibuslibet 
punciis interiores fiUionis E D e Unentur 
linea brcuiJJ-ma, fen perpendiculares ad r celas ( 
ciiruam B 1) contingentes in ei [dem punElis , 
qua fnt H A , B A , & D C , qua fceent re- 
liquam feli ion em in punitis l , F , & G. 

Manife- 



PROP.7, 
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Manifejlum ejl interceptus 1 H , F B , (i D ejje minimas linearum rcllarnnLj , 
qua a punitis /, F , G ad fcttionem B D duci pojsunt ; dr ideo eadem interce- 38. ob. 5. 
pta erunt diftantia quorunltbet punitorum feltionis I F C a ftllione B T) : ea- 
propter ea erunt dijlantia proditiarum cumarum. Ojtendendum modo ejl H 1 
maiorem ejfe, quam B F, & B F maiorem , quam D G , dr fic femper . Duca- 
tur a punito F intercepta relta linea F M parallela axi 1 H , atque a punito G 
ducatur relta linea G N parallela ipfi F B,qua occurrant Jeltiom B D in M, 

N . Et quoniam F M aquidijlat vertices contundenti l H , erit intercepta F M 5.aidd.t, 
aqualis I H,fid cum r amnis B A Ut kreuijjimus , dr eius portio F B erit quoque huus. 
breuifima omnium , qua ex punito F ad eandem fe Itionem B H duci pojfunt ; 
quare B F minor erit quam F M , dr F M ojlenfa fuit aqualis FH ; igitur di- 
jlantia intercepta F B minor erit quam I H. 

Secundo quia dua intercepta B F, N G parallela inter fe produlta occurrunt 
axi intra fictiones ad partes A C, dr in par abola, quam fecabunt m binis pun- 17. lib. 1, 
et is, erunt faltemordinatim applicata ad aliquam diametrum ; in hy per bolis ver}, 



parallela erunt rata linea diuidenti angulum P E K a recta linea E K centra 
coniungente , dr E P interiore asymptoto contentum ; propterea tam in parabo- 3. tcy. 
lis , quam in byperkolis intercepta B F , qua vlterius tendit ad partes reliqua *ddit. 
eujmptoti E O maior erit intercepta N G;fed quia G D ejl linea breuifima om- 
nium, qua ad fectienem H D duci pojfunt , cum fit portio breuifima D C, qua 
perpendicularis ejl ad rectam contingentem in D , igitur G D minor erit , 
quam G N i ejlque G N ojlenfa minor , quam F B ; ergo G D minor erit , quam 
F B. 

In parabolis autem , quia duci poteft aliqua recta linea , vt N G parallela-, 
cuilibet intercepta B F ; it aut fit N G minor quacunque recta linea data ( quan- JJdjr!' 
do nimirum ad aliquam diametrum ordinat im funt applicata, fcilicet , quando 
■vna ipfarum , puta B F occurrat axi intra fectiones ; quod quidem necejfario a7.lib.1- ( 
eucniet , quando B A ejl ramus breui fimus ) ejlque ramus breuifimqs D G mi- 

* nor 
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nor eadem G N ; igitur dtdantta fcdionum G D minor erit quacunque redas 
propofita . JguU vero ( vt conflit ex dcmonflrationc caflts 2. propof. 3. 
addit, huius ) qualibet reda linea G D intercepta inter hyperbolas conuentens 
cum axi intra felhones maior efl portione eiujdem reda linea C D G inter a- 
qindijlantes asymptotos EP , er A' intercepta ; igitur interuallum inter duas 
hyperbolas , licet fuccejpue femper magis , ac magis diminuatur , nunquam ta- 
men minor effici poterit interuallo duarum aqutdijl antium hyperbolas continen- 
tium E P , cr A Jftod quidem efl perpendiculare advtramque redam con- 
tinentem E P , dr K Jpj efl que pradida perpendicularis minima omnium in- 
terceptarum inter eas. 

F Addi?' Duarum Pylarum , rvel byperbolarum AH,D E aqualium , & 
• fmiltum , quarum axes A 0,DT,nec non asymptoti H 1 K,L M’N 
pnt parallelo: ititer ft , (ef fimihter poftx : SePhonum difantia maxima 
parallela erit ^vertices coni ungenti , tgjy et propinquiores ex TJtraq\ partus 
maiorgs futit remotioribus aifq-, ad concurfum : ft '-vero difantiam ma- 
ximam mh habent femper augentur quo magis d concurfu recedunt . 

Cadat concnrfus fedionum Z 
inter axes A G ,& D E.drafym- 
ptoti / K , At N coincidant , aut 
fibiflnt viciniores, quam / H,M 
L . Et primo angulus E D A ab 
axe 7 b , dr D A vertices con- 
inngente contentus femiredo minor 
non fit in hypcrbola , fitque redus 
in parabola , dr vitra concurfum-i 
Z , ad partes axis D E, dr asym- 
ptotorum magis diffitorum H I, 

L M ; fumantur in comprahcnfa fedione A B qualibet punda, B, P, i quibus 

ad axim 
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ad axim ducamur rami breuiffimi O B , frater axim A 0 , & fecent ex- 8 u*, 18- 
ternam cumam in G , £ , B , dr cccurfui Z , vel cmmuni asymptoto I M N , 



'aut vicinioribus asymptotis 1 K,M N Jit A G propinquior, quam E B,& E B 
propinquior , quam R P : Oji indendum e fi cumarum dijlantiam A G minorem 
ejte, quam B E,& B E, quam P R. Ducantur intercepta G S parallela E B , 

(jr E X parallela R P. Et quia in parabola angulus T D A reflus fupponitur , SCHO- 
& in hypcrbola fton ejl minor (cmireflo , ergo quilibet ramus breuiflimus E B , L1VM. 
vel R P aqui di flans erit refla linea diuidenti angulum A D T in parabola , & Prop. 6. 
angulum M I H in byperbola ; (id duarum parallelarum E B , G S , vel R p , adJu ’ 
E X ejl G S vertici propinquior , vel vlterius tendit ad partes asymptoti 1 K , 
quam E B; ergo G S minor tfi, quam E Bi ejlquc G A minor, quam G S , quia Prop. J- 4 - 
illa ejl portio, vel produflio linea breuiflima O A; igitur G A adhuc minor erit 



quam E B . Eadem ratione E B minor ojlendetur , quam R P . Pojlca Ji occur- 
fus Z cadit extra duos axes, inter axtm A G,& occurfum aut ad partes asym- 

ptotornm 
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pr Horum coincidentiam , vtl propinquiorum , ad oppofitas partes citra axim G A, 
fumantur duo punda C , T , & ab tis ducantur ad axim rami breusfimi OC , 
QT fec antes externam fedionem in F , F ,& ab occurfu , vel communi asym- 
ptoto, vel ab asymptotis vicinioribus I K,M N magis recedat A G, quam C F, 
C? C F, quam T Fi Dico G A maiorem effe > quam C F, (fi C F matoren-s , 
quam T F . Ducantur intercepta F a parallela G A , efi F b parallela C F. 



Poftr.pars 
pr. 4 add. 
huius. 
Pars 3 . 
propv 
ackhf. 
huius. 
38.. lib. 5. 


Propof. 6. 
addir. 
huius. 
8-9 & 10. 
lib. j. 


Propof. 5 . 
addic, 
huius. 
38 . lib- 5 - 


38 . lib. 5 . 


Et quia in parabola E a propinquior efi oecurfui feci unum , & paralleli efi dia- 
metro G A -, at m hyperoola F a parallela eji axi G A , vel D T diuidenti an 
g/tlum M 1 H y dr F a ulterias tendit ad partes asymptoti I K , quam G A terge 
F a minor eft , quam G A : eftque G F prodhttto rami brcuifrurni minor quum 
F a ; ergo A G maior erit , quam C F . Eadem ratiocinio ofiendetur C E maior r 
quam T V . 

Secundo angulus T D A fit acutus in parabolis , at in by per bolis minor fe- 
miredo , efi M 1 H ab asymptoto I H ,& reda linea centra contungentc con- 
tentus fit acutus: Maniftftum efi duci pqffi ramum breui fimum , vt 0 B ad fe - 
dionem interiorem A B,qui parallelus fit reda linea D A vertices coni ungenti, 
vel l M centra coniungenti ; <fi ex vtraque parte iffius rami 0 B prater axim 
A G ducantur quilibet breuifimi rami JfP , d e , i 1 . 0 C , qui fecent exter- 
nam peripheriam in R , f , m , F . ofiendendum modo eft in et fidem conifedio- 
nibus F B effe dtftantiam omnium maximam , efi B P propinquiorem maxima 
maiorem effe remotiore f e ; par iterque m I maiorem effe quam G A . Ducantur 
intercepta Jig,nin parallela E B , & f h parallela R P , nec non G S paral- 
lela m I , (fi F a parallela G a . Quoniam intercepta R g , m n parallela funt 
eidem E B , (fi reda linea D A vertices coniungens , vel I M centra cont un- 
gens parallela fada fuit eidem E B } ergo £J,ig,mn erunt omnes tuter 
fe aquales ; eftque R P minor , quam R g ; pariterque m 1 minor , quam m n , 
quia illa funt produdiones br e ui fimorum ramorum Q^P , dr i 1 1 'g“ur qua- 
libet difiantia R P , vel 1 m ex veraque parte tpfius E B fiumpta minor cjl , 
quam E B > ideoque E B erit omnium maxima . Deinde quia 0 B parallela efi 
A D , vel M l , (fi rami breuifimi 0 B , Q_ P fe fecant vitra axim A 0 ; ergo 
reda linea R P fifjproduda fec abit quoque reliquam parallelarum D A , vel 

I M 
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IM ad partes O A M ; ideoque intercepta R P , f h parallele erunt alicui re- 
fla Irnea dmidenti Angulum D A O ah axe interieris parabola , <yr vertieet 
consungente contentum , vel angulum 1 M L ab asymptoto interioris hyperboU , 

& centra coniungente contentum ; igitur R P propinquior verticibus , vel vite- , ^ 

rius tendens ad partes reliqua asymptoti M A' maior erit quam f h ; cjlquc f h * 



maior f c qua cjl produci io rami breui fimi ; ergo dijlatia R P propinquior maxima 38 . lib. 5. 
E B maior ertt , quam (c. E contra quia breuifimus ramus i 1 m cadit inter 
duas parallelas E R , & O A ,dr fecat ramis breui fimum E B ad partes O x ; 1 ' 

ergo I m occurrit A O , vel M 1 ad partes D , vel I ; sdcoquc intercepta m I , 

(fi ei parallela G S erunt aquidijlantes alicui refla linea dtuidcnti 'angulum T ^ 

D A, in parabolis , vel H I M in hyperbolis : (jr propterea G S propinquior ver- 3 r ' 
tici parabola , vel vlterius tendens ad partes reliqua asymptott M N minor 
erit , quam m I ; ejlque G A producito rami breui fimi minor quam G S ; ergo 3 8 • ^ 5' 
m 1 maior erit , quam G A ; (jr Jic vlterius G A maior erit C F , quando oc- 


curfus Z /cilionum cadit vitra interceptam F C ad partes T V i vt in prima 
parte ojlenfumcft . 

lifdem manentibus : dico pojlca , quod vitra dijlantiam maximam E B ad 
partes R P, dtjlantta , Itcet femper diminuantur non efficiuntur minores inter- 
uallo diametrorum aquidtjlantium D T, A O i» parabolis, vel inter uallo asym- 
ptotorum collateralium 1 H , M L m hyperbolis, vt facile deducitur ex 3 . & 4 . 
additarum . At ad partes asymptotorum congruentium hyperboU ad fe [e ipfas 
propius accedunt , inter uallo minori quolibet dato : Nam in locum ab hyperbole 
B A‘C , (jr asymptoto M N contentum extenditur altera hyperbole EOF', fcd 
difiantia hyperboU B A C ab asymptoto M N efficitur minor qualibet data ; igi- 
tur dijlantia hyperboU O G F compr.ehcnfa ab hyperbole intercipiente minor erit 
qualibet data ehjlantia , 

F f Tandem 
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T undem yfdcm po/tis ducantur ex altera farte concurfus Z rami ireuijjimi 
0 C , gjr , qui efficiant dtftantias F C ,T V{. Dico F C propinquiorem con- 
cttrfui Z minorem e/e, quam T f' . guoniam angulus T D A, vel X l Mfup- 



ponitur acutus ; funtque t D T,M A 0 inter fe, par alleLr, ergo angulus Z> A 0, 
i’,. 14 . 1 M 0, cr multo magis l M N erit obtufur, fed quilibet ramus breut [fimus 

lib. 5 . S.VT parallelus F a efficit cum axi A 0 anguli acutu ; igitur ramus breuiffimus 
£JF, Cr ei parallelus F a funt aquidift antes alicui retia linea diuidenti angu- 
Propof. 3 . D A 0, vel l M N ; ideoque F a propinquior concurfui , vel viter ius ten- 
& 4 . add. dens ad partes reliqua asymptoti l H minor e (l , quam T V i eftque F C minor 
11 lib ? 9“ am F a ( quia illa e/ portio rami breuiffimi ) ergo F C minor e/, quam T V . 
} ' Jfuod erat propo/tum . 

PROP.p. In duabus hyperbolis C A D y 
Add,t ' H G 1 /milibus , concentricis , 

& fimiliter pofitis csrca com- 
munem axim '£ A G , ideft 
confi Jiant circa comuncs asym- 
ptotos E 2? F : Dico fedltonum 
C A D , H G 1 mterualla se- 
per minui , quo magis ab axis 
'vertice recedunt ; atque effici 
pojfie minora interuallo quolibet 
dato . 

ii- huius. Defiribatur hyperbole M G N 
5 3- aqualis, /mitis , & /militer po/ta 
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IpfiCA D circa communem dxim A C . Et quoniam byperbola HG 1 Jcmiaxis 
tranfiurfus B G maior ejl tranfuerfo fcmiaxe B A, hyperboles C A D, par ttcr- 
que latas r ellam illius maius erit hutus latere redo ( cum latera figurarum fine !*• tuiur. 
proportionalia in hypcrfolis Jimilibas : ) igitur hyperbole HG 1 masor ejl hy per- 
cola M G N {quod ab olfis oftenfum ejl), (fi- confidunt circa commune axtm A G, 

(fi- vertex G ejl communis ; igitur hyperbole EkG I comprehendit hyperbolen M 
G N i & ideo hyperbole HG l cadit inter duas hy per bolos G M , fir A C : & 
propterea hyperbole G H multo magis facccjjlue vicinior efficitur hyperbole A C, 
quam hyperbole G M ; fed dua hyperbole equales, (fi- fimiliter pofite AC, (fi- G 
M femper magis , ac magis ad inuicem approximantur , igitur multo magis hy- 
perbole concentrica A C , (fi- G H fiemptr magis ,ac magis ad fie fe ipfas appro- lib. 7 . 
pinquantur, (fi- inter fe non conuenient vt Pappus demonfirauit . T andem , quonia P 10 ?- J °S- 
linea hreuiffima , que perpendicularis ejl ad tangentem hyperbolem G H portio j°' 
ab asymptoto E B , (fi- Jeflione H G comprehenfa effici potefi minor quacunque 
refla linea propofito; cadit vero hyperbole AC inter feflionem G H ,(fi-contmen- Propof-^ 
tem B E ; igitur multo magis d /fiant ia inter hyperboles G H , & A C minor 1 ' 2 ' 
erit quacunque reda linea propojita . J^nod erat ojlendcndum . 

' S- Si in duobus conis duitet fuerint duo triangula per axet A S C ,D E PR ^j j 
F fimilta , (fij fimiliter pofita, atq-, feclionum 1 G H h M dia- 10 ’ 

metri G O, L K eque ad bafes inclinate intercipiant cii triangulorum la- " 
ter ibus AS ,D E eifdem G 0,LK parallelis, portiones OS , K E equales-, , 
uel cum axibus conorum AT ,D Z diametris equidiflantibus intercipiant 
portiones O T , K Z equales , (gff efficiant angulos AT C , D Z F , 
aquales : 'erunt conice f ciliones inter /e equales , (jfj in qualibet eariim-> 
duplum intercepte poterit figuram fectionis. 



Primo in parabolis , quia triangula ABC, D E F fiunt fimilta , erit B C 
adCAvtEF ad FD,&GO,LK fiunt parallela homologis A B , D E ; 
ergo 0 C ad C G , (fi- B O ad G A eandem proportionem habebunt , quam B C » 
ad C A ,feu eandem , quiim habet E F ad F D ; ejl que E K ad L D vt E F 
ad F D i ergo B O ad G A eft vt E K ad L D i funtque B 0 , E K aquales ; 

Ff 2 igitur 
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igitur G A Aqualis eft L D : dr quia in triangulis fimihbus reltangulum g.A 
C ad quadratum B C , feu A G 'ad latus r citum G R tandem proportionem ha- 
bet ; quam reltangulum E D F ad quadratum E E, feu quam D L habet ad la- 
tus re Itum L S ; tgitur AC ad C R erit vt D L ad L R f ftmtq; AG , O L 
oftenft aquales ergo G R , dr L S: latera rtlfa aqualia furit , & diametri fecito- 
num efficiunt angulos GOH,LK M aquales ; ergo parabola H G l, (fi M L H 
aquales funt inter fe . t,. • V V. \\. .i.-. ” . 

■ \ t*”» 1 I.YVlV' • 4 



In hyperbolis vero , quoniam P G parallela eft axi AT , dr A V parallelas 
eft baf B C, er latera P B , (fi A C funt communia; igitur P V ad V A eft vt 
AT ad T B , dr G V ad V el cf vt T A adT C : habet vero eadem AT ad 
aquales T B ,T C eandem rationem ergo P V , dr G V ad eandem V A habent 
eandem proportionem , dr ideo P V aqualis eft V G , atq; punitum V erit cen- 
trum feitionis , dr quadratum A T aquale erit quadrato V 0 ( propter paral- 
lelogrammum V T J, (fi quadratum V O aquale eft reet angulo P O C cum qua- 
drato V G ; pariterque quadratum C T aquale eft reliangulo C O B cum quae 
drato O T , (fi habet quadratum A T ad quadratum C T eandem proportionem, 
quam latus tranfuerfum P G ad latus rectum G R , feu eandem , quam habet 
reltangulum P O G ad reltangulum C O B , er(o dtuidendo quadratum V G ad 
quadratu O T eandem proportionem habebit-, quam quadratum A T ad quadratu 
T C , feu vt P G ad G R , feu vt quadratum P G ad reltangulum P G R , 
dr ideo quadratum dupla V G , feu P G eandem proportionem habebit ad re- 
ltangulum P G R, atq; ad quadratum dupla ipftus T O ; quare quadratum dupla 
ipfius O T aquale erit figura feitionis feu reltangulo P G R . Eodem modo 
oftendetur X centrum hyperbota M L N, (fi quadratum L Jfiad quadratum du- 
ple K Z ejfe vt quadratum D Z ad quadratum Z F , feu vt JfiL ad L S , & 
ideo quadratum dupit ipfius K Z aquale erit figura feitionis , ficu reltangulo 
L S . Tandem, quia propter fimilttudinem triangulorum per axes, funt anguli 
C ,F aquales , (fi angult T, Z panter aquales ( tum ex hypothefi diametri G O, 
L K parallela axibus AT, D Z efficiant angulos G O C ,L K F aquales ) ; ergo 
AT ad T C erit vt D Z ad Z F , di earum quadrata etiam proportionalius 
erunt ; fcd P G ad G R eft vt quadratum A T ad quadratum T C , atque JfiL 
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ad L S eftvt quadratum D Z ad quadratum Z F ; igitur P G ad G X ean- 
dtm profor no nem habet , quam JifiL ad L S , (fi fr opter e a figura fcdioncnLj « 
eru/U fimiles ; qs aute figunt aqualia ojienfia fiunt quadrata duplicia O T , (fi A' huius. 
Z, qua fupfofita fuerunt aquales ; igitur figura PG B.,& JgJ. S fimiles , (fi 
aquales fiunt inter fe , atque diametri aqua inclinata fiunt ad ordtnatim ad eas 
applicatas H l , M N ; igitur fiediones H G I , M LN aquales fiunt inter fie )Prop 
fimiles, & congruentes, quarum figura aquales fiunt quadratis duplicium inter - huius! 
reptarum O T, (fi K Z, quod erat propofitum . 

L E M M A IX. 

S I in duobus conis ABC, DBF, bafes fint in eodem plano , {gfi 
duo triangula per axes AB C , D E F fuerint fimtlta , @r [mi- 
liter pofta, (fr in eodem plano exi f entia, erunt coni [miles inter fe. 



Ducantur a verticibus A, & D dua re 3 a A G , (fi D H perpendiculares ad 
bafiesconorii,& a terminis axium A T, (fi D Z coniungantur recta linea T G , 
(fi Z H . J^uonia planum , in quo exifilunt duo triangula A B C , D E F fiecat 
planum, in quo bafes conorum tacent in vna recta linea, qua bafiis ejl vtriufique 
trianguli per axes conorum ducti ; ideoque B C , (fi E F in directum confilttuta 
erunt, (fi circa angulos aquales B , (fi E latera A B ad B C , atque D E ad E 
F fiunt proportionalia ( propter triangulorum A B C , (fi D E F fimilitudinem) 
erunt quoque ad confequetium fiemijfies proportionales , fici licet A B ad B T erit, 
vt D E ad E Z circa angulos aquales , & propterea triangula A B T , (fi D E 
Z fimilia erunt : ( fi ideo duo anguli B T A, & E Z D, externus interno , aqua- 
les erunt inter fie ; igitur T A , (fi Z D in eodem plano exi/lentes , parallela 
erunt inter fie', fiunt quoque A G, D H tnter fie parallela ( cum Jint perpendicu- 
lares ad idem planum bafiium ) ergo duo anguli T A G ,(fi Z D H aquales fiimt 
inter fie i atque anguli G , (fi H aquales fiunt , nempe redi ; igitur tn triangu- 
lis A 1 G , (fi D Z H , duo pofihemi anguli AT G , (fi D Z H aquales fiunt 

inter 
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inter fe : hi autem anguli inclinationes funt axium conorum ad fuas bafes; igi- 
tur axes A T , dr D/. eque funt inclinati ad fuas bafes : funtque proportiona- 
les ad baflum femidtametros T B , & Z E ( cum triangula ABT.DEZfi- 
fin.8. filia ofienfafint ) ; igitur coni A £ C , dr D E f f miles funt inter fe. J^uod 
\ias. erat oj/cndendum . 

. q p Delta parabola Z duos conos ftmiles exhibere , net idem planum ef- 
u. ficiat in eis duas parabolas ‘aquales eidem data parabola , qua asympto- 
tica ftnt , (fif fibi ipfis <-utciniores Jiant dijlantia minore quacunque 


data. 


tf 



ln quolibet plano fiat angulus 1 H C aqualis angulo inclinationis diametri , 
& bafis parabola Z ,(jr per H C extcnfo alio quolibet plano ducatur in eo B H 
d perpendicularis ad X H c'; & fiat quodlibet triangulum H G K , dr vt qua- 
dratum H G ad rcttangulum H K G , ita fiat latus reclum parabola Z ad pro - 
. ductionem 
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dutliontm K E , dr ab E ducitur A E B paralleli 1 H , qua fecet G H in B : 
poflea producatur H K , vt cumq; in / , dr per I ducatur AID parallela E G-> 
qua fecct B G in D ; er in plano B X D C , diametris B G , B D , fiant duo 
circuli , qui Jlnt bafes duorum conorum , quorum vertices A , & E , dr in eo- 
rum fuperficiebus planum per X 1 C duefum , efficiat feli tones C 1 X , dr F K 
T . Dico eas efie parabolas quafitas . Jduontam retia E G fati a efi parallela^, 
ipfi A D ; igitur duo triangula A B D , & E B G per axes conorum dutla fi- 
milia , dr jimilitcr fofita in eodem funt plano ; dr duo circuli bafum in eodem 
funt plano ; ergo coni ABD,dr E BG f miles erunt : pojlea quia triangula _< 

A B D ,& F B G fimilia funt , dr I K H communis diameter feclionum ad 
coincidentes bafes C X, F T aque inclinata, dr reda linea A E B a verticibus 
conorum duci a parallela funt inter fe , atque intercipiunt in angulis aqualibus 
A B H , dr E B H communem portionem B H bafum triangulorum fimiliuttut 
per axes ; ergo parabola C l X, dr F K T aquales funt inter fe . Secundo , quia 
propter parallelas E B , K H funt triangula E B G , H K G fimilia ; ergo qua- 
dratum B G ad reti angulum B E G fcilicet latus retium parabola F K T ad K 
E eft , vt quadratum H G ad reti angulum H K G i fed latus retium parabola 
_ Z ad K E fuit vt qtadratum H G ad rctlangulum H fl G i igitur duo latera _/ 
retia , parabole Z , atq, parabole F K T ad eandem K E habent eandem pro- 
portionem dr propter ea aqualia funt , dr diametri , ad bafes aque inclinat * 
funt ex confrutlione ; igitur parabole F K T , dr ei aqualis C 1 X erit aqua- 
lis eidem parabola Z'. Tertio quia feti tonum plano , dr communi diametro l 
K H aquidifat cnmmune latens A E B, in quo duo coni fe fe contingunt; ergo 
latus A E B nunquam occurret plano C 1 X: fed dua fuperfeies conica tantum- 
modo fe fe tangunt in latere A E B,& reliquis omnibus in locis fiparata funt; 
igitur dua parabola C 1 X , F K T in i/lo plano pofita per contatlum A E B 
non tranfeunte , dr extenfa in duabus conicis fuptrfcicbus nunquam conuenien- 
tibus , erunt asymptotiea. Quarto quia dua parabola C I X , F K T aquales 
funt , dr fmilittr pofta circa communem diametrum l K H ; ergo earum di- p ropo f 
Jlantia femper magis , ac magis diminuuntur quoufque fint minores qualibet addit. 
recia linea data . Jpund erat faciendum . 

Data byperhola Z duos cohos ftmiles exhtl/ere , njt idem planum in^> pro I . 
eis efficiat duas hyperbolas aquales , f miles data , qua afymptotica 1 2 ; 

fint , (fy fthi ipfts femper <z/iciniorcs fiant , non tamen mteruallo minore ' 1 1 

recia linea data . , 

In quolibet plano fiat angulus H l M aqualis angulo inclinationis diametri , 
tf bafis data hyperboles Z , dr per M 1 extenfo quolibet alio plano ducatur in 
eo B I C perpendicularis ad M I K ; £>” fumpto quolibet puncto O in retia Unca 
l H produtta , [ducatur a punito O in plano per 0 I B extenfo retia linea 0 A 
parallela ipfi B 1 , dr (ecetur 0 A aqualis femiffi potentis figuram fe Itionis Z , 
cuius retium latus ad tranfuerftun eandem proportionem habeat quam quadra- 
tum A O ad quadratum O H ; atque a puntlo A ducatur retia Unca A D G 
parallela ipfi H 1 , & coni ungatur A H, qua fecent retiam lineam G l in pun- 
tlis G , dr C , dr feeetur refla linea G B aqualis G C iungaturq > A B , dr a 
quolibet puntlo D in retia A G fumpto ducatur in eodem plano ABC dua re- 
tia linea D E ,dr D F 'paralle la lateribus A P , dr A C ; erunt que triangula 

ABC, 
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A B C ,cfi D E F fimi lia , (fi fimiliter pofita : pofte a in plano fer B C , M fi 
duclo , diametris B C , & E F , fiant duo circuli B K C , E L f , qui fint bo~ 
fes duorum conorum , quorum -vertices fint A , (fi D , (fi m eorum fuperfit ie- 
bus planum per H 1 , M K dullum efficiat feli tones K ' H M ,(fi L X S : Dic » 
eas ejfe qnajitas . Sjtoniam duo triangula A B C , D E F Jimilia , cr fimiliter 
pofita in eodem funt plano , pariter que duo circuli bafium in mo plano exijlunr, 
ergo duo coni A B C , (fi D E F fimiles erunt i poftea quia triangula ABC, 
(fi D E F f milia funt , (fi communis [cilionum diameter H X 1 aque inclina- 
tur ad coincidcntes bafies M K , S L , efi axi communi A D G aqmdifiat , (fi 
in angulis aqualibus intercipiunt G l communem portionem bafum triangulorum 
f milium per axes ; igitur hyperbole K H M , & L X S aquales funt , (fi f mi- 
les inter fe , (fi earum f guris aqua Is a funt quadrata ex dupla intercepta G 1 
deferipta. Secundo quia ( propter parallelas A 0, & B C ) triangula H 0 A , 
CT A G C fimilia funt ; igitur quadratum A G ad quadratum G C , feu ad re- 
cta naulum B G C eandem proportionem habebit, quam quadratum H 0 ad qua- 
dratum 0 A , feu quam latus tranfuerfum ad r citum fgura Z-, fed vt quadra- 
tum A G ad rectangulum B G C , ita ejf latus tranfuerfum ad rectum hyperbo- 
les K H M igitur dux hyperbole Z , (fi K H M , habent figurarum later a^> 
porportionalia i funt q ; prxdictx figttra aquales cum fint aquales quadratis ex du- 
plis ipsarum A 0 , cr intercepta G l : qua funt aquales in par alie logrammo G 
0 , cr habent angulos i diametris , dr bafibus contenti , aquales inter fe : erunt 
hyperbole K H M , & Z aquales, (fi fimiles inter fi: (fi propter ea fictio L X S, 
qua fimilis , (fi aquatis ojlcnfa e fi ipfi B' H M , erit quoque aqualis , (fi fimihs 
eidem [eettoni Z . Tertto , quia in duobus conis fimilibus , (fi fimiliter pofitis 
circa communem axim A D G , fnptrjicics nunquam conueniunt , propterea^j 
quod latera A B , (fi D E , 4 quibus generantur m tota reuolutione inter fc_, 

parallela 
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parallela conferttantur ; igitur dua fcdioncs K H M , & L X X , cxijientcs in-* 
eodem plano fecante duas fuperficies , qua licet in infinitum producantur vbique 
fep arata funt , erunt afjmptotica. Jiuarto , quia dux hypcrbola H K M , & L 
X S funt aquales ,fimilcs, Cr fimiliter pofita circa communem diametrum H X p fop 7 
1, tarum diftantix femper magis , ac magis diminuuntur ; nunquam tamen mi- aiilm. 
nores effici pojfunt inter uallo duarum aquidijl 'antium , hypcrbolas continentium . 

Et hoc erat propofttum. 

Data hyperbola X duos conos ftmiles exhibere <~ut idem planum in eis PROP. 
efficiat duas hyperbolas ftmiles, (efi aquales data, qua afymptotica fnt, 
ex Tina parte fbi ipfs rviciniores jiant interuallo minori quolibet da- 
to : ex; altera -ver b parte ad fe ipfas propius accedant interuallo tameru* 
maiore dato : oportet autem <vt angulus ab afymptotts feftionis X con- 
tentus fit acutus . 






In quolibet 'Ino fiat angulus Ai 0 aqualis' angulo inclinationis diametri 
& bafis hyperl It X ; (ffi per O d extenfo quolibet alio plano\ ducatur in eo re- 
da linea B d C perpendicularis ad O d G,& fumpto quolibet alio pundo b in 
reda linea G O in plano per B G C O dudo , centris a, drb deferibantur duo 

Gg » circuli , 
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circuli G C 0 B , (fi G Ji>JP L fc fe contingentes in communi punito G rett te li- 
ne* G O ducaturque diameter L b ^jtquidtfians ipfi B C : & vt latus retium 
ad tranfiucrfium fetlionis X , ita fiat quadratum G A ad quadratum d A ; (fi 
comungantur retia linea A G , (fi A O, ducaturque ex puntlo P retia linea P 
N parallela ipft 0 A occurrens G A in N, atque A, (fi N fiant vertices duorum 
conorum A B C , (fi N L (fi 4 fecctur D d aqualis fiemijft potentis figuram 
fetlionis X ; ducaturque per puntlum D planum E M F aquidifians plano com- 
muni AGO per axes dulifo, efficiens in 'conicis fitpcrficicbus fettiones H 1 K,& 
T V c i Dico eas effit hi per b olas quafitas . jQuoniam propter parallelas A O , N 
P e fi A G ad G 0 , vt N G ad G P , (fi 4 ad fiemifiescon/equentium , fic ilice t A G 
ad G d , atque N G ad G b proportionales erunt, ideoque A d , N b erunt pa- 
rallela , (fi 4 A d ad d G , ficu ad d C efi vt N b ad b G , ficu ad b e fi que 

d C etiam parallela b ergo plana A B C , efi- N L parallela fiunt , (fi 
anguli A d C , (fi 4 N b Jfi aquales fiunt atque triangula A d C , (fi 4 N b 
fimi lia erunt inter fe ideoque circa angulos aquales C , (fi 4 erit AC adC A, 
vt N dfiad b , (fi 4 ad confcquentium duplas, ficilicet AC ad C B, atq\ N 
ad -fifiL proportionales erunt i (fi 4 propterea triangula A B C, (fi N L limili* 
erunt, (fi fimi liter pofita, efi inter fe parallela ; ergo efficient is duobus planis A O 
G, (fi M E F inter fic aquidtjlantibns ficthonu diametros l D, (fiy a parallelat 
conorii axdm A d, & ii b, (fi inter fit s quare eonfit tuent cumfccfionhbafibus 
, coinct- 
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ooincidcnttbus tutulos aquales 1 D H , & y 3 T dr eum ipfis D <l,dr a b etii 
parallelis tutor fc < ontmebunt angulos aquales I O d , (fi V a b , eruntyue in- 
terce ftt Sd, ab aquales ( cum Jint leter t oppofite paredelogrammi D b ) ; 
igitur hyperbole H / A' , (fi T y e aquales funt inter Je , & fimtlcs atq; etrur» 'aeji.”' 
figuris aqualia funt quadrata ex duplis intercepurum D d , (fi a b . Et quit huius. 
triangule A G O, N G P funt Jimihe in eodem pleno , funt que pariter duo cir- 
culi bafium in vno pleno extenft ; igitur coni A R C , & N L Jffimiles funt j cm 
inter fc . Secundo quia Tt quadratum A d ed reti angulum G d O , feu ad re - humi 
ll angulum B d C ita ejl latus tranfuerfum ad rectum fctlionis H I K, dr ( ex 
conjfruttione ) in eadem proportione erat latus tranfuerfum ad retium hyperbo- 
les X , atque anguli l D K , & A d O aquales funt inter fc ( propteree quod 
D l , d A parallela funt , par iter que D K , d O parallela funt inter fe’ , cum 
communes feti tones Jint plani bafs , dr duorum planorum aquidijlantinm K t 
11 ,& O A G): (ferat angulus inclinationis diametri , (fi bafs hyperbole X a- 
qualis angulo A d O i igitur diametri [cilionum X , (fi H I K ad fuas bafes 
aque tnc linantur, & habebant latera e ar undem figurarum proportionalia-, funtq\ 
pr adula figura aquales , cum ftnt aquales quadrato ex dupla intercepta D d vt 
ditium eft igitur fetliones H 1 K , dr X fimiles funt inter fc , dr aquales ; 
ideoque rehqua fetlio T V d , que equalis , dr congruens oftenfe ejl ipf H l K , 
erit quoque /imi lis , dr aquulis eidem hyperbole X . T crtio quoniam plana H l 
K , dr G A O aquidifi entia funt , nunquam conucnient i dr ideo planum HIA’ 
nunquam lateri A N G alterius plani occurret ; fed fuperfeies conice fe fc tan- 
tummodo tangunt in communi latere A N G ,dr alibi perpetuo feperete incedunt; 
igitur due fetliones H l A ' , dr T y c in pleno F. 1 K exift entes , qua infinite 
producuntur in fuperfieiebus conicis , nunquam fe fe mutuo fecant; igitur fetlio- 
nes ipfa afymptouca funt . JJuarto ducantur retia linea G E , O F , P R tan- 
gentes circulos in extremitatibus communis diametri G P O , qua parallela erunt 
inter fe ( cum perpendiculares fnt ad communem diametrum G P O ) : poftea _< 
producantur plana E G A, FOA,RPN tangentia conos in lateribus G A , 

O A , CT P N , & extendantur quoufque fccent planum conica fctlionis H / Kin 
retiis lineis ESM,FM,RS. Et quoniam duo plane aquidtjhuttia G A O, 
tt E M F efficiunt in eodem plano EGA, vtrumque conum contingente , duas' 
retias Irneas G A , E M aquidiflantes inter fe : pari ratione in plano tangente 
EOA erunt retia Itnea F M , et O A parallela inter fe ; ftnili modo in pleno 
R P N erunt P N , ct R S inter fe aqutdtf entes , cumque A O , et N P perel- 
lela fnt , erunt quoque F M , et R S inter fe aqnidtf entes ; funtque E M , et 
M F efymptoti continentes hyperbolen EIA panterq, reti e linea E S,S R funt Mutrol. 
efymptoti hyperboles T y C: quere diu hyperbole H ] K , et T y c ,f miles ei- l*b. 3. de 
dem X , et aquales , (fi f militer poftx , quarum dtse asymptoti F M , R S aqut- 
dif entes funt ; reliqua vero E M , & E S coincidnnt ( cum exifant m eodem ' ’ ‘ ' 
pleno tengente E A ), dr engulus eb eis contentius E M F , vel E S R efi ecu- 
tus (cum aqualis ft acuto angulo ab asymptotis fctlionis X contento , propter fi- 
mthtndine feltionu,vt ab altys oftenfum eft); poterit crgoduciramus ereuiffimus 
in feti tone T V C ad partes y C qus aquidif es fit reti. e hneay / vertices feli toni hu ; us ' 
coni ungenti ; eritqrie illius breuiffima portio tuter fetliones comprabcnfe dift entis 
omntu maxime ;(fi propteree interuella fctlionu advtrefq,pertes maxime difie- 
tu fucceffiue diminuuntur, dr ed partes aqutdtf anui asymptotoru E AI, R S dmii- nilll . Si ' 

G g x nuuntur 
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nuuntur quidem ; fcd non efficiuntur minoro intcruallo quo parallela asymptot > 
didant inter fc ; ex altera i ero parte perneniri potejl ad internatium rninut 
quolibet dato . Et hoc erat faciendum . 

PROP. Data hyperbola eadem X praecedentis propojitionis deferibere duos fi- 
14. Add. miles conos , ut idem planum in eis efficiar duas byperbolas pmiles da- 
t.e fetiiom , que asymptotic.e J1111 , (ffip ex ‘utraque parte Jibi tpfis laici- 
mores fiant mteruallo minori quolibet dato. 



In quolibet plano fiat angulus A d G aqualis angulo inclinationis diametri > 
(fi bafis hyperbola data X , (fi per G d extenfio quolibet alio plano, ducatur ins 
eo rella linea B d C perpendicularis ad G d 0 , (fi fumpto quolibet alio pundo 
b in reda linea B C in plano per B G O extenfio, centris d , (fi b . defer ibatur 
duo circuli inter fie aquales G C O B ,(fi S ,Sfl' L fe fie ficcantcs in duobus pundis 
R , a: atqwt latus redum ad tranfuerfum fedionis data X, ita fiat quadratu 
G d ad quadratu d A, & ducatur reda linea A N\M parallela tpfi B C , qua fiecet 
b N aq uidtftantc d A in A' , (fi coni ungantur reda linea A B , A C ,N L,N df, 
Cr fiant A, cr N vertices duorii conorii A B C , N L d^jdrin corii fuperficiebus 
planum M C T aqnidifians planis A G O , (fi N S P efficiat fiediones H 1 K , 
(fi T V C, quarum diametri D V I genita a triangulis A B C , (fi N E dfpcr 
axes in eodem plano exifientibus fiunt aquidifiantes axibus conorum A d, N b, 
propter planorum aquidifiantiam : Dico , eas ejfe hypcrbolas quafitas . Junoniam 
( propter aquidifiantiam oppofiiarum Irnearum ) efi fipatinm A b par allclogr am- 
nium ; igitur conorum axes A d , A’ b aquales fiunt inter fc , (fi aque inclinan- 
tur ad communem redam limam B C .Sffi propter aquidifiantiam carundetrLj 
A d , N b ) i fimtque aqualium circulorum radtj d B , d C , b L , b dZ^ aqua- 
les inter fie ; igitur triangula A E C , N L dZJimilia fiunt inter fc , & fimili- 
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ter pofita in eodem fi, tuo ; funt que etiam duo circuli bafitim in vno plano extenf \ 
igitur coni A B C , & N L .Sffimiles funt inter fe ; & quoniam , vt latus 
tranfuerfum ad relinm feilionis data A', ita ejl quadratum A A ad quadratum 
radij G d , & ita ejl latus tranfuerfum ad relinm feilionis H 1 K ; pariterque 
vt quadratum N b ad quadratum radij L b ita ejt latus tranfuerfum ad rectu 
hyperbola T F C ; Et quadrata axium ad quadrata radiorum bafeos eandenu 
proportionem habet ideo latus tranfuerfum ad r ellum feilionis HIA' eandem 
proportionem habebit , quam latus tranfucrjhm ad rectum alterius feilionis T 
l' c , feu eandem , quam babet latus tranjuerfum ad re Ilum data /cilionis A"; 
atque diametri I V H , & diameter feilionis A" aque inclinantur ad bafes , vt 
dictum ejl ; igitur dua felhones HlK,drTFc, nedum data hyperbola A'j 
fed etiam inter fe f miles funt . Secundo quoniam dua peripheria circulorum, j 
bajium circa communem diametrum B C dffc fe mutuo fecant in duobus pun- 
itis R , & a , qua neccjfario cadunt inter duas circulorum diametros G O , S P 
perpendiculares ad communem diametrum B C djj igitur fuperfeies conorum-t 
vicij/m fe fecant Jempcr inter duo triangula , per conorum axes A G O , & N 
S P , in reliquis autem locis feparata funt ; planum vero efficiens feiliones H 1 
K ,T F C cadit no inter axes A A, drN b ; igitur dua feiliones H I K , & T 
F c exijl entes in duabus conicis fuperfictebus, non fe fecant ibus, nunquam con- 


Lcm. *j. 
huius. 


Prop. IJ. 
huius. 


ucnient , (f asymptotica erunt . Tertio quoniam re Ha linea NAM per verti- 
ces conorum dulla parallela eft communi bafi B triangulorum per axes , dr 
fecat diametrum communem D F 1 in M : ergo( fetui ofenfum ejl in prop. io. 
addit, huius ) erit punitum M centrum fcll tonis H 1 K , atq; centrum alterius 
feli tonis T F c ; ergo dua feiliones H 1 K , dr T F c f miles funt inter fe~> , 
concentrica , dr f militer pofta circa communem diametrum D F 1 ; igitur fe - Propoli g. 
itionum inter ualla femper magis , ac magis in infnitum\minuuntur , dr repe- 
riri pofunt minora quolibet internatio dato . Et hoc erat ofendendum . 


SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXVI. XXVII. 

& XXVIII. 

prvoposino xxvi. 

I N cono redo , cuius triangulum per axirn fit A B C reperi- 
re fedionem data: parabola: D E aequalem, cuius axis E F, 
& eredum E G . 


Vt qua- 
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Piop.t. 
huius. 



Vt quadratum A C ad C B in B A, 
ita ponatur E G ad B H : & educa- 
mus H I parallelam B C , & exten- 
datur per H I planum cleuatum fuper 
triangulum A B C ad angulos rectos 
efficiens in cono fedionem KHL. 

Dico eam xqualcm e(Te fcdioni D E . 

Quia quadratum A C ad C B in B 
A eft , vt E G ad B H ; ergo poten- 
tes cdud* ad axim H I in lediono 
KHL poliunt applicata contenta ab 
abfeiffis illarum potentium , & ab E 
G ; quare E G erit eredum fedionis 
K H , & idem etiam eft eredum fedionis D E ; ergo duo ereda duarum 
iedionum funt a’qualia , & proptcrca fcdiones aquales funt ( i. ex 6 . ) 
Et dico , quod in cono ABC reperiri non poteft fedio alia parabo- 
lica , cuius vertex fit fuper A B , quae eidem D E fit xqualis . Si enim- 
hoc eft podibile , fit axis illius fedionis M N, qui quidem cadet in trian- 
gulo ABC; quia conus eft redus,& eredum illius fit M O ; atq; M O 
ad M B erit , vt G E ad B H ; eftque B H maior, quam B M ; ergo M O 
' minor eft, quam G E ; quare fedio , cuius axis eft M N non eft aequalis 
fcdioni D E ; & tamen luppofita fuit aequalis illi , quod eft abfurdum . 
Quare patet propofitum . 

PROPOSITIO XXVII. 


S it deinde hyperbole A B , cuius axis C D , inclinatus B 
D , & erectus B E ; atque quadratum axis F G dati coni 
recti F H I ad quadratum G H femidiametri balls eius , nom. 
habeat maiorem proportionem , quam habet figura , fcilicet 
quam habet D B ad B E . 

Sit prius proportio eadem , & producamus I F ad K ; & ducamus K 
L fubtendentem angulum H F K , quae parallela fit ipfi F G , & aequalis 
cxiftat ipfi D B ; & per K L planum extendatur eleuatum ad angulos re- 
dos fuper planum trianguli H F I , quod efficiet in fuperficie conica fe- 
dionem hypcrbolicam , cuius axis erit L M , & inclinatus K L. Et quia 
F G parallela eft K L , erit quadratum F G ad G I in G H , vt K L in- 
clinatus ad illius eredum , fiue vt D B ad B E ; fada autem fuit KLr- 
j. huius, qualis D B ; ergo eredus inclinati K L xqualis eft B E; & propterea fe- 
dio , cuius axis eft L M aequalis cit fcdioni A B . Nec reperiri poterit 
in cono H F I alia [fedio hyperbolica , cuius vertex fit fuper H F , qux 
xqualis fit A B; quia, fi reperiri poflet effet illius axis in plano trianguli 
H F I , & eius inclinatus, fubtendens angulum H F K xqualis effet D B, 
nec tamen eflct K L , neque ipfi xquidiftans ( eo quod , fi xquidiftarct 
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ipfi K L, non e flet eidem xqualis.) His pofitis fi educatur ex F linea ipfi 
parallela cadet inter F G , F H , aut inter F I , F G ; fitque F N ; igitur n. lib. 
quadratum F N ad I N in N H eft, vt D B ad B E: quod eft abfurdum; 
jquia quadratum F N maiuittft , quam quadratura F G , & N H in N I 
minus eft , quam quadratum G H . 

Poftea habeat quadratum F G ad quadratum G H minorem propor- 
tionem quam habet D B ad B E ; & circumfcribamus circa triangulum.. 

H F I circulum & producamus F G quoufque occurrat circuli circum- 
fcrcnric in O ; ergo quadratum £ G ad quadratura G H , nempe ad F G 
in G O habet minorem proportionem , quam D B ad B E : & ponamus 
FGadGP,vtDBadBE; & per P ducamus P Q.parallellara H I > 

& coniungatnus F R , F Qj qux occurrant H I in S,N : quare D B ad 
B E eft , vt F G ad G P , qusc eft , vt F N ad N Qj nempe vt quadra- 
tum F N ad F Nin N Q. atquale ipfi I N in N H , atque vt quadra- 
tum F S ad F S in S R , nempe vt quadratum FSadlSinSH; & edu- t 
q camus T V, K L , qua: fubtendant duos angulos H F K . I F T , & fint 
1 parallela: ipfis F N, & F S , & xquales ipfi D B ; igitur duo plana perK 
^ 1 ., T V extenfa fuper triangulum H F I ad angulos redos eleuata , pro- 2 » 

ducunt in cono H F I fediones hypcrbolicas , quarum axes L M , V X , * 

& inclinati ipfarum L K, T V, & finguli earum ad fuos eredos eandem 
proportionem habent , quam D B ad B E , & propteita figura: fedionum i ] 1U1 - I1S 
jimiles finit , & xquales , idcoquc fediones , quarum axes funt L M , V 
X funt aquales fcdioni A B . 

p Nec reperitur fedio prxtcr iam didas , cuius vertex fit fuper aliquam 
duarum linearum H F, F I , & fit xqualis fedioni A B. Quia fi reperiri 
poflrt , caderet cius axis in planum trianguli H F I , iliiufque axi educa- 
tur parallela FZ<, qua: non cadet fuper F R, neque fuper F Q_, critq; 
quadrarum F Z ad I Z in Z H , quod eft xquale ipfi F Z in Z a, nempe 
F Z ad Z a eandem proportionem haberet , quam D B ad B E ; fed D 
B ad B E eft , vt F G ad G P , nempe F Z ad Z t ; ergo proportio F Z 
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ad 1 b , & ad Z 4 eft eadem; & propterea 1 b squalis eft Z 4, quod eft 
abfurdum . 

Ponamus iam quadratum F G ad G H iu G I maiorem proportionem 
habere , quam D B ad B E . Dico in cono 'H F I exhiberi non poffe fe-. 
dtionem squalem hyperbols A B. Si enim exhiberi poffet illius axi ali- 
qua parallela reperirctur vt F N : & quadratum F N ad I N in N H ma- 
iorem proportionem habens, quam quadratum F G ad quadratum G H, 
erit vt D B ad B E ; qui minor eft proportione quadrati F G ad qua- 
dratum G H : quod eft abfurdum. Non, ergo reperitur in cono H F I fe* 
ftio squalis hypcrbol* A B . Et hoc erat oftendendum . 

PROPOSITIO XXVIII. 

S it iam fe&io elliptica A B , cuius axis rranfuerfus B D , & 
ereftus illius B E , & circa coni triangulum H F I defcri- a. 
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bamus circulum, & ex F ducamus lineam ad H I, occurrentem 
ipfi extra circulum in K, & occurrat circulo in L, itaut fit F K 
ad K L , vt D B ad B E ( & hoc cft facile , vti demofiftraui- 
b mus in 59. ex r. ) , & educamus in triangulo chordam M N 
C parallelam F K , & squalem D B ; Aio quod planum tranfiens 
per M N eredum fuper triangulum coni producit in conoHFI 
fedionem ellipticam , squalem fedioni A B . 

Quia D B tranfuerfus ad eius eredum B E eandem proportionem habe- 
bat , quam F K ad K L , nempe quam quadratum F K habet ad F K in_» 

i L , quod cft squale ipfi I K in K H; cftquc vt M N parallela ipfi F K 
illius eredum; quare D B ad B E eandem proportionem habet, quam 
M N ad illius eredum ; & M N xqualis cft D B ; igitur figura: dua- 
J rum fedionum A B D , M O N P funt xquales , & fimiles , & ideo 
dux illx fediones funt xquales . Dico infuper , quod non reperitur in_. 
C cono H F I vlla alia fcdio elliptica , habens verticem fuper F I , cuius 
axts non xquidiftet alicui duarum F L K,qux xqualis fit eidem B A D. 
Quia fi poflibile effet , oftendcrctur axis eius cadere in planum trianguli 
H F I , quia fcdio eft elliptica , Sc xqualis fcdioni A B , vtiq; eius axis 
occurret F I , F H , & xqualis cft D B ; cumque vertex illius fit fuper F 
I , non cadet axis cius fuper M N , nec ipfi erit parallelus; & ideo cdu- 
da F Q_ parallela axi cius non cadet F Q^ fuper F K , & fccabit arcum 
F H in R ; critque proportio axis illius fedionis ad eius eredum, nempe 
quadratum F Q_ad I Qjn Q_H, quod eft xquale ipfi Q^F in Q^R , nc- 
pc vt F Q ad Q R , ita erit D B ad B E , qux eandem proportionem ha- 
f bet quam F K ad K L , Se diuidendo permurandoq; F R maior fubtenfa 
ad minorem F L eandem proportionem habebit , quam R Qminor in- 
tercepta ad maiorem K L; quod cft abfurdum : non ergo reperitur in co- 
no H F I fcdio elliptica , verticem habens in F I , qux fit xqualis fe- 
dioni A B , prxtcr fuperius expofitam. Et hoc erat propofitum. 


NotcC in Propofit. XXVI.' 


E Rgo potentes egredientes ex fe- 
dione L H K ad axim H I pote- 
runt applicatum , quod continet ab- 
fcilfum illius potentis cum G E ; ergo 
G E cft eredus fedionis L H ; & eft 
ciia eredus icdionis D E ; igiturduo 
applicata duarum fcdionu funt xqua- 
lia , & ideo fedio D E congruit fc- 
dioni K H L , & propterea xquales 
funt , & c. Ex et quod quadratum A C 
bafis trianguli per axim ctni recii ad 
r Ut angulum CEA, f«b eius lateribus 
H h ctn- 
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contentum , habet e. inde rationem , quam 
G E ad H B, fhfficienter deducitur, quod 
n-lib, i. G E fit latus re Cium tam parabola L H 
K , quam D E ; (fi ideo erit parabole L 
f °mas. H aqualis D E. Non igitur ncceffc efi, 
ut redangu/a fub abfiiffis , (fi luteribus 
redis aqualibus oflcndatur aqualia inter 
Ji , cr inde eliciatur aqualius , (fi con- 
gruentia {cilionum . .Quapropter cafu il- 
la verbu in Codice Arabico irrcpf!Jst_t 
puto. 

Et dico , quod non reperiatur in_, 
fcCtionc ABC alia fc&io parabolica,- 
quia fi rcpcrirctur , Scc. Verba , qua in hoc textu addidi ex ferit demonflra- 
tionis facile colliguntur : Sed animaduertendum eft , quod nedum in cono redo, 
fed in quolibet cono fcaleno qiioniodolibct per axim fccetur triangulo ABC, de- 
fignari potcjl in eius fupcrficie parabole aqualis data D E . 

Ducatur C P contingens circulum bafis inC , (fi in parabola D E ducatur 
, „ diameter E F ,& contingens verticulis , qua contineat angulum E E G aqua- 
5 1 ' lem angulo B C P ; fitque G E latus redum diametri F E ; atque ut quadratum 

C A ad redangulum C B A , ita fiat G E ad H B , & per H extendatur pla- 
num L H K aquidifians plano per B C P duclo . Diio feli tonem L H K efe pa- 
rabolen qnafitam. £>uia plana aquidifiantia LHK,&BCP ejiciunt in cir- 
culo bafis rellas P C , L K inter fe parallelas , (fi in plano ABC efficiunt re- 
das H I , B C inter fe parallelas ; ergo anguli B C P , cr H I L aquales funt, 
fed in parabola D E diameter E F efficit cum ordinatis ad eam applicatis angulos 
Conu.46. aquales F E G , fci licet ei, qui cum tangente verticali conjlituit ,feu angulo B C 
Ub. 1. p ; ergo duarum fedionum L H K ,(fi D E , diametri H I , & E F aque funt 
inclinata ad fu as bafes , cumque latus redum parabola L H K ad FI B fit , ut 
quadratum C A ad red angulum C B A , feu ut G E ad H B i igitur duo late- 
ra reda fimilium diametrorum I H , & F E ad H B eandem proportionem ha- 
bent j (fi ideo aqualia funt inter fe ; quare fediones ipfa aquales, (fi congruen- 
10. huius . tes erunt. Jffuod erat oftendendum . 

Multoties in eodem cono dua parabola aquales fnbcontraria duci pofiunt , 
ut Mjdorgius dcmonjlrauit , 

Nota: in Propofit. XXVII. 

Eindc fit hyperbole , vt A B , & axis illius C D , & inclinatus B A 
D , & erectus B E , ita vt non fit proportio quadrati axis coni ad 
quadratum dimidij diametri illius bafis, vt quadratum F G ad quadratum 
G H , maior , quam proportio figura: fcClionis : &c. Senfus huius propofi- 
t tonis hic erit. In cono redo F H I , cuius triangulum per axim H F 1 repe- 
rire fedionem aqualem hyperbole data A B , cuius tranfuerfus axis D B , (fi 
latus redum B E . Oportet autem , vt quadratum F G axis dati coni ad qua- 
dratum radtj G H circuli bafis non habeant maiorem proportionem , quam ha- 
bent 
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kent figura Utera , fcilicet , quam habet D B ad B E . At quomodo duci de- 
beat fubtenfia K L qua aqualis fit ipfi D B ,& parallela alteri E G , ofiendetur 
Inferius. 

Et non reperitur in cono H F I alia fcdio hyperbolica fupcr F H , & 
aequalis A B, & c. Addidi verba qua ad huius textus integritatem facere vi- 
debantur . 

Et educamus T V , K L , quae fubtendant duos angulos L F K , I F 
T , & finr parallelae ipfis F N , F S , & squales D B , &c. Quomodo au- 
tem hoc fers pajft modo ofiendemus . Sumatur in retia linea H F quodlibet 
puntlum c inter F , & H ; atque a puntlo c ducatur retia linea c d paralie U 
ipfi F N i vel F S , qua fecet produci tonem alterius Uteris l F in d , dr quam 
proportionem habet c A ad D B , eandem habeat C F ad F L ,& per puntlum 
L ducatur retia L K paralleU ipfi c d . Mantfefiumefi c A ad L K eandem pro- 
portionem habere , quam c F ad F L , feu quam c A ad B D i & ideo K L a- 
qualts erit B D , & fubtendit angulum L F K , e fi que paralleU ipfi c d , feu 
spfi F N i vel F S . Et hoc erat faciendum . 
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Igitur duo plana tranfeuntia per KL, TV eleuata fuper trianguIumJ ei 
H F I ad angulos reitos producunt,in,cono H F I duas (ciliones hypor- 
bolicas . quarum 'axes L M , V X , & inclinati ipfarum L K , VT.Sc 
fjnguli eorum ad fuos ercdlos funt , vt D B ad B E ergo figur.T trium., 
feilionum funt fimiles , & xquales ; & propterca dux feiliones , qua- 
rum axes funt L M , V X funt aquales fcdlioni A B , &e. Ex textu men- 
di fa expungi debent fuperuacanea aliqua verba , fient in contextu habetur . 

Non enim verum eji , quod dux tantummodo hyperbole aquales eidem A B duci 
poffimt in cono retto HEI, vertices habentes in lateribus H F , (fi F l , fed 
quatitor inter fe xquales efie po fiunt ; nam fuper latus F H duci po fiunt dux 
hyperbole , quarum axes tranfuerfi K L aquales fint ipfi B D , (fi aquidifian- 
tes fint retiis lineis F N , (fi F S . Quod fic offendetur . Quoniam recta linea 
Q_,R ducta cfi parallela ipfi H I erunt duo arcus circuli intercepti H / R 
aquales inter fe ; (fi ideo duo anguli ad peripheriam H F Q, (fi I F R aquales 
erunt inter fe ; pofita autem fuit K L aqualis , (fi parallela ipfi F N ; igitur 
duo anguli alterni K L F , (fi H F N aquales funt inter fe : pari ratione ; quia 
reliqua K L ducta cfi parallela ipfi F S , erit angulus externus S F I aqualis 
interno , (fi oppofito , (fi ad eafdem partes L K F , & ideo duo triangula L F K 
habent angulum F , communem , (fi duos angolos in fingulis triangulis K , (fi< 

L aquales ; igitur funt xquiangula , (fi fimi lia , (fi , vt antea dictum cfi , fieri 
pojjunt dua retia linea K L aquales eidem D B , (fi inter fe : fi igitur per duas 
rectas lineas K L ducantur plana perpendicularia ad planum trianguli per axim 
H F l , eficientnr in conoretlo dua hyperbole , quarum bini axes tranfuerfi K L 
funt aquales : (fi quia , propter parallelas H / , Qjt ,cfl F N ad N Q_feu qua- 
dratum F N ad recl angulum F N Qyt F S ad S R feu vt quadratum F S ad 
rectangum F S R ; fed rettangulum H N I aquale cfi reti angulo F N t fi 
rett angulum H S I aquale efi rettangulo F S R : ergo quadratum F N ad re- 
ti angulum H N t eandem proportionem habet , quam quadratum F S ad retta- 
gnlum H S I ; efi que latus tranfuerfum K L ad fuitm latus rctlum,vt qnadra- 
j p tum F N ad rettangulum H N l , partterque latus tranfuerfum K L alterius 
' ;m ' fetiionis ad fuum latus rectum efi vt quadratum F S ad rettangulum H S I: 

igitur. 
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igitur duo aqualia Utera tranfuerfa K I. ad fua Utera reda eandem proportio- 
nem habent, & ideo hui uf modi Utera reda aqualia funt inter fe ; ideoqne dua 
hyperbole genita , habentes vertices in eodem Utere F H , aquales funt inter fe, 
quas vocat Mydorgius fubcontrarias . Simili modo dna alia hyperbole inter fe , 10 nl “ ,i " 

(f prioribus aquales m eodem cono duci pofimt , vertices habentes in Utere 
FI. 

£ Ncc repetitur terta , cuius vertex fit fuper aliqua duarum linearum.. 

H E , F. I , & fit xqualis fedtioni A B , quia, &c. Immutaui particulam , 
qua propofitionem reddebat falfam, id quod colligitur ex conflruitione, & progrefio 
dcmonjlrationis -. Slualibet enim alia fed io ,prater quatuor a ffi gnatas , habebit 
axem aquidiftantem alicui reda vt F Z , qua cadit inter F N , dr F S i dr 
hac oftendetur inaquatis pradidts fedionibus , dr ipfi A B . 

I Deinde ponamus quadratum F C ad GH maius , quam D B ad B E . 

Dico, non reperiri in cono H F I fedtionem xqualcm ieflioni A B: nam, 
fi reperirctur , e fliet vel xqualis parallela luo axi , & erit quadratum N » 

F ad I K in N H , &c. Legendum efte vt in textu dixi conflat ex progreffu 
totius propoftionis . lam factli negotio demonf ratio perfici potefi , nam axis F 
G minor eft quam F N , qua fubtendtt angulum redum G , quadratum vero 
G FI femijfius tetius H l maius efl red angulo / N H , fub inaqualibus fegmen- 
tis contentum ; propter ea quadratum F N ad redangulum I N H\maiorem pro- 
portionem habcbtt , quam quadratum G F ad quadratum G H : eft que D B ad ~ 

B E ,vt quadratum F N ad redangulum I N H ; propter ea quod F N.paral- aa* J3>. i. 

Icla eft axi illius ftdionis , qua pojita fuit aqualis A B ; igitur D B ad B E 
maiorem proportionem habet , quam quadratum F G ad quadratum G H ; quod „ 

eft contra hypothcfin : habebat enim quadratum F G ad quadratum G H maio- 
rem proportionem , quam D B ad B E . Non ergo repentur in cono > &c. 



Sicut i in pracedenti propofitione fadum eft, nedum in cono redo , fed etiam 
in quolibet cono fcaleno ,quomodolibet per axtm fed io a triangulo H F 1 deter- 
minari poftet , quando , & quomodo in eo defignari poffet fedio aqualis data hy- 
perbole A B. ffuod ab alt/s fadum eft. 

Nota 


o 
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D Einde fit fedio elliptica , vt A B , & axis eius tranliierfus B D , & 
eredtus illius B E ; & fit triagulum coni H F I , & circumducamus 
circa, illum circulum , Sc educamus ex F lineam Ft K occurrentem ipfi 
extra circulum in K ; & occurrat circulo in L ita vt fit F K ad K L , vt 
D B ad B E i Sc cft lacile ( vti demonftrauimus in jp. ex 1. ) , Scc. 



S cnfus propofitionis hic erit. In cone reflo , cuius triangulum per axim H F t 
repenre feflionem aqualem dat .e ellipfi A B , cuius axis tranfuerfus D B , dr 
latus reflum B E . In conftruflionc poftea duci debet refla linea F L K extra 
circulum , dr triangulum ad vtrafque partes , alias conjlruflio non ejfet perfecta. 

Lemma •verd , quod rcpofutjfc , dicit Arabicus interpres in 1 . libro , ab hoc 
fequenti forfam dtuerfum non erit . 

L E M M A X. 


S Ecetur latus F l in S , n>t Jit F 1 
ad J S m eadem ratione , qudm~> 
habet axis tranfuerfus D B ad latus re- 
Elum B E : (efr ducatur S L aquidijlans 
trianguli beift HI, qua fecet circulum ex 
rutraque parte in L ,$r coniungantur re- 
Fta linea F L , producanturque quofque 
f tcent bafm H I tn punilts K . 

Junoniam in triangulo F I K ducitur r e fl a 
linet S L aqutdijlans baji 1 K , erit F 1 ad 



erit 
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/ S ,vt F K ad K L; fed erat D B ad B F., vt F 1 ad l Si igitur F K ad A' L 
tandem proportionem habebit : quam D B ad D F.. 

[) Et educamus in triangulo chordam M N parallelam K F , & aequalem 
D B > &c. Non in a *fed duplex recta linea M N duci potejl parallela cuilibet 
duarum F K , qua interius Jubtendat angulum verticis F trianguli H F I per 
axim ducti . Et potejl etiam effici M N aqualis ipfi D B, vt in expojitione pr se- 
cedentis propojitionis ojlenjum ejl . 

C Itaque planum, tranfiens per M N, producit in cono H F I feflionem 
ellipticam xqualem feflioni AB; quia , &c. Addidi verba , qua in textu 
de/iderantur , vt fenfus perfeltus Jit. 

Cl Ergo dux ilice fefliones funt xquales , &c. Concipi debet fettio N O M 
F , duplex , quia nimirum dua fetliones fub contraria , aquales funt , vt faci- 
le cum Mjdorgio ojlendi potejl . 

e Et dico , quod non reperiatur in cono H F I feflio elliptica , habens 
verticem fuper F I ; quia fi poflibile effer, Scc. Textus valde corruptus ex- 
pojito modo rcjlitui debere conjlat ex progrejfu dcmonjlrationis . 

{ Et diuidendo F R maior ad minorem R Q^eft vt F L minor ad maio- 
rem K L , Scc. Supplenda fuerunt particula aliqua ad tollendam equiuocatio- 
fsem. 


SECTIO VNDECIMA 

Continens Propofit. XXIX. XXX. - !l j 
& XXXI. 

- • l 

PROPOSITIO XXIX. 

D Ato cono reflo A B C, conum exhibere ei fimilem , qui 
datam feflionem D E F contineat , cuius axis E G , & 
ereflus E H; fitque prius feflio parabole. 

Super E G educatur planum ad feflionem D 
E F ad angulos reflos clcuatum , in quo duca- 
tur E I K , qux contineat cum E G angulum- 
a xqualem ipfi angulo C : & ponamus E H ad E 
* K , vt A C ad C B , & faciamus fuper E K tri- 
angulum E L K fimile triangulo A B C, vt an- 
gulus verticalis L xqualis fit angulo B . Facia- 
mus etiam conum , cuius vertex fit L , ciufque 
bafis circulus , cuius diameter fit E K , qui fit 
eleuatus fuper triangulum E L K ad angulos re- 
flos ; erit igitur angulus E K L xqualis ipfi C, 
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fed angulus K E G fadus fuit etiam eidesqua- 
lis ; igitur L K , quod eft latus trianguli per a- 
xim coni tranfeuntis , parallelum erit ipfi E G: 

& propterea planum , in quo cft fcd 10 DEF 
producit in cono fedionem parabolicam ; & 
quia A C ad C B eft , vt H E ad E K, & vt E 
K ad K L; igitur H E ad E L ( qua; eft ecqualis 
ipfi K L ) eandem proportionem habet , quam 
quadratum E K ad quadratum K L , nempe ad 
K L in L E:quapropror H E cft eredus ledio- 
nis prouenientis in cono , fcd eft etiam eredus 
fedionis DEF; igitur DEF exiftit in fuperfi- 
cie coni, cuius vertex cft L , qui fimilis eft co- 
no A B C : eo quod triangulum ABC fimi- 
le eft triangulo E L K. Dico etiam , quod fedio DEF contineri non_* 
poteft ab aliquo alio cono , fimili cono ABC, cuius vertex fit ex eade 
parte fedionis prster conum iam exhibitum . Nam ( fi poffibile eft ) fit 
conus habens verticem M , & triangulum eius eredum fit fuper planum 
fedionis D E F , & communis fedio illius, &com fedionis erit axis eius; 
cftquc E G illius axis ; ergo hsc cft abfeiflio communis eorundem pla- 
norum ; fed cft E G abfeiffio communis plani fedionis, & plani trianguli 
K E L , fuper quod eft etiam eredum ; igitur duo triangula E L K , E M 
I funt in eodem plano , Sc angulus L squalis cft M ( propter fimilitudine 
duorum conorum); ergo E M cft indirectum ipfi E L , & cduda E K ad 
I fedio DEF continebitur in cono , cuius vertex cft M : fi autem pona- 
mus proportionem lines alicuius ad E M , eandem quam habet quadra- 
tum E I ad I M in M E , linea illa cflet eredus fedionis DEF; fed H 
E erat eredus fedionis DEF; igitur H E cft illa lmea , hsc autem ad 
E L eandem proportionem habebat , quam quadratum E K ad K L in_, 
L E ; ergo quadratum E K ad K 1. in L E eandem proportionem habet, 
quam quadratu E I ad I M in M E ; igitur HEadEM,&adEL ean- 
dem proportionem habet : quod cft abfurdum . Non ergo in aliquo alio 
cono fedio contineri poteft , vt diximus, fet hoc erat propofitum . 



b 

C 
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PROPOSITIO XXX. 


S I fedio hyperbolica D E F, cuius axis E G inclinatus E H, & eredus ^ 
Elfoporrct autem, vt quadratum axis BQ coni redi ad quadratfife- 
midiametri bafis illius A Q non maiore proportione habeat, quam habent fi- 
gura- latera). Et habeat pribs eandem proportionS', quam H E ad E I , &c 
producamus A B ad M , & fuper H E in plano credo ad fcdioneD E F 
deferibamus fegmentu circuli E L H, quod capiat angulum squalem an- 
- gulo M B C, & bifariam fcccmus arcum E O H in O , & educamus per- 
pendicularem O N fuper H E ; & producamus illam , quoulque occur- 
rat 
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rat circumferenti* in L , & iungamus E L , & L H , qus occurrat in K 
perpendiculari ex punito E fuper lineam E H . Et quia E K parallela eft 
L O erit angulus K squalis H L O , qui cft femiflis anguli H I. E , & hic 
eft squalis duobus angulis K, K E L ; igitur funt squales; quare K L E 
eft atquicrus, & angulus K L E aequalis eft A B C; quia angulus H L E 
C squalis eft \EB C ; quapropter K L E fimile cft A B C , quia aequalia., 
crura etiam habet ! Si autem ponamus K L E triangulum coni , cuiu* 
vertex L , & planum illius trianguli er citum ad planum D E F ; vtiqutu 
planum feitionis producit in cono hyperbolen , cuius axis E G , inclina- 
tus E H ; eo quod fi educamus LP,B perpendiculares in duobus 
triangulis , habebit quadratum B Qj.d C Qjn Q^A ( quod eft vt H E 
ad E I J eandem proportionem , quam quadratum LPadPKinPE: 
quare potentes sdudls in illa feitione ad axim E G , poterunt compa- 
rata, applicata ad E I credtum; fed potentes, cdiidt* in fc&ionc DEF, 11 ' *">• ,- 
poliunt quoque illa applicata ; ergo fedtio DEF squalis eft fediom , 
proucnicnri in cono , cuius vertex eft L , & exiftit in eodem plano , ha- 
berque eundem axim : quare conus , cuius vertex L concinet fedtionen» n 
D E F, & eft iimilis cono ABC. 

Dico rurfus , quod nullus alius conus fimilis cono ABC, cuius ver- 
tex lit in ea pane , in qua eft L , prster iam didtum , continebit hanc 
J tandem fe&ioncm. Si enim hoc ferum non cft , contineat illam alius 
conus fimilis cono ABC, cuius vertex R in plano L E G ; atque latera 
illius finr E R , R T . Quia angulus E R T squalis cft E L K, & eorum 
confcqucnres squales inter fc in eodem circuli fegmento E L H exiftent, 
eo quod T R produfta occurrit axi rranfuerfo E H in H , & iungamus R 
O, <Se ex E educamus E T, qus fit parallela coniundfs redis lines O R; 
vnde angulus O R H squalis cft O R E ) propter squalitatem arcuum^ 
fuorum,& funt squales duobus angulis R T E , R E T > ergo E R T eft 
squicrus , & angulus T R E squalis cft A B C : educatur iam R S pa- 
rallela H E , tunc quadratum R S ad T S in S E eandem proportionem^ , 
habebit , quam E FI inclinatus fedtionis D E F ad 'E I credtum illius ; eo 
quod fidtionem DEF continet conus , cuius vertex cft R ; fed H E ad 
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E I eandem proportione habet , quam quadratum B Qad C Qjn Q A I 
eftq; C Qjequalis Q_A,atq; T S xqualis SE,&TSadSE cande pro- e 
portione habet, qua T Rad R H.feuquim E V ad V H; igitur E V xqua- 
lis cftVHi quod cft abfurdum ; propterea quo L O diameter, qux ad illa 
perpendicularis eft , bifariam fecat eam in N . Oftenfum igitur cft , non rcpe- 
riri conum alium continentem fcdionem D E F , prxter fuperius expoli- 
tum. Tandem fupponamus, quadratum B Q_ad quadratum Q_A habere . 
minorem proportionem , quam E H ad E I . Patet quadratum L P , ne- F 
pe N E , leu O N in N L ad quadratum E P , nempe ad quadratum N 
L , fcilicet O N ad N L habere minorem proportionem , quam H E ad 
E I : ponamus iarn O N ad N X , vt H E ad E I , & per X ducamus R 
X Y parallelam H E , & iungamus E R , O R , & H R producatur ad T 
quoulque fecet E T parallelam ipfi O R . Oftendetur ( quemadmodum-, g 
fupra diiftum eft ) quod E T R, B A C funt ifofcclia, & iimilia. Et quia 
E H ad E I cft vt O N ad N X ; nempe vt O V ad V R, nempe vt O V 
in V R , quod eft xquale ipfi E V in V H ad quadratum V R ; hxc au- 
tem proportio componitur ex E V , nempe S R ad V R , nempe ad E S , 

& ex proportione V H ad V R , nempe S R ad S T , ex quibus compo- 
nitur proportio quadrati R S ad S T in S E ; igitur quadratum R S ad E 
S in S T eande proportionem habet , quam H E ad E I ; & propterea-. 
planum fe&ionis D E F in cono , cuius vertex eft R , & illius trianguli 
latera R E , R T, producit fedhonem hyperbolicam , cuius inclinatus eft 
E H,&creftus E I; quare conus cuius vertex eft R, continet feitione D E 
F , nec non continet illam alius conus , huic cono fimilis , cuius vertex 
eft Y ; & hi duo coni funt fimiles cono ABC, nec continet illam ter- 
tius alius conus , qui fimilis fit cono ABC, nam ( fi hoc fieri polfibile 
cft ) contineat illam alius conus , cuius vertex Z , & pun&um verticis 
illius incidet in arcum E L H , & iungamus 0 Z , qux fecct H E in e : h 

Inde 
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Inde demonftrabitur , quod H E ad E I habebit neceflario eandem pro- 
portionem , quam O e ad e Z ; quod eft abfurdum.quia haberet eandem 
proportionem , quam O N ad N X . Quapropter non continet illam ter- 
tius alius conus limilis cono ABC. 

Supponamus iam , quadratum B Qjid quadratum Q, A maiorem pro- 
. portionem habere , quam H E ad E I . Dico , exhiberi non poffc conum 
l limilem cono ABC, qui contineat fedtionem D E F . Alioquin conti- 
neat illam conus , cuius vertex eft R , & demonftrabitur , quod O V ad 
V R fit , vt H E ad EI, qua: habet minorem proportionem , quam qua- 
dratum B Qjtd quadratum Q A , qua; oftcnfa eft eadem , quam O N ad 
N L ; ergo O V ad V R ; nempe O N ad N X minorem , proportionem 
habet , quam cade ON^dNL, quod eft abfurdum. Non igitur conti-, 
nebit fcdUonem D E F conus fimilis cono ABC. Vt propofitu lucrat. 

PROPOSITIO XXXI. 

• 

^ O It tandem feftio elliptica ABC, eiufque tranfuerfus axis A C , & 
O eretftus A D , & in plano perpendiculariter crcdfo ad fcftionis pla- 
num A B C , fiat fuper A C fegmentum circuli , quod capiat angulum- 



«qualem angulo F, cumque bifariam diuidamus in H,& iungamus A H, ^ 

C H , & ex H educamus H I , qua: fecct circulum in K,& occurrat fub- hui - us . ’ 
tenfie extra circulum in I ; fitque HI ad I K , vt A C ad A D : & e- 
ducamus H L M eafdcm conditiones habens ; & iungamus C K , A K , 

L ducaturquc K N parallela A C , & A N parallela H I , quae fecct K C 
® in O . Quia H I in I K f quod eft , -squale ipfi C I in A I ad quadratum 
I K d eft vt A C ed A D ; & proportio C I in A I ad quadratum I K 
componitur ex ratione C I ad I K , nempe K N ad N 0( propter fimili- 
r _ . ^ 2 tudinem 
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tudincm duorum triangulorum) , & ex ratione A I, nempe K N ad IK, 
nempe ad A N ( propter parallelas ) , & ex his duabus proportionibus 
componitur proportio quadrati K N ad A N in NO; ergo quadratum-. 

K N ad A N in N O eandem proportionem habet , quam A C tranfuer- 
fus ad A D eredlum ; igitur planum , in quo eft Tcdtio A B C , in cono 
& cuius vertex eft K , & bafis circulus , cuius diameter A O producit Te- 
1 ub. i. itionem ellipticam , cuius tranTucrTus eft A C , & eredtus A D : quaro 
Defin. ». Tcdtioncm B A C continet ; & quia angulus H K C , nempe AOKa- C 
bumi qualis eft H A C , & angulus C H A squalis eft C K A, remanet angu- 
lus H C y A squalis O A K ; eritque H C A , quod fimile eft F E G,fi- 
mile quoque O K A ,• quapropter O K A ifolceleum , & iimile eft ipli 
D huus S F E G ; igitur conus , cuius vertex eft K , fimilis eft dato cono FEG, 

& quidem continet Tcdtionem A B C , vti diximus . Similiter quoquej 
oftendemus , quod eandem Tectionem continebit alius conus , cuius ver- 
tex eft L , fi educantur A L , L C. Et alius conus , pneter hos duos , 
iuxta hanc hypothcfin non continebit illam : Alioquin contineat illam-. J 
alius conus , cuius vertex fit Q^> & triangulum A Q_P : & oftendetur , 
quemadmodum fupra dictum eft, quod communis Teitio plani, per axim 
illius coni dudti , eredti ad planum Tedtionis A B C , & plani Tectionis 
eft A C , & quod punitum verticis illius coni fit in circumTerentia Teg- 
menti A H C , & fit ducamus per H Q^redlam H R , & iungamus 
C A Q , & educamus A S parallelam H QJt , & Q_S parallelam A 
C , erit Q_A P triangulu n illius coni , & eft ifolceleum, erit quadratum 
QJS ad A S in S P , vt.C R in R A ; quod eft squale ipfi H R in R Q_^ 
ad quadratum' R nempe H R ad R Q; ergo H R ad R Qjtft.vt A C c 
ad AD, qus eft , vt H 1 ad I K ; ergo diuidendo permutandoq,- H K 
maior ad H Q,minorem , eandem proportionem habebit , quam K I mi- 
nor ad R Q_ maiorem .■ & hoc eft ablurdum. Non ergo reperiri poteft 
tertius conus , continens Tectionem B A C. Et hoc erat oltcndcndum. 

Not£ 
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Notae in Propofit. XXIX. 

a T7 T faciamus fupcr E K triangulum fimile triangulo ABC, &c. Ni- 
r . mirum , fiat angulus K E L aqualis angulo A , & angulus L Jiat aqualis 
angulo B . 

D Ergo L K , qux cft latus trianguli tranfcuntis per axim E G para llelu 
cftEG, &c. Legi debet , vt in textu -videre ejl . Hoc eonjlat ex conftrutlio- 
ne ; nam duo anguli alterni GEK,,&LK E aquales funt eidem angulo C . 

C Et propterea planum , in quo eft feftio D E 
F producit in cono feftionem parabolicam , &c. 

Quoniam planum circuli , cuius diameter E K 
perpendiculare ejl ad planum trianguli LEA'.- igi- 
tur Ji ducatur planum NEO aquidijlans circulo E 
K fecans planum D E F in recta linea D G F,erif 
quoque circulus , & perpendicularis ad planum tria- 
guli per axim L E K : fcd ex conjlruttione planum 
DEE perpendiculare quoque erat ad idem trian- 
gulum per axim E L K; igitur D F communis fcltio 
eorundem planorum perpendicularis quoque erit ad 
idem planum L N 0, & ejiciet angulos rectos cum 
diametro circuli N 0,& cum E G , qua in eode pla- 
no exiUunt ,drcutl/o conueniunt in punito G ; funtq\ E G , & L 0 parallela : igitur 1 1 . lib. 1 . 
planum feltionis DEE producit necejjario in cono L N 0 producto parabolam . 

d Igitur H E ad E L , qux cft xqualis ipfi L K eamdem proportionem., 
habet , quam quadratum E K ad quadratum K L , &c. JJuoniam conus 
L E K f mi lis ejl cono recto A lUC. erit quoque re Eius : & propterea duo latera 
trianguli per axim E L , & L K aqualia erunt inter fe , (jr ideo E K ad K L, 
atque ad E L eandem proportionem habebit , dee. 

g Et dico , quod fedlio D E F non reperitur in alio cono fimili cono A 
B C , cuius vertex fit ex parte plani fe&ionis prxter hunc conum , &c. 

Jdcjl . Nullus -alius conus rettus continebit eandem parabolam DEE, qui Jtt 
Jimilis cono A B C , tjr vertex E parabole magis , aut minus recedat d vertice 
coni , quam E L. 

f Ergo E M cft indirciftum ipfi E L , &c. J^uia D G bajls feltionis conica 
perpendicularis ejse debet ad G O , dr ad G E , de ideo ad triangulum per axim 
vtriufque coni rclti L F. K,&MEI,& conueniunt plana eorundem trian- 
gulorum in E G axi conica feli tonis geniti ab eis ; ergo dtlla triangula in eo- 
dem plano cxijlunt per reltas E G , & G 0 ducto ; de in vtroque cono triangu- 
lorum per axes latera L K , de MI parallela funt eidem axi E G paraboles : 
ergo L K , M 1 parallela funt inter fe , de anguli L , de M aquales funt pro- 
pter fmilitudinem triangulorum per axes in conis f milibus : igitur L E, & M 
E funt quoq; parallela , de conueniunt in E vertice paraboles ; ergo in di r ellum 
funt conjhluta . 

■ Nota 
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Notae in Propofit. XXX. 

I Ta vt non fit proportio quadrati axis coni , B Q_ad quadratum fcmi- a 
diametri bafts illius vt C Q minor proportione figura: lectionis , &c. 
Kurfius datus fit conus reltus ABC, cuius axis B fififemtdiameter circuli bo- 



jis fit C Jf? exhiberi debet alius cetnus fimilis dato , qui datam hyperbolen D E 
F contineat ; oportet autem , vt quadratum axis coni B Jfiad quadratum fiemi- 
diametri illius Jfi/t non babeat maiorem proportionem , quam habet axis tran- 
fuerfus H E ad latus rectum EI. , 

Et producamus L H ad E I occurret inK perpendiculari red* ad pun- b 
dum E linea H . Scc. ideft fi ducatur retta linea E K in plano circuli H L E 
perpendicularis ad H E , feu parallela ipfi L N coni unet a recta linea H L fitea- 
btt reliquam aquidiftantium E A' in A'. 

Quapropter K L E fimile eft A B C , quia xquicrus etiam eft : fi au- q 
tem ponamus K L E triangulum coni , cuius vertex L , & planum trian- 
guli illius eredum ad planum D E Fi vtique planum, quod eft in fedione 
producit incono fedione hyperbolica.cuius axis E G,&inclinatus E H, 

&c. JJnpmumm duobus triangulis ABC,&ELK fiunt anguli verticales B,(fi 
L aquales inter [e , cis extern t A1 B C , (fi H L E aquales fialti fint; (fi angulus H 
L N aqualis fit inferno , (fi oppofito K , (fi angulus N L E aquatis eft alterno angulo 
L E K propter parallelas N L, E K, (fi quilibet eoru eft medietas externi anguli 
H L E; ergo angulus f aqualis erit angulo LEK,(fi triangulis LEK erit tfioficeliii , 
fied triangulum ABC per axim coni recti duttum eft quoque ifioficchum i igitur 
duo anguli fiupra bafim A , & C aquales fiunt inter fie ; erant autem prius ver- 
ticales anguli B , (fi L aquales i igitur triangula A B C, (fi E L A' aquiangula , 

(fi fimilia fiunt . Ducatur poftea recta linea L P perpendicularis ad bafim E A', 
qua eam fiecabit bifariam m P , (fi ducatur planum per E K perpendiculare ad 
planum E L K , (fi tn eo diametro E K fiat circulus , qui fit bafts coni , cuius 
vertex L , (fi ducatur planum F D a lequidifians plano circuli E A' ; efficietur 

altus 
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alius circulus F D 1 perpendicularis ad planum trianguli per axim L E K ; erat 
autem ex conftrutlione planum hyperboles I) E F perpendiculare ad idern planum 
per axim E L K; igitur duorum planorum communis feli io, qua Jit F C D per- 
pendicularis quoque erit ad planum trianguli L E K : (fi ideo efficiet angulos F 
G E ,(fi F G a retlos , (fi G E H produlta fubtendit angulum externum trian- 
guli conici E L A' i quapropter planum D E F efficies in cono E L K hyperbolen, 
cuius axis tranfuerjus erit H E . 

J Alias contineat illam alius conus fimilis cono ABC, fitque vertex 
eius R in plano L E C , & duo latera trianguli illius fint E R, T R ; ergo 
angulus E R T arqualis cft E L K , & cft in circumferentia arcus E L H ; 
ergo T R fi producatur , occurret H : &c. Senfus huius textus corrupti ta- 
lis eft : Si tntrn fieri potefi , vt aliquis alius conus , vt E RT , qui fimilis fit 
cono ABC, vel E L K , contineat eandem hypcrbolam D E F , (fi conorum _» 
vertices R, & L ad eafdem partes tendant , erunt duo plana triangulorum per 
axes conorum ducta perpendicularia ad planum fccltonis DE F ; alias E G non 
efict axis hyperbole DE F i Et quia coni [apponuntur fimiles erunt quoque j 
triangula per axes E L K ,& E RT firnilia inter fe; (fi ideo anguli verticales E ocCcf.8. 
L K, (fi E RT aquales inter fe erunt , atque fubfequentes anguli E L H , (fi E R 
H aquales quoque inter fe erunt , (fi [obtendunt commune latus tranfierfum H 
E ; igitur duo anguli E L H , (fi E R H in eodem circuli Jegmento conjtjlunt . 

T extus igitur corrigi debebat vt dictum eft . 

C Atque T S aequalis cft ipfi E , & T S ad S E cft , vt T R ad R H, qua: 
eft vt E V ad V N ; ergo E V aequalis eft V H , &c. In duobus triangulis 
ifofcelijs inter fe [milibus ABC, (fi E RT ab aqualibus angulis verticalibus 
ABC,(fiERT ducuntur retia linea B R S fec antes bafes in (fi S : 
eftque quadratum R S ad reti angulum E S T , vt quadratum B Jijtd reti angu- 
lum A J%C , (fi fecatur A C bifariam in JJi oftendendum eft E T tn duas par- 
tes aquales in S quoque fccari . Si enim hoc verum non ejt E T in alto punclo 
bifariam diuidetur vt tn b iungaturque R aq 

b . Sjtpniam a verticibus triangulorunu-i i 

A B C, (fi R ET ifo felium ducuntur re- / \ 

Ha Unca B R b dinidentes bafes bifa - j 
riam in Jf, b , ergo anguli ad Jf, (fi b / 
funt reti i , (fi erant anguli A, (fi E aquales / 

( propter fimilitudmem eorundem triangu- / 

Irum ) igitur triangula A B (fi F. R b I c i: .v t T 

fimi lia funt, ideoq', B fifad Jif/t erit vt R b 

adb E , (fi quadratu B .Sfad quadratum J^_,A erit vt quadratu R b ad quadratu 
b E i erat autem quadratum R S ad reti angulum EST vt quadratum B dfad 
quadratum dfA ; ergo quadratum Jl.b ad quadratum b E eandem proportionem 
habet , quam quadratum R S ad rctlangulum EST ; eftque quadratum R b 
minus quadrato R S( cum perpendicularis R b minor fit quam R S) quare qua- 
dratum ex b E femiffe totius E T minus erit reti angulo EST fub fegmentis 
inaqualibus eiusdem E T contento ; quod eft abfurdum : quare necejfario E T 
bifariam fecatur in S . Poftea propter parallela R S , & H E ,vt T S ad S E 
ita erit T R ad R H i (fi propter parallelas R V , & E T erit E V ad V H,vt 
T R ad R H , fu T S ad S E : oftcnfa autem fuit T S aqualis S E ; igitur E 

V aqua- 
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V aqualis ejl V U , quod ejl abfurdum . 

Patet quadratura L P nempe N E , feu O N in N L ad quadratura E P, f 
nempe ad quadratum N L , fcilicct O N ad N L habere minorem pro- 
portionem , quam H E ad E I: ponamus iam O N ad Z X , vt H E ad E 
I ; & per X ducamus X R iungamus E R , &c. Suppofta conftruthone 
prioris cafus, quando conus rectus E L K fultus ejl fimi lis cono A B C quadra- 
tum L P ad quadratum E P habebat eandem proportionem , quam O N ad N L, 
feu quam quadratum B Jfad quadratum JfA : modo in hac altera fuppofitione 
conceditur quadratum B Jfad quadratum JfA habere minorem proportionem , 
quam E H ad E I ; igitur O N ad N L minorem proportionem habebit , quams 
H E ad E I i & fiat O N ad N X vt H E ad E I, erit N X minor quam N L , 

(fi ideo punitum X intra circulum cadet , (fi per X ducta K X T parallela H Ei 
vtique fccabit circulum in duobus punitis > vt in R , (fi T. J$uod -vero retias 
R X T duci debeat parallela tpfi H E , non quomodocunque , palet ex contexe » 
feqnenti , nam debent O X , 0 R fecari in N , (fi V proportionaliter , quare tex- 
tus debuit omnino corrigi . 

Oftcndetur, quemadmodum diclum cft , quod E T R , & A B C funt 
ifofcclia , & fimilia , &c. Jfiuomam arcus circuli E O , (fi O H aquales funt O 
inter fe ex confractione , erunt anguli E R O , (fi 0 R H aquales tnter fe , (fi 
propter parallelas O R , (fi E T ejl angulus ORE aqualis alterno T E R i at- 
que externus H R O aqualis cjt interno , (fi oppofito R T E ; igttur duo anguli 
R ET , & R T E aquales funt inter fe ; (fi propterca triangulum E RT erit 
ifofc citum . Rurfus qma duo anguli E L H , E R H in eodem circuli fe (mento 
coujiituti aquahs funt inter fe, (fi erat ex conjlruchone angulus M B C aqualis 
angulo H L E ; igitur anguli H R E , (fi M B C aquales funt inter fe , CE ideo 
conjequentes anguli verticales E RT ,(fi A B C aquales erunt inter fe, ejl quo- 
que triangulum ABC per axim coni retti ifojcciium igitur duo triangulas 
E RT , O' ABC Jimtha funt inter fe. Et quia vt dictum eji O N ad N X 
eandem proportionem habet , quam H E ad E l , atque propter parallelas V N , 

(fi R X ejlo V ad V R vt 0 aV ad N X, (fi fumpta comunt altitudine V R erit 

retiam 


Digitized by Google 


Conicor. Lib. VI. ' 257 

relt angulum 0 V R ad quadratum V R , i t H F. ad E 1 : tjl vero rcllangulum 
H V E aquale relt angulo OV B( propterea quod dua relta linea O B,H E Jefie fe- 
cant intra circulum m V) igitur rcllangulum H V E ad quadratum V R cande 
proportione habet quam H E ad E T.cumq, proportio relt anguli H V E ad qua- 
dratum V R 'pompofita [it ex duabus rationibus , ipfius E V ad V R ,feu R R ad 

5 E , ( propter parallelogr animum V E S R ) , fi ex proportione H V ad V R, 
qua eadem eft propor tigni ipfius R S ad S T ( propterea quod triangula H V R, 

6 R ST Jimtha conjlituuntur ab aquidiflantibus HV,BS,fiVR, ST) 
quapropter dua proportiones B S ad S E ,fi B S ad S T componentes proportio- 
nem quadrati R S ad reil angulum F S T eadem funt rationibus , ex qutbus 
componitur proportio relt anguli H I' E ad quadratum V R; fi ideo quadratum 
R S ad reclangulum EST eandem proportionem habebit , quam rc ci angulum 
H V E ad quadratum V R , feu candern quam habet H E aa E T, igitur fi fiat 
conus , cuius vertex R , fi bafis circulus diametro E T , cuius planum perpen- 
diculare fit ad planum trianguli E R T , erit triangulum E R T ifofceltum per 
axim pr adiit s coni extenfum , atq, ad ipfum jccltonts DEE planum efi quo- 
que perpendiculare , dr eius axis G E Jubtendtt angulum E R H , qui deinceps 
cjl angulo veriteis ; igitur planum D E F in cono E R T generat hyperbolen , 
cuius axis inclinatus eft E H , fi er citus E 1 : efi propterea conus E R T com- 
prehendit hyperbolen D E F . Rurfius fi re It a R X producatur quoufque fecet 
peripheriam circuli L E ex altera parte in punito 7\ atque denuo coniungantur 
relta linea EX, (fi H T , qua extendatur quoufque conucniat cum recta linea 
ex punito E parallela ipfi O 7 in punito aliquo , quod concipiatur efii d ; fieri 
poterit alius conus ( cuius vertex T , bafis circulus diametro E d erilius ad 
planum triangnlt)fimilis cono E R T , fiue A B C : Oftendetur\ficnti modo di- 
Itum efi , quod idem planum H D F efficiet in cono T d E eandem hyperbolen 
DEE. 

h Inde dcmonftrabitur quod E H ad E I ncccffe eft , vt habeat eandem 
proportionem , quam O e ad e Z : & hoc eft abfurdum , &c. quia conus 
Z E f continet hyperbolen D F. F nece (far io eius axis tranfuerfus E H fubten- 
det angulum H Z E , qui deinceps eft anguli verticis trianguli per axim ; efi 
propter fimilitudinl conoru rcltorum , funi triangula per axes A B C , E B T ,fi 
F Z f fimilia inter fe ,fi anguli verticales B , Z, (fi R aquales erunt inter fe i 
ideo confequentes anguli M B C , & H R E, nec non H Z E aquales erunt in- 
ter fe , & fubtenduntur ab eadem relta linea H E > ergo in eodem circuli fig- 
mento confifiunt : (fi propterea punitum Z in circuli peripheria H Z E cadit . 
Foftea ( vt in propofitionc 53 . primi libri, fi’ in hac eadem propofitione demon- 
ftrauit Apollonius ) confiat quod H F. ad EI habet eandem proportionem, quam 
O e ad c Z ; fi prius O V ad-.fi R erat vt H E ad E 1 > ergo O V ad V R ea- 
dem proportionem habet qttam O C ad e Z ; fed quia punitum Z non cadit /«_> 
R , neque in 7 alias conus E Z i non ejfet alius a pracedcntibus E R T , fi E 

7 d i ergo O e ad c Z non habet eandem, proportionem , quam OV ad V R,quod 
efi abfurdum . 

j Et dcmonftrabitur quod O V ad V R fit vt H E ad E I , &c. Repeta- 
tur denuo confirultio primi cafus huius propofitionis , vt fiat conus rclhts L E 
K fimilis cono ABC, tunc qatdcm quadratum L P ad quadratum E P habe- 
bit eandem proportionem , quam O N ad N L , fen quam quadratum B Jfad 

Kk qua- 


Digitized by Google 


258 


Apollonij Pergan 



quadratum J^A ; fed in hac foftrema fuppofitione conceditur quadratum S 
ad quadratum dfA habere maiorem proportionem , quam H E ad E I ; igitur 
O N ad A’ L maiorem proportionem habebit , quam H E ad E I ; fed quia co- 
nus EAT ponitur continere fcCiionem DEE: habebit O y ad V R eandem-a 
proportionem , quam H E ad E 1 ( vt ex 53 . primi deducitur , & in hac pro- 
pofitione denuo facium ejl ) : igitur 0 N ad N L'. maiorem proportionem habebit 
quam O V od V R ; oflenfa autem fuit O N ad N X , vt O V ad V R ; ergo O 
N ad N L maiorem proportionem habebit, quam 0 N ad N X : quod eft ahfur- 
dum , nam N X minor ejl , quam N L . 


Notae in Propofit. XXXI. 


D Einde fit fe&io elliptica A B C, & tranfuerfa illius A C, & eredhis 
A I) , & circunducatnus fuper A C in plano crc&o ad fedtionis 
planum ABC tegmentum circuli , quod capiat anghlum aequalem an- 
gulo F : &c. Rurftt conus exhiberi debet fimi lis cono dato E E G, qui datam 
ellipfim ABC contineat , fit que axis tranfncrfus ellipfis C A , tiufque latus 
reilum A D . 

Quia H I in I K, quod eft squale ipfi C I in I A. ad quadratum I A [) 
eft » vt A C ad A D , & C I in A I ad quadratum I K nempe K N ad 
N O propter fimiiitudinem duoruin triangulorum , & ex A I , nempe N 
K ad I K nempe A N vt parallelas conftituamus lineas , & ex his dua- 
bus proportionibus componitur proportio quadrati NK ad AN in N O, 

&c. Senfus huius textus valde corrupti hic eft . JJuia ex conftruetione H I ad 
l K erat vt C A ad A D ,fr fumpta communi altitudine t K , erit reitangu- 
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Ium H 1 K ad quadratum t K > vt H 1 ad 1 A f eu vt C A ad A D i tdquefj 
re tl angulum C I A aquale reti anguli H 1 K, igitur re It angulum C J A ad qua- 
dratum l A eandem proportionem habet , quam C A ad A D i componitur vero 
proportio reti anguli C I A ad quadratum 1 A' ex duabus proportionibus Uterum 
C / ad l A , (fi A I ad 1 K : & propter parallelas N O , / A , atque K N , (fi 
C I ,(fi latus commune COA duo triangula C I A , (fi A O N fimilia /une ; 
igitur A N aA N O efi , vt C 1 ad I A i (fi quia in par alie logrammo / N la- 
tera opptfita funt aqualia A N ad N A eandem proportionem habebit quam A I 
ad l K ; quapropter dux rationes K N ad NO, cr K N ad NA componunt 
proportionem quadrati A N ad reti angulum ANO , qua eadem ejl proportioni 
reti anguli C J A ad quadratum / A" ; & propterea quadratum K N ad retlan- 
gulum ANO eandem proportionem habebit , quam A C ad A D . Si igitur 
fiat conus , cuius vertex K bafit circulus diametro A O defer iptus , cuius pla- 
num perpendiculare fit ad planum A K C ; atque per retiam A C aquidifian- 
tem ipfi A' N planum ducatur perpendiculare ad idem planum A A C genera- 
bitur dlipfis , cuius axis tranjitcrfus erit A C , (fi latus retium A D. T extut 
igitur cogrigi debere ex dtctts mani fi (Ium cfi . 

Et quia angulus H K C nempe A O K arqualis eft H A C, & angulus 
C H A aqualis eft C K A remanet angulus H C A aqualis O A K erit 
H C A fimile F E C fimile quoque OK Ai ergo , &c. gponiam ex con- 
firutlicne figmentum A H C capax efi anguli aqualis angulo F erit angulus A 
H C aqualis angulo F ;& quia peripheria A H C fella efi bifariam in H tergo 
fubtenfa latera A H\ (f H C aquaha funt : & propterea triangulum A H C 
ifojcthum , & fimile erit triangulo F. F G ; propterea quod anguli verticales x- 
qtiaUs fiunt inter fe ; funt vero duo angn/i A H C , (fi A A C in eodem circuli 
figmento s ergo aquales fiunt inter fic ; pariterque duo anguli C A H, & C A H 
tu eodem circuli figmento confittuti , aquales fiunt inter fe , & propter paralle- 
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las A 0 , K H funt anguli alterni A 0 K ,& H K 0 aquales inter fe ; igitur 
angulus A 0 K aqualis erit angule C A H ; dr propterea in duobus triangulis 
K A O , dr H C A tertius angulus A C H aqualis erit tertio angulo K A 0 , 
dr propterea triangulum K A 0 ififielium , & fimile erit triangulo HAC , 
fiue F G E ; igitur conus , cuius vertex K bafts circulus A 0 perpendicularis 
ad planum trianguli A Ko erit conus rectus , & fimilis cono E F G dato . 

Alioquin contineat illum conus alius , cuius vertex fit Q_> & triangu- 
lum QjA P , & oftendctur quemadmodum didurn eft , quod planunu. 
tranfiens per axim illius coni eredum ad planum fedionis ABC fcdio 
communis cum plano fedionis eft A C , & quod pundum verticis illius 
coni fit in circumferentia fegmenti A H C , &c. J^uia fupponitur , quod 
conus JfA p fimi It s cono E F G contineat dlipfim ABC, cuius axis tranfucr- 
fus C A , dr latus reltum A D ; igitur triangulum per axim coni ductum 
A P, nedum fimile erit triangulo E F G ,fed etiam perpendiculare erit ad pla- 
num e/lipfis A B C , dr propterea confifiet in plano circularis fegmenti A H C 
pariter eretti ad planum ABC, per idem axim A C extenfum , dr eft angu- 
lus A Qfil aqualis angulo verticali F propter fimilitudinem duorum triangu- 
lorum , dr ex conflr ultione prima partts huius propofitionis , eft figmentum A 
H C capax anguli aqualis angulo E ; fecaturqne bifariam in H i igitur angulus 
A aqualis ipfi F in peripheria fegmenti A H C exiftit . Ducatur pqjlea-> 

S parallela lateri tranfuerfi elltpfis A C , qua fecet bafim trianguli per axim 
Si_A p productam in S , dr a punito H bipartita diuifionis fegmenti A H C 
coni ungatur reita linea H Jt^producaturq; quonfq, occurrat rcita Irnea C A in R, 
Sgsonia duo anguli A H C ,dr A JfC tn eode circuli figmento conftituti aqua- 
les funt inter ft ',pariterq,duo anguis C A H ,& C &JA tn eode circuli figmento 
exiftewes funt aquales, dr eft angulus A P Jifaqualis angulo P A Jtfjn triangu- 
lo ifoftcelio .SfA p ;dr angulus P A .fjcqualts angulo C A H in triangulis fimi- 
libus ; igitur angulus A P Jfaqualts eft alterno angulo P JfH;dr propterea 
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re8a linea H R parallela eft ipfi A S ; & erat prius Qj parallela ipfi C R , 
& reti a linea C P Q eft communis ; igitur triangula, C R Q, & Q_ R P fimi, 
lia funt , dr Jpatium R S parallelogrammum eft eritque vt prius dulum efi 
proportio quadrati Jfs ad rett angulum A S P eadem proportioni reltanguh C 
X A ad quadratum R Qj eft vero quadratum QjS ad reilangulum A SP , vt 
tllipfis axis tranfuerfus C A ad eius latus rellum A D , propterea quod conus 
A JfP fupponitur continere elltpfint A B C; igitur rcci angulum C R A ad qua- 
dratum R eandem proportionem habet , quam C A ad A D-, eft vero rcft an- 
gulum H R Qjequale reltangulo C R A ; igitur red angulum H R Q_ad qua- 
dratum R Qjeu H R ad R eandem proportionem habebit , quam C A ad A 
Z> ; fed in priori cafufada eft H I ad / K in eadem proportione , quam C A 
ad A D; igitur H R ad R Qjandem proportionem habebit quam H 1 ad l K . 

Ergq dmidcndo HK maior ad minorem KI erit vt minor HQ^ad ma- 
iorem Qjt , &c. Ideft quia H R ad R Q_eft vt H J ad 1 R, & dtuidcn- 
do H Qjtd Q^R eandem proportionem habebit quam H K ad K 1 , & permu- 
tando H Qad H K erit vt Q R ad K 1 : quod eft ab fur dum s quandoquidem 
in circulo [ubtcnfa H Qa centro remotior minor eft , quam H K , at exterius 
comprehenfa QjR maior eft , quam K I. Quapropter fieri non poteft , vt ali- 
quis alius conus A Q_P prater iam dtclos contineas ellipftm A B C , dr Jit fi- 
milis dato cono E F G . Textus ergo confufus corrigi debebat , 

Ad propofitionem 77 . hbri quinti egi 

contactibus circulorum, & feti tonum coni- ‘ ' Sy\ 

carum, eorumque admirabilia fjmptomaia i / 

nemine adhuc quodfciam excogitata patefeci, \ ^ / 

non tamen pradicla di/ceptatio omnino perfe-t v ' • -{T. / 


PROP. 

1 S- 

Addit. 
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idem diametrum M A ; erunt igitur tangentis 
A D, & M V par alUU eidem N 0, erat au- 
tem E B parallela ipjl N 0 ; igitur dux cir- 
culum tangentes A B ,& M V parallela furit 
idem E B ; & propterea A D, & E B in ea- 
dem funt piam , vtrumque conum tangenti l* 
cum per vertices E , dr B ducatur , <Jr per A 
B bajis circulum tangentem. Eadem ratione 
M V ,& E Bineodem plano vtrumque conum 
f an tente exiftent . Si vero re Ha E B plano cir- 
culi non aqutdijlat producta alicubi planum 
eiufdem Circuit ficcabit extra circulum ipfium , 
vt in T , dr tunc quidem a. pancto T extras 
circulum pofito ducantur dux contingentes T A, 
& T M. Mxnifefttun eft , retias irneas A T , 
B £ in eodem plano iacere : tranfit vero prx- 
diclum planum per vertices B,dr E duorum 
conorum , atque per T A tangentem circulum 
bajis communis ; igitur planum A E B vtrum- 
que conum contingit . Eodem modo planum E 
B M ex altera parte vtrumq ; conum Unget . 
Et hoc erat faciendum . 

In qualibet conifiettione H A 1 
auus diameter A L ttm fit axis , 
per eius njerticem A altam conifie- 
ciionem in eodem plano deficribercj , 
qua: priorem abfic indat , atque eadem 
rccla linea njtramq ; fieclionem tangat 
m punclo mutux carum abficisfioms. 

Sicut in conftrultione prop. r i.jr 12 . 
addit, f altum e/l ,defcr:batur conus B A 
C comprehendens fc itionem H A l, cu- 
ius vertex B bajis circulus A M C per 
J cilionis verticem A duitas , & trian- 
gulum per axim B A C ejiciat diame- 
trum A L : & in duobus circulis xqui- 
dijl antibus A C M , & in eo , qui per 
JcHtonis baftm H I ducitur id: planum 
feltioms conrcx dejignet duas parallelas 
AD,HI,& planum trianguli per axim 
ejiciat circuloru diametros C A, & eum, 
qui per E ducitur xquidijlantcs inter /?: 
ergo Jicuti bajis H I perpendicularis efi 
ad circuli diametrum per L ductam, fe» 
ad bafirn trianguli per axim , sta D A 


perpen- 
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perpendiculari* ejl ad circuli diametrum C A, & proptcre a A D , planorum-, 
HAly&ACM communis /tctio , tonget circulum AC,& ideo fuperficiem 
ipfam conicam , & fictionem in ea exift entem continget i & diameter A L non 
erit perpendicularis ad tangentem , fiu ordinatim applicatam A D per verticem 
A , alias A L effit axis , quod non ponitur . Deinde tn plano D A B ex A du- 
catur recta linea A E perpendicularis ad A D /apra , vel infra circulum , & 
vertice quolibet punllo E fumpto tn rclta linea A E, & bafi circulo AC Mfiat 
alter conus E AC , in cuius fuperficie plani D A HI defignet fe Itione f A G ,& 
in ea triangulum per axim E A C efficiat diametrum A K : Et quia eadem re- 
da linea D A perpendicularis eft ad A C , atque ad A E fi fic antes in A i ergo 
D A perpendicularis eft ad planum CEA, atque planum D AC extenfum-a 
per perpendicularem D A , erit quoque perpendiculare ad planum trianguli per 
axim CEA, quare triangulum per axim efficiet diametrum A K , qua erit 



axis fectionis F A G,' atque D A perpendicularis erit ad axim A K exiftentem 
in plano C E A, ad quod D A eft perpendicularis , & cum ea conuenit : quare 
D A ordinatim ad axim applicata per verticem A tanget fictionem F A G, qua 
prius in eodem puncto A tangebat fictionem H A I in eodem plano exifientemt 
& propterea eadem recta A D vtramque fictionem tangit in puncto A . Poftea 
contundatur recta linea B E quia recta linea B A , A D , A E funt in eo- 
dem plano tangente vtrumttue conum ( cum per vertices B , & E, atque per D 
A contingentem circulum bafis communis ducatur ) & E A, & B A angulum 
conftituunt , cum E A pofita fit perpendicularis ad D A , at B A ad eandem fit 
inclinata , & exifiunt tn eodem plano ; ergo recta B E parallela eft , aut fiiat 
contingentem D A extra c ir culum vt in.D . Poterit igitur ex propof. i j. addi- 
tarum duci per rectam B E planum aliud B EM E vtrumq; conum contingens, 

& per 


3>.Ub. 1 . 
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dr per rectum B F. extendatur aliud planum E N O B inter duo plana contin- 
gentia prope verticem A vbicumq', cadens , quod fecet vtrumque conum, dr cir- 
culum bajis tn recta linea N O , dr fuperfetes duorum conorum tn lateribus “2 
N E N , B 0, E O R, quarum B N occurret fcmfectioni A H in quolibet 
eius puncto Jif prope verticem A, eo quod portio A H , dr peripheria A N C ex 
cepto puncto eius A tota inter duo plana conos tangentia intercipiuntur i & eadem 
ratione E O occurret femifectioni A G in quolibet eius puncto R vitra verticem 
A ad partes G , Et quoniam in eo- 
dem plano trianguli E N B ( fci li- 
cet plani B N O E fecantis vtrum- 
que conum ) a puncto E ducitur re- 
cta linea E 0 intra angulum NE B; 
ergo vlttrius producta fecabit latus 
B N fubtendentem angulum N i B 
inter puncta N , dr B,vt in X,& 
pr opter ea recta linea N X intra tria- 
gu/um E N 0,dr ideo intra conum 
E A C intercepta erit ;fimiliter re- 
cta linea O X intra triangulum B N 
O , dr intra conum B AC intere tu- 
fa erit : quare quodlibcf aliud puncti 
JZJatcris conici B N citra , vel vitra 
interclusa portione N X cadet nec e f- 
ario extra fuperficiem coni E A C, 
dr ideo quodlibet punctum jQjn pro- 
ductione lateris coni B N fumptum 
& in femijfe fectionis conica H A 
prope verticem A cadet extra femif- ^ 

fem fectionis F A , qua in fuptrfi- I* 
cie coni E A C cxflit , dr ad eaf- 
dem partes vergit. Pari modo quod- 
libet aliud punctum R lateris conici 
E O citra , vel vitra interclufanLj 
portione X O cadet extra fuperficiem 
coni B A C ,dr ideo quod hia punctu 
R fumptum in medietate fectionis 
conica A G prope verticem A cadet 
extra medietatem fectionis A I, qua 
in fuperficie coni B AC exiftit, dr 
ad cafdem partes vergit . Igitur fe- 
ctio H A I abfeindit confictionem 
F A G in vertice communi A , vbi 
ambo tanguntur ab 
ne a A D . J^uod er, 




Conicor. Lib. VI. z'6$ 


Si fuerint quotcunque coni 
fitper circulum communem ba- 
fis defcriprty habentes latus com- 
mune indefinite extenfum in-> 
triangulis per axes ad bafes 
perpendicularibus , atque per ter- 
minum lateris communis duca- 
tur planum efficiens com feElio- 
nes tangentes bafim : habebunt 
illa latera recla aqualia inter 
fe , erit que feclio fingularis , fi 
fuerit parabole , Tei circulus : 
fi Tiero fuerit ellipfis , aut hy- 
perbole erunt infinita . 

Sit conus A D C fingularis, efi 
ABC fitmultiplex, habentes cir- 
culum A C bafieos communem , (fi 
totus A B D productum commu- 
ne fumptum fit in triangulis per 
axes conorum perpendicularibus ad 
circulum bafis B C , atque i ter- 
mino A ducatur plani fecans cir- 
culi A C planum in recta linea , 
qua perpendicularis fit ad diame- 
trum C A , quod efficiat in cono 
quidem ABC fietiionem A N , 
cuius latus retium fit X , & latus 
tranfuerfum A V : in cono vero 
A D C efficiat fietiionem A M, cu- 
ius latus retium Z , (fi diameter 
communis A E ; fit que ficti io A N 
hyperbole , circulus , aut ellipfis 
circa axtm maiorem ,\iut mino- 



PROP.' 

« 7 - . 

Addit. 


rem ; Sctiio vero fingularis A M in cono D A C fit parabole , & ducatur B H 
parallela diametro fietiionis A E fecans ctrculi diametrum A C in H \ & du- 
catur C O parallela D A fecans A E in O. Dico latus retium Z paraboles A M 
aquale efifie lateri retio X cuiu/libct alterius fiectionis A N;tfi fiupponantur tres 
parabola A M inter fie aquales carumq> Utera recta Z aqualia, qua in tribus fi- 
guris apponetur , vt confufio cuitctur . Jguomam vt Utus rectum X ad tran- 
fuerfum A F fiectionis A N , na e fi rcctangulum A H C ad quadratum B H : l*Sc IJ 
hac vero proportio componitur ex ratione C H ad H B , (fi ex ratione A H ad lib ' 1- 
H B : cftque C A ad A F , vt C H ad H B ( propter parallelas F A ,H B,& 
fimtlstudinem triangulorum ) & vt A H ad H B , ita eft A C ad C V , fie» ad 
\ L i A O 
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A O ( cum C D , & H B fint parallela, atque D O fit par allclogr amnium ) com- 
ponunt vero ha dux proportiones rationem quadrati C A ad rectangulum F 
A 0 : ergo vt rectangulum A H C ad quadratum H B i ita efi quadratum C A 
ad rectangulum F A O , cr pro- 
pter e a vt X ad A F, ita erit qua- 
dratum A C ad rectangulum F A 
O , fied vt F A ad A D ( finm- 
ptis aqualibus altitudinibus A O , 

C D ) ita efi rectangulum F A O 
ad rectangulum A D C; quare ex 
aquali X ad A D erit vt quadra- 
tum A C ad rectangulum AD C; 
tandem vt 7. latus rectum para- 
■ lib i, boles A M ad D A ita efi quadra- 
tum A C ad rectangulum AD C\ 
igitur X , efr Z ad eandem D A 
habent eandem proportionem quam 
quadratum A C ad rectangulum-) 

A D C ,& propterea latera recta 
X , & 2 aqualia fiunt inter fie . 

Et quoniam in quolibet cafiu fictio- 
nis conica A Ii latus rectum X 
fiemper aquale efi Z lateri recto 
vnitts eiufidemq i paraboles A M ; 
ergo latera recta X reliqnarum-i 
omnium fictionum aqualia fiunt 
inter fie , licet fictiones illa fint 
inaquales , & habeant latera tri- 
fur rfa in aqua lia , imo neque eiufi- 
dem fipeciei fint . JZuod erat pro- 
pofitum . 

Admiratione dignum pracipue 
efi in hac propofitione , quod fi fi- 
ctio A N fuerit circulus , vnicus 
tantummodo erit ; nam circuli la- 
tus rectum X aquale erit eius dia- 
metro, fieu axi tranfttlrfo A F ; efi - 
que fiemper latus rectum eiufidem 
menfiura , vt ojknfiut» efi ; igitur 
circuli diameter F A idem fiemper erit ; propterea circulus , qui a tali plano 
generari pote d fingularss erit , nimirum ille , qui in vnico cono ABC efficit 
triangula per axmfimtlta , & fuheontraria B AC,& BF A. Manifiefinm-, 
qteaq; efi par4volcm A M Jingu Ure m e /se , nam fupp oditur idem circulus betfis A 
C>.& in fl y Ano per axim ccm comunc latus A D B femper eofde angulos D A E, 
& D A C efficere conceditur igitur vt ficclio A M fit parabole necefiarib recla i 
puncto C duci debet parallela diametro paraboles A E; cum ergo in triangulo per 
axim D A C detur bafis A C innari abi lis qui * circulus vnicus fiupponitur ciufi- 

que 
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que anguli D , (fi D A C ; dabitur quoq\ eius fpecies fempcr eadem , immo tria- 
gulum per axim inuariabile ertt , qui Jemper eodem modo inclinatur ad circu- 
lum bafis C A : (fi pr opter e a conus D A C fempcr idem erit , & eodem modo 
feltus , vnde feti io paraboles A M eadem fempcr omnino er it, habens idem' latus 
r ellum Z . In hyperbole vero , aut ellip/i latera C It pojfunt fupra , vel infra— , 
C D parallelam lpfi',A E a punito C duciani, extendi, & fc efficientur tranfuer - 
fa latera A F inaqualta inter fc , cumque coni fici tones A N habeant latera —> 
recta X aqualia inter fi , latera vero tranfuerfa A F inaqualia , (fi hyper hola- 
rum commune latus retium habentium illa maior ejl , cuius axis tranjiterfus e fl 
minor : (fi duarum clhpfium cornmune latus retium habentium , illa maior efi 
cuius axis tranfuer fus efi maior ; igitur cllrpfcs , aut hyperbole , qua in conis 
proditia tege confirutlis defiribnntur non fingulares fid infinita ejfe pofiunt . . 
Vbi notandum e(l , quod cllipfis pofiunt effe ea qua ad maiores, aut ad minores 
axes adiacent . Pari modo confiat quod fi in conis fuperius expofitis fiant fi- 
li tones conica conflituentur ad eundem axim quinque fictiones commune latus 
retium habentes fc fc in eodem vertice tangentes , (fi carum intima erit elli- 
pfis , qua ad axim minorem adi acet , efi non erit vnte * , fid multiplex, (fiem- 
nes cadent intra circulum , circulus vero intra ellipfim ad axim maiorem acco- 
modatam cadet , hac vero intra parabolen confiituetur , (fi inter, circulum , efi 
parabolen infinita cllipfis fi in eodem punito verticis tangentes collocari pof 
fiunt . T andern parabole comprehendetur ab infinitis ahjs hyperbolis fi fi m eo- 
dem puntlotangentibus . 

, Si in quolibet confectione fi A C 
ducatur breuifecans fingit lar is DA , 
tunc qualibet aha confectio M A 
'N , cuius axis fit eadem breuifc- 
cans , (jffi A L, fiemffis crccit eius 
minor fit eadem fingulari breuifecan- 
te A D . Dico fiectionem Ad A ‘N 
interius contingere priorem fcBionem 
‘fi AC m A. 

Sjfia A L minor efi , quam A D 


Matirol. 
2. Iil».j. 
Conic. 



Maurol. 
prop. 28. 
lib. 5. 

Come. 


PROP. 

18. 

Addit, 
ex 51.52. 

Iit». 5. 


fumi poterit retia A O maior quidem quam A L , (fi minor quam A D , (fi 
centro O internallo O .A definbatur circulus P A Jf. Manifefium efi , quod 
circulus P A QJettionem M A N exterius continget in A , at circulus P A 
Jfjntenus priorem fetlionem B A C tanget , vt oflenfum efi , igitur coni fe- 
lito M A N continget feti tonem B A C interitis tn A. Jfiod erat ofienden- 
dum . 

Ifdem pofitis fi feclionts T A b r , cuius axis A D fiemiffis eius e- 
reCti fuerit A firmator qupm DA, qua efi fingularis breuifecans fie- 
Ct tonis fi AC . Dico , qued T AV exterius contingit j eCtionem fi AC 
in A. 


Mauro!. 
pr.4.7.10. 
14. lib 5. 
Conic. 
Prop. 12. 
addit, 
lib. j. 

PROP. 
15?. Add. 


L 1 


JOjio- 
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• Quoniam A R maior ponitur qui 

A D Jitmi potent reda A X minor 
quidem , quam A R , fed maior qua 
A D , & centro X snteruallo X A 
cx pr. n-defcnb.Uur circulat I A S . Patet 
addit. ( ex dcmonftratts fitpcrius ) circulum 
1 5 ‘ IS extrinfecut tangere conifed tonem 
Mattrol. R A C ; at fedio T V extrinfecut 
pr. ^. 6. t>. drculum t S tangit in eodem pundo 
*Com'c. 5 verticis A , ergo fedio T V extrin- 
fecus tangit confectionem B A C in 
eodem pundo A. Quod erat oftt ri- 
dendum. 

PROP. Si in eodem plano circulus F A G fecuerit conifeflionem H A 1 

Addit P un ^° ^ < l uo ^ non f 11 ' vertex ax,t ents i aX< j ue eadem refla linea D A 
ex i«. contmoat circulum , ($■ feflionem in eodem punflo A-, Dico quod qua- 
huius. < d ,a corifeflio S A Z m eodem plano cum iliis poftta cuius axis fn 
idem circuli diameter A K habens T femiflem lateris refli axis .equalc radio 
circuli F A G : fecabit quoque eandem conifeflionem H A 1 m eodem-r 
punflo A , atque continget eandem reflam Irneam A D m A. 




Definiantur ( vt in 1 6 . additarum huius libri fadum cjl ) duo coni ABC , 
Scalenus comprehendens fed Ionem H A I , & conus redus E A C comprehen- 
dens circularem fiubcontr artam fidionem E AC, quorum bafis communis fit 

circulus 
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circulas A M C , ita vt idem planum per vertices centrum B > & E , (fi per 
A D contingentem eundem circulum bafis extenfum tangat vtrumque cenum^j 
in lateribus A B , (fi A E. Pojlea fi S A Z optatur parabole ducatur in plano 
A E C ex C recla C N parallela A K axi fictionis FAC, fi vero S A '/■ 
dfideratur hyperbole , aut elhpfis producatur axis A E in dire tinni extra aut intra r 

fettionem , c!r in retia lima E A O /icetur portio A 0 aqualis lateri tranfucr- 
fo fiUtonts-S A Z , coniqngaturquc rccla linea C O , fccans E A in N ( eo 
quod axis K A in plano A E C cretio ad circa lu A M C , exifiit)(fivertice N 
jiat alter conus N C A . Manifcfium cjl in cono rctlo E A C de/ignari ab eo- 
dem plano D A K circulum E A G , at in cono rctlo N A C efficietur alta fe- 
lito comica circa communem axim A l < , qua fi fi mutuo , (fi eandem reti ams 
lineum D A tangent , in communi vertice A , atque circuli FAC , & fictio- Pr "Pj 1I ' 7 ' 
nis genita in cono N A C duo latera recta erunt aquali* , (fi prepterea ftetio- i lu ; u5- 
nis gemta in cono N A C fimtlatus rectum aquale erit radio Circuit Y fiu di- 
midio erecti fictionis H A I , (fi fi habuent latus tranfnerjum erit aquale A 
O ; trio fictio genita in cono N A C , (fi fictio S A Z. arca communem axincj « 

A K habent latus rectum cummune duplum tp/ius 7 , (fi etiam commune lutus 
tranfuerfum A O : nare fietto genita m ceno N A C ,& S A Z. aquales fiunt 10 h" 1 " 5 - 

inter fi , (fi congruentes ; quapropter idem planum D A F , quod ejicit in cono 
Scaleno B A C fictionem H A I , defignat quoque in cono recto N A C fictio- 
nem V A Z habent vero hi duo coni circulum bafis communem . (fi idem pla- 
num ptr contingentem ,1 D , (fi for vertices B > (fi N ductum vtrumque co- 
num tangit ; igttnr ( vt demonfiratum cfl in 16, Addit, hutus ) fictio conitu-a 
S A Z abfeindet altam fictionem H A l > & amba tangentur ab eadem recta 
linea D A in eodem puncto mutua abfiijfionis A . J^uod erat propofitum . 

Si in qualibet conifeBtone B A C 
dutatar breuifecans fmgularis D A , 
jgfir qualibet alta contfeclto / A K , 
cuius axis ft D A , atque fewiffu 
Uteris retii axis feciioms I A K fit 
aqualis brcutfecantl D A . Duo , 
fettionem l A K contingere eandem 
retiam luteam G A , quam tangit 
fetiio B A C , (fir abfundere reis-' 
quam comfeBionemm eodem pun- 
BoA. * 

JSefcribatur centro D interuall» D ‘ . . 

A circulus T A S confiat ( ex prop. 10. additarum libri quinti ) circulum T 
A S fecarc conifcctionem B A C tn A , cumque circa eundem axtm I) A po- 
nantur circulus T AS , atque com/eetto 1 A K , cuius lateris recti /emi fis a- 
qualis efi DA radio circuli T A S, ergo conifectto 1 A A ab/cindit conificM- 
nem B A C in eodem puncto A , in quo /icatur a circulo T AS ,& tanguntur 
ab eadem contingente G A in. puncto A. Jifiod erat , &c. 



Sectionum 
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PROP. Scelionum cornearum circa axm communem pofiturum datam coni fe- 
zi. et tonem abj e indendum non in cius e vertice , quas omnes eadem recta li- 

Addit. nsa contm „ M ) emn( fmgularcs tantummodo parabole , (fif circulus , clli- 
. pfes 'Zterb , (tjr hyperbole erunt infinita, 

Sfuoniam circa communem axim D 
A conliitui pepulit parabola , circulus , 
infinita hyperbola , cr infinita ellipfcs 
iiimn. habentes (cmilahts rectum axis aquale 
Jingulari brcuifecanti D A sn fcBioncj 
^addi * l, tonica B A C c Anclo , (f ha omnes ab- 
huais. jc indunt conifectionem fi A C in A . 

Er<!» patet propofitum . 

Hinc colligitur dari non poffe coni fe- 
li ionem minimam cxtrinfccus tangen- 
tium , neque maximam tntrinfecus td r 
gentium eandem eonifeitionem in pun- 
ito A extra verticem axis pojito . 

Nam qualibet coni feci io , cuius femie- 
Pr °idir 8 ttttutn axis minus efe breuifecantc fingulari D A intrinfecus tangit feli tonem 
huius, fi A C in A , & fi femicrettum maius fuerit eadem D A cxtrinfccus eandem 
Ptop. 19 feitionem B A C continget , neque vnquam eeffant pradtcli contuitus extnn- 
baial f CC ‘ * VC ^ ,Mlr, "fi a qttonfque femicrettum axis efficitur aquale brcuifecanti D 
Prop. ii. d : at tunc non ampltus contingit , fedfecat eam in A. J^uare patet propofi- 
addit- tum. 

Conflat etiam quod parabolarum vnica tantummodo , & circulorum vnieus 
etiam abfeindtt conifeiiionem E A C in A , & contingit eandem contingentem 
A G in A. 

At hyperbolarum , atque etHpfium abfcindentinm eandem fe itionem B A C in 
A , quas omnes eadem reita linea A G tangit in A non potefl ajjigoari maxi- 
ma , neque minima . 

Nam vt Alitum c/l ad 1 7. Additarum huius libri inftnita hyperbola fe fe~j 
contingentes in vertice axis defnunt in parabolam vnicam , cfr pofl parabolam 
interius fe fe fuceeffiue contingunt infinita e Ili pfes ad axim maior ent adiacen- 
tes , qua definunt in circulum vosicum , ac pofl circulum interius eum contin- 
gunt infinita ellipfes ad axim minorem adiacentes , quarum omnium femitre- 
ita latera axium aqualia fiunt br eui/icant i Jingulari D A data [cilionis B AC . 
fluar c patet propofitum. 



huius. 


LII3R PSEXTI FINIS. 
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APOLLONII PERGAEI 

CONICORVM LIB-VII- 

DEFINITIONES. 


I d illidatur inclinatum fecundum proportionem 
figura: , aut addatur vni axium cllipfis linea. , 
earumque differentia, aut aggregatum ad ean- 
dem lineam habeat eandem proportionem fi- * 
gunr : vocabo homologam inclinati PROSE- 
CTAM. 

, , . . II. 

Et homologam ereiii INTERCEPTAM. 

. v III. H . 

Atque pundum , quod eft extremum ipfius interccptx , & dia- 
metri: vocabo TERMINVM COMMVNEM. - . 

IV. 

Reliquum vero TERMINVM DIVIDENTEM. 

V. 

Et differentiam , vel fummam lateris, & intercepta:: vocabo IN- 
TERCEPTAM COMPARATAM. A 

VI. • ‘/ 

Differentiam vero , aut fummam lateris , & prxfedg : vocabo 
FR/ESECTAM COMPARATAM : hoc autem lacus refer- 
tur ad diametrum , qux bifariam diuidit lineam coniungen-r 
rem verticem fe&ionis , & terminum potentis huius lateris- : 

reliqua: 
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reliquae vero line* referuntur ad hoc latus . 

VII. 

Infuper vocabo duas diametros coniugatas , Sc squales in elli- 
plt, NOVALES. 

Et fi quidem ad vtralque partes axis fe&ionis duae diame- 
tri educantur ,.quae ad fiia cre&a eandem proportionem ha-' 
beant , vtique vocabo eas A-Qj/ALES . 

VIII. 

Diametros vero squales ad vtrafque partes duarum axium elli- 
pfis cadentes , voco Homologas illius axis : funtque homo- 
loga: diametri in cllipfi tranfuerfa ad tranfuerfam , & tedts. 
ad rectam . 

N O T ■ JE. 

L T ) Rima definitio breuifimi exponi poteft hac ratione. Si axis tranfuerfus 
r interius in hyperbola di indatur , aut exterius in cllipfi , fecundum pro- 
portionem figura, fegmentum homologum axis tranfuerfi vocabo PrafeCi um , vt 
fi fuerit hyperbole , vel ellipfis A B , cuius axis tranfuerfus A C , centrum D, 
f latus r cilii A F ,<fi in hyperbola fecetur C A inter vertices A, & C ; in elltpfi 
vero fecetur exterius in punito G, ita vt fumma, vel di fierent ia i p ferum G A, 
& axis C A , idefi C G ad G A habeat proportionem figura fcilicet candens , 
quam habet Latus tranfuerfum C A ad latus rectum A F ; tunc quidem vocatur 
recta linea C G Prafecta . 

II. Atque G A vocatur Intercepta . 

III. Punctum vero A extremum 
intercepta G A , & diametri C A 
vocabitur terminus communis dua- 
rum linearum, fcilicet axis C A, 
addita , vel ablata A G . 

IV. Punctum vero G, in quo axis 
A C interius, vel exterius chuiditur 
fecundum proportionem figura voca- 
tur terminus diuidens ; Si vero fece- fi- 
tur C H aqualis A G vocabitur etiit 
C H intercepta , & A H prafccta_j, 
atque C terminus communis , & H 
terminus diuidens . 

V. Si diameter 1 L fecuerit bifa- 
riam fubtenfam AB a fictionis ver 
tice A eductam , atque a termino B 



ducatur 
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Juratur B E perpendicularis ad axim eum fecans in E , tunc quidem axis feg- 
mentum C E ab appofito vertice C dullum , vacat interpres Latus. Poflea fitm- 
mam in prima ellip/i, dr differentiam in reliquis figuris lateris C E, dr inter- 
cepta H C , nimirum ipfam lineam H E , vocat Interceptam comparatam. 

VI. Et lateris C E , dr prxfella G C differentia in tribus prioribus figuris, 
dr fumma in figura quarta, idefl G E , vocatur Prxfella comparata . 

VII. Ducantur tn ellipfi ABC dux diametri coniugatx I L , & N 0 , qua 
inter fe fint aquales. Vel tranfuerfa 1 L ad eius latus r ellum eandem propor- 
tionem habeat , quam eius coniugatx N 0 ad fuum latus r ellum ; tunc quidem 
vocat pariter diametros coniugatas 1 L , N 0 AEqualcs . 



SECTIO PRIMA 

Continens Propofit. I. V. & XXIII. 
Apollonij . 

PROPOSITIO I. 

S I in parabola AB & termino 
axis A D educatur reda linea^ 

A B fubtendens Tegmentum iedionis 
A B , & ab eius termino ducatur B 
D ad axim perpendicularis ; vtique 
ilia chorda poterit eius abfciflfam D 
A in aggregatum abfeitra: , & eredi. 

fiat A F squalis ere&o A E. Quia., 
quadratum AB eit squale quadrato £> A 

Mm cum 


F 
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cum quadrato D B , quod eft arqualc ipfi A D in A F ; igitur eft arqua- 
le ipfi F D in D A. Quod erat oftendendum . 

PROPOSITIO V. & XXIII. 

I N parabola ABC cuiufcumque diametri B F eredhis B H ex- 
cedit axis A D eredum A E quadruplo abcifla» AD potentis 
a termino illius diametri adaximdu&a: 13.& diametri C G,re- a 
motioris ab axe, erc&us C I maior eft ere&o B H diametri propin- 
quioris B F quadruplo differentia: axis abfeiffarum potentium a 
terminis diametrorum ad axim du&orum . 



Educamus A L , B K tangentes in A , B , & B N perpendicularem ad 
ii- lib- 1- B K , erit K D in D N squale quadrato D B , quod eft arquale ipfi A E 
in A D ; ergo K D ad D A eandem proportionem habet , quam A E ad 
35. lib. 1. P. N : eftque E) K dupla ipfius A D ( 37. ex t.) igitur A E eft dupla^ , 
iplius D N ; quare A E cum duplo D K, nempe cum quadruplo A Dcft D 
squalis duplo K N, nempe B H ( eo quod N K ad B K tangentem ean- 
44. lib. r. dcm proportionem habet , quam affumpta M B ad B L coniugatam ( 57. 
ex 1. ) (propter fimilitudinem duorum triangulorum ) ; ergo B H aiqualis 
eft quadruplo A D cum A E ,■ quare eredus diametri B F excedit A E 
quadruplo A D . & A O maior eft , quam A D i ergo eredus diametri C 
C G remotioris maior eft , qudm credus B F proximioris quadruplo D 
O differentis abfeiffarum. Et hoc erat offendendum. 


Nota: in PropoJfit. I. 


03 


Via quadratum A B eft arquale quadrato D A , &c. re. ~ 

ii angulum F D A aquale eft retlangulo F A D fulfigmenti, vna 

‘J u * d r*to reliqui figmenti D A i eftqne latus r telum A E tqual^ 

A Ei 
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A F ! igitur reti ungulum F D A equule eft 
reti ungulo D A E vna cum quadrato D A > 
fed quadratum ordinatim ad axim applicata 
B D aquale ejl reti angulo VAE fub abfcif- 
fu dr latere recto contento ; tgttur rctlangn ■ 
lum F D A aquale eft duobus quadratis BD, 
dr V A : efique quadratum A "B fubtenden - 
tis retium angulum D aquale duobus quadra- 
tis B D , & D Ai igitur quadratum fubten- 
fa A B aquale eft retlangulo A D E fub ab- 
feijfa D A , dr fub D F , qua aquatis eft ei- 
dem abfciffa cum latere retlo . 



Nota; in Propofit. V. & XXIII. 

a T7 f diametri G C remotioris ab axe cre&us C I maior eft erefto B H 
Jj, diametri propinquioris B F , &c. Videtur hac 2 3 . propofttio deficiens ; 
cum omnino inuertftmile Jit Apollonium non animaduerttffe rem adeo facilem ; 
quod nimirum diametri G C remottoris ab axe eretlus C 1 maior fit eretlo B 
H diametri B F proximioris quadruplo differentia axis abfciffarum potentium 
i terminis diametrorum ad axim elutiorum . 

Quare A E cum duplo K D , nempe cum quadruplo A D eft xqualis 
duplo K N i nempe dimidio B H , &c. Quoniam B H latus retium diame- 49- lib' I. 
tri B F ad duplum contingentis B K eft vt M B ad B L , fed ( propter aqui- 
dift antes , dr fimilitudinem triangulorum L B M , dr K N B ) vt M B ad B 
L , ita eft duplum N K ad duplum K B ; ergo latus retium B H aquale eft du- 
plo K N; fed prius oftenjum eft quod D A aqualis eft medietati ipfius D It, & 35- ,Iib ' *• 
D N aqualis medietati ipfius A E ; igitur duplum K M aquale eft duplo K D, 
feu quadruplo A D cum duplo D N ,feu cum A E. 

C Et A 0 maior eft , quam A D; ergo ere&us diametri C G remotioris 
maior eft quam ere&us B F proximioris , &c. Addidi in hac conclufione^j 
'verba hac ( quadruplo D 0 differ e tia abfciffarum) qua videntur deficere. Ma- 
ni fiftum enim eft , quod C l latus retium diametri C G ab axe remotioris fu- 
per at latus retium B H diametri F B axi propinquioris quadruplo D 0 diffe- 
rentia abfciffarum axis ab ordinatis a verticibus caridem diametrorum dutlir, 
nam B H aqualis oftenfa eft E A vna cum quadruplo AD, eademque ratione 
C 1 aqualis eft eidem axis lateri retlo E A cum quadruplo A 0 ; ergo exceffus 
C I Jupra B H erit aqualis quadruplo differentia D 0 . 


M m 2 SECTIO 
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SECTIO SECVND A 

Continens Propofit. II. III. IV. VI. 

& VII. Apollonij. 

PROPOSITIO II. & III. 

S I in fedione A B a termino cornuni A vtriuslibet interceptas a 
educatur linea reda A B vfq; ad fedionem, atqufc ab eius 
termino B ad axim A E ducatur perpendicularis B E; erit qua- 
dratum A B ad redangulum contentum a redis lineis inter per- 
pendicularis incidendam , & terminos interceptae , nempe A E 
in G E habebit eandem proportionem , quam habet inclinatus» 
fiue traniuerfus A C ad prarfedam C G. 



Sic itaque A F eredus A C , & ponamus A E in E H aequale quadra- 
to B E i igitur A E in E H ad A E in E C , nempe H E ad E C cft vt 
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. A F ad A C , & vt A G ad G C ; ergo H Ead E Ccft vt ACidG 
b C ; & componendo in hyperbolis , & diuidendo in ellipiibus , dcindo 
comparando homologorum differentias in duabus figuris prioribus , & 
fummas homologorum in reliquis, fiet A H ad G E , vt C A ad C G ; 
ergo A H in A E ; nempe quadratum A B ad G E in A E cft vt C A 
inclinatus , fiuc tranfuerfus ad C G praclcdam . Quod fuerat propoli- 
tum. 

PROPOSITIO IV. 

a Q I hyperbolen , aut ellipfin A B tangat reda linea I M in I, 
O & occurrat axi A C in M ; vtique ipfius I M quadratum^ 
ad quadratum femidiametri N D coniugatae ipfi I L habebit ea- 
dem proportionem , quam axis contenta M S ad eius inuerfam 
S D. 




Educantur A Q^M R perpendiculares adaxirn vfquead I L.ponatur- 
que linea P , qua; ad I M eandem proportionem habeat , quam K I ad 
Q I , feu eandem , quam habet M I ad I R ; Ergo P elt. fcmiffis eredi 50. lib. t. 
diametri I L ( 5 1. ex 1 .) atque D N dimidium coniugat® diametri N O 
poterit P in I D , atque I M poterit P in 1 R s & ideo I R ad ID, 
nempe M S contenta ad S D inuerfam eandem proportionem habet , qua 
quadratum tangentis I M ad quadratum N D fcnilliQs coniugaue ipfius I 
L. Et hoc erat propofitura. 


PROP. 
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PROPOSITIO VI. & VII. 

S I in hyperbole , aut ellipfi addantur axi tranfuerfo , vel au- a 
ferantur ab inclinato dux interceptae A G , C H ab eius 
terminis A, C, atque a vertice feSionis A educatur reda linea 
A B ad terminum alicuius potentialis B E > & per centrum D 




ducatur diametri coniugata» I L,N O, ita vt re&us N O aequi- 
diftet ipfi lineae A B : vtique proportio figurae inclinatae , vel 
tranfuerfa: coniugatarum , quae cft eadem proportioni quadrati 
I L ad quadratum N O , erit quoque eadem , quam habent li- 
nea: inter incidentiam illius ordinati m applicatae ad axim,& ter- 
minos diuidentes duarum interceptaru , fcilicet vt H E ad E G . 

Educamus I M tangentem , & I S perpendicularem . Et quia A D cft 
xqualis D C , & A K xqualis K B ( eo quod I L cum fit coniugata N O 
bifariam diuidit A B ) erit C B parallela ipfi I D , & propterea M S ad 
S D , nempe A E ad E C ( propter fimilitudinem triangulorum ) cft vt 
quadratum I M ad quadratum N D^4. e*. 7.) & quadratum I D ad qua- 
dratum I M eft vt quadratum C B ad quadratum B A ( propter fimilitu- 
dinem triangulorum ) ; ergo proportio quadrati I D ad quadratum N D 
cft compofita ex ratione A E ad E C, & ex ratione quadrati C B ad qua- 
dratum B A ; fed proportio quadrati C B ad quadratum B A eft compo- 
fita ex ratione quadrati C B ad C E in E H , & ex ratione C E in E H 
ad A E in E G , & ex ratione A E in E G ad quadratum A B > cft vero 
quadratum C B ad C E in E H , vt C A ad A H ( 3. ex 7. ) atque A E 
in E G ad quadratum A B eft vt G C ad C A ( 2. ex 7 . ) , & proportio 
C E in E H ad A E in E G , componitur ex ratione C E ad A E , & ex 

HE 
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H E ad E G ; igitur proportio quadrati I D ad quadratum N D compo- 
fita eft ex proportione CAadAH.&exGCadCA, atque ex C E 
adEA,&AEadEC,& tandem ex H E ad E G > fed C A ad AH, 
& G C ad C A componunt proportionem C A ad ei aequalem A C : fi- 
jnilitcr C E ad E A,& A E ad E C eft vt E C ad fe ipiam: quare (i hae 
proportiones auferantur , remanebit E H ad E G , vt quadratum I D ad 
quadratum N D : nempe erit eadem ac proportio figura: diametri 1 L. 
Quod erat oltendcndum. 


Notae in Propolit. II. III. 

S I in fe&ione A B a termino communi A intercepta; , &c. Addidi p*r- 
ttadtm vtriuslibet intercepi 4 vt pr»p*ftti> efficulur vniuerftlis cemprctherb 




tum 
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dens quartum cafum in poftrtma figura , quam fuger addidi, vti nccejfarianuj 
pro intelligentix oclaua propofitionis . 

Et componendo in hypcrbola , & diuidendo in cllipfi prima deinde b 
coniungcndo in duabus figuris prioribus , & occurrere faciamus reipe 
flinuni cum refpeftiuo in reliquis figuris poft inuerfionem, vt fiat , Scc ’ 



■Jdeft componendo in hyperbolis , & in tllipfibus comparando differentias termt 
morum ad confequentes, deinde comparando homologorum dtjfertntias tn duabus 
figuris prioribus , dr fumas in reliquis , tunc enim A H ad G E e fi , vt AC 
^ CC > & fumpta communi altitudine F. A , erit teli angulum H A E ad re- 
ti angulum G E A , vt A C ad C G . Sed re H angulum HAE aquale eft qua- 
drato A E vna cum retlangulo H E A , cui aquale cjl quadratum B E , ergo 
quadratum A E aquale ejt retlangulo H AE( propterea quod A B fubtendtt 
angulum retium E in triangulo B A E) quare quadratu A B ad rettangulum 
AGE eandem proportione habet quam C A ad CG. 

-v Nota: in Propofit. IV. 

S I hyperbolen , aut ellipfim A B tangat reda linea I M , & occurrat a 
axi ALmM, vuquc ipfius I M quadratum . &c. Suppleri debet 


R M. 



c 


confiru- 
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confruclio , qu.e deficit in hac proptftione , vt nimirum fenfus continuatus fit 
a p unciis M , A ,1 educatur ad axim perpedteulares M R. , A (fi 1 S fecates 
diametros injC , & S ,& A 4J_, I M fe mutuo fecem tn K , erit I S 

ordinat i m ad axim applicata , (fi A > ficati et tam I M contingit feli tonem . 

■vocat autem Interpres redam lineam M S , qua inter tangentem , (fi ordinatam 
interijeitur Contentam , atque D S vocat Imerfam. 


Nota: in Propofit. VI. & VII. 


I addatur duabus extremitatibus tranfuerfc , aut infiftantad duas ex- 
tremitates redi, aut diminuatur a duabus extremitatibus inclinati A, 


& C duo intercepta ,°8cc. Expungo verba appoft titia . Aut infifat ad duas 
extremitates relU ; qua fenfum perturbant . 

Educamus I M tangentem , & I S perpendicularem. Et quia A D elt 
a:qua,lis D C > &C idejl Educamus I M contingentem fectionem in 1 , qua 
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fccet axim in AI , & 1 S ad axim perpendicularem , feu ordinatim applica- 
tam , eum fecans in S . Et quia trianguli A C B duo latera A C ,'A B fecan- 
tnr proporlionaliter , fcilicet bifariam in D , & K ; ergo / D parallela eft bafi 
C b : efique tangens I M parallela ipfi B A , cum ambo ad diametrum I L Jint 
ordinatim applicata ; panterque I S parallela ejl B E ( cum [int ad axim per- 
pendiculares J igitur triangula M 1 S , A B E fimilia erunt j pariterque trian- 
gula D l S , C B E erunt fimilia: cr ideo M S ad S J erit vt A E ad E B, & 
S 1 ad S D erit ,vt B E ad E C: quare ex aquali ordinata M S ad S D ean- 
dem proportionem habebit , quam A E ad E C : ejl que quadratum I M ad qua- 
dratum li D , vt M S ad S D i ergo quadratum 1 M ad quadratum N D ejl > 
vt A E ad E C , (?c. 



SECTIO TERTIA 

Continens Propofit. Apollonij VIII. IX. X. 

XI. XV. XIX. XVI. XVIIL ' 

XVII. & XX. 

VIII.TN hyperbola , vel cllipfi quadratum axis inclinati, fiue 
X tranfuerfi ad quadratum fummas duarum diametrorum^ 
coniugatarum eiufdem fedionis habebit eandem proportionem, 
quam produdum prcefeda: axis in fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum funnna: fure intercepta: , & potentis cqmpa- 
ratarum . 

; IX. Vel 

' . 

• I 

'• 
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IX. Vel ad quadratum., 
differetis? coniugatarum ea- 
dem proportionem habet , 
quam produdum prifedi in 
fuam interceptam compara- 
tam ad quadratum differen- 
tia intercepta , & potentis 
comparatarum . . 

X. Vel ad rcdangulurru. 
fub duabus coniugatis con- 
tentum eandem proportionem habet , quam prifeda axis ad 
fuam potentem comparatam . 

XI. Ad fummam vero duorum quadratorum ex coniugatis 
eandem proportionem habet , quam prifeda ad fummam pri- 
fedi , & intercepti comparatarum . 

XV. Sed ad quadratum eredfvnius coniugati eandem pro- 
portionem habet, quam piaffeda axis in fuam interceptam com- 
paratam ad quadratum fui priledi comparati . 

XIX. Sed ad quadratum differentia: vnius coniugatarum , & 
eius eredi eandem proportionem habet , quam produdum pri- 
fed? axis illi diametro homolog? in fuam interceptam compa- 
ratam ad quadratum exceffus prifeda , & intercepti compara- 
tarum . 

XVI. Ad quadratum vero fummi inclinati diametri, & eius 
eredi eandem proportionem habet , qnam prifeda axis in fuam 
inftrceptam comparatam ad quadratum fummi intercepti , & 
prifedi comparatarum. 

XVIII. Sed ad figuram inclinati vnius coniugatarum ean- 
dem proportionem habet , quam axis prifeda ad prifedanu 
comparatam . 

XVII. ffEt ad fummam duorum quadratorum inclinati , & 
eredi vnius coniugatarum eandem proportionem habet , quam 
prifeda in interceptam comparatam ad duo quadrata prifedi, 
& iqtercepti comparatarum. 

XX. Et tandem ad exceffum duorum quadratorum laterum, 
figun inclinati duarum coniugatarum eandem proportionem^ 
habet, quam produdum prifedi in interceptam comparata ad 
exceffum quadratorum prifedi, & intercepti comparatarum. 

t ’ N n 2 Iildem 
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” b ‘ pc E C in c A ( J 9 ‘ C 'i *‘ J Cr l° S D in D M ad quadratum I D , nem- 
cft vt quadratum A t, ^ ad ^ atum c B ( propter fimilitudincm trianguloru ) 
quadratum I I a D 3d quadratum 1 D, nempe vt quadratum A C ad 
H feu ad C r / qUC c l uadratu ' n C B ad C E in E H , vt C A ad A 

p4mutando ; i4ur ? A CE 3 A 4'" C V « C G "V 0 E ’ & 

( vt oftcnfum A , V ln C E ad q^dratum C B , quod habebat 

quadratur» i L , erit GiTfT H r 1 c' " 2 Uadratum A C ad 
G ad E H , ieu C G .n PH adC . E,,lEH ' ncm P c vt C 

A C ad quadratum II ^ ^ ad <JUadratlHn E H * 'S ltur quadratum. 
H H ad quadratum ViE ea " dem .P^P 0 " 10 " 1 ™ habet , qudm C G in. 
ad I P dl vt H E ad FH ^ Uadratum }Jr.* d quadratum N O, fcu LI 
H E in E G . A ' 7 ’ 7 ‘ l < ci| icet vt quadratum E H ad 


V Ar : n , c l uadratatT ' differentia’ E H , & 

- . . fiucaVdio qJadnra I l“ n oT ,P™P ortioncr " • q<*" E H ad 

quam E H ad fummam F H pr N ° Candcm proportione* habebit , 
tum N O eft v t E H "d p G 3 uadr * tnm 1 L ad quadra- 

proportionem habebit , qu.im quadruum E H A UadraCun1 1 P ca " dcnL | 
potius ad quadrarum differentia I I v Ip quadratum E G ; vel 

quadratum differentis E H & E ( 'jV 4 V quadratum E H ad 

ne.-c ex 1. 1 , & l p l DO aL \ veI tu J {us ad quadratum rett* Ii- 
fumms duarum H E , E ? G , ‘atquead^nn? ' p" 1 H ( E ad quadratum, 
habebit , quam H E ad E G • vH »4 r in ^ c * lrKCm proportionem 

1 1 hWt ™d» poponlon™ , JE5MS VI3 s*u 

citata 
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drata H E , & ipfius E G , fiue ad differentiam duorum quadratorum L 
I , & ipfius I P eandem proportionem habebit , quam quadratum H E 
ad differentiam duorum quadratorum H E,& E G. Et iam oftcnfum cft 
quod quadratum A C ad quadratum I L eandem proportionem habet , 
quam C G in H E ad quadratum H E; 8. ergo ex «qualitate quadratum 
A C , fiue ad quadratum fummx I L , N O eft , vt C G in H E ad qua- 
C dratum E H-V ; fiue ad quadratum differenti* eius , qu« eft inter I 
J L , N O cft vt C G in H E ad quadratum exceffus E H fupra HV.mo. 

fiue ad I L in N O erit , vt C.G ad H V : 1 1, fiue ad duorum quadrato- 
te ruin I L » N O fummasi , erit vt 
f C G ad fummam G E, E H; n- 
fiue ad quadratum I P erit , vt 
C G in H E ad quadratum E G: 
a 13. fiue ad quadratum differen- 

0 ti* L I , I P erit , vt C G in E 
H ad quadratum differenti* H 

h E , E G: 14. fiue ad quadratum 
ex reita linea «quali sum* dua- 
rum L I , I P , erit vt C G ia. 

E H ad quadratum ex recta li- 
nea compofita ex H E , E G : 

1 1 j. fiue ad L I in I P erit vt C G ad G E : 16. fiue ad duo quadrata ex 
k L 1 , & ex I P erit vt C G in E H ad duo quadrata? E G , & E H : 17. 

1 fiue ad differentiam duorum quadratorum ex L I , & ex I P erit vt C G 
* in E H ad differentiam duorum quadratorum ex H E , & ex E G . Et 

hoc erat propofitum . 



Nota: in Propofit. VIII. 


a T Ifdem figuris manentibus fit H V potens comparata , 8ec. Prater defi- 
nttiones fuperius expofitas hic dua alta declarari debent , ignotum enim eft 
quid nam nomine Figura comparata , & Potentis comparata mtelligi debeat. 

Itaq-, rectanaulum fiub prafelta comparata , & intercepta comparata contentum, 
idetl reti angulum H E G vacatur Figura comparata : dr fi quadratum relta li- 
nea H V aquale fuertt redi angulo H E C vocatur H y Potens comparata . 
b Ergo S D in D M ad quadratum D I , nempe E C in G A ad qua- 
dratu C E, &t. AEqualta enim fpatia, fciltcet re cf anguli S D M,& quadratu 37-Ut*-x- 
D A ad idem quadratum I D habent eandem proportionem ; fed quia triangula 
M I D, & A B C fimilia Junt , prtpterea quod latera homologa fiunt parallela 
inter fit i pariterque triangula D S I , dr C E B fiunt fimilia , vt oftcnfum eft 
in 6. & 7. huius ; ergo S D ad D 1 erit vt E C ad C B , atque M D ad D I 
eft vt AC ad C B erunt compofita proportiones eadem inter fie, fici licet r e £1 an- 
gulum S D M ad quadratum D 1 eandem proportionem habebit , quam rcclan- 
gulum E C A ad quadratum C B ; quare vt quadratum A D ad quadraturus 
D l , ficu vt quadruplum ad quadruplum , fictlicet vt quadratum A C ad qua- 
dratum / 4 , to quod A D, dr I D ficmtfifies fiunt diametrorum A C , I L. 

•a NotX 
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Nota? in Propofit. IX. 


S lue ad quadratum differenti® eius , qui eft inter I L , N O eft vt C c 
G in H E ad quadratum E H , H V , &c. Licet noucm fubfequentes 
propoftiones facile ex oclaua deducuntur » nequeunt tamen omnes fimul conglo- 
bata nauco haufia deuorart > itaque opere pratixm erit aliquantisper breutta- 
tem nimiam Arabici Interpretis relinquere. Tria demnnftrata funt in propofi- 
tione oclaua , qua in fequentibus noucm propofntontbus vfum babent . Primo 
quod quadratum yl C ad quadratum / L eandem proportionem habeat , quam-j 
reet angulum C C in H E ad quudratum H E . Secundo quod I L ad N 0 ean- 
dem proportionem habeat , quam H E intercepta comparata ad H V potentem-i 
comparatam. Tertio quod quadratum l L ad quadratum N 0,fen L 1 ad eius 



latus retium l p ,ft vt H E ad E G , vel vt quadratum H E ad reU angulum 
H E G, vel ad quadratu H V . Modo propo/ilio nona Jic demonjlrabttur . guia 
I L ad N O eandem rationem habet quam H E ad H V, erunt antecedentes ad 
differentias terminorum proportionales , ideft l L ad differentiam ipfarum I L, 
& N O eandem proportionem habebit , quam H E ad differentiam ipfarum E 
H , (7 H V : atque quadratum I L ad quadratum ex differentia ipfarum I L , 
& N O deferiptum eandem proportionem habebit , quam quadratum H E ad 
quadratum ex differentia ipfarum E H , & H V deferiptum : erat autem qua- 
dratum AC ad quadratum I L ,vt reci angulum C G in H E ad quadrarum 
E H ; ergo ex aquali ordinata quadratum A C ad quadratum ex differentia ip- 
farum I L , dr N O deferiptum eandem proportionem habebit , quam reci angu- 
lum C G in H E ad quadratum ex differentia ipfarum E H , cr H V . 


'.Not* 
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Nota’ in Propoli t. X. 


d O Iuc ad I L in N O erit vt C G ad H V , &c. Quia i L ad N o habe- 
ij bal tandem proportionem , quam E H ad H V pofitis communibus altitudi- 
nibus I L , & E H habebit quadratum 1 L ad rcll angulum I L in N 0 cande 
■proportionem , quam quadratum E H adreil angulum E H in H V ; fed qua- 
dratum A C ad quadratum I L habebat eandem proportionem, quam rettanou- 'hujus!* 
lum CG in E H ad quadratum E H ; ergo ex aquali late quadratum A Cad 
rell angulum fub I L in N O eandem proportionem habet , quam rtft angulum-a 
C G tn H E ad reilangulum E H in H y , fiue quam habet C G , ad H V . 



Notx in Propofit. XI. 

S lue ad duorum quadratorum I L , N O fummam erit vt C G ad fum- 
mam G E , & E H , &c. Quia quadratum 1 L ad quadratum N O erat, 
vt H E ad E G , antecedentes ad fummas terminorum erunt proportionales , 
fc i licet quadratum 1 L ad quadratum I L fimul cum quadrato NO eandem pro- p r0 p s 
portionem habebit , quam H E ad fummam ipfarum H E , dr E G ; erat au- hujus. 
tem quadratum C A ad quadratum I L ,vt C G ad E H i ergo ex aqualitate 
quadratum A C ad quadrata ex l L , & ex N 0 fimul fumpta eandem pro- 
portionem habebit , quam C G , vel H A ad fummam ipfarum H E , & G E. 


Nota: 

* 
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Apoilonij Pcrgcci. 
Nota: in Propofit. XV. 


S Iuc ad quadratum I P erit \tt C G ia E H ad quadratum E G, Scc. 

gudniam I L ad l P erat“vt-HE ad E G \ ergo quadratum I L 'ad qtfa- 
dratum 1 P erit iit quadratum H E ad quadratum E 6' i erat autem quadra- 
tum A C ad quadratum 1 L.,vt rtii angulum C G > /itu AH in H F. aa qua- 
dratum E H ; igitur tx aqualitate quadratum A C a£ quadratum 1 P ean- 
dem proportionem habebit , quam reci angulum A H E ad qttadratum G E . 

Nota: in Propofit. XIX. 


f 


S lue ad quadratum differentia: 1. 1 , & I P erit vt C G in E H ad qua- g 
dratum differenti.? H E , E G , &c. JZuta l L ad I P erat vt H E ad 
E G , comparando antecedentes ad terminorum differentias , J cilicct I L ad dif- 
ferentiam ipfarum I L , dr I P eandem proportionem habebit , quam E H ad 



differentiam ipfarum E H, &.E G , & quadratum 1 L ad quadratum ex dif- 
ferentia ipfarum 1 L , & I P defer iptitrn eandem prbportionem habebit , quam 
quadratum H E ad quadratum ex differentia ipfarum H E, dr G E defer iptii: 
erat autem quadratum C A ad quadratum 1 L , vt recl angulum A H E ad 
qttadratum H E ; ergo ex aqualitate quadratum A C ad quadratum ex diffe- 
rentia ipfarum I L , & l P eandem proportionem habebit , quam recl angulum 
A H E ad quadratum ex differentia ipfarum H E , dr E G. 


Nota: 
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Nota: in Propolit. XVI. 

S lue ad quadratum cx reda linea xquali fumma: duarum I L , & I P 
erit.vt C G in H E ad quadratum cx reda linea compofita ex H E, 
E G , &c. J£uU 1 L ad / P erat vt H E ad E G comparando, antecedentes ad 
fummas terminorum, erit I L ad l L , & 1 P ftmul fumptes , vt H E ad H E, 
& E G ftmul fumptes , & quadratum 1 L ad quadratum ex fumma ipfarum-a 
1 L , & 1 P defcriptum , erit vt quadratum H E ad quadratum ex fumma-j 
duarum H E , & E G defcriptum ; dr erat prtus quadratum A C ad quadra- 
tum l L , Vt 'rt£l angulum A H E ad quadratum H E i igitur ex aqualttate_, 
quadratum A C ad quadratum ex Juturna ipfarum 1 L , (T 1 P defcriptum ea- 
dem proportionem habebit , quam r edi angulum A H E ad quadratum ex fumma 
ipfarum H E ,& E G defcriptum. 



4 Notae in Propolit. XVIII. 

S lue ad I L in I P erit , vt C G in G E , &c. fOaie I L adi pie/1 vt H 
E ad G E pofitii communibus altitudinibus I L , H E habebit quadratum 
1 L ad re Cf angulum fub It, & I P eandem proportionem , quam quadratum 
H E ad rell angulum H E G : fed quadratum A C ad quadratum 1 L eandem 
proportionem habebat , quam reCl angulum A H E ad quadratum H Ei ergo ex 
aquahtate quadratum A C ad reCl angulum L I P eandem proportionem habebit 
quam reft angulum A H E ad reff angulum H E G > feu vt AH , vel C G ad 
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♦ * 

Nota: in Propofit. XVII. 

S lue ad duo quadrata ex I L, & I P erit, vt C G in E H ad duo quj- k 
drata EG,&EH, &C. Euenum I £ ad I P erat vt H E ad E G . 

& quadratum I L ad quadratum / P erit vt quadratum H E ad quadratum^ 

E G ;cr comparanda antecedentes ad terminor u fummas quadratum 1 X ad qua- 
dratum l L vna cum quadrato I P habebit eandem proportionem , quam qua- 
dratum H E ad fummam quadrati H E cum quadrato E G: fed prius quadra- 
tum A C ad quadratum I L erat vtreil angulum A H E ad quadratum H E i 
igitur quadratum A C ad fummam quadrati / L cum quadrato l P eidem pro- 
portionem habebit quam reit angulum A H E ad quadratum E G vna cum qua- 
drato E H. 


rr 



Notse in Propofit. XX. 

S lue ad differentiam duorum quadratorum I L , I P erit , vt C G in H 1 
E ad differentiam duorum quadratorum ex H E , & ex E G , &c. * 

Quoniam vt diClum ejl quadratum I E ad quadratum J P eandem proportione 
habet , quam quadratum H E ad quadratum G E , dr comparando anteceden- 
tes ad terminorum differentias quadratum I P ad differentiam quadrati I L i 
quadrato I P eandem proportionem habebit , qu,im quadratum H E ad diffe- 
rentiam inter quadratum H E , & quadratum E G : e/lque quadratum C A 
ad quadratum I L , vt relf angulum A H E ad quadratu H E i ergo ex aquali 
quadratum A C ad quadratorum ex l L , & ex / P differentiam tandem pro- 
portionem habebit , quam reff angulum A H E ad quadratorum ex E G , Q- tx 
E H differentiam . 


SECTIO 
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SECTIO CLVARTA 

Continens Propofit. Apollonij XII. XIII. 
XXIX. XVII. XXII. XXX. 

XIV. &XXV. 

• 

XII. xni. T~X Ifferentia quadratorum duorum axium hy- 
XXV. 1 3 perboles ®qualis eft differenti® quadra- 
torum quarumlibet duarum diametrorum conjugatarum . 

XXVIIII. Nempe differeti® inter quadrata) a figuris earumde 
diametrorum ®quales funt. 

XXVII. Et differentia duorum axium maior eft differentia^ 
quarumlibet duarum diametrorum coniugatarum . 

XXII. Et fumma quadratoru duorum axium ellipfis ®qualis 
eft fumm® quadratorum quarumlibet duarum diametrorum con- 
iugatarum . 

XXX. Nempe fumm® quadratorum , & figurarum earundem 
diametrorum homologarum funt ®quales . 

XIIII. Axis vero tranfuerii quadratu ad differentiam quadra- 
torum duarum diametrorum coniugatarum eandem proportio- 
nem habet, quam prafe&a ad duplam inuerf®. 
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In eifdem figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati a 
e* Def. i. ( in propofuione i 2. 13. 25.,) nempe C A ad A F eredum ipfius eft , 

& 2- vt Prcefeda C G ad Interceptam G A , fiuc ad C H > ergo quadratum- 
A C in hyperbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , & in elli- 
pfi ad eorundem fummam eandem proportionem habet , quam C G ad 
H G. Dcmonftratum autem prius fuit , quadratum C A ad quadratum £> 
I L eandem proportionem habere , quam C G ad H E , & quadratum- 



6 . & 7. I L ad quadratum N O eandem proportionem habet , quam H E ad E 
huius. Q . Jnfupcr quadratum I L ad fummam quadratorum I L , N O in elli- 
pfi , aut ad eorundem differentiam in hyperbola eandem proportionem- 
habebit , quam H E ad H Gj & in propofitione 14. vt H E ad exceffum 
H E , E G , quod eft duplum D G ; igitur ex xqualitate quadratura A 
C , fiuc ad fummam duorum quadratorum I L > NO, quemadmodum 
habetur in propofitione 22. & 30. fiuc ad eorundem differentiam , veluti 
habetur in propofitionibus 12. 13. 14. eandem proportionem habebit , 
quam C G ad H G , fiuc ad duplum D G , vt in propofitione 14. & de- 
monftratum fuit in eadem proportione effe quadratum A C ad fummam 
quadratorum A C, & cius coniugati, & eft propofitio 25. aut ad eorun- 
dem differentiam , & eft propofitio 1 2. quapropter fumma quadratorum 
I L , N O coniugatarum in ellipfi , nempe quadratum I L vna cum eius 
figura eft aiqualc aggregato quadrati A C vna cum quadrato eius coniu- 
gati 30. nempe quadrato A C , & illius figura: , & in hyperbola diffe- 
rentia quadratorum I L , N O nempe cxcclfus quadrati I L fuper illius 
figuram xqualis eft differenti® duorum quadratorum A'C , & redi illius 
nempe quadrato A C , & illius figura: 27. & oftenfum iam eft , quod I q 
L in hyperbola maior eft , quam A C ; ergo differentia AC & illius con- 
iugati maior quam differentia I L , & N O : atque fic oftendetur , quod 
■ dif- 
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differentia I L , & N O maior iit , quam differentia quarumlibet duarum 
coniugatarum ab axi remotiorum. Et hoc erat offendendum. 



NottC in Propofit. XII. 

a f N eifdcm figuris , quia quadratum A C ad quadratum fui coniugati in 
J. propofitione iz.& 15 . nempe A C ad A F eredtum ipfius eft vt prs- 
fedta C G ad Interceptam G A , feu C H : ergo quadratum A C in hy- 
perbola ad differentiam quadratorum axium ipfius , & in cllipfi ad illo- 
rum fmnmam eft , vt C G ad H G , Scc. Idcft . J£uia quadratum A C ad 
quadratum axis ei coniugati JffR , fine C A ad eius er ellum A F eandem pro- '• 
portionem habet , quam praftila C C ad Interceptam G A , vel ad C H , & huius- 
comparando antecedentes ad terminorum differentias in hyperbola , & ad ter- 
minorum fummas inellipfi,quadratum C A ad differentiam quadratorum ex axi 
AC , & ex axi Jffi. habebit in hyperbola eandem proportionem , quam C G 
ad differentiam inter C G , & C H : in ellipji vero quadratum A C ad fum- 
mam quadratorum ex A C , & ex Jjjjt eandem proportionem habebit , quam 
C G ad ftmmam ipfius C G cum C H, 

k Et quia iam demonftratum eft , quod quadratum C A ad quadratum 
I L fit , vt C G ad E H , &C. Rclitla abftrufa complicatione propofitionunua 
Arabici Interpretis dtftinlliori methodo ,/icuti in prae edenti fe Ilione futium r/? . 

propofitiones declarabimus . Junoniam in hyperbola quadratum I L ad quadra- Uil,! ' 
tum N 0 eandem proportionem habet , quam H E ad F. G comparando antece- 
dentes ad terminorum differentias , quadratum I L ad differentiam quadrati 
/ L a quadrato N 0 eandem proportionem habebit , quam H E ad tpfarum H 
F , dr E G differentiam ; fcd quadratum A C ad quadratum I L eft vt C G 
ad H E ( ve lui i in propofitione 8 . ofienfum eft ) ergo ex aquali t a te quadratum 
A C ad quadratorum ex I L , & ex N O dtffcrtpttam eandem proporiionem-t 

habebit. 
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habebit , quam C G ad ipfarum H E , dr E G differentiam , fiu ad H G :fcd 
in eadem hyperbola quadratum A C ad quadratorum A C , dr JfR differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam C G ad ipfarum C G , & C H diffe- 
rentiam , fu ad H G ( veluti in principio huius propofit tonis dtclum eft J ergo 
quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr ex JfR differentiam , eandim 
proportionem habebit , quam ad quadratorum ex / L , & ex N 0 differentiam ; 
fr ideo in hjperbola differentia quadratorum axium A C , & Jifit aqualis 
e fi differentia quadratorum l L , & N 0 coniugatarum . r 


Notx in Propofit. XIII. 

Q Voniam in ellipfi quadratum l L ad quadratum N 0 eandem proportio- 
nem habet , quam H E ad G E ; comparando antecedentes ad terminor u 
fummas quadratum 1 L ad quadratorum ex l L , dr tx 5V 0 fum- 
mam eandem proportionem habebit, quam H E ad ipfarum H E, dr E G fum- 
mam : fed quadratum AC ad quadratum I L efi , tit C G ad H E (vt in ocla- 
ua propofit tone ditium efi ) ergo ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex 



f L , & ex N 0 fummam tandem proportionem habebit , quam \C G ai fum- 
: mam ipfarum H E , dr E G , feu ad G H : fed tn principio prae edentis nota 
ofienfum efi, quod in ellipfi quadratum A C ad quadratorum ex A C , dr ex 
R fummam eandem proportionem habet , quam C G ad fummam ipfarum C G, 
drC H, feu ad G H : quare quadratum A C eadem proportionem habet ad fum- 
m tm quadratorum ex C A , dr ex Jfjt , quam ad fummam quadratorum ex I 
L , & ex N 0 ; dr propterca in ellipfi quadrata duorum axium A C , dr fiffi 
fimul fumpta aqualia funt quadrans duarum coniugatarum diametrorum l L > 
dr N 0 fimul fumptis. 

Notae 
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Notae in Propofit. XXIX. 

Q Vomam tn hjfcrboU differentia quadruorum ex axi A C ex axi <£_!*' hu "' S ' 
R aqualis eft differentia tuter quadratum 1 La quadrato eius ceniugeta 
^JVO; eftque g_R medta proportionalis inter figura latera A C ,& l6 ‘ ub ' '• 
A F ; ergo reti angulum C A F fub extremis contentum aquale eft quadrato in- 
termedia J^R: Et propter ea differentia inter quadratum A C , <r. re 3 angu- 
lum C A F aqualis erit differentia inter quadratum A C a quadrato ffR. 



Fari ratione erit diffidentia quadrati I L a re ft angule L I F aqualis differen- 
tia quadrati 1 L i quadrato N 0 i & propterea in hyperbole differentia qua- 
drati axis A C i re ft angulo fub fgura lateribus contentum C A F aqualis 
eft differentia quadrati diametri I L a re ft angulo L I P fub lateribus fgura 
eius . 


Notae in Propofit. XXX. 


Nota: 


cx 15 . 
Lib. j. 


Q Veniam in ellipfi quadratorum ex A C , & ex Qjl fumma aqualis efi ™ u r ’[ ls ' ? 
furnma quadratorum ex I L , & ex NO: eftque re ft angulum C A F 
u*. aquale quadrato fifR > & reftangulum L 1 P aquale quadrato N 0 
( vt in pracedenti nota diftum eft ) igitur m ellipfi quadratum axis A C , dr 
reftangulum C A F fub eius lateribus cotentum ftmul fumpta aqualia funt qua- 
drato ex 1 L cum re ft angulo fgura eius L 1 P . 
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Nota! in Propofit. XIV. Sc XXV. 


% 


Q V oniam nedum m hyperbola, fed etiam in dlipji quadratum A C ad fum- 
mam quadratorum ex I L, df ex N 0 eandem proportionem habet , qua 
^ — -d U ad fummam ipfarum H E , dr E G , atque quadratorum ex l 
Ly O' ex N 0 fumma ad eorundem quadratorum differentiam eandem propor- 
tionem habet , quam ipfarum H E , dr E G fumma ad ear undem differentiam \ 



ergo ex aquali quadratum A C ad quadratorum ex I L , & ex N 0 differen- 
tiam eandem proportionem habet , quam c G ,fiue H A ad ipfarum H E ,& 

E c differentiam ;fed in eUipft ipfarum H E ,& E G differentia aqualis efl 
duplo E D ; igitur in elltpfi quadratum A C ad quadratorum ex I L , & ex 
fi 0 different tam eandem proportionem habebit, quam pr a feci a C G ad duplum 
inuerft E D. 

I 

Notae in Propofit. XXVII. 

E T oftenfum iam eft , quod I L in hyperbola maior eft , quam AC; c 
ergo differentia AC,S illius coniugati maior eft , quam differen- 
tia homologorum (uorum a fuis coniugatis,& differentia proximioris ho- 
mologi ad luam conjugatam maior eft differentia remotioris a fua coniu- 
gara , &c. Hoc autem fle demonft rabitur . In diametris A C , dr / L produca- 
tur A M aqualis , dr I K aqualis N 0, dr ab ijsdem fecentur A S aqua- 
lis JfX , & I T aqualis H 0 . Quoniam M S bifariam fecatur in A , dr ei 

indirectum 
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indireOum additur S C , 

erit reti angulum M C S ^ $ ^ M 

eum quadrato ex A S , feto . . _ 

ex Jf^R aquale quadrato , . . 

ifpus A C ; ergo recl angu- 
lum M, C S aquale ejl dif- 
ferenti* quadrati A C i l ■ ' ■ K. 

quadrato JsJjf : fari ratione £ ’ -J. P _ 

nStangulum A L T vna , y • . ' 

cum quadrato N O aquale N O 

erit quadrato / L: ergo fi- 

militer reclangulum K LT aquale ejl differentia quadratorum ex 1 L ,& ex 
iV 0 i ejl quir quadratum X L matus quadrato A C, cum diameter t L in hyper- 
bole maior Jit , quam axis C A ; igitur reclangulum K L T vna cum quadrato 
N 0 maius erit reti angulo M C S vna cum quadrato .SJR : ejl veris reffangu- 
lum M C S aquale reS angulo K LT (cum Jint differentia quadratorum ex con-^??: IJ ' 
iugatis diametris , qua m hyperbola ojlenfa funt aquales ); ergo quadratum £t lUS ' 



O , fciliett rejiduum maioris fitmma, maius erit quadrato £_R , quod ejl rejt- 
duum fumma minoris & propurca N 0 maior erit , quam JfR : erat autem *■ 

J L maior quam C A ; igitur I L cum N 0 , fete K L maior erit , quam A C , 

& SffRjimul , pue quam M C : fed in rcfl angulis MC S,& K LT aquali- 
bus , vt K L ad M C , ita reciproci C S ad LT i igitur C S , /eu differentia 
ipfamm A C , dr maior ejl , quam L T , feu differentia Ipfarum I L, <jr 
H O in hjpcrboU . 

Si pej/ea prater I L ponatur alia diameter ab axe remotior cum fua coniu- 

f ata erit Jimilttcr differentia quadratorum ex diametris coniugatis remotiori - 
tis ab axi aqualis differentia quadratorum axium A C , & £JR , & ideo 
* P p aqualis 
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t qualis erit differenti a quadratorum ex 1 L , & ex N 0{ eftque puriter diame- 
ter illa remotior ab axe maior quam t L ; ergo Jimtli ratiocinio qftendctur , quod 
differentia contogatorum diametrorum ab axe remotiorum minor e/i, quino dif- 
ferentia propinquiorum I L , & N O. 

SECTIO QVINTA 

- Continens Propofit. XXI/XXVIIT. XXXXII. 
XXXXIII. XXIV. & XXXVII. 

_ , 1 

A Xes hyperboles fi fuerint squales , tunc quslibet diame- 
tri coniugats in illa fedione squales fune ai.fi vero fue- 
rit 28. vnus duorum axium in hyperbola > aut ellipfi maior, 
tunc eius diameter homologa maior erit fua coniugata , quouf- 
que ad duas squales diametros coniugatas in ellipfi peruenia- 
tur , & axis maior ad fuum coniugatum , fiue ad eredum eius 
maiorem proportionem habet , quam quslibet alia diameter 
eiufdem fedionis ad fibi coniugatain , fiue ad eius eredum^ 
eritque proportio maioris diametri axi proximioris ad fibi con- 
iugatam , fiue ad eius eredum maior proportione maioris con- 
iugatarum ab illo remotioris ad minorem , fiue ad cius eredu . 
Et minima figurarum diametrorum erir figura axis inclinati, fiue 
tranfuerfi , & maxima erit figura redi in ellipfi : atque figurs 
reliquarum diametrorum ( fiue diametri fint inclinats, vel tran- 
fuerfs) maiores funt, qua figurs diametroru ab axi remotiorui4. 
Et in ellipfi eredus axis tranfuerfi minor eft, qua eredus cuiuslibet 
alterius diametri, & eredus proximioris diametri minor eft eredo 
cuiuslibet remotioris 37. Et 
exceffus axis tranfuerfi fuper e- 
ius coniugatum maior eft , qua 
exceffus homologarum diame- 
trorum> fuper fuas coniugatas, 

Sc exceffus proximioris homo- 
logs fuper fuam coniugatanu 
maior eft , quim exceffus re- 
motioris fuper eius coniugata. 

Et differentia duorum laterum 
figurs axis maior eft , quarru 
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differentia duorum laterum figurat fui homologi ; pariterque pro- 
ximioris axi homologi differentia duorum laterum figura? eius 
maior eft , quam differentia duorum laterum figura: remotioris . 


PROPOSITIO XXI. & XXVIII. 

S it itaque fedio A B P , & duo axes coniugati eius AC,Q^ 

R , centrum D ; fmtquel L,NO dus ali* diametri con- 
jugis ; pariterque ST, V X , & educamus ad axim CAM 
perpendiculares B E , P M . Dico quod fi fuerit A C squalis 
Q.R ; erit quoque I L squalis ipfi N O , & S T ipfi V X . Si 
vero fuerit eorum aliquis reliquo maior , vtique eius homologa 
diameter maior quoque erit fua coniugata , & fimiliter in reli- « 
quis propofitionibus . 

Sit prius alter axis A C maior in prima figura , fed Q_R in fecunda- j 
fintque A G 1 C H dua intercepta diametri A C. Et quia quadratum- 
A C ad quadratum Q R , nempe A C ad eius eredum eft vt A H ad H 
C, fettad A Gi & habet H A ad A G maiorem proportionem in prima cx i>f. 
figura , & minorem in fecunda , quam H E ad E G , qua oflenfa eft hunu. 
( 6 . 7. ex 7, ) vt quadratum I L ad 
quadratum N O , nempe I L ad eius 
eredum . Et fimiliter proportio illa_. 
maior , aut minor eft , quam H M ad 
M G , qjiat eft vt quadratum S T ad 
quadratum V X ; igitur A C ad QR, 
fiue ad^jcdum ipfius A C in prima 
maiorem proportionem habet , & in 
fecunda minorem, quam I L ad NO, 
fiue ad eredum ipfius I L , fiue quam 
S T ad V X , vel ad eredum ipfius 
S T ; fed quia H E ad E G in prima 
figura maiorem proportionem , & in 
fecunda minorem , quam H M ad M 
G habebit I L ad N O maiorem pro- 

J iortionera in prima , & minorem in- 
ccunda , quam S T ad V X , cum- 
que H E in prima figura fit maior, & 
in fecunda minor , quam E G , pari- 
terque H M , quam M G , erit I L in 
prima maior , & in fecunda minor , 
qu.im N O , fimiliterque S T , quam 

vx. • 

P p 2 Deinde 
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XXI. Deinde fit AC «qualis QR in hyperbola fiet A C «qualis ere* , 
ito , & conuenient duo pun&a H , & G in pundo D , eritque A C ad b 


QK vt A D ad fc ipfam , fiue vt A C ad fe iplam , qu* eft vt D E ad 
,c *P“® • & hxc oftenfa eft , vt quadratum I L ad quadratum N O; igi- 
tur I L , & N O funt «quales , & fic demonftrabitur, quod ST, VX funt 
«quales, & hoc erat propofitum . 

* PROPOSITIO XXVT " : 

A T in ellipfi fieri po- 
teft, vt H E fit z- 
qualis EG, fi nimirum- 
pun&um B cadat in 
tunc BE cadet fuper QJD, 

& erit diameter I L «qua- 
lis fu« conjugata: ; & vo- 
cabo eas «quales . 

Quia C G ad C H , nempe 
quadratum A C ad luam fi- 
guram maiorem proportionem 
habet in primis figuris, & mi- 
norem in fecunda ellipfi, quam 
C G ad G E -, nempe quam- 
quadratum A C ad figuram- 
ipfius I L ( 18. exy .) & C 
Gad GE in primis figuris ma- 
iorem proportionem habet, & 
in 
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in fecunda ellipfi minorem, quam C G ad G M , nempe quam quadra* 
tum A C ad figuram ipfius S T ( 18. cx j.) ergo figura ipfius ACeJ 
minor i in fecunda vero maior quam figura ipfius I L; & umiliter figura 
ipfius I L maior, aut minor eft figura S T . Et hoc eft propofitum. 

PROPOSITIO XXXXII. 


I N hyperbole , & ellipfi sfr 
ma duorum axium minor eft 
fumma quarumlibet duarum co- 
jugatarum diametrorum eiufde 
fe&ionis . 

XXXXIII. Et planum ab eis 
contentu minus eft plano a dua- 
bus coniugatis contento , & 
planum 4 proximioribus axi 
coniugatis contentum minus 
eft plano i remotioribus con- 
tento . 

Iifdem figuris manentibus , quia ii 
L, & I L , quam S T; & fiquidera 
A C squalis fuerit Qjl , erit quo- 
que IL aequalis NO.&ST squa- 
lis V X f 21. ex 7. ) ergo fumma.. 
ipforum A C, Qjt. minor eft, qua 
fumma I L , N O , & quam ST, 
V X : fi vero A C non fuerit squa- 
lis ipfi QR.vtique differentia duo- 
rum quadratorum A C,Q_R squa- 
, lis erit differentis quadratorutnIL, 
a N O : & propterea fumma ipforum 
A C , QJf minor erit, quam fum- 
nu I L , N O : & hsc fumma ex 
hac eadem demonftratione minor 
etiam erit , quam fumma duaruoL. 
ST, V X . At in ellipfi i quia A 
e C ad QJL maiorem proportionem 
habet , quam I L ad N O f.18. ex 
7. J habebit quadratum ex fumma 
A C , Q.R ad carundcm duarum, 
fummam quadratorum maiorem, 
proportionem , quam quadratum, 
lumm* I L , N O ad quadratorum 
fum- 



hyperbole A C minor eft quam 1 




* 
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futrimam earundem : 3t fumma duorum quadratorum ipfarutrr «qualis eft 
fumma: duorum quadratorum A C, QR ( n. cx y.) ergo famma A C 
QJt minor cft , quam fummaT L,NO, atque fic oftendetur, quod su- 
ma I L, NO minor cft, quam fumma ST, V X. Quod erat piopofitu,- 

PROPOSITIO XXXXIII. 

D Eindc in ellipfi quadratum furamar- A C , Q_R minus eft quadraw 
fumma: I L , N O ,• & fumma duorum quadratorum A_C , Q_R 



IfMJi OUT- • l 

ti. 1 1 ' , il » "tor.tr? j < 

, 1 (. !,. J-J 



«qualis eft fumma- duorum quadratorum I L , NO ( a a. ex 7 . ) igitur - 
remanet A C in Q__R minus quam I L in N O , & fimiiiter I L in N O I 
mmus erit , quam S T in V X . . p , 

Sed in hyperboia , quia quilibet axium minor eft homologa diame- 
tro conjugatarum ; igitur planum rcdlangulum ab axibus contentum mi- 
nus cft eo quod a duabus coniugatis continetur hoc igitur m hyperbo- 
le manifeftum cft. ' 

In ellipfi autem, quia A C ad QR maiorem proportionem habet ,• „ 
qu;im I L.ad N O per conucrfiqncm rationis, & permutando maior A C ® 
ad minorem I L minorem proportionem habebit , quam differentia ipfa- 
rum A C , QR ad differentiam ipfarum I L & N O i & propterca diffe- 
rentia ipfarum A C , & Q R maior erit differentia reliquarum I L ,& N 
O . Et fimiiiter oftendetur, quod cxccflus 1 L iuper N O maior fit , quam 
cxccffus S T fuper V X. 

PROP. 
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PROPOSITIO XXIV. 


r, dratum QJl, nempe 
figura axis A C minor eft 
in prima , & maior in fe- 
cunda ellipfi . qdaro qua- 
dratum N O , nempe qua 
figura I I ( a8. ex 7. ) 
eftque A C maior in pri- 
ma , & minor in fecunda 
figura quam I L ; igitur 
eredum ipfius AC minus 
eft m prima figura , & ma- 
ius in fecunda , quam ere- 
dum I L. Et fic offende- 
tur , quod erexum ipfius 
I L maius fit, fiue minus, 
quam eredum S T, 

Et quia eredum ipfius 
A C minus eft in prima., 
ellipfi , St maius in fecun- 
da, -.quam eredum ipfius 
I L ,Sc A C maior eft in- 
prima. St minor infecun- 
da figura quam I L , igi- 
tur differentia A C , eiulq; 
eredi , qua* funt duo la- 
tera figur* A C,in quo- 
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libet cafu maior erit differentia I.L, ciufque eredi. Pari modo oftende- 
tur quod differentia ipfius I L, & cius eredi maior fit differentia ipfius S 
T , eiufquc eredi . Et hoc erat oftendendum . 


PROPOSITIO XXXVII. 


t 


I N hyperbole differentia la- 
terum figurat axis inclinati 
maior eft differentia laterufigu- 
r? fui homologi eiufde fc&ionis: 
& differetia laterum figura* in- 
clinati proximioris axi maior 
eft differentia laterum fjgyra; 
• inclinati ab illo • remotioris' 

In hyperbole A B P fit axis C 
’A , & I L ,STfit dua: alia: dia- 
metri , & centrum D ; atque ere- 
dus ipfius A C fit A F , & ipfius 
I L fit I K , atque ipfius S T fit S 
: & educamus C B , C P , pa- 
rallelas duabus homologis diame- 
tris I L , S T , & duas ad axim- 
perpendiculares B E , P M , fece- 
mufque duas interceptas C H , A 
G , & fit inclinatus A C in prima- 
figura maior , quam A F , in fecu- 
da vero minor. Et quoniam A C 
ad A F lupponitur vt H A ad A G 




erit 
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erit quadratum A C ad quadratum differenti® ipfarum AC, A F , vt 
quadratum H A ad quadratum H G , at ad quadratum differenti® ipfa- 
rum I L , I K cft , vt E H in H A ad quadratum H G f 19. ex 7 .) ad 
quadratum vero differenti® S T,S 7 . cft, vt H M in H A ad quadratum 
H G ( 19. ex 7 .) cft vero M H in H A maius quam E H in H A, atque 
E H in H A maius quam quadratum H A ; igitur A C ad differentiam., 
ipfarum A C, A F minorem proportionem habet, quam ad differentiam 
ipfarum I L , I K , & ad differentiam carundcm I L , I K minorem pro- 
portionem habet , quam ad differentiam ipfarum S T , S Z i igitur diffe- 
rentia ipfarum A C , A F maior cft , quam differentia ipfarum I L , I K , 
atque differentia carundcm I L , I K maior cft quain differentia S T , S 
Z . Quod erat propofitum . 


Nota; in Propofit. XXVIII. 


S it in primis figuris axis A C maior , quam axis JfR . J£uia quadratum 0: I( . 

A C ad quadratum J^R eandem proportionem habet , quam H A ad A G: lib. 1. 

ejlque G A minor quam G E ; ergo H G ad G A maiorem proportionem habet Defin. 1. 
quam ad G E : & componendo in hyperbola , cr dinidendo m ellipfi H A ad A UUUj ' 
G maior tm proportionem habet , quam H E ad E G ; fed H E ad E G eandem 6 & 7. 
proportionem habet , quam quadratum 
I L ad quadratum N O ; ergo quadra- 
tum A C ad quadratum .SfK maiorem 
proportionem habet , quam quadratum 
1 L ad quadratum N O : cr propterea 
A C ad maiorem proportionem 
habet , quam I L ad N O ; dr funt 
quoque carundcm proportionum dupli- 
cata pariter inaquales , nimirum axis 
A C, ad eius latus retium A E maio- 
rem proportionem habebit , quam dia- 
meter I L ad eius latus rectum I K . 

Secundo quia G E minor ejl , quam-j 
G M ; ergo H G ad G E maiorem pro- 
portionem habet , quam ad G M componendo in hyperbola , dr dinidendo in 

cllip/i H E ad E G maiorem proportionem habebit , quam H M ad M G , dr 
quadratum l L ad quadratum N O habet eandem proportionem , quam H E ad ^ 

E G ; nec non quadratum S T ad quadratum V X eandem proportionem habet, | miu ^' 
quam- H M ad M G ; ergo quadratum IA. ad quadratum N O maiorem pro- 
portionem habet , quam quadratum S T ad quadratum V X , dr I L ad N O 
maiorem proportionem l/abcbit , quam ST ad F X , & carundcm proportio- 
num duplicata inaquales quoque erunt , fc ilice 1 1 L ad eius latus retium maio- 
rem proportionem habebit , quam S T ad eius latus retium . Deinde in fecun- 
dis f guris fit axis A C minor quam . Siuia H A minor efi , quam H Et 

Qj nec 
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nec non H T. minor quam H M ergo H 
A ad eandem H G minorem proportio- 
nem habebit , quam H E , cr compa- 
rando antecedentes , ad ter nn normo—, 


Lcnvi. fummas vel ai differentias H A ad A 
lib. 5. G minorem proportionem habet , quam 
H E' ad E G ,& fimi liter H E ad E G 
minorem proportionem habet , quam H 
ei 15. 16. M ad M G : efi vero quadratum A C 
Dcfin 1 quadratum JfR , vt H A ad A G , 
huius. & quadratum I L ad quadratum N O , 
Prop. 7. vt H E ad E G i par iter que quadratum 
huius. s T q ut ,d raUtm y x efi , vt H M 
ad M G ■, dr ideo A C ad mino- 
rem proportionem habebit, quam I L ad 
NO, cr 1 L ad JV 0 minorem propor- 
tionem habebit , quam ST ad V X, & 
CX15. 1 1 . fimi Uter ear undem proportionum dupli- 
llb ‘ I- cata eodem ordine inaquales erunt ,fci- 
licet AC ad eius latus r edum minorem 
proportionem habebit quam l L ad etus 
reClum latus , eirc. Ad perfectionem-, 
partis fecunda propofitionts 18. requiri- 
tur hoc. 




L E M M A. I. 

*• 1 

I jV ellipft cuius axes inaquales funt , duas diametros conittgatas inter 
fe aquales repertre . 
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1h eadem figura coni ungatur reCt a line a A determines axium ceni ungens » 
& per centrum huic parallela fit c d , perq, idem centrum, tjr femipartitienem 




applicata A Educatur diamelen.zb: Dico d, amaro, ctmugatas a b, &C d 
aquales ejfe inter fe . Quantam a termino ^ ordmattm appUcata Agjid du- 
me, rum a b ducitur ad axtm perpendtcularts £ D cadens ,n centrum D i ergo 
HDadDG eandem proporttonem habet,- quam quadratum dtamctrtz. b ad 
quadratum eius contugata C d ; funtqdc HD.&G D aquales inter fie , cum 
Jemiaxcs , atque intercepta fint aquales interfit ; ergo dtameSrt contugata a b, 
& c d aquales erunt inter fie hoc pramijfio . 

A, periantur in elUpfit dua dumetrt coniugata inter fie aquales ab,cd,& 
inter a , & A ponantur diametrt IL,ST , quarum contugata NO,&V X, 
<$• ducatur reliqua rcd.t hnea , 
vt prius faci um eft , & pona- 
tur primo loco axis A C maior 
quam £f R: Dico l L maiorem 
tfie tpfia JV O ,& S T motorem 
V X . Sguia quadratum A C ad 
quadratum R eandem propor- 
tionem habet , quam H A ad A 
G , & quadratum I L ad qua- 
dratum N O eandem proportio- 
nem habet , quam H £ ad E G ; 
pariterque quadratum S T ad 
quadratum V X eandem propor- 
tionem habet , quam H M ad 
M G ; Jcd in prtma hyperbolae, 

<jr prima elltpfi H A maior eft , 
quam A G , Cr H E maior , qua 
£ G , atque H M mater , quam 
M G i tgitnr quadratum l L ma- 


Q_q * 


*V?. 

Imius. 


D:fin. i- 
huius. 


Prop.7. 

huius. 


» 
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tus eft quadrato No qua- v jri 5 ■sffc.vi r.\ 

Aratum S T maius quadrate V > ■■ \ i', / 

.V ; ideoque quando axis AC / / / s' 

maior eft, quam JifR , trit dia- // /'' 

meter l L maior eius coniugata // ' ''' 

N 0, & S T maior quam V X. / z'' 'i 

Pari ratione , quando axis A C £ 

minor eji , quam SfR erit H A /o\\\ jf- 

minor , quam A G , dr H E mi- Tl / 

nor , quam E G , atque H M mi- p f- — — \ 

nor , quam M G : & propterea * 

/» fecunda hyperbola , fecun- V,- — ffi'./ , \ / 

</4 ellipfi etiam diameter I L N y ' z' '\ \\^ 

minor er st , N 0, dr S T 

minor erit quam V X . idcm-t c L 

contingit in reliquis diametris , 
dummodo in ellipfi cadant inter 
A , er a , »a« ab rf aqualis 
fua coniugata e A : dr vitra pi- 
li um a ad partes diametri '•••- *. '"S®4 j ' . - v } •. 

cadentes minores funt fuis coniugttis in pritna ellipfi, dr maiores in fecunda , 
<•«*» propinquiores fint axi JfR. 

* Si vero fuerit vnus duorum axiuth in hyperbola aut ellipfi maior, tunc 
cius homologa diameter coniugata maior eft , &c. JVo* nulla tn hoc ttxtto 
deficiunt ; »»» m» omnes diametri in ellipfi funt inaquales vt in Lemmate 1 . 
oftenfum eji , dr ideo textus corrigi debuit. . 


Nota? in Propofit. XXL 


E T conuenicnt duo pun&a H , & G in pundto D ; critque A C 
R , vt A D ad fc ipfam , fiue vt A C ad fe ipfam , &c. £!u 

Aratum A C ad quadratum Q_R eft Ct i/ /5 

vt C G ad G A , (fi vt quadratunus s s j / 

1 L ad quadratum N O , ita eft H E fi j/ / 

ad E G , nec non quadratum S T ad '' 

quadratum V X eft vt H M ad MGi ^ ~ 

fed quando axium quadrata funt inter N ■'fi.//: 

fe aqualia, tunc quidem prafcllaC G, S) J/ / G 

feu H A aqualis eft intercepta G A, & „ F /■' /j a 

terminus G , feu H cadit in cctro Di dr z iJftfziZ' ~h~ x 

ideo H E vel D E aqualis eft E G vel 
E D par it er q; HM aquahs eft M G: [///' 

quare coniugataru diametroru quadra- A/ E 

t a aqualia funt inter fe, dr et ia tronf- \ fi' 

uerja latera fuis crcilis aqualia erunt. / 
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Quja C G ad A G , nempe quadratum A C ad fuam figuram in ma- 
iori , & in figura fecunda ellipfi in minori proportione > &c. idefi. hui 
prima , efi fecunda figura hyperboles , 

(fi in prima figura eilipfis habet C 0 ad 
G A maiorem proportionem , quam ad 
G £ , eo quod G E maior efi , quam G 
A : at, in fecunda figura elhpfis propor- 
tio minor eft ; quia G E minor efi , qua 
A G . Propofitum vero altter ofiendetur 
hac ratione. 

guoniam ex demonfiratis in notas 
propofit. 27. in hyperbola , atque ex 
propofitionc 11. labri quinti in ellipfi 
erit axis minor , (fi reditu minor 
diametro redi a N O , & N 0 minor 
remotiore V X > idcoque quadr atum 
X minus erit quadrato N O , & qua- 
dratum N O minus quam quadratum 
V X : efi vero figura , feu redi angulum 
C A F fub extremis contentum aquale 

quadrato £>Jl ex medta proportionali ,5. !fb. T ; 

inter Hias defiriptum : partterque re- 
di angulum L I K aquale efi quadrato 
diametri ei coniugata N O , nec notis 
rcdiangulum T S Z aquale erit qua- 
drato V X , ergo redi angulum C A F 

minus efi redi angulo L IK, atque redi angulum Ll K minus efi r eff angulo T 




S Z. E contra in ellipfi fecunda . £>uia Jfill maior efi quam N O , (fi hac 
maior , quam V X ; ergo redi angulum C A f maius efi redi angulo Ll A' , & 
hoc maius erit redi angulo T S Z. 

Nota: 
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Prop. 21, 
huus. 


Lcm.i. 
lib. j. 
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Nota: in Propolk XXXXII. 

. * 

E Rit igitur aggregatum A C , Qjt minus quam aggregatum I L , N d 
O , &c. Hoc oftcnfum tfi in nota prepofit. 27 . huius. 

At in eilipfi , quia A C ad QJR maiorem proportionem habet , quam 
I L ad N O , erit quadratum aggregati A C , QJl ad fummam duorum e 



quadratorum ipfarum in maiori proportione, quam quadratum aggregati 
I L , N O ad fummam duorum quadratorum earundcm , & furama duo- 
rum quadratorum ipfarum , Scc.cfiat A Jt aqualis duabus A C dr fifR , 
I O fiat aqualis duabus I L , & N O ; atque fecetur A R in m , vt Jit A m 
ad m R , vt I L ad L O . J%uia in prima elltpfi A C ad JfR , vel ad C R' 
(in hac figur a) maiorem proportionem habet , quam I L ad N 0 ,feu ad L 0(in 
prafenti figura) ; Ergo A C ad C R . 


maiorem proportionem habet , quam 
A m ad m R ; ideoq; A C ad ean- 
dem A R maiorem proportionem ha- 
bebit quam A m ; (jr propterea A m 
minor erit , quam A C : fed A m 
maior e(l quam M R , eo quod 1 L 
priori homofoga maior cfl , quam I, 
0 : at in fecunda dhpfi A C ad C R 
minorem proportionem habet, quam 


n 


I, 

7a 

0 


lm 


A 

c 

R 

nv 

1 

JL 

0 


IL 
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I J 

I L ad LO ,feu quam A m ad m R ; & A C ad eandem A R minorem pro- 
portionem habet quam A m ; ideoqitc A C minor erit , quam A m , (? A m 
minor quam m R , Jicuti I L minor efl , quam L O ; dr propter e a fida A R 
bifariam in n in ztroqi cafu C n femidi ferentia maxime , dr minime fctlicct 
A C , & C R maior erit , quam m n Jcmidijfcrentia inaqualinm intermedia- 
rum A m , & R m : funtque duo quadrata ex A C , d>‘ ex C R aqualta qua- 
dratis ex R n , & e x C n bis fumjitis , atque quadrata ex A m , & ex R m 
aqualia funt quadratis e x R n , cr ex m n bis fumptis , fed duplum quadrati 
n C cupi duplo quadrati n R maiora funt duplo quadrati n m cum duplo qua- 
drati n R ( cum n R ft communis ,ffnC maior Jit n m ) ; igitur tn itroque 
cafu duo quadrata ex maxima , dr ex minima , fctlicet quadratum A C zna-t 
cum quadrato C R maiora funt quadrato A m , & quadrato m R fmitl fum- 
ptis : dr quadratum A R minorem proportionem habet ad Jummam quadrato- 
rum ex A C , dr ex C R , quam ad Jummam quadrati A m , dr quadrati m 
R ; fed quadratum I 0 ad quadratum 1 L. z na cum quadrato L O eandem pro- 
portionem habet , quam quadratum A R ad fumrnam duorum quadratorum ex 
A m , (jr ex m R ( propterea quod A R , & l O dtniduntur proporticnaliter in 
m , dr L ) : igitur quadratum A R ad fumrnam quadrati A C t na cum qua- 
drato C R minorem proportionem habet, quam quadratum IO ad Jummam qua- 
drati I L cum quadrato L O . 

Non fecus oilendetur , quod quadratum fumma I L, dr N O ad quadrati ex 
I L , dr quadrati ex N O fumrnam habet minorem proportionem , quam qua- 
dratum fumma S T , dr V X ad quadratorum ex S T , atque ex X X Jum- 
mam : dr tdeo I L cum N O minores erunt , quam S T cum V X. 


Nora in Propofit. XXXXIIf. 


R' 


Emanet A C in Qjt minus quam I L in N O , & pariter I L in N 
O minus quam S T in V X , &c. £uta Ji ex quadrato Jumma AC, 
dr dfR auferantur duo quadratu ex 
C A , & ex JfR fimul fumpta , re- 
manent duo redangula fub C A , dr 
JfR contenta: partttrquc duplum re- 
ftanguli (X I L in N O ejl refiduum 
quadrati ex fumma ipfarum I-f, , dr 
N O dejeript t , pojlquam ablata funt 
quadratum tx 1 L , & quadratum ex 
N 0 fimul; fed bina quadrata vtrmq; 
ablata funt aqualia inter fe in ellipfi; 
dr fumma A C,.SfR minor eft quam 
Jumma I L , N O; Ergo duplum re- 
£f anguli fub C A dr fub jjfR mi- 
nus ejl duplo re EI anguli 1 L in N 0, 

dr reei angulum fub A C , dr ffR minus ejl redangulo fub I L , dr N O. 



Notsc 


Leni. 
tib. 5 ■ 


ex 22. 
Imius. 


Prop. i2- 
huius. 

Prop 41. 
huius. 


Digitized by Google 


j8. huius. 


3 I: 


A pol Ion i j Pcrgxi 





Q Via A Cad Q R inaiorcra pro- 
portionem habet , quam I L 
ad N O poft coucrfioncm 
rationis, & permutationem AC ma- 
ior ad I L , minorem , habebit pro- . 
portionem minorem , quam exceffus 
A C fuper QJl ad exceflum I L iu- 
per N O , &c. Hoc quidem verum-t 
eft in ellipp , ( voluti dtclum ofi ad 
fropof. 28 . huius ) quando maior axis 
eft A C , Jid quando A C ejl mtnor , 
atque A C ad minorem proportio- 
nem habet , quam I L ad N O , opere 
pratium erit , dcmonftrare , quod tunc 
etiam differentia axium A C , & Qft 
maior fi differentia diametrorum l L , 

& N O . Quoniam exijlcnte C A mi- 
nore , quam Qjl ( ex 28 . huius )AC 
ad QjR minorem proportionem habet , 
quam l L ad N O ; er inuer tendo Q_R 
ad A C maiorem proportionem habebit, 
qu am N O ad I L , & per conuerfione 
rabonis JfR ad differentiam tpfarum 
Qjt & A C minorem proportionenLj 
habebit , quam N O ad differendam tpfarum N 0 , & 1 L i dr permutando Q_ 
Jt maior ad minorem N O habebit proportionem minorem , quam differentiae 
tpfarum Qjt , & A C ad differentiam ip Carum N 0 , & t L : & propter ea 
differentia ip/arum Qjt ,& A C maior erit , quam differentia ipfarum M 0, 
& J L. 

Poft ea quando C A eft maior axis , tunc 1 L ad N O maiorem proportionem 
habet , quam ST ad V X ; & fimiliter per conuerftonem rationis , & permu- 
tando maior I L ad minorem S D habebit minorem proportionem , quam diffe- 
rentia eoniugatarum diametrorum / L , & N 0 ad differentiam eoniugatarum 
ST , & y X , quapropter axi propinquiorum diametrorum 1 L, & N O diffe- 
rentia maior erit , quam remotiorum eoniugatarum S T , xft V X differentia . 

E contra quando C A eft axis minor idem concludetur , vti paulo ante fa- 
ttum eft , 



Nota; 
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Nota; in Propofit. XXIV. 


Pro p. if, 
huius. 


reBangulnm C A F minus eft reU un- 
gulo L 1 K ; ergo A C ad l L mino- 
rem proportionem habet reciproce, qui 
1 K ad A F ; quare 1 K ad aliquam 
aliam quantitatem maiorem , quam—s 
A F eandem proportionem habebit , 
quam A C ad I L ; eftque A C maior 
quam I L in prima elhpfl; ergo multo 
magis 1 l\ maior erit quam A F . Pari ratione in eadem prima ellipft recl an- 
gulum L I K minus ejl reif angulo T S Z , dr l L axi maiori propinquior ma- 
sor eft , quam S T ; ergo S Z maior erit , quam I K . 

E contra tn fecunda ellipft reB angulum L I K minus erit reBangulo C A F; jydcm. 
Cr recl angulum T S Z minus erit reBangulo L / K ; eftque T S maior quam 
I L , & l L maior , quam A C ; igitur reciproce A F maior erit , quam I K, 

CT I A' maior , quam S Z . 

R r SECTIO 
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SECTIO SEXTA 


Continens Propofit. XXXIII. XXXIV. 
XXXV. & XXXVI. 

PROPOSITIO XXXIII. 


t 


« 58. 
lib. j. 


A Xis inclinatus fi non fuerit minor dimidio fui eredi , vti- 
que eius eredus minor eft eredo exterarum diametrorum 
inclinatarum eiufdem fedionis, Sc axi proximioris inclinati ere- 
dus minor eft , quam eredus remotioris . 

XXXV. Et fi fuerit axis inclinatus minor dimidio eredi ,vti- 


que ad vtrafque eius partes cadent dux indinatx , quarum qux- 
libet xqualis eft femilfi eredi ipfius , atque eius eredus minor 
eft eredo cuiuslibet inclinati ad vtrafque partes eius pofitx , Sc 
eredus proximioris minor eft eredo remotioris. 


In hyperbole ABNiint AC, 
I L.P Qj S T diametri indinatx, 
& A F fit eredus ipfius A C , I 
K ipfius I L , P R ipfius P Q_^& 
S Z ipfius S T : fitque axis A C 
non minor medietate ipfius A F. 
Dico, quod A F minor eft, quam 
I K , & I K mihor quam P R , & 
P R minor quam S Z. Educantur 
C B parallela I L , & C N ipfi P 
Q, & C X ipfi S T : Sc ducantur 
B E, N M, X V perpcndiculates 
ad axim C A E . Quoniam fi A C 
xqualis eft ipfi A F , etiam I L x- 
qualis eft ipfi I K ( 2 1. ex 7. ) Sc 
P Qjpfi P R > cftquc A C minor 
quani I L , & I L , quam P Qj 
ergo 



< j 
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ergo A F minor eft , quam I K , & I K minor quam P R. Si vero A C JI ' 
maior eft , quam A F eflet I L maior , quam I K : & I L ad I K mino* 
rem proportionem habebit , quam A C ad A F C 28. ex 7. ) & I L ma- 
ior eft quam A C ; igitur A F minor eft , quam I K : atque iinuliter pa- 
tebit I K minorem cite quam P R , & P R , quam S Z . 

PROPOSITIO XXXIV. 


D Einde fit A C minor , quam A F , dummodo minor non fi: dimi- 
dio eius : & fecentur duae prxfe&x A H , C G , qua: erunt aqua- 
les,- pariterque A G,C H intercepta: aequales ; ponaturque linea y aequa- 
lis fummae G E,G A. Et quia A Gnon eft maior duplo A H,& y maior 



d 


eft duplo A G, erit j in A H maius, quam quadratu A G ; igitur y in A 
E ad r in AH, nempe E A ad A H minorem proportione habebit, qua 
j in A E ad quadratum A G ; ideoque E H ad H A, nepe E H in H A ad 
quadratum A H minore proportione habebit, qudm y , feu eidem aqulcs 
E G , G A in A E , cum quadrato A G ( qua* funt arqualia quadrato G E ) 
ad quadratum A G ,- ergo E H in H A ad quadratum E G , feu ( vt 
oftenfum eft in 15. es 7. ) quadratum AC ad quadratum 1 K minorem., 
proportionem habebit, quam quadratum A H ad quadratu A G, feu qua 
quadratum A C ad quadratum A F. Igitur AC ad I. K minorem pro- 
portionem habet , quam ad A F i & propterea A F minor eft quiim I K . 

Rr 2 Simili 


huins. 


i 
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Simili modo oftendetur quod I K minor fit , quam P R : etenim fi pona- 
tur linea / aequalis lummac M G , G E : cum G E non fit maior duplo E 
H , &/ maior fit duplo G E ; igitur/in E H maius eft quadrato G E . 
Poftea oftendetur ( quemadmodum antea ditturn eft ) quod M H ad H 
E , nempe M H in H A ad E H in HA minorem proportionem habet 



/ 


quam quadratum M G ad quadratum G E ; & permutando M H in H A 
ad quadratum M G, feu quadratum A C ad quadratum P R( i j. ex 7. ) 
minorem proportionem habebit , quam E H in H A ad quadratum G E , 
nempe quam quadratum A C ad quadratum I K : & propterea A C ad 
P R minorem proportionem habebit , quam ad I K ; ideoque I K minor 
eft , quam P R : & pariter P R minor , quam S Z . 

PROPOSITIO XXXV. & 

XXXVI. • . , vv , f , 

: . . i t\ ■ ' ■ ■ r 

S it poftea A C minor dimidio A F ; erit A G maior duplo A H , & 
ideo H G maior eft , quam H A : ponatur iam H M a-qlialis H G , 
ducaturque ad axim perpendicularis N M ; iungaturque N G , & educa- 
tur diameter P QjwralleJa N C. Et quia M H medietas eft ipfius M G, 
erit P Qjhmidium ipfius P R ( 6 . ex 7. ; Inter duas diametros P Q, A C 
ducatur diameter I 1. , & C B ei parallela , & ad axim perpendicularis 
B E . Quoniam M H in H E minus eft quadrato H G ; addito communi 
• ... . produdlo 1 
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produ&o re G E , & GHinEH, erit M H in H E cum E G , atque 
G H in H E , nempe fumma M G , G E » qua: eft xqualis ipfi /m E H 
minus erit , quam quadratum H G cum aggregato E G , G H in E H , 
quae funt xqualia quadrato G E ; igitur /in E H minus eft quadrato E 
G . Poftea vti prius di&um eft oftendetur , quod quadratum A C ad 
quadratum P R maiorem proportionem habet, quam ad quadratum I K; 
& propterca P R minor eft , quam I K . Non aliter oftendetur quod I K 
minor fit, quam A F. Ponatur poftea diameter S T extra locum inter 
P Q_, A C comprxhcnfum , ducaturque C X ei parallela , & ad axim_. 
, perpendicularis X V . Igitur V H M maius erit quam quadratum H G , 



e? 


Sc eodem modo procedendo, tandem oftendetur quod quadratum A Cad 
quadratum S Z minorem proportionem habet , quam ad quadratum P 
R , Sc ideo P R minor erit quam S Z . Non fecus oftendetur quod S Z 
minor eft credo cuiuslibet inclinati cadentis ad partem S T extra illam. 
Itaque dcmonftratum eft , quod P R minor- fit eredto cuiuslibet diametri 
fedtionis cadentis ad vtrafque partes ipfius P (/verius A , & X , & ere- 
di proximiores diametro P Qjninores funt remotioribus. Et hoc erat 
propofitum. 


In Scftioncm VI. 

I N Expofttione fcquentium Propofitionum difficultas , qua h nimia prolixitate 
oritur, mcuitabtlts eft, ni fi Methodus in textu fer nata aliquantisper relin- 
quatur : propterea non nulla lemmata pr amittam , ex qmbus femel dcmonftra- 
tts eajus omnes fcquentium propoftttonum facillime , & brcuifpme deducuntur. 

». Lemma 
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L E M M A II. 


S I rtcla hnea H G producatur in A & £ > »M r vt A H , pariter. 

que E H , non maior fit H G : Dico reciangulum tx A G E 
Jumma mxqualtum fermentorum m E H intermediam fethontm , mi- 
nus ejfe quadrato ex fermento intermedio minore E G . 

fiat H M aqualis H G , & quia A 
E aqualis , aut mmor ejl , quam ME ; 

dr E G maior , quam E H , ergo A E |*- £ ^ G 

ad M E mmor em proportionem babet , ^ 

quam E G ad E H , dr permutando 
A E ad E G minorem proportionem^ 
habebit , quam M E ad E H , dr co- 
po nendo A G ad G E minorem proportionem habebit, quam M H, fcu ei aqua- 
lis G H ad H E , dr tterum componendo A G E ad G E minorem proportionem 
habebit , quam G E ad E H : quare Re£l angulum ex Jumma A G E in H E 
minus erit quadrato ex intermedia G E , vt propojitum fuerat. 


LEMMA III. 


I Jfdem poftis fint A H , 

(efi E H non minoret J ^ , h 2. 

quam G H , njcl H Ai : ‘ T A 1 

Dico reclangulum ex A G 
E in E H mutus ejfe quadrato tx E G , 
guia A G mater ejl quam E G K & G H ntn maior ipfa H E, ergo A G ad 
G E materem proportionem habet , quam G H ad H E , & componendo AGE 
ad E G maitrim proportionem habebit , quam G E ad E H ,dr ideo reQangu- 
Ium ex A G E ut E H matus erit quadrato ex G E. 


L E M 

I Jfdem pofitis fit A H mo- 
tor , fie d E H m mor ea- 
dem M H femtffe totius M 
G : Dico quod fi proportio ip- 
fius AG ad G E fuerit eadem 
rationi G H ad H E , erit 


M A IV. 


A ~E H G 

reCtan- 
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retlangulum fub AG E in E H aquale quadrato ex G E , (jfi fi pro - 
portio tlla maior fuerit , erit quoque retiangulum matus quadrato ; (fif 
fi illa proportio minor fuerit , 2{ecl angulum quadrato mtuus erit. 

Et primo , quia A G ad G E ponitur ut G H ad H E i componendo AGE 
adG E , erit ut G E ad E H j cr reci angulum fub extremis contentum , ni- 
mirum fub A G E in E H , aquale erit quadrato ex intermedia G E . 

Secundo ,fi A G ad G E maiorem proportionem habuerit , quam G H ad H 
E , componendo A G E ad G E maiorem proportionem habebit , quam G E ad 
E H , dr ideo Reci angulum fub A G E m E H maius tnt quadrato ex G E . 
pari ratione fi A G ad G E minorem proportionem habuertt , quam G H ad 
H E , ofiendetur Reci angulum ex A G E in E H minus quadrato G E , 


L E M M A V. 

• 

I ff hyperbola , cuius axis C A , (efi ereclus A F , prxfecla HA, in- 
x tcrcepta G A , diameter L 1 , cuius erectus 1 K , latus C E , (efi 




diameter QP , cuius ercEltts P % , latus C 0 : Die» quod ereSlus P 
7{ ab tpfo er eClo ] K , mei ab A F atque reBangulum fub O G E irts 
G H ab ipfo quadrato G E , mei reti angulum ex O G A in A H ab 
tpfo quadrato G A , mna deficiunt , mei mna aqualia funt , aut mna 
excedunt . 

Et primo ponatur reci angulum fub O G E in E H aquale quadrato E G, er- 
go idtm refl angulum fub O G E m E O ad reti angulum fub E G O in E H , 
Jeh EO ad E H candtm proportionem habet , quam ad quadratum G E ,& 
propttrea E O ad E H tnt ut red angulum fub E G O in E O ad quadratuncj 

EG,- 
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G E , & c imponendo 0 H ad F. H , fiu re& angulum 0 H A ad re ei angulum 
E H A , erit vt rcctangulum fub GE,&G0in0E vna eum quadrato E 
G , /en 'vt quadratum ex 0 6 ' ad quadratum ex G E, cr permutando relfangu- 
lum A H 0 ad quadratum 0 G , erit vt rell angulum E H A ad quadratum G 
I uius ^ vt et&angnlum 0 H A ad quadratum 0 G ,ita cjl quadratum A C ad 
aDcf.tc quadratum P K , & vt rcllangulum E H A ad quadratum ex G E , feu vt 
is. huius, quadratum A C ad quadratum A F , vel ex l K ; quapropter idem quadratum 
A C ad quadratum ex P K , atque ad quadratum ex A F vel l K eandem pro- 
portionem habet , & ideo quadrata ipfa aqualia funt, & eorum latera P K, cr 
jl F , vel 1 K pariter aqualia erunt . 



Eodem modo quando reti angulum fub 0 G E in E H maius eft quadrato G 
E , tunc quidem idem relf angulum , cuius altitudo 0 G E , bafis vero 0 E, ad 
reti angulum , cuius altitudo 0 G E , bafis vero E H , feu 0 E ad E H , mino- 
rem proportionem habebit , quam ad quadratum E G , (jr componendo , atqucj 
permutando , vt prius facium eft , habebit rcllangulum 0 H A ad quadratum 
0 G , ftue quadratum A C ad quadratum P K minorem proportionem , quant-i 
15 . huius, rcllangulum E H A ad quadratum G E , feu quam quadratum A C ad qua- 
dratum A F , vel I K , dr propterea P K maior erit , quam A F , vel l K. 

Quando vero re ll angulum fub E G 0 in E H minus ejl quadrato E G , tunc 
quidem oftendetur eodem progreftu quadratum P K minus ejfe quadrato A E , 
vel l K > quod erat propofitum . 


. Notae in PropoC XXXIII. & XXXIV. 


Der. x. 
huius. 


Q7J 


Veniam ex hypoteft C A minor non ejl medietate ipftus A F , cjl que A H 
ad A G , vt C A , ad A F , ergo A H maior , aut aqualis ejl medietati 
ipfius A G , cir ideo A H maior , aut aqualis ejl refiduo H G , quare 

E H, 
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£ H > atque eius portio A H *«*_» 
minores Junt eadem G H ; ergo re- 
£1 angulum fub EGA in A H ma- 
ius erit ejuadrato A G , atque 1 K 
motor erit quam A P . 

Simili modo , quia tam M H , 
quam E H excedunt ipfam G H , 
erit rell angulum fub M G E tu E 
H maius quadrato A G , atque P 
E maior , quam / K . 




Notae in Propofit. XXXV» 


QZ 


Via ex hjpotefi axis A C minor efi fimi A F , erit A Pt minor medieta- 
te ipjius A G , &ideo A H minor erit H G \fiat igitur M H aqualis 
HG,&pcr M (qua intra futftoni cadet ) ad axim ordinat im applicata 

S ( duca- 


Lem* 

huius. 


Lem.y. 


Lene* 

huius. 

Lem. j. 
huius. 


4 
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ducatur N tl occurrens feti toni in M , & a ,a quibus /ungantur N C , n C ,dr 
eis aquidtfl antes diametri P dr p q extendantur , quarti creti a P A, dr p r, 

Oftendendum efl P JfjubdupUm ejfe ipfius P R , atq\ p R , dr p r aquales efe 
inter fe , dr minima effe eretlorum quarumlibet Diametrorum aufdem fetlio- 
Prop*. "< s ■ Quoniam vt H M ad M G ita eft P Sjtd PR,drpt\ ad pt, erat au- 
huius, tem H M fubdupla ipfius M G , ergo Diameter P Jtffubdupla eft eretli eius P R , 
pariterque p q fubdupla eft tpftus p r,- atque Diametri f^.i^pq aquales 
funt inter [e , eum aque recedant ab axi AC i atque earum commune latus Jit 
C M . Poftea quia tam E H , quam M H maiores non funt eadem H M , vel 
J_ cm , G H , ergo retlangulum fub M G E in E H minus eft quadrato E G , & ex 
huius, lem. j . P R minor eft I K. . 



^ Similiter quia tam E H , quam A H minor eft eadem H M , ergo retlan- 

& C 5 m hui. gulum fub E G A in A H minus eft quadrato A G ,& I K minor erit , quam 
A F . tandem , quia tam V H , quam M H non eft minor eadem G H , ergo re- 
Lc™- 3- tl angulum V G M in M H maius erit quadrato G M , & ideo S Z maior erit, 
5 quam P R,&ftc vlterius: quare P R minimum efl laterum retlorum quarum- 
libet Diametrorum etufdem hyperboles . 

^Addit*" h yP M re ^ um alicuius Diametri referire , quod aqualem 
fit lateri reclo axis-, fed oportet, njt axis tranfuerfus A C minor fit me- 
dietate eius creElt A F . 

ex 35 . hn. Reperiatur Diameter P <£/, qua fubdupla fit eius eretli P R , /it que C M la- 
tus , dr fiat CG adG A,vtM H ad H A, dr ducatur ordtnattm applicatae 
ad axim c d , coniungaturque retia d C , dr extendatur diameter a b paralle- 
la tpfi d C , cuius latus retium Jit z c. Dico a C aquale ejfe A F : quia c G 
Lem 4- ad G A fatla fuit vt M H ,Jiue G H ad H A, ergo retlangulum fub c G A in 
mus. A ^ aquale eft quadrato G A , idccquc eretlum a c aquale erit eretlo A F , 
huius 5 .' quod erat propofitum . 

Dato 
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£><Uo Luere reclo 1 K diametri hyperboles J L reperire latus reclum-o 4 
alterius Diametri , quod aquale fit Uteri reElo 1 K : oportet autem-> , Addit. 
r vt Diameter 1 L cadat inter axim , (gr altam Diametrum , qua ftb- 
dupla fit fui ereBi . 

Referiatur Diameter Jifp , qua fubdufla fit fui eredi P R , etufqne latus a jj.hu. 
fit M C ; ergo ex hypothefi 1 L eadet inter axim A C ,'dr Diametrum P 4Jj 
Cr propter e a terminus E lateris C E cadet tnter A , dr M , igitur referiri po- 
terit V G , qua ad G E eandem proportionem habeat , quam maior M H ad 
minorem H E , dr ut prius , lateris C V ducatur diameter S T , cuius latus 
rectum S Z : dtco S Z aquale efie I K : quia y G ad G E efi , vt M H , feu ' 

G H ad H E , ergo red angulum fub y G E in E H aquale efi quadrato G E , huidst 
ideoque S Z aquale I K ; quod erat propofitum . Lem.s. 

Deducitur ex prima propofitione additarum quod in aliqua hyperbola reperi- 
ri po fiunt trta diametrorum latera reda aqualia inter fe; fi nimirum in hyper- 
bola , cuius axis C A minor fit medietate eius lateris redi , referiantur vtrin- 
que dua diametri b a , quarum latera reda a C aqualia fint ipfi A F ; tunc 
quidem tria illa Utera reda aqualia erunt inter fe : reliqua vero latera reda 
diametrorum cadentium inter A , dr a maiora erunt Utere redo A F > dr U- 
tera reda diametrorum cadentium vitra fundum a ad partes B maiora funt tri- 
latere redo a C , propterea quod magis recedunt ab omnium minimo Utere re- 
do P R. 

Simili modo in eadem hyperbola referiri po fiunt quatuor diametrorum latera 
reda aqualia inter fe , fi nimirum ex fecunda propofitione additarum dato la- 
tere redo l K diametri J L referiatur aquale U tus redum S Z alterius diame- 
tri S T , dr ex altera parte axis ducantur dua alia diametri aque ab axi re- 
mota ac illa , erunt quatuor reda Utera earum aqualia inter fe , dr maiora 
quolibet Utere redo diametri cadentis inter l ,& S ad vtrafque partes axis : 
minora vero erunt quolibet Utere redo diametri cadentis vitra fundum 1 ad 
partes verticis A , vel tnfra f unci a S ad partes a, vt deducitur ex 35 . huius, 

SECTIO SEPTIMA 

Continens Propofit. XXXVIII. XXXIX. 

& XXXX. 

PROPOSITIO XXXVIII. 

I N hyperbole axis inclinatus fi non fuerit minor triente ere Ai 
ipfius , erunt duo latera figurae axis minora , quam duo late- 
ra figura: cuiuslibet inclinatae coniugatarum , quae in eadem fe- . ■ 
Aione confiftunt , & duo latera figura inclinati proximioris axi 
minora funt , quam duo latera figura remotioris inclinati . 

Sf 2 Si 
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Si vero fuerit axis minor parte tertia fui eredi aflignari po- 
terunt ad vtrafquc eius partes duo squales diametri , quarunu 
quslibet pars tertia fit fui eredi , atque duo latera figura: eiuf- 
dem minora funt duobus lateribus figura: cuiuslibet alterius dia- 
metri ad vtrafque eius partes in eadem fedione cadentis : & duo 
latera figura: diametri ei propinquiores minora funt duobus la- 
teribus figura: remotioris . 



In eadem figura fupponatur prius hyperboles axis A C non minor fuo 
credo , erit P Qjnaior' quam AC, & S T maior quam P Qr idcoqufc 
eredus ipfms A C minor erit e redo ipfius P QX 33- ex !•) » & eredus 
ipfius P Qjninor eft eredo ipfius S T ; igitur duoftatera figura; A C mi- 
nora funt, qu&m duo latera figura: P duo latera figura P Qjnino- 
ra , quam duo latera figura: ST. 

PROPOSITIO XXXIX. 


D Einde fit A C minor quam A F , fed non fit minor tertia partej a 
eius r igitur A H non erit minor tertia parte ipfius H C : & pro- 
pterea non eft minor quadrante ipfius A C ; idcoque C A in A H noiu 
eft minus quarta parte quadrati A C ; quare C A in A M quater fura- 
ptum ad C A in A H quater , nempe M A ad A H non habet maiorem 
proportionem , quam quadruplum ipfius A C in A M ad quadratum A 
C . Et ponamus M m atqualem M A , componendo M H , ad H A , 
nempe M H in H A ad quadratum H A non habebit maiorem propor- 
tionem. 
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tionem ] quam C M in M A quater fumptum vna cum quadrato C A > 
nempe quam quadratum C m ad quadratum A C > ideoque M H in H 
A ad quadrarum H A minorem proportionem habet quam quadrarum.. 
C m ad quadratum A C . Et permutando M H in H A ad quadratum^ 
C m , fcu ad quadratum ex fumma ipfarum G M ; & M H , ad quod 
habet eandem proportionem quam quadratum C A ad quadratum lum- 
m» P Q^.& P R ( 17. cx 7.) habebit minorem proportionem , quanL. 
quadratum A H ad quadratum A C.feu quam quadratum A C ad qua- 
dratum fummx ipfarum AC, & A F ; igitur fumma ipfarum A C , & 
A F minor eft quam fumma ipfarum P Qj, & P R . Et quia M H maior 
cft quarta parte fumma: ipfarum M G , & M H ; ergo quadruplum C m 
in MH maius cft quadrato C m , & ponatur V « a:qualis A V ; igitur 
quadruplu V M in C m ad quadruplum M H in C m , fcilicet V M ad 
M H minorem proportionem habebit , quam quadruplum V M in C m 
ad quadratum C m : & componendo V H ad H M , nempe V H in H 
A ad M H in H A minorem proportionem habebit , quam V M in C m 
quater fumptum , vel u m in m C bis fumptum cum quadrato C m ( eo 
quod h m dupla eft ipfius V M qua: omnia fimul ad idem quadratum C 
m minorem proportionem habet , quam quadratum C «. Ergo' V H in 
H A ad quadratum C «, fcilicet quadratum A C ad quadratum fumma: 
Ipfarum ST, & S Z ( 17. ex 7 . ) minorem proportionem habet quam 
M H in H A ad quadratum C m , fcu qnam quadratum A C ad quadra- 
tum fummne ipfarum P Q_, P R ( 1 7. ex 7. ) quapropter P & P R fi- 
mul fumptx minores funt , quam S T , & S Z fimul fumpt.r . 

PROPOSITIO XXXX. 

S it A C minor triente ipfius A F , erit A H minor dimidio 
ipfius H G > & ponatur M H arqualis dimidio H G,&du- 
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camus perpendicularem , & diametrum. Dico , quod P Qje- 

qualis eft trienti ipfius P R. 

Educamus inter P Qj, A C diametrum I L , & 'educamus C B ei at- 
quidiftantcm , & perpendicularem B E , & fecemus E / aqualem E A 
erit fumma ipfarum G E , & E H aqualis C l; cftquc H E minor quam 
M H , quae quarta pars cft ipfius C m ; ergo fumma ipfarum M G , H E 
in M H quater fumptum minus eft quadrato C m : auferatur communi- 
ter M G , H E in M E quater fumptum remanebit quadruplum fumma; 
M G , H E in H E minus quam quadratum C l ( quia M G , H E fimul 
fumpta? , nempe M C vna cum A E in M E quater fumptum squale eft 
quadrato 1 m ; quod cft duplum M E , & aggregatum C E , A E, nem- 
pe C / in / m bis fumptum ) igitur aggregatum M G , & H E in M E 
quater fumptum ad aggregatum M G , H E in H E quater fumptum, nc- 
pc G E ad H E maiorem proportionem habebit , quam ad quadratum l 
C . & componendo M H ad H E , feu M H in H A ad E H m H A 
habebit maiorem proportionem , quam M G , H E in M E quater fum- 
ptum cum quadrato / C ( qua: aqualia funt quadrato C m ) ad quadra- 
tum / C : Sc permutando erit M H in H A ad quadratum C m , nempe 
ad quadratum fumma ipfarum M G , & M H , feu quadratum A C ad 
quadratum fumma? ipfarum P Q^P R ( 17. ex 7. ) maiorem proportio- 
nem habebit , quam E H in H A ad quadratum / C ( quod eft squale 
quadrato fumma? ipfarum G E , E H ) quod erit vt quadratum A C ad 

2 uadratum aggregati ipfarum I L , I K : quapropter A C ad duo latera 
gura? P Qjnaiorem proportionem habet , quam ad duo latera figura: I 
L . Et propterea duo latera figura P Q_ minora funt , quam, duo latera- 
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figura: I L. Simili modo eftcndctur , quod duo latera figurae I L minora 
funt , quam duo latera figurae A C. 

Educamus poftea C X extra Tegmentum A N ; & educamus diametrQ 
S T ei parallelam , & ad axim perpendicularem X V , erit aggregatum^ 
G V, M H in M H quater fumptum maius quam quadratum C m ; & ad- 
damus communiter aggregatum M H , G V in M H quater Tumptum. ; 
oftendeturvt antea , quod duo latera figura: S T maiora Tunt , quam duo 
latera figurae P Q±, 

Oftcndetur quoque in reliquis diametris cadentibus ad vtrafque par- 
tes ipfius P Q in eadem Te&ione , quod duo latera figurae diametri ipfi 
P (^proximioris minora Tunt , quam duo latera figurae remotioris. 


In Se&ionem VII. Propofit: XXXVIII. 
XXXIX. & xxxx. 

L E M M A VI. 


S I reBa linea HG bifariam fella inD producatur 'vtcumque ad A y 
E, tta<vt DH non maior fit quam H E , aiil H A , & 
E D maior fit , quam D A : dico reftangulum fub E DA m H A 
matus ejfe quadrato DA. 


E A. 


J%uia E D maior ad minorem 
D A habet maiorem proportionem, 
quam D H non maior ipfa HA, 
ad H A , ergo componendo EDA 
ad D A maiorem proportionem ha- 
bet, quam D A ad A H, & pro- 
pter e a re8 angulum fub extremis contentum , fet licet fub E D A i» A H , ma- 
ius efl quadrato D A . 


L E M M A VII. 


I lfdem poftis ,fiDH 

non minor fuerit quam EA P , 

H A , rvel H E , fitque w. h g 

H E maior , qudm HA: 
dico reElangulam fub E D 
A in A H minus ejfe quadrato DA, 
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Fiat H M aqualis maiori H D , erit E A differentia minima H A , & in- 
termedia H E minor , quam M A , qua eft differentia maxima M H ,& mi- 
nima H A , & A D maior ejl quam A H , ergo E A ad M A minorem pro- 
fert tonem habet, quam D A ad A H , & permutando E A ad A D habebit mi- 
norem proportionem , quam M A ad A H , & componendo E D ad D- A mmo- 
proportionem habebit , quam M H , fiue D H ad A H , & iterum componendo 
E D A ad D A minorem proportionem habebit , quam eadem D A ad ii H , & 
proplcrea rclfangulum fub E D A in A H minus erit quadrato D A , 

LEMMA VIII. 

c 

I lfilem pojitis fi D H maior fuerit , quam A H fed minor quam E 
H , fuentque proportio E A dei A D eadem proportioni Ai A ad A 
H , dico reBangulum fub E D A in A H aquale ejfe quadrato DA: 
fi uerb proportio illa maior fuerit, uel minor reBangulum f militer qua- 
drato matus , uel minus erit . 

JZuia E ‘A ad A D po- 
nitur vt M A ad A H , M 

componendo E D ad D A, . . ^ 

erit vt M H , /eu D Had ** G 

H A, & iterum componen- ! 

do E D A ad D A , erit vt 

D A ad A H , & propterea reci angulum fub E D A in A H aquale erit qua- 
drato DA. 7 

JVuando vero E A ad A D maiorem proportionem habet , quam M A ad A 
H , tunc bis componendo E D A ad D A maiorem proportionem habebit , quam 
D A ad A H , efr propterea relfangulum fub extremis ; fcilicet fub £ D A 
A H maius erit quadrato intermedia D A : non fecus quando E A ad A D 
minorem peoporttonem habet , quam M A ad 4 H , offendetur rett angulum fub 
E D A tn A H minus quadrato ex DA. 

K 

LEMMA IX. 

• s l i ^ 

I n hyperbola , cuius axis A C , ereBus A F , prxfeBa H A, in- 
tercepta G A , centrum D , diameter l L , eiufque ereBus 1 K , 
& C E ft latus ciufdem , ftque diameter ffP , cuius ereBus P 1{, 
& latus LO: dico quod reBangulum fub 0 D E m E H ab ipfo qua- 
drato D E , atque ZfiP Tfifumma laterum f gura Diametri P ffiab L 
IKfumma laterum f gura 1 L , uel ab ipfa C A F fumma laterum . _ 
figura axis, una dejiciunt , uel una aqualia fiunt , aut una excedunt . 

Et 


V 
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Et primo reClangulum fub O D E in E H aquale fit quadrato D E , ergo 
ad hac duo fpatia aqualia eandem proportionem habebit idem reCtangulum fub 
E D 0 in 0 E , fidi vt reCl angulum fub E D O in O E ad reClangulum fub E 
DO in E H * ita efi O E ad E H , ( propterea quod aquales altitudines ha- 
bent ) , igitur vt O E ad E H , ita efi reClangulum fub E D O in O E ad 
quadratum D E , (fi componendo O H ad E H , fine reClangulum O H A ad 
reClangulum E H A eandem proportione habebit , quam reClangulum fub E D 
O tn O E vna cum quadrato D E , feu quam quadratum D O ad quadratum 
D E > vel potius vt quadratum ex dupla D O ad quadratum ex dupla D E , 
nempe vt quadratum ex G O H ad quadratum ex G E H , quare permutando 
reClangulum O H A ad quadratum ex G O H eandem proportionem habebit , 
quam reClangulum ex E H A ad quadratum ex G E H , feu vt quadratum ex Prop. 16. 
A C ad quadratum ex C A F , vel ex L l K ; fed vt reClangulum A H O ad 
quadratum ex G 0 H , ita efi quadratum ex A C ad quadratum ex R : 111 cn1 " 
quare idem quadratum A C eandem proportionem habet ad quadratum ex <£>_P 
£ , quam ad quadratum ex C A F, vel ex I K L, & propterea quadrata ipfa 
aqualia funt , (fi fumma laterum J%J> R aqualis efi fumma laterum C A F , 
vel f L K. 

Secundo fit rcClangutn fub E D O in E H maius quadrato D E, tunc quidem 
idem reti angulum fub E D O in O E ad reClangulum fub O D E in E H mi- 
norem proportione habebit, quam ad quadratum ex D E , feu O E ad E H mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex D E ; & componendo 
fumpta eadem altitudine H A , quadruplicando pofirema quadrata , (fi permu- 
tando , & ex \6. huius , idem quadratum A C ad quadratum ex JfP R mi- 
norem proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F , vel ex L 1 K , 
dr propterea fumma £fP R maior erit , quam C A F , feu quam L I K. 

T ertio (it reClangulum fub E D O in E H minus quadrato D E , patet quod 
idem reClangulum fub E D O in 0 E ad reClangulum fub E D 0 in E H , feu 
O E ad E H maiorem proportionem habet , quam ad quadratum D E, (fi com- 
ponendo duCtis pnottbus terminis in A H, quadruplicando pofirema quadrata, 

T t permu- 
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permutando vt prius, idem quadratum A C ad quadratum ex Jf? R, maturem 
proportionem habebit , quam ad quadratum ex C A F , feu ex L 1 K , & pro- 

f dcnd/ Umm * ^~ P * min ° r ^ C A * ' VtlL 1 ^ ’ *"* tr<U 


Nota: in Propofit .XXXVIII. XXXIX. 


Q Via axis C A minor non efl triente eiuserelliA F , ejlq- H A ad A G vt C 
ad A F , er qp H A aqualis, aut maior tjl parte tertia ipjius A G;& A 
e 1 H *lis > aut maior erit , quam femijis ipjius H G differentia illa- 
rum , ejlque G H fella bifariam in D , ergo H A aqualis , aut maior erit , 



quam D H , ejlque H F maior quam H A , ergo pariter H E maior ejl,quim 
D H , quare reUangulum fub E D A tn A H maius erit quadrato D A, atque 
Jumma Uterum figur* L I K maior , juam fumma Uterum figura axis C A F 
StmtUter quia H M maior e(l , quam H E, erit quoque HM maior , quam 
T> H, & proplerea ex lemma 6. 4 g.fumma R maior erit, quam fum- 
ma L I K. u J 


Nota: in Propofit. XXXX. 



C A minor tjl triente ip/ius A F , efque H A ad A G vt C A ad A 
ergo. HA minor ejl tertia parte ipjius A G , & minor ftmiffe diffe- 

rentt*. 
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renisa HG ,'<jr ideo H A minor erit , quam H D : ficcari erga poterit H M 
aqualis D H , que maior erit , quem A H , ducaturq\ per M ad axsm ordsnatim 
applicata N M n occurrent feci sons in pandit N n, a quibus tangitur C N[, (jr C 



n , ijfdemqu e aquidi/ antes Meantur dut diametri P & p q , quarum la- 
tera reli* P R , & p f' . Ojlondendum efi P fiffut eredi P X , atque p q fui 
eredi p r fubtrtplam efi , fid duo figar a Utera P P X aqualia effc alterius 
/gura lateribus p q . p r , & tnfuper P P K minima ejfe laterum figura 
cutufiibtt alterius diametri em fidem fid unis, & Utera /gurarum nummis pro- 
ximiora , ejfe minora Utenius /gurarum remotiorum t 

Jiuia H M ad M G tandem proportionem babet quam t Jfiad P X , vel p Prop «. 
q ad p r , eflque H M fnbtnpla ipfius M G ( cum M H fitda /t aqualis H D) bmus - 
ergo P JZjpfikS P R , par iterque p q ipfius p r fiubsripU e/ : & fiunt Uteros 
figura JfiP X aqualia Uter Aut Q p r allerim /gura , cum diametri 4£/ » & 
q p aque recedant ab axi, & habeant latus commune C M. 

£oed veri fiumma laterum /gura £jl X minima /t reliquarum fiummatu 
Uterum /gura cusu/Aet diametri /c pfit udetur . 

£uia AH ,& E H minora fiunt, quam H M ,/ue D H , ergo redan g u l um 
fiub E D A ia A H nuant e/ quadrato D A ,& jumma LIX miser tji fiam- £cm. q. 
maC A P. 

Pariter quia M H aqualia ed H D , & H E minor eadem , ergo ambo non {f™' 7 ' 
erunt maiores eadem D H , ergo red angulum fiub M D E i» E H mtnus erit cln ' 9 ' 
quadrato D E , atque fiumma 2>^P X minor erit , quam L 1 K, 

Rurfius quia V H mator , e/ quam M H , ficu quam D H , erunt illa notu, 6 - 
minores eadem D H , ergo redangulum fiub V D M in H M maius erit qua- cm ' 9 ' 
drato D M , atque fiumma T S Z maior erit , quam fiumma JfiP R. 

In hjperbola reperire diametrum , cuius /gura latera aqualia /nt lateribus PROP.j. 
figura axis : oportet autem vt axis AC minor /t triente eredi eius . Repertas Addit. 
tur diameter P fififiubtripla eredi eius P R , eiufiqut latus /t C M , & /at e "ujus. 
A ad A D , vt M A ad A H , & lateris C e ducatur diameter a b , cuius ere- 
ctus a c . Dico hanc e/e diametrum qua/tam : quia e A ad A D eandem pro- 
portionem habet , quam M A ad A H , erit redangulum fiub e D A in A H 

Tt 2 aquale 
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aquale quadrato D A , & fumma laterum b a C aqualis erit laterum figura 
axis fumma C A F . 



In eadem hjferbola data diametro 1 L referire aliam diametrum ita vt 
eius figura latera aqualia fint lateribus figura data diametri I L : 0 forte t au- 
tem i't 1 L cadat inter axim , & diametrum P S^fubtriflam eius eredi . Sit 
C E latus diametri I L ,& C U , fit latus diametri P J? , & quia fundum 
E cadit inter M , & A , erit H E minor , quam H M , vel D H : fiat V E 
ad E D , vt M E ad E H , ergo red angulum fub V D E in E H aquale erit 
quadrato E E, & ex lemma 9. fumma laterum T S Z aqualis erit fumma la- 
terum L 1 K ; quod erat frofofitum . 

Facile colligitur ex 5. additarum , quod in hjferbola cuius axis [uberi fla fit 
eredi eius afiignari fo fiunt tres fumma laterum figurarum trium Diametrorum 
qua aquales fint inter fe . Ex 4. vero additarum in eadem Hjferbola ajftgnari, 
fofiunt quatuor fumma laterum figurarum quatuor diametrorum , qua aquales ■ 
fint inter fe . 

Deinde fit A C minor , quam A F , fed non fit minor eius triplo , er- 
go A H non erit minor triplo H C , &c. T ex tus mendo fus omnino corrigi 3 . 
debuit , nam ex contextu fequenti deducitur A C non trifla minor , fed minor 
farte tertia fuffoni debere iffius A F . 



SECTIO 
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SECTIO OCTAVA 

Continens Propofit. XXXXIIII. XXXXV. 

& XXXXVI. 

I N hyperbole fi quadratum axis inclinati minus non fuerit di- 
midio quadrati ex differentia ipfius , & fui eredi , vtiquo 
quadratum diametri figurae eius minus eft , quam quadratum., 
diametri figurae cuiufcumque alterius inclinati eiufdem fedionis. 

XXXXVI. Si vero minus fuerit cadent ad vtrafque partes 
eius duae inter fe aequales diametri , quarum vniuscuiuflibet qua- 
dratum aequale eft quadrato exceffus fui eredi , & quadratum, 
diametri figurae ipfius minus eft quam quadratum diametri figu- 
ra: cuiuflibet alterius inclinati ad vtrafque eius partes cadentis : 
& diameter figura: inclinati proximioris illi minor eft quam dia- 
meter figurae inclinati remotioris. 



Iifdem figuris manentibus fupponatur prius A C non minor qulm A Demonft- 
F ; ergo P Qjion erit minor quam P R ( 28. ex 7. ) & duo quadrata A P ro P- 44- 
C , A F nempe diameter figurae A C minor eft quam diameter figurae P 

Qj & 
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Q_> & pariter diameter figurae P Qjpinor cft , quam diameter figura: S 
T . Sit iam A C minor quam A F , & eius quadratum non minus dimi- 
Demcmft. jio quadrati exccffus ipfius A F fuper A C . Et quia A C ad A F ean- 
prop +j. t j em proportionem habet , quam A H ad A G ; ergo duplum quadrati 
A H non eft minus quadrato H G ; ergo M H in H A bis fumptum ma- 
ius eft quadrato H G, & addatur communiter duplum G A in A H fiet 
duplum fummae G A, M H» vel C M in A H maius quam duplum G A 
in A H cum quadrato H G, feu quam quadratum G A cum quadrato A 



H : quare duplum C M in MjA ad duplum C M in A H , feu M A ad 
A H minorem proportionem habet, quam duplum C M in M A ad qua- 
dratum G A vna cum quadrato A H : & componendo habebit M H ad 
H A, feu M H in H A ad quadratum A H minorem proportionem quam 
duplum C M in M A cum duobus quadratis ipfarum G A, & A H( quae 
omnia fimul aequalia funt quadrato M G cum quadrato M H ) ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H : & permutando M H in H A ad qua- 
dratum G M cum quadrato M H f nempe quadratum A C ad duo qua- 
drata laterum figurae P Q J fiue ad quadratum diametri figurae P Q_f 17. 
ex 7. ) minorem proportionem habebit , quam quadratum H A ad qua- 
dratum A G cum quadrato A H , feu quam quadratum A C ad quadra- 
tum diametri figura: eius i igitur quadratum A C ad diametrum figurae 
P Qjninorem proportionem habet , quam ad diametrum figurae A C: & 
ideo diameter figura: P Qjnaior erit diametro figurae A C. Praeterea, 
quia duplum quadrati M H maius eft quadrato H G, ergo V H in M H 
bis maius erit , quam quadratum H G & oftendetur ( quemadmodum., 
diximus 7 quod diameter figurx ST maior fit quam diameter figura: P Q, 

PROP. 
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PROPOSITIO XXXXVI. 

S it poftea quadratum A C minus dimidio quadrati ex differentia ipfa- 
rum C A , & A F ; erit duplum quadrati A H minus quadrato H G 
& ponamus duplum quadrati M H squale quadrato H G : & educamus 
ad axim perpendicularem N M , & iungamus N C ; & ducamus diame- 
trum P Q parallela ipfi N C, erit H M ad M G, vt P Qad P R , & pro- 
3. pterea quadratum P Q_dimidium erit quadrati exceflus ipfius P R ; ergo 
,P Qjeft vna squalium : ponatur infuper inter A , & P diameter I L , & 
conftru&io perficiatur, vt prius . Et quia duplum quadrati M H squala 
eft quadrato H G , erit duplum M H in H E minus quadrato H G , & 
ponatur communiter duplum G E in E H ,■ igitur duplum aggregati M G 
in E H minus eft quadrato G E cum quadrato E H ; Sc oftendetur que- 
madmodum diximus antea , quod quadratum diametri figura? P Q mi- 
nus fit quadrato diametri figura: I L ; & quadratum diametri figura I L 
minus fit quadrato diametri figurc AC. 



Deindi ducatur diameter inclinata ST extra Tegmentum A P,& C X ei 
parallela, & ad axim perpendicularis X V:& quia duplum quadrati M H 
squale eft quadrato H G erit duplum V H in H M maius quadrato H 
G : ponatur communiter duplum G M in M H , fiet duplum aggregati 
V G , M H , in M H maius quadrato M G cum quadrato M H : quare 
duplum aggregati VG.&MHinMVad duplum aggregati V G , & 
M H in M H , nempe M V ad M H minorem proportionem habebit , 
quam duplum aggregati VG.&MHinMVad quadratum G M cum 
quadraro M H : & componendo oftendetur ( quemadmodum antea di- 
£lum eft) quod quadratum A C ad diametrum figura PQjnaiorem pro r 
portionem habeat , quim ad diametrum figura S T. Eadem prorfus co- 
tingent in reliquis omnibus diametris . Quapropter diameter figura P Q 
minor eft diametro figura cuiuslibet diametri ad vtrafque eius panes in 
eadem fedtione exiftente. Quod erat oftendendum. 


6. huius. 
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Fn Sectionem VIII. Propofit. XXXXIIII. 
XXXXV. & XXXXVI. 

L ' E M -;M A. X. . 

«. > . ' ' - i 

S J recta Ime ^ G H bifariam fecla in D addantur fegmenta HA, 
(gfr H E atqye proportio dupli E H ad H G eadem fuerit prapor- 
‘ttoni G H ad H A : dico duplum reclangult ex G A , (gff H E m H 
A aquale ejfe quadratis ex G A , (df ex A H : fi '-vero proportio illa 
maior fuerit , erit quoque rectangulum maius quadratis : fi noero propor- 
tio fuerit minor , redlangulum mmus erit quadratis . 

Primo qui* (i duplum £ H *d H G , eft vt G H ad H A > ergo duplum rt- 
H anguli E H A equule erit quidrtte G H ,& addatur communiter duplum _» 
reffangttli G A H , erit duplum-^ 

recl anguli ex fumma G A, & E H f A 2 , 

in A H aquale duplo reclangult G ** ' H 

A H cum quadrato G H ; his vero ^ A , 2 - 

fpattjs aquantur quadrata exG A, 11 ® 

dr ex AH, ergj duplum reti an- 
guli ex fumma G A , E H m AH aquale erit duobut quadratis ex G A ,& 
ex AH. 

Secundo , quia duplum E H ad H G , maiorem proportionem habet , quam 
G H ad A H , ergo duplum rell anguli E H A maius ejl quadrato G H, & ad- , 
duo communiter duplo recl unguit G A H , erit duplum rellanguli ex G A , E 
H in A H matus duobus quadratis ex G A , dr ex A H . 

Tertio, quta duplum E H ad H G minorem proportionem habet, quam G H 
ad A H , ergo duplum recl anguli E H A minus ejl ouadrato G H , & addito 
duplo rectangjh G A H, erit duplum rcllanguli ex G A , E H in A' H minus 
quadratis ex G A , dr ex A H . 

L E M M A XI. 

S I recl a lineet G H fecttur exterius in A , E , (gr ft eadem G H 
differentia nedum figmentorum G £ ,$r £ H ,fed etiam duo- 
rum fegmentorum G A , (efi A H : dico quod quadrata ex maximo , 
@r exnjno intermediorum fegmentorum , fcilicet ex G E , (gfr ex E H 
aqualia funt quadratis ex 

reliquo intermediorum, (gfi E A D 

ex minimo figmento , fici- 1 K h a 

licet ex G A , ($r ex A 
H evita cum duplo recld- 

guli 
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gult ex fumma extremorum , mei intermediorum in differentiam mini- 
morum fermentorum , fcilicet ex G A cum H E in E A. 

J^uia duplum reti anguli G A H cum duplo rectanguli G A E aquatur duplo 
rcB anguli fub G A in H E, addito c «muniter duplo red anguli H E A erit du- 
plum recl anguli G E H aquale duplo re£l anguli G A H cum duplo r e ll anguli ex 
fumma G A , H E in E A ; & addito communt quadrato G H , erit dupluta-a 
recl anguli G E H cum quadrato G H , fcilicet duo quadrata ex G E , & ex F. 
H , erunt aqualia illis om- 
nibus fpatijs, fcilicet duplo tb h n 

reCl anguli ex fumma G A, , ■ ■ T 

H E in E A cum duplo re- E H G 

il anguli G A H fmul cum 
quadrato ex G H: fed duplo 

rell anguli G A H cum quadrato G H aqualia funt duo quadrata ex G A , 
dr ex A H, ergo duo quadrata ex G E, dr ex E H aqualia erunt quadratis ex 
G A , & ex A H cum duplo reCl anguli e x G A dr H E in E A , quod erat 
ojlcndcndum . 

L E M M A XII. 


I fST kyperbola , cuius axis A C } ereSlus A F, prffefla C G, H A, 
centrum D , atque diameter I L , eiufiue erfftus 1 K , ffp latus 
C E , paritercjue altera diameter QP , cuius erectus P latus 

C O : dico quod duplum retlanguh ex G E cu 0 H in H E d duobus 
quadratis ex G E , fff ex E H ; nec non quadrata £fP , fff P 2f late- 
rum figura diametri Q_P d quadratis ex E I,@rcx 1 K, mei ex C A, 
ex A F , mna deficiunt; , aut mna aqualia funt , mei ama exce- 
dunt . . 



Vu £uia 


Digitized by Google 



3 3 8 Apolloni) Pergad 

£>uia duplum reRanguli tx G E, O H in H E aquale eft quadratis ex G E 
& e x E H , erge idem reR angulum , cuius altitudo G E , & O H , bafts veri 
0 E bis fumptum ad duplum r octanguli , cuius altitudo G E , 0 H , bajis veru 
H E , feu O E ad H E eandem proportionem habet , quam duplum reRanguli 
ex G E , ($• 0 H in O E ad quadrata tx G E , dr ex E H : quare cemponen- 
Lem. u do 0 H ad E H , fcu O H A ad E H A eandem proportionem habebit , quanta 
huius, duo quadrata ex G O , dr ex O H ad duo quadrata ex G E , & ex E H , & 
liuius P trmuu ”do 0 H A ad quadrata ex G 0 ,& ex O H , feu quadratum ex A C 
17 . iui . quadrata ex Jifp ,dr ex P R eandem proportionem habebit , quam reRan- 
lbidcm. gulu E H A ad qnadrata ex G E, dr ex E H , feu eritvt ttuadratum A C ad 
quadrata ex 1 L , dr ex 1 K , vel ad quadrata ex C A CT ex A F : quare^t 
duo quadrata ex JfP ,& ex R P aqualia funt duobus quadratis ex l L ,& 
exi R' , vel ex C A ,& A E. 




Senmdoquia duplam reRanguli ex G E, O Hin H E minus ponitur quadratis 
ex G E, & ex E H figitur idem fpatium fcilictt duplum reR anguli ex G E, dr 
O H in O E ad duplum reRanguli cxGE,&OHinHE , flue O E ad HE 
maiorem proportionem habet , quam duplum reRanguli tx G E,0 H in O E ad 
quadrata ex G E ,& O H,Cr vt prius componendo , ex lemmate it. dr permu- 
tando , ex 17 . huius ; idem quadratum A C ad quadrata ex JfP , dr ex P R 
maiorem proportionem habebit quam ad quadrata ex 1 L , dr ex I K, vel ad 
quadrata , ex C A,dr ex A E : quapropter quadrata ex Jlfp , & ex P R mi- 
nora erunt quadratis ex 1 L , dr ex 1 K , vel quadratis ex C A , & ex A F , 
Tertio quia duplum reRanguli ex G E, O H in H E maius efl fumma qua- 
dratorum ex G E, dr ex E H , igitur, eodem progreffu, habebit quadratum AC 
ad fummam quadratorum ex J^_P ,dr ex P R minorem proportionem , quanta 
ad fummam quadratorum ex 1 L , dr ex l K , vel ex C A , dr ex A F : & 
propter ea fumma priorum quadratorum maior erit fumma poflcr iorum, vt fue- 
rat propofitum. 


Nota 
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Nota: in Propofit.XXXXIV. & XXXXV. 

/™\ Vi* C A maior eft , quam A F , vel fi minor eft quadratum ex C A , 
minor non eft dimidio quadrati ex dt fierent i a C A , <fi A F , eft que H 
A ad A G vt AC ad A F , (fi H A ad G H , vt AC ad differen- 
tiam iffarum A C , A F , ergo quadratum H A ad dimidium quadrati G H 
erit vt quadratum A C ad dimidium quadrati ex differentia iffarum A C, & 
A F , quare quadratum ex H A minor non erit femiffe quadrati H G , ideoq ; 



duplum quadrati A H minor non erit quadrato H G , eftque duplum recl anguli 
E H A , vel M H F. maius duplo quadrati A H , feu maius quadrato H G ; 
propter ea duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H Lem. io. 
ad H A , ideoqnc duplum redi anguli ex GA, HA in AH maius erit quadra- ^ cn1, 
fs ex G A, & ex AH, (fi infuper fumma quadratorum ex I L , (fi ex l K 
maior erit , quam fumma quadratorum ex C A , (fi ex A F . 

Nota: in Propofit. XXXXVI. 


03 


Via quadratum axis C A minus eft femific quadrati ex differentia ipfa- 
rum A C , (fi A F , eftque H A ad A G , vt C A ad A F , atque G H 
eft differentia tpfarum A H , & A G , igitur quadratum ex A H 
V u i minus 
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minas efi fiemifije quadrati G H: fiat tam quadratum ex M H aquale fiemiqua- 
drato ex G H , dr Uteris C M fiant duo diametri , & q p , eorumquc-i 
crella fint P Jt , & p r ; dico duitas diametros aquales ejfie , dr quadratum-* 
ex P JZjcqualc cjje quadrato ex differentia tpfiarum P Jtfij & P R. 



cx 6 hu ■Oli'* vt M H ad G M , ita efi diameter J%_P ad eius ereltum P R , ergo 
' comparando antecedentes ad terminorum differentias , erit M H ad H G , ut 
P Sjtd differentiam ipfiarum P & P R ,& pariter eorundem quadrata _» 
proportionalia erunt , efi que quadratum ex H M aquale /emiquadrato ex 
G H , ergo quadratum ex P dffaqualc erit /emiquadrato ex differentia P 
& P R > & fic quadratum ex p cj aquale erit /emiquadrato ex differentia ip- 
fiarum p q dr p r ; dr fiunt diametri P £/, dr p q aquales , cum aque rece- 
dant ab axi , & habeant latus commune C M . 

Secundo dico quod fiumma quadratorum ex JfiP , dr ex P R minor efi qua- 
libet alia fiumma quadratorum laterum figura alterius diametri . 

Sjtta duplum reilanguli M H E minus efi duplo quadrati M H , fieu fingu- 
lari quadrato ex G H , ergo duplum M H ad H G minorem proportionem ha- 
lem io ^ et ’ 1 Him G H ad H E , ergo duplum reilanguli ex G E , & M H in E H 
huius, minus erit Jumma quadratorum ex G E , dr ex E H dr propterea fiumma qua- 
lem. 12. dratorum ex JfiP ,& ex P R minor erit fiumma quadratorum ex l L , dr ex 
huius, j £ ' 

Tertio , quia duplum reilanguli ex E H A minus efi duplo quadrati M H , 
ficu fingulari quadrato ex G H , ergo duplum E H ad H G minorem proportio- 
L-j- nem habet , quam G H ad H A , ergo duplum reilanguli ex G A, E H in A H 
Lem. h. minus erit fiumma quadratorum ex G A , dr ex A H : quare fiumma quadra- 
huius. torum ex J L , dr ex l K minor erit , quam quadratorum fiumma ex A C , dr 
ex A F . 

Quarto quia duplum reilanguli V H M maius efi duplo quadrati ex M H, 
ficu fingulari quadrato ex G H , ergo duplum V H ad H G matorem proportio- 
L trn , 0 nem habet , quam H G ad H M , dr propterea duplum reilanguli ex G M , dr 
huius V H in M H maius erit fiumma quadratorum ex G M , & ex M H , dr ideo 
Leni. 1 2. fiumma quadratorum ex T S , dr S Z maior erit quadratorum fiumma ex < 4 J_ 
hums r , dr ex P R , dr fic de reliquis : quare fiumma quadratorum ex , dr ex 
P R minima efi omnium , ut fuit propofitum . 

In 
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In hyperbola referire diametrum , cuius figur * duo quadrata laterum p ROp 
aqualia fint quadratis laterum figura axis : oportet autem ut quadra- 5 . Addit. 
tum axis C A minus fit Jemiquadrato ex differentia laterum figura eius 
C A , (gfi A F . 

filuia ex hypothefi quadratum axis A C minus efi femiquadrato ex differen- 
tia laterum figura A C , A F , vt in nota propofit. 46. dictum efi , quadratum 
ex A H minus efi Jemiquadrata ex G H : fiat duplum e H ad H G , ajt G H ^ 
ad H A , & lateris C e ducatur diameter b a , cuius erectus c a , ergo duplum hui u j. 
relt anguli ex fumma G A ,e H in A H aquale efi fumma quadratorum ex G A, I tm. is. 
dr ex A H y dr fumma quadratorum ex a b , & e x a c aqualis erit quadrato- huius ' 
rum fumma ex A C , & ex A F , quod erat ofiendendum . 

In eadem hyperbola diametrum repertre , cuius figura duo 
laterum aqualia fint quadratis laterum figura data diametri 
tet autem •ut 1 L cadat inter axim , (gfr diametrum P cuius qua- 
dratum fubduplum fit quadrati ex differentia P ijj_, (efi ex P fi. 

Sit t E latus diametri I L, & fiat duplum V H ad H G, vt C H ad FI E, 
dr ponatur S T diameter Uteris C V , cuius erellus fit S Z : erit igitur dupli Lejn I0> 
re£l anguli cxGE,&VHinEH aquale quadratis ex G E , & ex E H , dr 
pf opter e a fumma quadratorum ex T S , & ex S Z aqualis erit quadratorums «*• 
fumma ex L I > CT ex I K , quod erat propofitum . UIUS ' 

Deducitur pariter ex 5 . propofit ione additarum in eadem hyperbola tres dia- 
metros reperiri poffe > quarum Uterum fumma quadratorum aquales fint in- 
ter fe. 

Et ex 6. propofitione additarum deducitur , quod quatuor diametrorum eiuf- 
dem hyperbola Uterum fumma quadratorum aquales efie posfunt inter fe . 

^ Et educamus inter A P inclinatam I L : quia quadruplum quadrati M 
H xqualc cft quadrato H G,&c. Suppleri debent ea , qua deficiunt , altoqui 
conftruClio impcrfeCla e fiet : duci igitur debet C B parallela diametro I L , 
qua occurrat fedioni ad pnnCium B , a quo ad axim perpendtcuUris ducatur 
B E fecans axim in E . * 

SECTIO NONA 

Continens Propofit. XXXXI. XXXXVII. 

& XXXXVIII. 

a T N ellipfi duo latera figuras maioris axis tranfuerfi minora funt 
X duobus lateribus figurae cuiuslibet alterius diametri , & duo 
latera figura: diametri axi maiori proximioris minora funt duo- 
bus lateribus figurae diametri remotioris . 

XXXXVII. 


quadratas 
1 L : opor- 


PROP.fi. 

Addit 
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XXXXVII. Si vero duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato ex fumma duorum laterum fure figurae; vtique quadra- 
tum diametri fur figura: minus erit quadrato diametri figura: cu- 
iuflibet alterius diametri eiufdem fe&ionis , & quadratum dia- 
metri figura: proximioris axi minus erit quadrato diametri figu- 
rae remotioris . 

XXXXVIII. Si autem duplum quadrati axis tranfuerfi maius 
fuerit quadrato ex fumma duorum laterum fur figura: , rquidem 
repcrientur ad vtrafque eius partes duae diametri rquales , & cu- 



iuslibet earum quadratum bis fumptum rquale erit quadrato ex 
fumma duorum laterum fur figura: ; & quadratum diametri fur 
figura: minus eft quadrato diametri figura: alterius cuiufcunquo 
diametri exiftentis in eodem quadrante eiufdem fe&ioms ; & 
diameter figura: proximioris minor eft diametro figura: remo- 
tioris . 

PROP. 
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PROPOSITIO XXXXl 

I N ellipfi A B C fit A C axis maior , &yO minor , & fint P 
Q^, & S T duae aliae diametri , fitque A F ere&us ipfius A 
C > & P R eremus ipfius P & O / ipfius y O. Dico quod 
C F minor eft , quam Qjl , 8c QJl , quam TZ, & TZ, 
quam yf. 

Ducantur A N , A X ordinatim applicatae ad diametros P Qj, S T , 

& duie ad axim perpendiculares N M , X V , & intercepti A G, C H. 
b Quia quadratum A ,C ad quadratum y O , nempe A C ad A F eandem- 

proportionem habet , quam C G ad G A , feu ad C H habebit quadra- Defin. i. 
tum C A ad quadratum C F fumm* ipfius C A , ciulquc credi eandem hu ' U5, 
proportionem , quam quadratum C G , nempe C G in A H ad quadra* 
tum G H : & quadratum A C ad quadratum yO eandem proportionem- 
habet, quam G C in C H ad quadratum C H: cftque quadratum y O ad 
quadratum fumm x y f , vt quadra- 
tum C H ad quadratum H G j er- 
go quadratum A C ad quadratum 
7/eft , vt C G in C H minorem 
ad quadratum H G ; fcd quadra- 
tum A C ad quadratum C F ean- 
dem proportionem habet , quam— 

G C in maiorem A H ad quadra- 
tum G H i igitur A C ad C F ma- 
iorem proportionem habet , quam 
ad yf: & propterea C F fumma- 
A C , & crcdti illius minor eft , 
quam y /, qui eft fumma y O , & 
eredti illius . Et quoniam C G in- 
M H, quod minus eft, quam C G 
in A H ad quadratum H G eandem 
proportionem habet , quam qua- 
dratum A C ad quadratum dR 
fummx diametri , & eredti ipfius 
P 1 6. ex 7. ) quare quadratum 
A C ad quadratnm C F maiorem 
proportionem babebit , quam ad 
quadratum Qjt , & propterea C F 
minor erit, quam QJt .Et quoniam 

C G in V H ad quadratum H G eft vt quadratum A C ad quadratum 
T Z ad quam ordinatim applicatur A X fid.ex 7.,) erit C F minor quam 
T Z: cumque C G in H M ad quadratum H G maiorem proportionem- 
habeat, cuam G C in V H ad quadratum idipfuni H G habebit quadra- 
tum 
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tum A C ad quadratum Qjt maiorem proportionem quam ad quadratu 
T Z. Et pariter oftendctur , quod quadratum A C ad quadratum T Z 
maiorem proportionem habet j, quam ad quadratum y fi quapropter C F 
minor elt quam QJt , & Q_R minor , quam T Z , & T Z minor , quam 
j f. Quod erat o (tendendum . 

PROPOSITIO XXXXVII. 

I N eadem figura fi duplum quadrati A C maius non fuerit 
quadrato fumm<e C F. Dico , quod diameter figura: eius 
minor efl diametro figura: QJ 1 R , & diameter figurae QJ 3 R 
minor efl diametro figurae T S Z . 



Quoniam duplum quadrati A C non excedit quadratum fumma: C A 
F ; ergo duplum quadrati C G , nempe G C in A H bis fumptum non_ 
excedit quadratum H G , & propterea C G in H M bis fumptum minus 
eft quadrato H G : tollatur communiter duplum M G in H M remanebit 

duplum 
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duplum H Hin C M minus duobus quadraris cx M H > & cx G M : & 
propterea A MmMC bis furoptum ;ui H.M ia M.C bis iumptuiu ►nes 
pfAMiiiM H habebit maiorem proportionem, quam «duplum: A M 
in NtC ad duo quadrata cx H M , Se ex G M : & comportcndo A H ad 
H M , (eu quadrarum A H ad A H in H M maiorem proportionem ha- 
bebit quam duplufti A M in M C cum duobus quadrans cx H M , & cx 
MG( qua; omnia fimul xqualia (unt duobus quadratis C G , &.H C ) 
ad duo quadrata M H , & M G > igitur quadratum AHadAHinHM 
maiorem proportionem habet, quam duo quadrata C G, & C H ad duo 
quadrata FPM , & G M , & permutando quadratum A H ad duo qua- 
drata C G , & H C , fcilicet quadratum A C ad' quadratum diametri 
figurx eius maiorem proportionem habet*, quam A H an H JV1 - ad duo 
quadrata M G , & M H , (eu quam quackatum A Gad quadratum dia- 
metri figur* P QJ 19 . ex y. ) quapropter diameter figurx P Qjnaibr 
eft diametro figurx A Ga Ducatur poftea diameter S T , & ad eam or- 
dinarim applicata A X , & ad af im * 


perpendicularem X V . Et fiqui- 
deip G M minor eft , quam V H 
cum A G , & C H fint> aquales , 
erunt duo quadrata H M , & M G 
maiora duobus quadratis H V , V 
G : hxc autem maiora (unt quam 
duplum V H in V d : eAgo duplii 
M V in V d ad duplum H V in V 
d , nempe V M ad V H maiorem 
proportionem habet , quam duplii 
M V in V d ad «luo quadrata ex 
* V H , & cx V G.- & componendo 
M Had.H V, fcu M H in H A 
ad V H in HA maiorem propor- 
tionem habebit , quam duplum M 
V in V d cpm duobus quacirartsfx 
y V G, quas omnia fr ,»r 

mul (unt vt duo quadrata \1 H , <3e < 


M G ad duo quadrata \'H , & V 
V ; & permutando M H in HA 



t < • 

..ip oujj i», ' 

ub»!f» hc®' 

.. ... ..„ ... r xiuga hrtmi 

ad duo quadrata H M , & G M , . 

(«u vt quadratum A C ad quadra- J 

tum dianpetri figor* P Qr - 19. er • , ; ;• 

3-) maiojem proportionem habebit, quam V H in H A ad duo quadrata 
V H , 4V G , (eu quam quadratum A C ad quadratum diametri figurx 
S T ( tfl. ex 7 ;/ quare diameter figurx S T maior eft diametro figurx 
P Q^Pollca qtno /Ocft media proportionalis inter A C , & A F erit 
quadrarum AjC-ad quadratum> O, vt A C ad A F, nempe vt C G ad 
C H , fcu vt C G in C H ad quadratum C H , & quadratum y O ad fum- 
mam quadratorum y() ,& O f , 'nempe ad quadratum diametri fux figurx 
cft vt quadratum H C ad quadratum C G cum quadrato H C; quare cx 

Xx . squali- 


* * 


I f 

34 6 Apolloni j Pergaei 

aequalitate quadratum A C ad quadratum Jdiametri figurat y O eandem., 
proportionem habet , quam CG, feu A H in H C ad duo quadrata ip- 
fius C G , atque ipfius C H : igitur A H in H V maiorem ad duo qua- 



drata ex V G minori , & ex V H, feu vt quadratum A C ad quadratum 
diametri figurte S T ( 19. ex 7.; maiorem proportionem habebit , nuam 
A H in H C minorem ad duo quadrata ex G C , & C H maiora , fcili- 
cct vt quadratum A G ad quadratum diametri- figura y O (19. ex' 7. I ; 
igirur quadratum diametri figura; 7O maior eftquam quadratum diametri 
figurat S T. Si verd G M non fuerit minor quam V H; vrique duo qua- 
drata ex G M , & M H non erunt maiora duobus quadratis ex V G , 'Sc 
ex V H : at A H in M H ad duo quadrata ex G M , 3t ex M H , nempe 
quadratum A G ad quadratum diametri figline P habebit maiorem* 
proportionem , quam A H ad H V ad duo quadrata cx V H , & ex V 
G , fcilicet vt quadratum; A G ad qnadratum diametri figunt S T • ioj. 
tur diameter figurarS T maior cft diametro figura; P Q. Eadem prorfiis 
oftendentur, quando puririum V cadit vfua punitum D ad panes A in- 
ter pun$a D , & M . Et hoc erat propofitum. i ' 

■> v.'. - "i,n O ,< , O» r-,:u !'Wn'ntK> m/ux 

. . ■> r • . ' •.tjur..- *■ > i J - 

. PROP. 
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PROPOSITIO 

' *•'' • • r > f - f - . '•,> . 


XXXXVIIL 



; j 

S iriam duplum quadrat i A C maius quadruo C A F , erit duplum* 
quadrati A H maius quadrato G H : ponatur duplum quadrati H M 
«quale quadrato G H : & ducatur ad axim perpendicularis M N > iun- 


» 



gatnrque A N , eiufque diameter P Qjrtendatur i erit H M ad M G , 
vt P Qjid P R ( 7. cx 7. ; ; ergo , & quadratum H M ad quadratum M 
G erit , vt quadrarum P Qjjd quadratum P R , & quadratum H'M ad 
duo quadrata ex H M , & ex M G eandem proportione habebit, quam* 
quadratum P Qjid quadrarum diametri fu* figurae: educatur poftea dia- 
meter I L' inter A , & B , & eredhim illius fit I K ad quam ordinarim* 
dudta fit A B , & ad axim perpendicularis fit B E erit quadratum M H , 
nec non G H in H D Aquale dimidio quadrati H G ; igitur G H ad M 
. " Xx *. Herit 
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H erit vt M H ad H D : & comparando homologorum differentias erit 
MGadMD,vtGHadHM:& propterea duplum G H in M D,fcu 
quadruplum HDinDMell «quale duplo G M in M H : & propterea 
duplum G M in M H maius erit quam duplum G E in M H ; ponatur 
communiter duplum E M in H M cum quadruplo quadrati M D , & fiat 
D d «qualis D M , fiet duplum E d ia M H maius quadrato H M cum 
; : ■ V. ' 

..... . .. 'II •>: 



* * 

quadrato M G ; igitur d E in E M bis fumptum ad duplum E d in M H ’ 
nempe E M ad M H minorem proportionem habebit , quam duplum d 
E in E M ad duo quadrata ex M G , & e* M H : & componendo E H 
ad M H > fcu E H in H A ad M H in H A minorem proportionem habe* 
bit , quam duplum d E in E M vna cum quadratis ex R H , & ex 
M G , quat «qualia lunr duobus quadratis H E, & G E ad duo quadra- 
ta ex M G , & ex H M. Et fic pariter offendetur , quod quadratum H 
A ad H E in H A minorem proportionem habebit , quam duo quadrata 
ex H A , & ex A G ad duo quadrata ex H E , & ox E G. Atque de- 
mqaftrabitur quemadmodum antea diftum.eft , quod quadratum diamc- 
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tri figura.’ P Q minus cft quadrato diametri figurat I L , & quadratum^ 
diametri figura: I L minus cft quadrato diametri figura: A C. Ponatur 
poftea diametri S T,»& 7 O vitra diametrum P QWitquc A X ordinarim 
applicata ad diametrum S T, & V X ad axim perpendicularis fit, often- 
detur ( quemadmodum in procedentibus didtum eft ) quod diameter fi- 
guro P Qjninor fit diametro figura: S T , & diameter figura: S T minor 
fit diametro figuro/ -Q, vbicunque fecet ad axim perpendicularis X V 
ipfam A C. Hfhoc erat oftendendum , 


Iq Se&ionem IX. Propolit. XXXXI. 
t- M XXXXVII. < 3 c XXXX VIII. 

. V .... 


I. E M M A. XIII. 

• ^ • 1 c 


S / reSla linea G H fecetur bifariam in D , ftffnon bifariam in O j 
E , atque fat G a aqualis H E \fi quidem proportio dupli O H 
ad H G eadem fuerit proportioni G H ad H E , erit duplum reclan- 
guh ex differentia ipfarum E H , <7 O in H 0 aquale quadratis ex G 
O , ffr ex O H : fi r vero proportio illa maior fuerit exit reclangulum ma- 
ius quadratis-, & fi eadem proportio fuerit minor , idipfum retlangulum 
quadratu minus erit . 

£t primo qui* duplum 0 H 

t «d H G t/l vt G H *i H E , H q jj o E 

ergo duplum reli anguli OH' . ■ . -t — h ■ C 

£ equtle erit quadrato exG' & D 0 . E 

H auferatur comunitcr du- — — * — — — 'G 

pium reflanguli H O G , quia Q D £ 

H 0 eft communis rtH angulo- H . , — , q 

rum altitudo , remanet dupli "• 

recl anguis ex differentia ipfa- H - . .J , — , g 

rum E H ,G O, feu ex diffe- 
rentia ipfarum G a , & G O 

in H O ,-feu remanet duplum rtff anguli a OH aquale quadrato H G minui 
duplo reHanguh G O H : huic vero differentia aquali* (unt duo quadrata ex 

G O ,dr ex H O , ergo duplum relt anguli a. O H aquale eft fumma quadrato- 
rum ex G 0 , & ex O H . 

Secundo , quia duplum O H ad H G maiorem proportionem habet , quant-t 
G H *d H E , ergo duplum r eft anguli Q H E maius erit quadrato G H ,& 
ablato communiter duplo reUangult G O H erit duplum reti anguli ex differen- 
tia ipfarum E H , & G 0 in H 0 maius , quam fumma quadratorum ex G 0, 
ex H 0<. * 

Tertio 
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4.1 'Tertio fi duplum 0 H ad H (7 minorem proportiohem habuerit , quam G H 
ad H E, eodem progrtffu offendetur , quod duflum reilanguli ex differentiae 
tpfiarum E H,(y G O tn H 0 miniis ejt quadrans ex G O, & ex H O (anoderat 
proptjitum . 

& C»b 1- . 14 i:i i . r . ,-i. 3 «p 

,.T - .i S ? 




I 


L JE M M A XIV. : ; ; ' : 

Ifdem pofitis fit G E minimum fegmehtbrum , dico qiioH duo qua. 
drata ex E H y (efi ex G E -, fiedteet ex maximo (gff minimo fig- 
mentorum aqualia fiunt duobus quadratis tx O H y igf tx G O mter- 
medtjs figmentis runa cum . duplo, roclargult fiub differ entijs minima G 
E a duabus mtetmedijs G O , (gfi H O . 

Fiat H a aqualis C, E , 
ergo O a erit differentia ip fa- 
tum E H , dr GE i' ficati O' 

Eeft differentia tpfarum GO, 
dr G E. Et quia duo quadra- 
ta ex maximo , ($• ex mini- 
mo figmentorum , fitUeet tx 
H E ,& ex E G aqualis fiunt 
duplo quadrati ex G D fe- 
mtfie totius , cu duplo quadrati 
ex E D intermedia fcBtont ; 
eftque duplum quadrati ex E D fimiffi ipfims E a aquale duplo re&anqali E O 
a ex inaqualibus figmentis vna cum duplo quadrati ex intermedia fiCtsone O 
D , ergo duo quadrata ex G E , dr ex E H aqualia fiant his omnibus J potus , 
fiilscet duplo quadrati ex G D , & duplo quadrati ex M D O cum duplo reffan- 
guli E 0 a , fied duo quadrata ex inaqualibus figmentis G O, dr ex O Haqua- 
ha fiunt duplo quadrati ex femiffe tonus G D cum duplo quadrati 'ex Interme- 
dia fieffiom O D , igitur exceffus fitmma quadratorum ex G E , dr ex E H , 
fuprafummam quadratorum ex G 0 , & OH aqualis efi duplo rtHanguli ex E 
O a , quod erat offendendum . ' 

't • , i * * 

\ ‘L.e ' m- ;M';A XV. ’ ' 
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I ff ellypfi, eums axis A C , tre&us A F , diameter ] L y *iufiq-, ereftus 
J K , (gfi latus C E , (efi 'fimi lirer altera diameter QjP , cuius ere- 
fiius P iff, @fi latus C O : dico quod duplum reltanguh ex differentiae 
ipfiarum E H } G O , in H O d duobus quadratis ex G O , (§fi ox 0 

H y atque 
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H , atque aggregatum quadratorum larerum I L , igfi 1 K figura dia- 
metri 1 L ab aggregato quadratorum laterum P fifi, (gfi P Kfg»™ <d~ 
tenus diametri, ama deficiunt, age mna aqualia fiunt , mei mna exce- 
dunt. , *" 



p,// ex d 0 U aquale ejl quadratis ex G 0 , fi ex H O , ergo duplam reci an- 
gui, Aoe ad duplum red anguli d Q H\ feu 0 £ ad H 0 eandem propertith 
nem habet , quam duplum red anguli d ad duo quadrat a, ex G O, fi ofli 
O , & componendo , erit E H adtf 0 , ficu reti angulum k 'H A ad reclangi- Lem. 14. 
Ium O H AVI Ano quadratu ex G k ,fi ei'£ ff ad duo quadrata ex G fi, fi lmius-' 

■m H O , fi permutando redangubon £ H A ad quadratu ex G B ,fi tx •£ huius.* 
H , feu quadratum ex A C ad quadrat * IX l L , & «e I £ , -oeb ad quadratu, ' 
ex A C , dr ox A F eandem proportionem habebit , quam reti angulum 0 H ,4 
* ad quadrata ex G O , fi ex H 0 , vel quadratum A C ai duo quadrata ex P 
fi ex P R , quapropter duO qltadr 4 ta ex I £ , fi ex 1 K , feu ex 4 C\ fi 
A F aqualia erunt duobus quadralis IX P (fi ex P R . 

Secundi fit dapium redanguli A O H minus quadratis ex G 0, dr ex H O . 
duplum redanguli A 0 £ ad duplum redangtfii d ‘O H , feu O F. ad H 0 ha- 
bebit maiorem proportionem , quam duplum redanguli A a E ad duo quadrata 
ex G 0 , & ex H O , fi rurfus componendo cx lem. r./ib. $. (fi ex lem. 14! fi 
permutando , atque ex 1 7. prtpofit. huius habebit idem quadratum A C ad duo 
quadrata ex / L , & ex I £ maiorem proportionem , quam ad duo quadrata ex 
p fi ex P Re quapropter duo quadrata ex 1 L , fi ex I £ minora erunt 
duobus quadratis ex P fi ex P R . ' • 

. Tertio fit red angulum Ajj H mahis duobus quadratis ex G 0 , fi ex FI 0 . 
duplum redanguli ex A O F ad duplum red angui: d 0 H , feu 0 E idHOha- 

. . . 


V* 
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bebit minorem proportionem , quam duplum 'rell anguli 6,0 E ad duo quadrata 
ex 0’ 0 , & ex 0 H j & componendo ex Um. 14. permutando , & cx rj. in- 



ii 


K 


ius , tandem erunt duo quadrata ex t L , & ex 1 K maiora duobus quadratu 
ex p & ex p R. 


S I in ellypfi termini E , O laterum ' * 

C E, C O, diametrorum I L , 

P cadam hinc inde d centro D , fit que 
D O maior quam D E , dic» quod qua- 
drata ex P Q , @jr ex P Humatori funt “ 
quadratis ex 1 L , & tx 1 K. 

■Suta 0 H minor ejl, quam E H,ftd duo , £ 
quadrata ex G O maximo , ei' O H minimo 
figmentorum eiufdem recta linea G ft maio- 
ra funt duobus quadratis fxGE,dr ex E 
H intcrmcdqs fegmentis ; ergo O H ad E H, 
minor ad maiorem feu reti angulum O H A 
ad red angulumJEM A minorem proportionem 
habet , quam maior fumma quadratorum ex 
G O , & ex O ft ad minorem fummam qua- 
dratorum ex G E , dr ex E H , cr per- 
mutando relt angulum O H A ad duo qua- 
drata ex G O dr ex O H , /eu quadratum 
A C^ad duo quadrata ex P & ex P R 
% 0 



minortm 


% 
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minorem proportionem habebit , quam re£l angulum E H A ad duo quadratae 
ex G E >& ex E H , J eu quam quadratum A C ad duo quadrata ex l L , & 17. Imius. 
exi K: igitur duo quadrata ex P & ex\P R matora Juut duobus quadra- 
tis ex I L , & ex I K , quod erat ojlendendum . 


Notae in PropoIIt. XXXXI. 


I N ellypji , cuius axis maior A C , quia re ff angulum A H E ad quadratum 
HC tft ,vt quadratum A C ad quadratum ex L 1 K, vel ad quadratur*^ 
ex C A E , atq; quadratum tx G H ad reli angulum A HM eandem proportio- 



nem habet , quam quadratum ex R ad quadratum A C , igitur ex aquali 
perturbata re (1 angulum A H E maius ad minus r octangulum A H M eandem 
proportionem habet , quam quadratum tx Jtfj’ R ad quadratum ex L 1 K, vel 
ad quadratum ex C A F : ejlque rect angulum A H E maius reFtangulo A H 
M , ergo quadratu ex fumma J%JP R maius eft quadrato ex fumma L I K ,& 
propter e a lineari sima R maior erit , quam sima L I K, vel quam fum- 

Y y ma 
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ex 1 6. 

huius. 

Ibidem. 


Lem. 13. 
huius. 
Lcm. 1 5. 
huius. 
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ma C AT . T undem quit reilangulum A H M td quadratum ex fummt H 
M G eandem proportionem habet , quam quadratum A C td quadratum ex Jff 
P R , ftd quadratum ex H C G ad re (langulam ex A H C eandem proportioni 
habet , quam quadratum ex sima T 0 f ad quadratum A C , ( 10 quod H C e/i 
intercepta comparata diametri T o, eum T 0 /ccet bifariam ad eam ordinatim 
applicatam A C , atque ab eodem pun- 
ito C perpendicularis ad axim duitae 
cadat fuper idem punitum C ) , igitur 
ex aquali perturbata reilangulum A H 
M maius ad minus reilangulum ex A 
H C eandem proportionem habet, quam 
quadratum ex Jumma T 0 f ad qua- 
dratum ex Jumma Jjp R , propte- 
rea Jumma laterum T O t maior erit , 
quam Jumma J%J> R. 



• Nota: in Propofit. XXXXVII. 



I v '“ duplum quadrati A C non eji maius quadrato ex C A F , ergo du- 
plum quadrati ex A H aquale , aut minus erit quadrato ex Jumma G 
« . tjlque duplum rea anguli ex E H A , vel ex E H M minus 
duplo quadrati A H , igitur mmus quoque erit quadrato ex G H , igitur da- 
pium M H ad G H minorem proportionem habet , qubrn G H ad E H , e,*o 
duplum reaanguh ex differentia tpfarum E H G M in M H minus cfl ductus 
quadratis ex G M , & ex H M : quare duo quadrata ex t L,& ex 1 K minora 
erunt duobus quadratis ex J%J> , & ex p R , e!r fic duo quadrata Cx£p,& 
ex P X minora Jnnt duobus quadratis ex T S , & ex S Z. 


Notx 
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Notar in Propofit. XXXXVIIf. 


Q vid ex hypothcfi duplum quadrati A C maius cft quadrato ex C A F , 
ergo duplum quadrati ex A H matus erit quadrato ex H G . Fiat igitur 
v quadratum ex M H aquale femiquadrato G H,dr lateris C M Jiant 


dua diametri Qj , & q p . quarum erecta /int P R,& p r : Dico duplum 
quadrati QP aquale efi quadrato ex fumma laterum J^P R ; Sima J%jp ad 
P R ejl vt H M ad M G , & antecedentes ad terminorum fummas , & torum Ptop. 7. 
quadrata proportionalia erunt ,/ciliccr quadratum £>JP ad quadratum ex J 2 ^P ‘ UJl “' 
R eandem proportionem habebit , quam quadratum ex M H ad quadratum ex 
H G : erat autem quadratum M H fnbduplum quadrati ex H G , igitur qua- 
dratum ex P g^fubduplum efl quadrati ex J£_P R . Eadem ratione quadra- 
tum uqp fubdnplum erit quadrati ex q p r,& diametri J^P, & q p aqua- 
les erunt , cum aque recedant ab axi , & habeant commune latus C M. 

Poftea quia punctum E cadtt inter M , $• A , erit duplum rectanguh M H 
E maius duplo quadrati ex M H , feu maius quadrato G H , & propter ea du- 
plum M H ad HG maiorem proportionem habebit , quam G H ad H E , ergo 
' Y y 2 duplum 
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Lcm. ij. 

Jem. ij. 
huius. 


J 
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Lcm. ij. 
huius. 
Lcm. is. 
huius. 


Lcm- 13. 
huius. 

Lcm. 15. 

huius. 
Lcm 16. 
huius. 
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duplum reUanguli ex differentia ip furum E H , & G M in M H muius erit 
duobus quadratis ex G M , dr ex M H , dr proptereu duo quadrata ex l L,dr 
ex l K fimul fumpta maiora erunt duobus quadratis ex JfP , & ex P R. 



Sinti liter duplum reUanguli E H A maius erit quadrato ex G H , & pro- 
pter e a duplum E H ad H G maiorem proportionem habebit , quam G H ad H 
A , & ideo duplum reUanguli ex differentia ipfarum AH, dr G E in E H 
maius erit duobus quadratis ex G E , dr ex E H : igitur duo quadrata exC A, 
dr A F maiora erunt duobus quadratis ex 1 L , dr ex l K. 

Rurfus quia V H minor ejl, quam M H er st duplum reUanguli l' H M mi- 
nus duplo quadrati M H , feu minus quadrato G H , igitur duplum y H ad 
H G minorem proportionem habet , quam G H ad H M , & propterea duplunut 
reUanguli ex differentia tpfarum M H , dr G V in y H mtnus erit duobus 
quadratis tx G y , dr tx y H , dr propterea duo quadrata ex «£? p , dr ex P 
R minora irum duobus quadratis ex E S , dr ex S Z : fi vero li y maior fue- 
rit quam D M , erunt duo quadrata ex , dr ex P R minora duobus qua- 
dratis 
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dr at is' ex T S , dr X Z : igitur fumma duorum quadratorum ex JigP , & ex 
P R minor eft fumma quadratorum duorum laterum figura cntufiibet alterius 
diametri ciufdem ellipfis . 

In ellipji reperire diametrum , cuius duo ejuadrata laterum figura eius 
.f qualia fint tjuadratis laterum figura axis maioris : oportet autem ait 
ejuadratum axis maioris A C matus fit femujuadrato ex J umma laterum 
C A F figura eius . 

Jgutu ex hypotbefi quadratum axis maioris A C maius efi femiquadrato ex 
fumma C A F , ergo , vt in nota prop. 48. diClum efi , duplum quadrati ex A 
H maius efi quadrato ex H G ; fiat duplum reclanguls c HA aquale quadra- 
to ex G H , cr lateris C e fiat diameter a b cuius creclus a c . Vico hanc effe 
diametrum quafitam . 

.Quoniam duplum redi anguli C H A aquale efi quadrato ex G H , ergo dup- 
lum c H ad H G efi vt G H ad H A , eruq, duplum redi anguli ex differentia j cm 
ipfarum A H , dr G c in c H aquale quadratis exGc,drexcH,dr fium- j e|n _ 
ma quadratorum e x b a , dr e x a c aquahs erit quadratorum fumma ex A C , 
dr ex A F , quod erat offendendum . PROP 

In eadem ellypfi diametrum reperire , cuius duo ejuadrata laterum-) g 
figura eius aejuaha fint ejuadratis laterum figura data diametri 1 L : 
oportet autem ut 1 L cadat inter axim , (efi diametrum P citius 
ejuadratum fubduplum fit cjuadrati ex fumma laterum ffiP fi. 

Sit C £ latus diametri / L , & fiat duplum V H ad H G , vt G H ad H 
£ , dr ponatur S T diamettr lateris C V 1 cuius eredlus fit S Z : erit igitur l*™- 
duplum rcltanguli ex differentia ipfarum E H , & G V tn V H aquale qua - Lcm. 1 ', 5. 
1 Iratis ex G V , dr ex V H , tdeoqne fumma quadratorum ex L 1 , dr huius. 
ex I K aqualis erit quadratorum fumma ex T S , dr S Z , quod propofitum 
fuerat . 

Colligitur fimiliter ex 7. propofit. additarum , quod m 1 na ellypfi tres dia- 
metri repcrtn pofiunt , quarum fumma quadratorum laterum aquales fint inter , 

fe : dr ex 8. propofit. additarum deducitur , quod quatuor diametrorum ciuf- 
dem ellypfis laterum fumma quadratorum aquales poffunt ejfe inter fe , fed 
oportet vt quadratum axis maioris data ellypfis maius fit, quam di mi dium qua- 
drati ex Jnmma laterum figura axts C A F . - 

Duo latera figura axis tranfuerfi minora funt duobus lateribus figura 
exterarum diametrorum , & duo latera figura diametri axi proximioris 
minora funt duobus lateribus figura remotioris, &c. Addidi ea, qua defi- 
cere videbantur in hoc textu . 

Iifdem figuris manentibus cum fuis fignis oftendatur quod duplum., 
quadrati AC.fi non exceffcrit F, quod diameter eft illius figura minor, 
quam diameter figura I L, & diameter figura I L, quam diameter figura 
P Q , Scc. Legendum puto vt in textu apparet . 

Et fic oftendetur quod fi pun&um V inciderit fuper D A , & oftende- 
tur D , & M , &c. Legendum puto , vt in textu videre efi . 


SECTIO 
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SECTIO DECIMA 

Continens Propofit. XXXXIX. XXXXX. 

& XXXXXl 

XXXXXI. T N hyperbola , & ellipfi , fi axis tranfuerlus minor a 
JL fuerit fuo credo , differentia quadratorum duorum 
laterum figura: axis eius maior eft , quam differentia quadrato- 
rum laterum figurat cuiuslibet alterius diametri ei homologa: . Et 
differentia quadratorum laterum figure homologa proximioris 
axi fcmper maior eft in hyperbola , quam differentia quadratorum 
laterum figura: remotioris : at in eilypfi quoufque diameter tran- 
fuerfa aqualis non fiat fuo eredo . 

XXXXX. Et in hyperbola differentia quadrati axis inclinati 
ab eius figura minor erit femidifferentia quadratorum duorunu 
laterum figura fui homologi . 



XXXXIX. Si vero in hyperbole axis inclinatus maior fuerit 
fuo eredo , vtique differentia quadratorum duorum laterum fi- 
gura axis minor erit differentia quadratorum laterum figura al- 
terius 
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terius homologae diametri , atque differentia quadrati axis ab 
eius figura maior erit femidifferentia quadratorum duorum late- 
rum figura fuae homologa: , & minor erit integra differentia eo- 
rundem quadratorum. 

In fc&ione A B N fit axis A C maior in figura prima , & in fecunda 

b minor , fintque I L , P Qjfux aliae diametri , qua: in ellipfi cadanc inter 
axim , & vna xqualium ; ducanturque dux ordinationes AB, AN ad 
diametros I L , P Qj,& duas ad axim perpendiculares B E , N M ; fic* 
que A F erciftus iplius A C, & A G, C H dux interceptx: ponaturque 
C in ellipfi X D xqualis E D , habebit E H ad H A minorem proportio- 
nem in prima hyperbola , & maiorem in reliquis , quam E D ad D A , 
feu quam E X , qux eft iumma in hyperbola , & differentia in ellipfi 
ipfarum E G, & E H ad A C differentiam ipfarum H A , A G ; & qua- 



drarum A C in omnibus figuris ad differentiam quadratorum A C , & 
• A F eandem proportionem habet, quam quadratum A H ad differentiam 
duorum quadratorum A H , & G A : atque E H ad H A minorem pro- 
portionem habet in duabus primis figuris , & maiorem proportionem in 
duabus fecundis , quam E G ad G A, comparando homologorum fum- 
mas , erit EHadHA.vtEH cum E G ad H A cum G A , nempeas- 
gregatum E H , E G in earundetn differentiam ad aggregatum H A , A 
G in earundem differentiam , quod eft xquale differentix duorum qua- 
dratorum E H , E G ; nempe quadratum A C ad differentiam quadrato- 
rum duorum laterum figurx I L minorem proportionem habet ( in prima 
ellipfi ) , & maiorem ( in fecunda ) quam quadratum A H ad aggrega- 
tum H A , A G in earundem differentiam, quod eft xquale differentix 
quadratorum H A , A G , nempe quadratum A C ad differentiam qua- 
dratorum 
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dratorum duorum laterum figura; eius ; igitur quadratum A C ad diffe- 
rentiam quadratorum duorum laterum figura: I L minorem proportionem 
habet , in prima ellipfi , & maiorem in reliquis , quam ad differentiam.- 
quadratorum duorum laterum figura: AC; ergo differentia quadratorum 
duorum laterum figura: A C minor eft in prima ellipfi , & maior in cap- 
teris, quam differentia quadratorum duorum laterum figurae I L. Praete- 
rea M H ad H E minorem proportionem , aut maiorem habet , quam M 
G ad G E : & ponamus in ellipfi Y D xqualcm D M , oftendeturque 



3 uod M H in H A minus fit in prima ellipfi, & maior in exteris , quam 
uarum M G , M H fumma in earum differentiam M Y : & offendetur 
quemadmodum dj&ura eft , quod differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx I L maior eft , quam differentia quadratorum duorum late- 
rum figurx P Q. 

Deinde in hyperbola ponamus I K ere&um ipfius I L erit differentia 
quadratorum duarum I L , I K ( qux eft xqualis K L in fummam L I , I 
K ) maior illa , quam I L in L K , quod eft xquale differentix quadrari 
I L , & eius figurx , nempe differentix quadrati AC , & eius figurx 
( 29. ex 7. ) Sc non eft maior in prima, quam duplum, & in fecunda ma- 
ior duplo , Sc hoc eft propofitum. 


InSc- 
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In Se&ionem X. Propofit. XXXXIX. 
XXXXX. & XXXXXI. 

LEMMA XVI. 

S I rcche line.t A B bt foriam feti* in C 'vtrintjue addantur aquales 
portiones AD, tffp B E , dico rcclangulum fub tota D E , & 
fub intermedia A B aquale ejje differentia quadratorum ex A E , gr 
ex A D. s 

Apponitur F Z> aqualis V> 

A , vel B E : dr qui* F D a- 

qualis cfl B E addita communi F D A B E 

B D , erit F B aqualis D E , 1 ' 1 q 1 * 

(jr ideo reltangulum F B A a- 
quale erit rectanjuto fub D E, 
cr fub A B , fed quadratum _* 

B D aquale cft quadrato D A cum reilangulo F B A , ( eo quod F A fella tft 
bifariam in D , dr ei in direllum additur AB), ergo quadratum D B aquale 
ejl quadrato D A vna cum reilangulo fub D E , Cr fub A.B , & propterea re- 
ltangulum fub D E, dr fub A B contentum aquale ejl differentia quadrati B D, 
fcu A E a quadrato D A , quod erat ojlcndendum . 

LEMMA XVII. 
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I K y (gr latus CE, par iterque diameter P , cuius ereElus P 2f> 
eiufque latus C M , fi fuerit proportio tpfius H M ad M D eadem. _i 
proportioni H E ad D E , uel eadem proportioni H A ad D A , erit 
differentia quadratorum ex lateribus IffP , (efex P fffigurx diametri 
P aqualis differentia quadratorum ex lateribus figura diametri I L, uel 
AC : fi Tierb proportio illa minor fuerit erit prior differentia quadrato- 
rum maior reliqua, (fip fi illa proportio maior fuerit , erit prima quadra- 
torum differentia minor reliqua , 


i 



1 i 


, Fiat D X aqualis D E , & D 1 aqualis D M ,& primo quia H M ad M D 
tft vt H E ad D E , permutando M H ad HE erit vt DM ad D E ,ftu vt dupli 
M 7 ad duplum £ X, & fumptis altitudinibus H A, & G H erit re B angulum 
H H A ad rctt angulum E H A vt rell angulum fub 7 M , & G H ad rcclan- 
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gulam fab E X , dr G H , dr permutando redi angulum M H A ad relt angulum 
fnb T M , & G H , fcu ad differentiam quadratorum ex H M , Cr ex M G 
eandem proportionem habebit , quam reil angulum E H A ad reclangulnm fui 
E X , & fub G H , feu ad differentiam quadratorum ex H E , & ex E G : ejl 
•vero quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P > dr ex P R ,-jt 
reti angulum M H A ad differentiam quadratorum ex H M , dr ex M G , pa- 
riterque idem quadratum A C ad differentia quadratorum ex I L > dr ex I K 
ejl , vt rettangulum E H A ad differentiam quadratorum ex H E , dr ex E 
G , igitur idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P dr ex 
P R eandem proportionem habet , quam ad differentiam quadratorum ex / L , 
dr ex I K , & propter ea differentia quadratorum ex £ffP ,& ex P R aqualis 
tjl quadratorum differentia ex I L , dr ex I K , Jiue aqualis ejl qttadratorum-j 
differentia ex A C , dr ex A F . 



Ree undo H M ad M V minorem proportionem habeat, quam HEadDE , 
•vt prius permutando habebit H M ad H E minorem proportionem , quam D M 
ad D E , feu quam duplum M T ad duplum E X , & fumptis communibus al- 
titudinibus H A ad G H , dr permutando ex lem. 1 6. dr propojit, 20. huius , 
idem quadratum A C ad differentiam quadratorum ex P Cr ex P R mino- 
rem proportionem habebit , quam ad differentiam quadratorum ex 1 L , dr ex 
I K, quapropter differentia quadratorum ex P Jf, & ex P R maior erit , quam 
difflrentia quadratorum ex l L , dr ex I K,feu maior , quam differentia qua- 
dratorum ex A C , dr ex A F . 


Lcm- 16. 
huius. 

Ibidem. 

Prop. 20. 
huius. 
Ibidem. 


Zz 1 


T ertio 
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T ertio habent H M ad M D maiorem proportionem quisn H E ad D E ; ut 
prini permutando , fumptis communibus altusodimbus H A , & G\H,& denae 
permutando ex lem. 16 . & prop. 20 . huius , /equitur quod /dem quadratum** 


a 



ex A C ad differentiam quadratorum ex P & ex P R maiorem proportio- 
nem habet , quam ad differentiam quadra orurn ex I L, & ex I K , quare dif- 
ferentia quadratorum ex P dr ex P Jt minor erit , quam differentia qua- 
dratorum ex 1 L , 6~ ex I A' , fiue minor , quam diff rsntia quadratorum ex 
AC, c? ex A E , qua erant otlcndcnda . 


L E M M A XVIII. 

V « 

, 

"H" 'N ellipjt fi diameter a b Ltfariam fecuerit retiam lineam A 0 ter- 
j|. mnun axium c<mmnqentc>n , erit a b xquahs fuo ereclo a c . 

Jsfpja axis A C bifariam elittidttur in centro D at axi 0 D perpendiculari 
ad axmt A C , que eduettur a- termino O ipj/us yt 0 ordwatim applicata ad 
diametrum a b , habebit d. tntettr ab ad eius erectu a c eandem proportionem 
a.; ‘alitatis quam habet H D ad D G , igitur diameter a b aqualis e/l eius la- 
teri recto a c , quod cras propofium. 


Noti' 
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Nota: in Propofit. XXXXIX. 


Q2 


Via in hyperbtla axis A C maior ponitur eretto eius A F , cfique A H 
ad H C ut A C ad A F, ergo pra/efta A H maior portio ejl totius C A, 


& i deo punctum H cadst inter C , & D , & punitum E cadit inter 
M , (f D , igitur eadem H D ad maiorem D M habebit minorem proportio - 
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Lem. J7. 
huius. 


Prop. 10 
huius. 

Leni. 
16- huius. 


es Def. 3 
huius. 



nem , quam ad minorem D E , dr componendo H M ad M D minorem propor- 
tionem habebit , quam H E ad E D, & > deo differentia quadratorum ex P 4 J, 
dr ex P R maior erit , quam differentia quadratorum ex 1 L > & ex l K , feu 
maior quam differentia quadratorum ex A C , dr ex A E . 

Rurfus quia reBangulum C A F maius efl quadrato A F , ( propterea quod 
reBangulum illud medium proportionale ejl inter maius quadratum ex A C,& 
quadratum minus ex A F ) , ergo differentia quadrati A C a reBangulo C A 
E , fcihcet differentia fpatiorum maximi , dr intermedij , minor erit , quanta 
differentia inter quadratum maximum A C , dr minimum A F > fed differen- 
tia quadratorum ex A C , dr ex A F minor oftenfa eft , quam differentia qua- 
dratorum ex / L , & ex 1 K , ergo multo magis differentia quadrati A C a re- 
{l angulo C A F minor erit , quam differentia quadratorum ex 1 L, & ex I E. 

Tandem quia quadratum A C ad femidifferentiam quadratorum ex I L, & 
ex 1 K eandem proportionem habet , quam reBangulum E F! A ad femifferen- 
tiam quadratorum ex E H , dr ex E G , vel ad femiffem rcBanguli ex E X in 
G H , vel potius ad reBangulum fub E D , dr fub G H ; fed quadrati A C a 
reBangulo C A F differentia ai quadratum ipfum A C , feu differentia AC, 
dr A F ad A C eandem proportionem habet , quam H G ad H A , feu qttanL-t 
reBangulum E H G ad reBadgulnm E H A , igitur ex aquali differentia qua- 
drati A C it reBangulo C A F ad femidifferentiam quadratorum ex I L,& ex 
I K tandem proportionem b tbebit , quam rcBangelu E H G ad rcBangulum fub 
E 0,dr G H,ejlq pnniureBangulu reliquo reBangulo aque alto matus , cum eius 
btffs E H maior jit , quam E D , igttur differentia quadrati A C it rcB angulo 
C A F maior erit , quam femidifferentia quadratorum ex I L , & ex I K . 

Notae 
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Notx in Propofit. XXXXX. 

S t hyperbole axis A C minar fuerit eius ertdo A F , quia H M maior eft , 
quam H E fundum H cadit inter D , & A , ergo H M ad H D ma- 



iorem proportionem habebit , quam H E ad eandem H D, & comparando ante- 
cedentes ad terminorum fummas H M ad M D maiorem proportionem habebit , 
quam H E ad E D , quare differentia quadratorum ex P & ex P R minor 
erit , quam differentia quadratorum ex 1 L , & ex I K , feu minor quam dif- 
ferentia quadratorum ex A C , dr ex A F. 

Pofica, quia vt in precedenti nota didi ejl , differentia quadrati A C a red an- 
gulo C A F ad femidi ferentia quadrator u ex 1 L,& ex I K eandem proportione 
habet , quam red angulum E H G ad red angulum fub E D , dr fub G H , eff- 
que illud rcdangulum minus redangulo ijlo aque alto , ( eum illius bafis E H 
minor fit , quam E D) , igitur differentia quadrati A C k redangulo C A F 
minor cfi , quam femidijfcrentia quadratorum ex l L , & ex l E . 


Lcm. 17. 
huius. 


Notx in Propofit. XXXXXI. 


I N qualibet ellypfi (it diameter a b aqualis eius eretfo a c , eius latus erit C cx Lcm. 
D , & dianietri I L > & P jadant inter A C , & ab, carum laterum l8 ’ 1UiUS * 

c E,& 
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PROP.p. 

Addit. 


Lem. 17. 
huius. 


PROP. 

10. 

Avldit. 
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C . F ',' C M ’ ltrm ‘ n ‘ E , & M cudent inter D , (fi A , (fi M cadat inter 
l- O' D , propterea M H ad M D maiorem proportionem habebit , quarn H E 



ad ET», igitur di ferent ia quadratorum laterum figura P gjninor trit di fe- 
rentia quadratorum laterum figura l L , vel figura AC . "" 

Jn ellypfi referire diametrum , 
cuius differentia quadratorum la- 
terum figura eius aqualis fit diffe- 
rentia quadratorum Uterum figura 
axis maioris A C . 

Sceetur H D in e , vt H c ad e D 
eandem proportionem habeat , quam-a 
H A ad A D , (fi ex punclo C educa- 
tur adaxim per pendi cularis c h occur- 
rens feci toni m h , (fi coniungatur a 
h > quarn bifariam jecet diameter f d, 
cuius erctlus d g ; dico diametrunur 
f d cfie quafitam . ,%uia H c ad e D 
tandem proportionem habet , quam H 
A ad A D, ergo differentia quadrato- 
rum ex f d , O" ex d g aqualis efi dif- 
ferentia quadratorum ex A C , (fi ex 
A F , quod erat propofitum . 

In ellypfi referire diametrum , 
cuius differentia quadratorum late- 
rum eius figura aqualis fit diffe- 
rentia quadratorum laterum figura 
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dat.e diametri I L : oportet autem mt data diameter cadat inter axirrt 
maiorem AC 5 (dff diametrum a b aqualem fuo ereFto a c . 

Sil C E latus diametri I £ , dr dividatur H D in V , ut habeat H V ad V 
D eandem proportionem , quam H E habet ad E D, (fi duci a vt prius ad axim 
perpendiculari V X occurrens feClntoi in X , (fi coniunila A X y quam bifa- 
riam fecet diameter T S , cuius er citus S Z ; dico hanc e/Jc quafitam . Suo- Leia. ti- 
niam H V ad V D eandem proportionem habet , quam H E ad E D , igitur huius. 
differentia quadratorum ex T S,& ex S Z aqualis efl differentia quadratorum 
ex l L , & ex I K , quod propojitum fuerat. 
t Deducitur ex g. propofittone additarum , atque ex prope Iit. 5 f . huius , quod 
in ellypfi exceffus quadrati cuiujlibet diametri tranfuerfa fupra quadratum ere- 
cti eius Juccejfiue dctrcfcit ab axi maiori A C ufque ad diametrum a b aqua- 
' /em fuo cretio , atque ab hac diametro dcfctlus quadrati cuiujlibet tranfuerfa 
diametri a quadrato eredi eius fucceffme augetur , quouf que perveniatur ad dia- 
metrum f d , cuius differentia quadratorum figura eius aqualis fit differentia ci Prop. 
quadratorum figura axis maioris A C,efi ultra diametrum f d differentia pra- 5 a huius. 
dicla femper magis augentur quoufque perveniatur ad axim minorem 1 0 cuius 
differentia quadratorum figura e tus maxima eft omnium differentiarum inter 
quadrata laterum figura cuiujlibet diametri tiufdcm ellypfis, 

* Confiat quoque ex g. propofittone additarum , quod m elljpfi tres diametri 
reperiri po fiunt , quarum differentia quadratorum figurarum laterum earum-a 
aquales fint inter fe . 

Et ex 10. additarum reperiri poffunt quatuer diametri , quarum differentia 
quadrat orum laterum figurarum earum aquales fint inter fit : in hyperbole ueris 
hoc non contingit , nam ab axi differentia quadratorum Uterum figura cuiufii- ” hams 
bet diametri fuccefiiue augentur , fi axis mator fuerit fuo trello , at fi minor pfop. 
fuerit pr adiit x differentia quadratorum fuccejfiue diminuuntur . 50. huius- 

j Differentia (8. iq.) duorum quadratorum duorum laterum figurat axis 
maior eft in hyperbola (;>.),& ellypfi , quam differentia quadratorum 
duorum laterum figura: homologi diametri fefiionis' , & differentia ho- 
mologi proximioris axi maior eft differentia homologi remotioris : hoc 
autem h axis in hyperbola minor fuerit fuo erc&o ( 49. ) ; fi vero fuerit 
maior oppofitum proaunciandum eft f 50. ) , 3 c differentia quadrati axis 
• inclinati , & figura: eius minor eft femidifferentia quadratorum duorum 
lateru figura: fui homologi, fi axis inclinatus 'minor eft fuo ere do ( 49 . ) 
fi vero fuerit maior exceffus axis maior erit dimidio exceffus quadrato- 
rum dirorum laterum figurfc homologi , & minor quam tota , &c. Legen- 

. dum puto : in qualibet elljpfi \ (fic, ut' in textu apparet. , 

k» Et fit P Qjn ellypfi vna ,& educamus A B,AN, &c. 

. ' Repleui lacunam , ut i» textu uidere efi : 

Ergo E H ad H A minor eft quam E D ad,D A , nempe E X exceffus, 

E G , E H ad A C cxccffum H A , A G , & quadratum A G in omni* 

. bus figuris ad differentiam duorum quadratorum A G, A F , vt quadra- ' 
tum A H ad differentiam duorum quadratoru A G , & E H ad H A mi- 
nor in duabus primis , & maior in duabus fecundis, quam E G ad G A, 

. & iungamus ergo E H ad H A , riempe E H ad HA, quam aggrega- 

• . Aaa tum 
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tum E H,E G in fuum cxceflum ad aggregatum H A , E G in fuum ex- 
ceflum aequalis exceffui duorum quadratorum E H , E G , nempe qua- 
dratum A C ad exceflum quadratorum duorum laterum figurae I L mi- 
nor in prima ellypfi , & maior in fecunda» quam quadratum A H ad ag- 
gregatum H A , A G in eorum cxcclTu aequalis , dcc, Hat omnia corrigi 
debui fle nem* negabit , atque hinc manifcjlut» ejl non pauca in textu arabteo 
defiderari , cum propofitio j i . vera non Jit abfque determinationibus Jiipenut 
txpofitis . 

• m 

SECTIO vndecima; 

> ’ 

Continens Propofit. XXXII. & XXXI. 
Apollonij r 


j 9 

I N ellypfi , & feAionibus coniugatis parallelogramtn um fuh a 
axibus contentum aequale eft parallelogrammo a quibufcun- 
que duabus coniugatis diametris comprehenfoj fi eorum anguli 
aequales fuerint angulis ad centrum contentis i coniugatis dia- 


metris . 

Sint duo axes A B , C D in cllipfi A C 
B D , fiuc in fedtionibus coniugatis A , B, 
C , D , & fint F G , I H alis duae coniu- 
gatar diametri , & ducantur per punfta F, 
1 , G , H , lineae tangentes conileCliones , 
quae fibi mutuo occurrant ad punita K.L, 
M , N : & producatur A B ex vtraquo 
parte vfque ad tangentes , cafquc fecet in 
O , P , & fit centrum E. Dico quod A 
B in C D aequale eft fpatio paraltclogram- 
moM K; fit itaque F R perpendicularis 
ad A B ; & ponamus S R mediam propor- 
tionalem inter O R , R E . 

Et quia quadratum A E ad quadratum 
EC eandem proportionem habet , quam 
OR in R E > nempe quam quadratum S 
R ad quadratum F R ( 37. ex 1. ) erit A E 
ad E C nempe quadratum A E ad A E in 
E C , vt S R ad F R , nempe S R in O E 
ad F R in O E , & permutando erit qua- 
dratum AE, nempe R E in O Ef)c>. ex 1.) 
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C ad S R in O E , vt A E in E C ad F R ia O E , & quadratum O F 
ad quadratum E H , nempe triangulum F. O F ad triangulum EHPfjij, 
ex a. ) propter fimilitudinem duorum triangulorum eft , vt O R ad R E 



( 4. ex 7. ) , & fpatium parallclogrammum E K medium proporrionalo 
eft inter duplum trianguli E 0 F, & duplum trianguli E H P; & S R me- 
dia proportionalis eft inter O R , & R E , erit duplum trianguli EOF 
ad parallclogrammum E K . vt S R ad R E; nempe S R in O E ad R E, 
in O E , qux oftendetur efte , vt F R in O E , quod eft arqualc duplo 
trianguli O F E ad A E in E C i ergo parallelogrammum E K atqualej 
eft ipfi E A in E C , & propterea quadruplum illius fpatij , quod eft pa- 
rallelogrammum M K xqualc eft ipli B A in C D . Et hoc erat propo- 
fltum . 

* Hic eft finis libri feptimi Apolloni) , quemadmodum illum di- 
fpofui , & puto me pratucniflc in hoc quolcunquc alios , illumquc repo -rafhrtflis 
lui in Bibliotheca Demini Noftri' Regis Glorioiillimi , Bencficentiflimi, uiriibu*s 
Vidoriofi ; Deus vmbram illius conferuet fiipcr omnes famulos eius , & 
greges, & ad finem perducat omnia illius defideria , & cogitationes , 

& labor famuli cius fit iuxta cius beneplacitum & Laus Deo Domino mon /»- 
frculorum , & orationes eius fintfupcr Maumethum, ciufque fcquaces. 

Explicit anno DXIII. feribente Mahamudo filio Mafudi Medici Scira- 
zeni decima die di Alkade Anno DCCCXXV. 


A a a i Nota: 
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. ^ t I*. 

■ . < ■;*.»* : 

Nota: in Propofit. XXXI. & XXXII. 


P Lanum axium coniugatarum in cllipfi ,'&c. ldeft in fetlionibus conia- ^ 
gulis , dr i n ellipji retlangulum fub axibus ceningatis contentum aquale^ 
cjl par alie logrammo fub diametris coniugatis in angulo aquali , ei qui ad cen- 
trum a diametris continetur . In textu arabico repetitur numerus 9. m illa-j 
propofitione , qua clltpftm conjiderat , fed mendo/e , vt arbitror debet potius 
cenferi propofit. 32. 

Et quia quadratum A E ad qua- 
dratum E C eft , vt O R in R E , 
nempe quadratum S R ad quadra- 
tum E R , &c. Junoniam axts rctlus 
D C medius proportionalis eft inter a- 
xim tranfuerfum A B , eiufque latus 
retium , quadratum A B ad quadra- 
tum D C , vel eorundem quadrantes , 
fcilicet quadratum fcmiaxts A E ad 
quadratum femiaxis E C eandem pro- 
portionem habebit , quam axis tran- 
fuerfus A B ad eius latus retium , fed 
rc ^‘ w P H inm E R O ad quadratum F R 
eandem proportionem habet , quam axis 
tranfuerfus A B ad eius latus rectum , 
atque quadratum S R aquale eft reti an- 
gulo E R O ( eo quod S R fati a fuit me- 
dia proportionalis inter E R , & R O ) 
erit quadratum S R ad quadratum F 
R , vt latus tranfuerfum A B ad eius 
latus retium ; quare quadratum A E 
ad quadratum E C eandem proportio- 
nem habebit , quam quadratum S R ad 
quadratum F R : (f A E ad E C ean- 
dem proportionem habebit , quam S R ad F R : & fumptis altitudinibus A E , 
Ibidem. & O E erit quadratum A E , feu ei aquale retlangulum R E O ad rctlangn- 
lum A E C , vt retlangulum fub SR ,& fub O E ad retlangulum fub F R , 

& fubo E , & permutando retlangulum R E O ad retlangulum fub S R , & 
fub O E , feu vt R E ad S R eandem proportionem habebit , quam reti angu- 
lum A E C ad retlangulum fub F R fub 0 E : & inuer tendo retlangulum 
fub F R, & fub O E ad retlangulum A E C eandem proportionem habet quam 
S R ad R E . 

Et 


K 
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C Et quadratum F O ad quadratum E H , nempe triangulum E F O ad 
triangulum E H P , &c. G F , / H funt dimetri coniugau , quibus 

aqtudijlant contingentes F 0 ,& L H erunt triangula E O F ,& E H P ftmi- 
li 4 , quorum Utera homologa 0 F , & E H i & ideo triangulum E O F ai 



triangulum E H P eandem proportionum' 'habebit , quam quadratum O F ad 
quadratum E H : eftquc O R ad R E , vi quadratum 0 F ad quadratum F. H , 
igitur triangulum E O F ad triangulum E H P eandem proportionem habebit , 
quim O E ad R E. Ducatur pojlea reda linea E K , erit triangulam E F K 
medium proportionale inter duo f milia triangula EOF,&EHP(eo quod 
triangulum E O F ad triangulum E F K xque altum eandem proportionem ha- 
bet quam 0 F ad F K , feu ad latus E H ei homologum ) pofita autem fuit S 
E media proportionalis inter O E , & E E i ergo triangulum E O F ad trian- 
gulum E F K e/l vt S E ad R F : ejlque parallelogrammum E K aquale duplo 
trianguli E F E i ergo duplum trianguli E O F ad parallelogrammum E K ean- 
dem proportionem habet , quam S R ad R E; Et quia red angulum fub O E , 
(j fub perpendiculari R F aquale ejl duplo trianguli EOF (cum habeant ba(im 
O E communem , c!r eandem altitudinem perpendicularis R F ) i igitur recl an- 
gulum fub O E , & fub R F ad parallelogrammum E E eandem proportionem 
habebit , quam S R ad R E : fed prius red angulum fub 0 E , & fub R F ad 
red angulum A E C eandem proportionem batebat , quam SE ad R E : ergo 
idem re£f angulum fub O E , CE fub R F ad parallelogrammum E K eandeiu-a 
proportionem habet , quam ad recl angulum A E C; (f propterca parallelogram- 


$ 
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nturn E K aquale efl rettangulo A E C ; cr eorum quadrupla eruat aqualia , ■ , 
fcilicet par allelogr amrnum M E aquale erit reti angulo fub B 4 ,t& jub D G 
lomprabenfo . Jiuod erat propofitum . . 


LIBRI SEPTIMI FINIS. 
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IO: ALFONSI BORELLI 


Praefatio ad Lccforem . 

*•. 

1 pulchrum illud Epicharmi effatum tenes ( amice 
LeElor ) neruos , atque artus effe fapientia non 
temere , ac imprudenter credere , non adeii faci- 
lis effe debes , mt Archimedis nomen lemmata-» 
hac pretiofora effi ciens tibi impofiuram , aut fu- 
cum facere patiaris , atque alterius contemptifi- 
fimi autloris opufculum immerito tanto Tnro tri- 
buas ; (cfi f quidem maiores nofiri . equum tudi- 
cium dixere , ut fine inuidia culpa plectatur , non ita morofus , ac dif- 
ficilis effe debes , 'zit fua ei denegare njelis leui quacumque fufipicione —» , 
qua facile excuti pofsit ; njerum ab omni praiudicto liberum te cupio 3 
(fiy memorem illius adagij : "Ne quid nimis . T ibi igitur fic affecto no- 
tionem huius controuerfta omnino relinquo , quod 'Vt libere , ffr rite exe- 
qui '-valeas , fedato animo nullum meum iudicium interponens , afferam 
primo rationes , quibus perfuaderi quis poffet hoc opufculum imuria 
Archimedi tributum fuiffe , (efi mox comecturas recenfebo , qua eiufdem 
Archimedis tdtpfum opus effe forte non inaniter probant ; ficque penfitatis, 
(jf compofitis njtnnque rationum ponderibus fententiam libere pronuncies 
tuam per me luet . . <-• 

Et primo awmaduerfione dignum e fi in Collecl. Mathemat. Pappi 
Alexand. frequentfsime commemorari ea , qua Archimedes confcripjit, 
praapuc hb. 5 . lib. 8 . De Spiralibus , de Solidis Polyedris , de Cir- 
culi Menfura , de Sphtera , igfi Cylindro , (efi multoties citantur , ffg 
tranfcribuntur Archimedea propofitiones , neque mfpiam huius Opufcuh 
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( apud Arabes hactenus Utentis ) mentio n Ala jit . Neque Ptol. in Ma~ 
gna Conjbr. hb. 2. tribuit Archimedi prop. 5. cap. 9. ibi relatam , cum 
tamen j oleat ejfe adeo gratus , net lib. 6 . cap. 7. propofttionem ab Ar- 
chimede fumpfijfe fateatur . "Neque ipfemet Archimedes huius Opufculi 
•unquam meminit , qui altoqui r vahic prolixe enumerat rccenfetea , 

qua m proprqs libris continentur , (ej 4 demonjhantur . lnexcufabiles infu~ 
per errores , atque alluciuationes , qua in hitinfmodi propofitiombus repe- 
rmntur , tmmo puerilia alia Opufcula, qua citantur <vt Archimedis , fa- 
tis aperte •videntur ojhndere nunquam diuinum illud ingenium buiufmodi 
minutias jomniaffe ; cum , •ut Carpus Antiochenfis ait , referente Pappo , 
qua pracipua funt in Geometria , breuiter quidem, fed diligenter conjcn- 
pferit Archimedes . Tandem pracipua propofitwnes huius Opufculi ftmiles 
funt cis, qua recenfentur quuiem , (ef demonjhantur hb. 4. Collecl. Ma- 
them. Pappi Alex. , eafque Archimedis ejfe non ajferit ; tmmo in quibuf- 
dam libris antiquis circumferri affirmat . 

Quod •vero dicta rationes tanti roboris , ac efficacia non fnt , ait pe- 
nitus eumcant huinfmodi Opujculum ab aliquo alio tributum Archimedi 
juijje , ex modo dicendis patebit . Et primo optime norunt , qui in Pappi 
libris euoluendts aillam operam impenderunt lib. 7. Colle tt. recenfcre-t 
eum prolixe , (ejf accurate quamplurima opera Apollomj Pergat , quorum 
pars maxima non extat , (gr enumerare propofitwnes , (ef lemmata •vf- 
que ad figuras , (ef tamen qui hmufmodi minutias curat , (ef adnotat, 
idem integra opera eiufdem Apollontj non commemorat . Sufficiant hac in - 
jignta fpectmtna . De admirandis ajkommicis demonjbcuwnibus d Pto- 
lemao fummopere laudatis lib. 12. cap. I. Magna Confir. , ne •verbum 
quidem . De libro Comparationis Dodecaedri , (gr /cofaedrt ab T pficlc-j 
memorato , altum flentium . Si igitur idem Pappus opera Archimedis 
non ex profejfo , fed obiter , (g Y fparfim commemorat , mirum non ejlta- 
cutjfe aliqua e tus opera , ait Junt hac lemmata . 

Secundo Ptolemaus non affirmat lib. 1. prop. 5 . proprio morte 
inuentam fmffe , nec eam Archimedi , aut alicui altf tribuit , quare feri 
potuit, net eam ex libro antiquo defumpferit , d quo nomen Archimedis 
caju expunctum fmjfec , net poflea ofendetur . 

Tertio Archimedes quoque in fuis libris exifientibus Gracc , (ef Ara- 
In prob ^ Ue HOn reccn f et omnia °P (ra d fe ci mfcnpta , edita , nam liber de~> 
lib *. inf dentibus humido, (ef de Polyedrts recenfentur quidem d Pappo , non 

Lib- 5- P r ' autem ab Archimede . Liber Mechanicus de Spharopaia nominatur d 
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Carpo Anttochenfe apud Pappum . Liber de Figaris Jfoperimetris affer- 1| .* n g pr °K 
uatur apud Arabes tantum ; non igitur adulterina huiujmodi lemmatos 
erunt , propterea tjuod Archimedes ea non nominas m paucis libris refiduis t 
(ejr forte commemorata fuerunt m aliquibus altjs ex mulus operibus eius 
inwrta temporum deperditis . 

Quarto [ane negari non paffunt euidenttfsimi errores in hifce demcm- 
firatiombus , qui certe lemmatum auclon tribuendi non junt, , ait fuis 
in locis adnotabo ; explanatorum enim imperitia fepcnumcro propoftiones 
'vniuerf aliter promncsau 'violenter in fenfu particulari , (ffr deformi ex- 
ponuntur . "Neque mirum ejl opera antiquorum magni nominis pafsim , 

(eff multis modis deformata fuife tranferiptorum incuria opponendo notas 
marginales , detrahendo , tfg fuper addendo textui alienas fententtas , ac 
tefhmonia ; (tff hoc pracipua in codicibus Arabicis frequentifsime obfee- 
uauit Excell. Abrahamus Ecchcllenfis . Sed nihilominus in tanta tran- 
sformatione d -vetuflate , ignorantia amanuenfium profetta <veftr 
gium aliquod fubobfcurum admirandi , (eff perfpicui Archimedis ingemj 
dignofcitur , 

Tandem non mani conieBura ex Pappi , (efr Eutocif tefiimonifs pro- 
bari potejl tdipfum , quod Arabes ratum habent , fcilicet Archimedem-t 
huius libelli auBorem futffc . Et primo aio prater reliqua operatam nota 
edidiffe Archimedem librum Lemmatum , quod quidem deducitur ex 
Eutocio m Comment. prop. 4. hb. 1. de Sphara, (pfy Cylindro ,<vbi ait: 

Id , quod promiferat fe demonftratumin , ( fahert Archimedes ) in 
nullis exemplaribus reperire eft , quare etiam Dionyfodoruin de- 
prehendimus nunquam in ea incidifle , adeoque cum non potue- 
rit reli&um ( ab Archimedi ) lemma attingere diuerfam viam fu- 
fcepit vniuerli problematis , quam deinceps deferibemus . Dio- 
cles porro idipium in libro i fe de Pyrijs inferipto , promiilura, 
fuifle ab Archimede nunquam praeftitum opinatus , fupplere con- 
tendit , cuius conatum mox apponemus , quod & ipfum pariter 
a fuperius propofitis difcedit; itidem enim ac Dionyfodorus alia 
demonftrandi ratione problema ftruit . IN QyODAM AVTEM 
VETERI LIBRO (neque enim diuturna: pepercimus diligentiae) 
fupraferipta incidimus theoremata haud exiguam tamen haben- 
tia obfcuritatcm pra: erratis , multiformiterque mendofa in figu- 
rationibus. Eamdem equidem veritatem , quam inquirebamus, 
atque in parte domeftieam Archimedi lingua Doricam feruabant, 
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vfitatilque pridem rerum nominibus confcripta erant , qua: nunc 
parabola , redi conifedione , qua: hyperbole , obtuli anguli le- 
dione vocata ; vt ex his fufpicari liceat EADEM IPSA FOR- 
TEAN ESSE , QVyfi IN FINE SCRIBENDA PROMIT- 
TEBANTVR ; quare attentius incumbentes, (cum ipfam hy- 
pothelim , qualiter perferipta fuerat, pra: mendarum copia ( vt 
diximus ) fatis incommodam , & abftrufam reperiremus , ) fen- 
fum inde paucis elijcientes communi, & plana didione( vt fieri 
potuit ) deferibimus. Vniuerfaliter autem primum theorema de- 
feribetur , vt definitis mamfeftetur , deinde refolutis in proble- 
mate accomodabitur. Inferius 

Pra’ mi (lis autem problematis , qua: lhc apponuntur, fcilicet 
duplam e (Te ipfam D B ipiius B F , &c. ( "Nota quod hic loquitur 
de lemmatibus adiunclts , ) (fi? paulo pofl-, animaduertendum eil au- 
rem , & haec quae ab Archimede dida funt confonare ijs , qua: 
nos refoluimus ( fcilicet tffdem adduciis lemmatibus) . Deinde curru 
dixerit , quod fuperius didum vniuerfaliter habet determinatio- 
nem , adiedis autem problematibus ab eo inuentis , hoc eft ip- 
fam D B duplam efle ipfius B F , & ipfam B F maiorem ipfaL» 
F H , &c. Hic mamfefle Eutocius declarat propofita lemmata in anti- 
quo codice inuenta Archimedis fuifle . 

Haec igitur confentanea verbis Archimedis , qua fieri potuit, 
dilucide expofuimus. 

Conflat ergo ex Eutocij fententia librum antiquum ab eo repertum, fi? 
recognitum , efle opus Archimedis , licet titulo Auctoris caruerit , fi? men- 
doftfstmum eflet , atque ignotum Dionyfodoro , Diocli fi? plertfquc—> 
Grecorum diu tacui flet-, etenim ex flylo , ex fubieHo promflo , ex lingua 
Dorica , fi? ex -vocibus vetufiis Archimedi familiaribus concluflt lem- 
mata prodicta Archimedis fuifle . Sed adhuc difficultas h-eret , nam licet 
concedamus fcripflffe Archimede, \(df edidiffe librum lemmatum ab Eutoap 
memoratum , diuerfus omnino erit ab eo , quem Thebitins Arabice tranf- 
tulit , nam in tfto non repentur lemma illud , qnod promiferat Archime- 
des fe demonflraturum . 

Hcc difficultas duplici comcctura fi non frangi , ac refolui f altem de- 
bilitari potefl liber enim antiquus lemmatum Archimedis ne dum titulo 
carebat fuo , fed erat valde corruptus , de f ciens , (fi? mendofus ; quare 
non fine diuturno, ac pertinaci labore Jenfus illius lemmatis elicere potuit 
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Eutocius , 'vnde fieri potuit <vt G racas codex ad Arabes tranfmijfus de- 
terior, (gf magis mutilus adhuc fuerit eo exemplari, in quod incidit Eu- 
tocius , atel potius incuria , aut ‘intio Itbrariornm Arabum , (gf ama- 
nuenfium eiufdem codicis tjuamplurima lemmata perierunt , inter qua 
ajjumptum tn prop. 4. hb. 2. de Sph.era , (gfr Cylindro excidit. E con- 
tra aliqua propofetiones ftmiles eis, qua leguntur tn hoc Arabico codice de 
Arbelo extant apud Pappum lib. 4. Collecl. prop. 1 4. 1 5 . 1 6. , quas 

ait circumferri in quibufdam libris antiquis , fcilicet in hbro Gr aco incert i 
Aucloris propofitiones lemmaticas continente ; at tejhmonto Thebitij magni 
nominis utri , {gf omnium Arabum, liber ex Graco translatus continens 
fere eadem lemmata , quo recenfentur a Pappo , tribuitur Archimedi , ft- 
cuti prius Eutocius multiplici conieclura libri antiqui lemmatum d fe re- 
perti Archimedem auclorem fecit ; quare ergo nos eifdem contecturis per- 
fuafi eidem Achimcdh tribuere dubitabimus Opufculum hoc ab Arabibus af- 
f eruat um , tn quo fi mendarum copiam fpettes , fimile omnino erit ei, 
quod Eutocius natius ejl ( Ha funt rationes , mi leclor , quas tibi exa- 
minandas relinquo tn hoc perplexo negotio nulla ehfsimulata difficultate . 

Jnterim fcito hoc manufcnptum Arabice elegantifsime exaratnm itl-> 
'Bibliotheca Seremfsimi Magnt Etruria Ducis diu affcruatum fuife ; eius 
tamen editionis fpe fitSla tandem armo 1658. SereniJ simus F ordinan- 
das Secundus Magnus Etruria Dux Pgrma afportandum humanifsime 
mihi credidit , ^vt rei litteraria bono latine traduceretur , praflitumquc—> 
futt opera , (gf /ludio celeberrimi , (gfg pcritiftimi Orientalium linguarum 
profefsoris Abrahamt Ecchellenfis , ipfoque di Stante rcltgiofifstme , <gf 
accurate ipfe calamo excepi , in eoque paucula quadam in notis anima- 
dvertenda cenfui tum in contextu plurimis mendis corrupto , tum tn-> 
fcholtjs Arabicis Almochtaffo non admodum in Geometria 'verfati . 
Addidi in fne huins libri duas alias Archimedis propofitiones ab Ema- 
cio repertas quarum altera fortaffe illa eadem ejl qua hic defcit , na*L-> 
Almochtaffo in proemio ait , propofitiones huius Opufcuh fexdecim efje , 
cum tamen pojlrema fit dcamaquinta . Et licet hac eadem lemmata anno z 
praterito edita fuennt Londim , non tamen hac noflra editione fraudan- 
dus es , amice leclor . Vale . 
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IN NOMINE DEI 

MISERICORDIS MISERATORIS 

CVIVS OPEM IMPLORAMVS. 

L/SER ASSUMPTORUM ARCHIMEDIS, 
INTERPRETE THEBIT BEN-KORA, 

Et exponente Doctore 

ALMOCHTASSO ABILHASAN, 

Hali Ben-Ahmad Nofuenfi. 

PROPOSITIONES SEXDEC1M. 

Sferit Dodor Almochtalfo hunc librum referri ad Ar- 
chimedem , in quo funt propofitiones pulcherrimae 
paucae numero , vtilitatis ver£> maximae de principijs 
Geometriae, optimae atque eleganti(Timae,quasad- 
numerant profeffores huius fcientie fummae interme- 
diorum, quae legi oportet inter librum Euclidis, & 
Almageftum ; at vero quaedam illius propofitionum loca indi- 
gent alijs propofitionibus , quibus propofitiones illae clariores eua- 
dant. Et quidem ipfe Archimedes has indicauit propofitiones, eaf- 
ue retulit in alijs fuis operibus, dum dixit quemadmodum demon- 
rauimus in propofitionibus re&angulorum : item & quemadmodu 
demonftrauimus in noftra expofitione agentes de triangulis ; rurfus 
quemadmodum demonftrauimus in propofitionibus quadrilate- 
rum;& retulit in propofitione quinta demonftrationem hac de re 
magis peculiarem . Deinde compofuit Abufahal Alkuhi librum, 
quem infcripfit ordinationem libri Archimedis de aflumptis, & tra- 
dauit demonftra&ionem huius propofitionis via vniuerfaliori,ac 
meliori, nec non ea, qu? dependent ex compofitione proportionis, 
quod quide cum id comperi , attexui locis obfcurioribus huius libri 
expolitionem, fcu marginales poftillas,& confirmaui quod ille indi- 
cauerat propofitionibus, vti iudicaueram , & retuli ex propofitioni- 
bus Abifahal duas propofitiones, quibus opus eft ad propofitionem 
quinta declarandam,reliquas omittens breuitatis gratia, & eo quod 
non fint ncceflarij. Ccc ’ PRO- 
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Archimedis 


PROPOSITIO I. 

S I mutuo fe tangant duo circuli , vt duo circuli A E B , C E 
D in E , fuerintque eorum diametri parallela: , vt funt dux 
diametri A B , C D , & iungantur duo pun&a B , D , & conta- 
&us E [ lineis ] D E , BD, erit linea B E reda . 

Sint duo centra G, F , & iunga- E 

mus G F , & producamus ad E , & 
educamus D H parallelam ipfi G F. 

Et quia H F aqualis eft ipfi G D > 
funtque G D , E G aquales , ergo 
ex aqualibus F B , F E remanebunt 
G F , nempe D H , & H B , qu* 
erunt aquales, atque duo anguli H 
D B , H B D aquales . Et qui*-. 
duo anguli E G D , E F B funt re- 
di , atq; duo anguli E G D , D H 
B funt aquales , remanebunt duo 
anguli G E D , G D E , qui inter fe , & duobus angulis H D B , H B D 
aquales erunt ; ergo angulus E D G aqualis eft angulo D B F , & com- 
prehenfus angulus G D B eft communis , ergo erunt duo anguli G D B, 
F B D ( qui lunt pares duobus redis J aquales duobus angulis G D B, 
G D E : igitur ipfi quoque funt aquales ^uobus redis , ergo linea E D 
B eft reda , & hoc eft, quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Dodor; Et quidem dici poteft cum duo anguli H D B,, H B 
D fint aquales , & angulus D H B redus , quod erit angulus B D 
H femiredus , & fimiliter angulus E D G , & angulus G D H redus , 
ergo tres anguli funt aquales duobus redi is , igitur linea E D B eft re- 
da . Idem fequitur , fi illi duo circuli fe mutuo exterius contigerint . 

' ' * ' • • ’ • l i * . . ► i 

Notae in Propofit. I. 

H AEc efi vna turum Propofhionum , quis Pippus in quodam libro intiquo 
reperit , qui , vt deduximus tx Eui ocio , ab\Archimede confer iptus diu 
tptid Arabes latuit . Hac ajfumitur in propofit. 1 4. hb. 4. Colltlf. Pappi , 1. uti- 
que fupplet Commandinus , ficd extat exprejfe hb. 7. propofit. 1 1 o. eiu/dems 
Pappi , eflque demonft ratio vniuer/ahjfima comprehendens cafium ntgtt cfunc-t 
in hac demonfirationt ,ficilscet quando duo circuli fiefie exterius contingunt, & 

licet 
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licet non Uberet viti » Arabici textus , non tamen ilU omnino fine er a tft : con- 
sternunt tamen in vniuerfalitate propofitionis , quam valde pernent fiholiafies 
Arabicus expofuit ; allncinatur enim quando ait , (fi quia duo anguli E G 


D > & E F B funt redii, &c. Nam inferius citatur , & vfurpatnr hac prima 
propofitio vniuer/alijfsmi , fcilicet exiftentibus angulis G , (fi f acutis , vel ob- 
tufis , & fic reuera fonant verba propofitionis , vbi ait , quorum diametri A 
B , C D funt parallela: , <fi fic pariter habetur in pradilla propofittone Pappi ; 
quare textus omnino corrigi debuit , vt pronuntientur anguli E G D , & E F 
B atquales , non rctli . Neficio tamen quomodo expofitio Almochtaffl excufari pof- 
fit , qui /apponit diametros A B , & C D perpendicuUres ad rectam lineam 
f G E , quod quidem in vnico cafn verifeatur , vt ditium efi. Peccat poftea 
demonfiratio Pappi lib.y.pr.tto. , vbi conatur oftendere duo centra , efi pun- 
itum contuitus circulorum efje in vnica reda linea ; quod quidem in 3. Ele- 
enent. Eucl. ofienfum /apponi debuerat. 

PROPOSITIO II. 

S it C B A iemicirculus , quem D C > D B tangant , & B E 
perpendicularis fuper A C , & jungamus A D , erit B F 
jequalis ipfi F E. 

Demonfiratio. Iungamus A B , eamque producamus in diredlum , & 
educamus C D , quoufque illi occurrat 
in G , & iungamus C B . Et quia angu- 
lus C B A c(l in femicirculo , erit re- 
<ftus , remanet C B G redtus, & D B E 
C eft parallelogrammum rcdlangulum , 
ergo in triangulo G B C redtangulo edu- 
citur perpendicularis B D ex B eredta- 
fuper bafim, & B D , D C erunt a:qua- 
lcs , eo quod tangunt circulum , ergo C 
D eft eriam aqualis ipfi D G, quemad- 
modum oftendimus in propofitionibus > 
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quas confecimus dc redtangulis. Et quia 
in triangulo G A C linea B E edudlacft 
parallela bafi , & iam edu&a eft cx E> 
lemipartitionel balis linea D A feca ns 
parallelam in F , erit B F squalis ipfi F 
E , & hoc eft quod voluimus, 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Docflor : Quod autem C D fit squalis ipfi D G, vti remittit ad 
fuum librum de propofitionibus re&angulorum , eo quod duo angu- 
li D C B , D B C xqualcs funt propter squalitatem D B , D C , & an- 
gulus D B C cum augulo D B G eft reftus , & fimiliter angulus D C B 
cum angulo C G B: necefle eft, vt fint duo anguli D G B, D B G squa- 
les etiam , ergo duo latera D B , D G funt squalia . 

Rurfus fi dicatur quod proportio C D ad D B fit vt proportio D B ad 
D G , & D C squalis ipfi D B , ergo D B squalis eft D G , cffct para- 
bola. Dicit, quod vero B F fit squalis F E , hoc confiat ex eo quod 
cafus A D fuper duas lineas B E , G C parallelas in triangulo A G C, 
exigit eorum feiftio in eadem proportione , & id quidem , quia A D ad 
A F eandem proportionem habet, quam G D ad B F, & quam D C ad 
E F, ergo G D ad B F eft vt D C ad E F permutando G D ad ei s- 
qualcm D C , eft vt B F ad E F , & propterea ipfs etiamfunt squales. 

Notse in Propoh II. 

H Vius fecunda propojitionis expofttio , Cr demonftratio infigniter deformat a 
eft ; in propofitione enim f apponuntur dux reda D C , D B tongere cir- 
culum tantummodo , non autem conjlituere angulum re Cium , & folummodo re- 
da linea B E perpendicularis ducitur ad diametrum A C , quare male in-de- 
monjlratione pronunciatur quadrilatcrum BDC E par allclogr ammum red an- 
gulum, cum fere femper Jit Trapetium : pariterque errat , quando ait redam 
B D perpendicularem effe fuper C G , qua nunquam vera funt,nifiin vnicocafu, 
quando fcilicet B E cadit perpendiculariter fuper centrum circuli . 

Intcrim notandum eft hanc elegantem 
propofttionem , infignem vfum habere pro 
inuefttgatione menfura circuli, fr reda- 
rum in eo [ubtenfarum ; deduci namque 
poftunt non contemnenda problemata i Si 
enim quis cupiat circulo adjertbere duas 
figuras ordinatas fimiles , quarum circum- 
feripta Juperet inferiptam excejfu minori 
quolibet dato , facile problema abfoluetur, J\_ 
pariter- 
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par ner que proportio diametri ad circuli peripheriam fatis compcndiofie deduc 1 
poteft , quandoquidem inter figuram ordinatam eidem circulo infer iptam , ctiiu s 
femilatus e fi E E, (fi ctrcum/criptam duplo laterum numero , cuius duo femilar 
tera finit C D B , circulus intermediae ; (fi Perimeter circumfcnpta figura ad 
Perimetrum inferipta eandem proportionem habet, quam diameter C A ad A E, 
qua proportio minui femper magis , ac magis poteft in infinitum ; (fi tandem ex 
3 . propof (equcnti, ex continua femipartitionc quadrantis circuli elici pojfiunt 
fubtenfia fuccejftui fubdiuifia in infinitum , (fi propterea dabitur proportio dia- 
metri A C ad femifubtenfam B E, fed datur quadratum ipfiits B E , igitur da- 
tur rei t angulum A E C fiub figmentis diametri , efi datur E C ex i am di di a 3 . 
propof. igitur datur quoque E A ; efi que B E ad C D B ,vt E A ad diametri 
A C , igitur quarta quantitas innotefeet ,ficihcet redi a C D B , qua aqualior 
funt vni lateri Po ligo ni circurnfiripti duplo Uterum numero, (fi ideo habebitur 
menfura totius Perimetri tum Pohgoni tnferipti , cum circumfiripti , qtiarc_j 
menfura ipfiits peripherta circuli , qua intermedia efi , facili negotio intteftiga- 
hitur . 

PROPOSITIO III. 



S it C A fegmentum circuli , & B 
pun&utn fuper illud vbicumquo , 

& B D perpendicularis fuper A C , 8c 
fegmentum D E aquale D A , & arcus 
B F squalis arcui B A , vtique iun<5a 
C F erit aequalis ipli C E . 

Dcmonftratio . Iungamus lineas A B , B F, 

F E , E B ; & quia arcus B A squalis eft arcui B F , erit A B aequalis 
B F , & quia A D aequalis eft E D ,* & duo anguli D funt redii , & D B 
communis, ergo A B aequalis eft B E , & propterea B F, B E funt squa- 
les ; & duo anguli B F E , B E F funt squales . Et quia quadrilaterum^ 
C F B A eft in circulo , erit angulus C F B cum angulo C A B ipfi op- 
pofito , immo cum angulo BEA, squalis duobus redtis ; fed angulus C 
E B cum angulo BEA, squales funt duobus redlis, ergo duo anguli C 
F B , C E B funt squales , Sc remanent C F E! , C E F squalas ; ergo 
C E squalis eft C F , & hoc eft quod voluimus . 


Notae in Propo/It. III. 


H AEc eft propof. 5 . cap. g. lib. 1 . Almag. Ptol . , fed hic a niuer (alius pro- 
nunciatur ; Ptolomeus enim fiupponit fegmentum ABC femtcirculum-j 
efifc , (fi ex cognita circumferentia A F , (fi corda F C , (fi illius medietate A 
B , quarit chordam A B , eft enim rectangulum fiub C A D aquale quadrato 

ipj.us 
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ipfius A B, e fi que nota A D medicus differentia inter diametrum A C,(fi chor' 
dam different it F C ; at propofitio Archimede t njerificatur tn qualibet cinufi 
] egmento fine maiori ,/itte minori i ex datis enim circumferentes A C , A £• 



A F , & F C vna cum cordis A C , & F C , haberi quidem potejl chorda A B 
paulo difficilius , fi nimirum ex chorda A C tollatur chorda F C , & differen- 
tia A E bifariam /icetur in D, & ex arcu cognito B C datur angulus A, atque 
angulus D retfus efi , ergo triangulum A B D fpecie notum erit , & propterea 
proportio D A ad A B cognita erit , efi que D A longitudine data , igitur A B 
longitudine innotefcet. 

\ Notandum efi quod figura appofita in hac propof. non exprimit omnes cafiu 
propofitionis , quandoquidem femicirculus efi A B C , (fi propterea ex prae eden- 
tibus erroribus Arabici expofitoris fufpicari licet non rite eum percepiffe Archi- 
medis mentem. 

PROPOSITIO IV. 

ABC femicirculus , & fiant fuper 
A C diametrum duo femicirculi, quo- 
rum vnus A D , alter vero DC, & 

D B perpendicularis , vtique figura pro- 
ueniens, quam vocat Archimedes AR- , 

BELON,eft fuperficies comprehenfa ab 
arcu femicirculi maioris ,& duabus cir- 
cumferenti js femicirculorum minorum , eft aequalis circulo, cuius 
diameter eft perpendicularis D B. 

Demonftratio, Quia linea D B media proportionalis eft inter duas li- 
neas D A , D C , erit planum A D in D C squale quadrato D B , & 
ponamus A D in D C cum duobus quadratis A D , D C communiter, 
fiet planum A D in D C bis cum duobus quadratis A D , D C , nempe 
quadratum A C, squale duplo quadrati D B cum duobus quadraris A 
D , D C , & proportio circulorum eadem eft, ac proportio quadratorum, 

ergo 
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ergo circulus , cuius diameter eft A C , squalis eft duplo circuli , cuius 
diameter eft D B cum duobus circulis , quorum diametri funt A D , D 
C , & femicirculus A C squalis eft circulo , cuius diameter eft D B 
cum duobus femicirculis A D , D C ; & auferamus duos fcmicirculos A 
D , D C communiter , remanet figura , quam continent femicirculi A 
C , A D , D C, & eft figura , q~u;'tm vocauit Archimedes Arbelos squa- 
lis circulo , cuius diameter eft D B , & hoc eft quod voluimus . 


Nota' in Propofit. IV. 


H AEc forfan eft vna tarum propofitionum , quas Pappus legit in /sire an- 
tique dc\mcnfura ARBELLfeu [patej a tribus femicircumfcrtntij s circulo- 
rum cemprehenji, vt ait Precias , qua quidem elegantijjima eft , ciufque inuen- 
ticnis Lunula Hjppecratis Chij originem extitifte puto ; eft enim Hyppocratis 
Lunula fuperficies plana a quadrante peripheria circuli maioris , (ft femiffe pe- 
ripheria circuls fubdupli comprehenfa : Arbelus vero rccentiorum eft fpatium 
k triente , & a duobus fextantibus circumferentiarum trium circulorum aqua- 
lium cemprehenfum , (ft htfce duobus fpatijs facile quadrata aqualia reperiri 
poftunt ; at Arbeli Archimedis , eft Procli bucufquc reperta non eft quadratura i 
fed poteft quidem afllgnari circulus pradilfo fpatio aqualis , 

PROPOSITIO V. 

S I fuerit femicirculus A B,& lignatum fuerit in eius diametro 
pun&um C vbicumque , & fiant fuper diametrum duo fe- 
micirculi A C , C B , & educatur ex C perpendicularis C D fu- 
per A B , Si deferibantur ad vtrafque partes duo circuli tan- 
gentes illam , & tangentes femicirculos , vtique illi duo circuli 
funt atquales . 

Demonftratio. Sit al- 
ter circulorum tangens 
D C in E , & femicircu- 
lum AB in F , & femi- 
circulum A C in G , & 
educamus diametru H E , 
erit parallela diametro A 
B, eo quod duo anguli H 
E C , A C E , funt re£ti. 

&iungamus F H, H A » ^ 

ergo linea A F eft refla, 
vti dictum eft in propo- 
fitione i. & occurrent A F , C E in D , eo quod egrediuntur ab angulis 


S 
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A, C minoribus duobus 
redis , & iungamus etiam 
F E , E B , ergo E F B 
cft etiam reda , vti dixi- 
mus , & eft perpendi- 
cularis fuper A D , eo 
quod angulus A F B eft 
rediis , quia cadit in fe- 
micirculum A B , & iun- 
gamus H G , G C , erit 
H C etiam reda ; & iun- 
gamus E G , G A , erit 
E A reda , & produca- 
mus eam ad I , & iun- 
gamus B I , qux lit etiam 
perpendicularis fuper A I • & iungamus D I ; & quia A D , A B funt 
dure reda: , & eduda ex D ad lineam A B perpendicularis D C , & ex 
B ad D A perpendicularis B F ; qux fe mutuo fecant in E , & eduda A 
E ad I eft perpendicularis fuper B I , erunt B I D reda: , quemadmo- 
dum oftendimus in Propofitionibus, quas confecimus in expolitione tra- 
datus de triangulis redangulis : & quia duo anguli A G C , A I B funt 
redi , vtique B D , C G funt parallela: , & proportio A D ad D H > 
qux eft vt A C ad H E , eft vt proportio A B ad B C , ergo redangu- 
lum A C in C B xquale eft redangulo A B in H E ! & fimiliter demon- 
ftratur in circulo L M N » quod redangulum A C in C B xquale Ct re- 
dangulo A B in fuam diametrum , & demonftratur inde etiam , quod 
dux diametri circulorum E F G , L M N , lint xquales , ergo illi duo 
circuli funt xquales . Et hoc cft quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 

D icit Do&or. Clarum quidem eft quod citauit ex expoli- 
tione triangulorum re&angulorum in praefatione ; & eft 
quidem propofitio vtilis in principi js , ac prxlertim in triangulis 
acurangulis , qua opus eft in propofit. 6 . huius libri, & eft ha:c. 
Ex triangulo ABC eduxit perpendiculares B E , C D fe mutuo 
fecantes in F , & coniunxit A F , & produxit ad G , hsec vti- 
que erit perpendicularis fuper B C. 

Iungamus itaque D E , erunt duo anguli D A F , D E F xquales, 
quia circulus comprehendens triangulum A D F tranlit per pundum E, 
eo quod angulus A E F eft redus , & cadent in illo fuper eundem ar- 
cum, & etiam angulus D E B xqualis eft angulo D C B , quia circulus 
continens triangulum B D C tranfit etiam per. pundum E , ergo in duo- 
bus triangulis A B G , C B D funt duo anguli B A G, B C D xquales; 

&an- 
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& angulus Bell communis, ' 

ergo A G B squalis eft an- B - 

gulo CDB redo , ergo A 

G eft perpendicularis fuper // \ \ 

B C. Hoc prsmiffo repe- f / \ \ 

tamus ex propofit. quam- j/ \ r \ 

attulit Archimedes DA, y fr '\ I 

A B ,& perpendiculares D /t \ 1 

C , A I , B F , B I , Sc li- / / \ Vf\\ \ / 

neam D I . iam 13 B I D f / y\\ ) \ J 

non fuerit linea reda , iun- V // \\l / / 

gamus B G D redam , erit A \T A' — .. . 

angulus A G B redus ex x ^ 

prsmifla propofitione , & 

erat angulus A I B redus , JB 

ergo internus in triangulo /' \\ 

B 1 G aqualis eft oppofito / 

externo ,& hoc eft abfur- j , / c0\ 

dum , igitur linea B I D \ ✓£\\ 

eft reda . Deinde attulit / X. \\ 

duas propoiitiones ex in- / yS ^\\\ 

terpretatione Alkauhi , qua- /y' 

rura prima eft hsc . -yq-j /s m r 

•li.-r A — c ~* ' A ' ■ • -> 

SCHOLIVM PRIMVM ALKAUHI. : 

S I non fuerint duo femicirculi tangentes, fed mutuo fe fecantes, 
& perpendicularis fuerit in loco mutuae fe&ionis , idem fe- 

quitur.: ’ ' 

Sint itaque femicirculi A B C , A D E , F D C , & duo illi femicir- 
culi fe mutuo fecantes in D , & B G perpendicularis fuper A C infiftat , 




#$»4 Archimedis 

& circulus I H L tangat circulum A B C in H , & circulum A D E in- 
L , & perpendicularem in I. Dico efle «qualem circulo , qui eft in al- 
tera parte. Hoc modo, Educamus I M parallelam ipfi A C ,&iungaraus 
T ulml' A H * C 1 US tran f ,bit P cr M • quemadmodum demonftrauic Archimedes > 



& producamus eam quoufque occurrat perpendiculari H G in M , & 
iungamus 1 A , quar tranfibit per L , & producamus illam ad O , & iun- 

f amus C O , O N , quat erit Unea reda , & ijingamus ME, quar tranfi- 
it per L , & iungamus C H , qu« tranfibit per I i Sc linea C O N pa- 
rallela eft line* E M , & proportio A N ad N M., nempe proportio A 
G ad I M eft vr C A ad C E i ergo rcdangulum AG in C E «qualo 
eft redangulo C A in I M ; & quia G D eft perpendicularis in duobus 
circulis C Df ,ED A fupep duas diametros C F, E A , erirredangu- 
lum C G in G F «quale quadrat? G D , & rcdangulum A G in G E 
«quale etiam eft illi , ergo redangulum C G in G F «quale eft redan- 
lo A G in G E , & proportio C G ad G A eft vt proportio E G ad G 
F , immo vt proportio C E ad F A refiduam i ergo rcdangulum C G in 
F A , eft «quale redangulo C A in I M cui «quale eft rcdangulum G 
A in C E . Et fi Fuerit in altera parte circulus modo prsftto eadem ra- 
tione oftendemus , quod rcdangulum C A in diametrum illius circuli 
«quale fit redangulo C G in A F,& oftendetur quod dux diametri duo- 
rum circulorum fint «quales. 

SCHOLIVM SECVNDVM ALKAVHI. 

P Orro fecunda eft haec . Dicit quod fi duo femicirculi non 
fint tangentes , nec fe mutuo fecantes , fed feparati , & 
perpendicularis tranfeat per concurfum duarum linearum tangen- 
■ “ ' l ' tiura 
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tium eos , quae funt aequales idem fequetur. 

Sint itaque femicirculi ABC, AD E , F G C , vti difpofuimus , & 
dux lincx N G , N D tangentes illos duos femicirculos in G , D , & x- 
quales , fibique occurrentes in N , & linea B N tranfiens per punduuv* 
N perpendiculariter ere&a fuper A C , & tangat illam circulus M N I 
in 1 , & idem tangat cuculum A B C in H , & circulum A D E in L , 



& educamus diametrum I M parallelam ipfi A C , & iungamus C H , 
qux tranfibit per I , & iungamus M E tranlibit per L , & iungamus A I Prop , 
tranfibit per L , & producamus eam ad P , 3f iungamus C 5 tranfibit huius, 
per P , eritque parallela ipfi E M , & erit proportio A O ad O M , nem- 
pe proportio A N ad M I vt proponio A C ad C E , & re&angulum A p ?*c. n 
N in C E xquale redangulo A C in 1 M. Et eodem modo oftendetur , Almoc. 
quod rcdangulum C N in F A fit xquale reftangulo A C in diametrum 
circuli , qui eft ex altera parte ; & quia redangulum C N in N F xqua- 
Ic eft quadrato G N , & eft xquale quadrato D N , quod eft xquale re- 
danguto AN in N E erit re&angulum C N in N F xquale reftangulo 
A N in N E , & proportio CNadANvtENadNF.&vt propor- 
tio totius C E ad totum A F , ergo re&angulum A N in C E xquala eft 
redangulo C N in F A , & iam oftenfum eft , quod A N in C E xqua- 
lc eft re&angulo A C in I M,& quod redangulum CN in F A fit xqua- 
le rcdangulo A C in diametrum alterius circuli -.ergo dux diametri fune 
xquales , & duo circuli xquales , & hoc eft quxfitum. 


Notae in Propofit. V. 


AF.c propofitio purum quidem differt a pofiremt purte propofit. 14. 1 6. 
& 1 7. Itb. 4, Puppi Alex. >ft /gurum , amjlruitunem , & progreffitm 

D d d a demon- 
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demonfi rationis fipectes ; differunt tamen in eonchtfione , qua demOnfiranda pro- 
ponitur ; ofiendu emm Pap- 
pus , fiuut , & Archime- 
des , forne ire ulans dtame- 
iri fermentum matus A C 
ad circuli intercepti dia- 
metrum H E habere ean- 
dem proportionem , quam 
maioris circuls diameter A 
E habet ad reliquum fer- 
mentum eius B C , pari- 
ter que B A ad A C ean- 
dem proportionem habet , 
quam C B ad reliqui circuli intercepti L M N diametrum : ex hifce J 'equitur 
conclufo Archimedea , nam fi A C ad H E eandem rationem habet , quam A 
B ad B C , permutando B A ad A C erit vt C B ad H E igitur eadem C B ad 
duas circulorum diametros H E , & L N eandem proportionem habet , (fr pro- 
pterea circulorum diametri H E & L N aquales fiunt inter fie . Mirum ta- 
men efi hanc conclufioncm , quam pra manibus Pappus habebat , non ani- 
maduertijfie , demonfirat tamen quamplurima fiymptomata pulcherrima circu- 
lorum in Arbelo deficrtptorum , qua tamen in hoc opufcult Archimedi tributo 
pariter recenferi debebant ,fi hic liber effiet idem antiquus i/te a Pappo vifius , 
in quo huiufimodt lemmata circumferebantur : fied for f an librariorum vitio, efi 
incuria codex corruptiffimus ad Arabes tranfimifius non omnes illas admirandas 
propofitiones ,fed vnius tantum particulam continebat ,ficut b contra liber ille 
antiquus , in quo Pappus pr adiit a lemmata reperit , carebat conclufione in hi- 
fice lemmatibus demonfirat a . Caterum propofitiones in ficholys addita manifcfta 
quidem fiunt , fied ab f que duabus prioribus pofiet propofitum facillime demon • 
ftrari , Reliqua dua propofitiones fiuperaddtta ad Arabibus faciles quidem-a 
fiant. 

PROPOSITIO VI. 

. . •: ' ■ • : • • ••' ■> •• 1 

S I fuerit femicirculus ABC, & in eius diametro fumatur 
punctum D , & fuerit A D ipfius b. C fexqui altera 3i & 
deferibantur fuper A D , D C duo femicirculi i & ponatur cir- 
culus E F inter tres femicirculos tangens eos’, & educatur dia- 
meter E F in illo parallela diametro A C , reperiri debet pro- 
portio diametri A C ad diametrum E F. 

Iungamus enim du.is lineas A- E , E B , & duas lineas C F , F B , 
erunt C B, AB reCta:, vti di&ucft in prima propofit.Defcribamus etiam 
duas lineas F G A , E H C , oftcndeturquc efle quoque reCtas,- Simili- 
ter duas lineas D E , D F , & iftngamus D I , D L EM, F N , & 
producamus eas ad O , P; Er quia in triangulo A E D , A G eft per- 

pendi- 
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pendicularis ad E D , & D I eft quoque perpendicularis ad A E, & iam 
ic mutuo fecuerunt in M , ergo EMO erit etiam perpendicularis , que- 
madmodum oftendimus in expofitionc , quam confecimus dejpropricta- 
tibus triangulorum , & cuius demonftratio iam quidem prxccfht in fupe T 



riori propofitione; Similiter quoque erit FP perpendicularis fuper C A, 
& quia duo anguli , qui funt apud L, & B funt redii , erit D L parallela 
ipfi A B , & pariter D I ipfi C B , -igitur proportio A D ad D C cft vt 
proportio A M ad F M , immo vt proportio A O ad O P , & proportio 
C D ad I> A vt proportio C N ad N' E , immo vt proportio C’P ad P 
O , & erat A D fexquialtera D C , ergo A O eft fexquialtera O P , & 
O P fexquialtera C P , ergo tres line* A O , O P , P C funt proportio- 
nales : & in eadem menfura , in qua cft P C quatuor , erit O P fex , & 
A O noucm , & C A noucndccim , & quia P O xqualis eft E F , erit 
proportio A C ad E F vt noucndccim ad fex , igitur reperimus didfant 
proportionem. Etiam fi fuerit A D ad D C qualifeumque vt fexquiter- 
tia , aut fexquiquarta , aut alia , erit iudicium > fy ratio , vti.di-ftum eft . 
Et hoc eft quod voluimus . 

- Notae in Propofit. VI. 1 

, - -ftiJ C- : J. n V. g 

H AEc propofttio nil prorfus differre videtur a 1 6. fr tepefit, llb. 4 , Pappi 
Alex, eft tamen pars illius , particulariter demcnftrata , quod qui, dem 
peccatum alieni exptfttcri tribui debet ; nunquam enim Archimedes propcfttioni 
Hlam , quam vuincrftaltff me dcmonftrare pelta fet , exemplis numericis. tarmj 
pueriliter oftcndtffct . Pappus igitur quarit men furam diametri Hhus circuli , 
qut en loco inter tres circunftrentias circulares tnteri/citur , quod Arbclon ap- 
pellatur , & oftendit quidem diametrum fimietreuh maioris A C fteari in duo- 
bus punitis O , (f P d perpendicularibus cadentibus d terminis E , <*r E dia- 
metri circuli in Arbela mferipti , ac diuidi m tria figmenta A O > O P , P C 
conti nue proportionalia in eadem ratione , quam habet A D ad D C , & in- 

■ fuper 
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fuper oflendit perpendicularem E 0 aqualem tfft circuli diametro F. F . Itaque 
in quadrato fpatio E O P F , circuli diameter E F , fme 0 P media proportio - 
nalis erit inter A O , & P C . Jfuam ergo proportionem habent tres continui 
proportionales in eadem ratione A D ad D C fimul fumpta ad illarum inter- 



mediam , eandem habebit diameter maioris femicirculi A C ad O P ,f!ue E F'. 
J>ue deinde Pappus demonftrat perpendiculares a centris circulorum in coUater 
ralibus fpatijs pradiBi Arbeh exijlentium effe multiplices diametrorum eorum 
circulorum a quibus educuntur fecundum feritrn naturalem numerorum ab vnt- 
tate crefcentium , proprietas quidem eft admirabilis , de qua in hac propofitio- 
ne Archimedis altum Jilentium , quod forte temporum iniuria tribuendum 
efl. ' 

Po flent in hifce duabus propofitionibus non pauca problemata fuperaddi , quo- 
modo nimirum in pradiBo fpatio a tribus femicirculis comprehenfo circuli in- 
numerabiles deferibi debeant , & alia quamplurima facilia , qua UBorum fu- 
paritati relinquuntur . 

PROPOSITIO vir. 

S I circulus circa quadratum deferiptus fuerit , & alius intra 
illum , vtique erit circumfcriptus duplus’ inferipti. 

Sit itaque circulus compre- 
hendens quadratum A B , cir- 
culus A B , & inferiptus C D , 

& fit diameter quadrati A B , & 
eft diameter circuli circumfcri- 
pti , & educamus C D diame- 
trum circuli inferipti parallelam 
Ipfi A E , qua: eft ci aqualis. 

Et quia quadratum A B duplum 
eft quadrati A E , fiue D C , & 
proportio quadratorum ex dia- 
metris 
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metris circulorum eft eadem proportioni circuli ad circulum , igitur cir- 
culus A B duplus eft circuli C D , Sc hoc eft quod voluimus. 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


D icit Do&or Almochtalfo . Iam compofui tra&atum de con- 
ficiendo circulo , cuius proportio ad datum circulum fit 
vt proportio data . Qya ratione conficiendae funt omnes figurae 
re&ilinca: , & quem vfunu 
habeant in arte illae figurae , 

& afferam hic ex illis vnam 
propofitionem , quae cogruit 
expofitioni huius propolitio- 
nis,& eft tanquam epitome 
illarum propolitionum , & 
illationis ex illis, & eft haec. 

Volumus conficere circulum, 
qui fit quinta pars circuli , 
exempli gratia. 

Circulus cuius habemus diametrum eft A B , & addamus eius partem^ 
quintam , & eft B C , & deferibamus fuper A C femicirculum A D C, 
& edocamfis perpendicularem B D . & qua proportio A B ad B C eft , 
vt propoitio quadrati A B ad quadratum. BD, erit quilibet circulus 
factus , vel , figura fuper B D quxfira a nobis , & hoc , quia proportio 
circuli , qui eft fuper A B , vel figura; , quae eft fuper illam , ad circu- 
lum , vel figuram faClam fuper B D facit illam figuram , & fimiliter po- 
litam , erit vt proportio A B ad B C , 8c hoc eft quod voluimus . 

PROPOSITIO VIII. 

S I egrediatur in circulo linea A B vbicumque,& producatur 
in dire&um , & ponatur B C aequalis femidiametro circuli 
8 c iungatur ex C ad centrum circuli, quod eft D, & producatur 
ad E , erit arcus A £ triplus arcus B F. 

Educa- 
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Educamus igitur E G parallelam ipfi 
A B , & iungamus D B , D G : & quia duo 
anguli D E G, D G E funt aequales, erit 
angulus G D C duplus anguli D E G , 
&quia angulus B D C aequalis eft angu- 
lo B C D , & angulus C E G aequalis eft 
angulo ACE, erit angulus G D C du- 
plus anguli C D B , & totus angulus B 
D G triplus anguli B D C , & arcus B G 
aequalis arcui A E, triplus eft arcus B F, 
& hoc eft, quod voluimus. 



C 


SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 


D icit Do&or Almoch- 
taffo . Cum dicit ar- 
cum B G aequalem effe ar- 
cui A E , id ex eo eft pro- 
pter arquidiftantiam duarum 
cordarum . Sint itaque itu 
circulo ABC cordae AC, 

B D parallela»; Dico quod 
duo arcus A B , C D funt 

aequales, .. a au,.; 

Iungamus A D , ergo duo 'anguli .C;AD , A D B funt aequales j St 
propterea duo arcus funt aequales , 8t canuerfum eodem modo demon- 
ftratur . 

■■■■ Nota in Propofit. VIII. ■ ' * 

H AEc quidem propofnio elegantiam* eft , qua ft problcm*tic'c refohti pof- 
fet via plana , reperta iam eftet tripartitio cuiuftihet anguli . 

Breuius tamen demonftratit 
perfici ptteft hac ratione . Iunlia-j 
rcil* E B , quia in triangulo Ifo- 
fcele B D C duo anguli C , & C 
J) B aquales funt , eft que pariter 
externus angulus B D C duplus an- 
guli D E B in triangulo Ifofcelio 
D E B , ergo angulus C duplus eft 
anguli B E C, & propterea Ulian- 
guliftmulfumpti, feu externus an- 
gulus A B E triplus erit anguli B 
E E , drcircunferentia A E tripla ipfius B F , 

PRO- 
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F 


S I mutuo fe fccuerint in circulo dux linex A B > C D , (fed 
non in centro ) ad angulos redos , vtique duo arcus A D , 
C B funt xquales dqobus arcubus A C , D B . 

Educamus diametrum E F parallelam ipfi A B , qux fecet C D bifa- 
riam in G , erit E C squalis ipfi E D ; & quia tam arcus EDF, quam 
E C F cft icmicirculus, & arCus 
E D squalis arcui.B A cum_ 
arcu A D , erit arcus C F cum 
duobus arcubus E A , A D r- 
qualis femicirculo , & arcus E 
A squalis arcui B F , ergo ar- 
cus C B cum arcu A D squalis 
cft femicirculo, & remanent duo 
arcus E C, E A nempe arcus A 
C cum arcu D B squales illi , 

& hoc eft quod voluimus , , 

PROPOS IT I O X. 

•* > « . . * . 

S I fuerit circulus A B C , & D A tangens illum , & D B fe- 
cans illum , & D C etiam tangens , & eduda fuerit C E 
parallela ipfi D B , & iunda fuerit E A fecans D B in F , & 
eduda fuerit ex F perpendicularis F G fuper CE; vtique bifa- 
riam fecabit illam in G . • ' 

I ungamus A C , & quia D A eft tangens , & A C fecans circulum 
erit angulus D A C squalis angulo cadenti in alterno fegmento A C 




nempe 


I 

l 
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nempe angulo A E C , & eft aequalis angulo AID, eo quod C E , 
B D funt parallela; , ergo anguli DA C , AFD funt squales , oc in 
duobus triangulis D AF, A H D funt duo auguli AF D,H AD aequales, 
& angulus D communis , propterea erit redagvlum F D in D H squale 



quadrato D A , immo quadrato D C, & quia proportio F D ad D C eft 
eadem proportioni C DadD H,& angulus D communis, erunt triangula 
D F C, D C H fimilia, & angulus D F C squalis D C H , qui squalis 
eft angulo D A H, & hic eft squalis angulo AFD, ergo duo anguli A 
F D , C F D funt squales , & D F C squalis angulo F C E , & erat D 
F A squalis angulo A E C, ergo in triangulo F E C funt duo anguli C, 
E squales , & duo anguli G redi , & latus G F commune , propterea 
eri» C G squalis ipfi G E , ergo C E bifariam fecatur in G , & hoc eft, 
quod voluimus , 

PROPOSITIO XI. 

S I mutuo fe fecuerint in circulo dum linei A B > C D ad an- 
gulos re&os in E , quod non fit in centro , vtique omnia^ 
quadrata AE,BE,EC,ED iqualia funt quadrato diametri. 

Educamus diametrum A F , 

& iungamus lineas A C , A D , 

C F , D B; Et quia angulus A 
E D eft redus , erit squalis an- D 
gulo A C F , & angulus A D C 
squalis A F C , eo quod funt 
fuper arcum AC , & remanent 
in duobus triangulis A D E , A 
F C duo anguli C A F, D A E 
squales erunt pariter duo arcus 
C F , D B squales immo , & 
dus cords eorum squales , & 
duo quadrata D E , E B aquantur quadrato B D , nempe C F , & duo 

quadrata 
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quadrata A E, E C squantur quadrato C A,Se duo quadrata C F , C A 
aquamur quadrato F A, nempe diametri, igitur quadrata A E, E B.CE, 
E D omnia iunt aqualia quadrato diametri , & hoc cft quod voluimus . 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO, 

D icit Dodor. Huius eft alia facilior demonftratio ea , quam attulit 
Archimedes ,-qus eft huiufmodi .Iungamus AD,CB,BD;Sequia 
angulus B E D eft redus, erunt duo 
anguli E B D , E D B squales vni 
redo , Se duo A D , B C , squa- 
les femicirculo, ergo dux cordx eo- 
rum in potentia funt squales diame- 
tro i fed duo quadrata A E , D E 
xqualia quadrato A D, Se duo qua- 
drata C E , B E funt xqualia qua- 
drato C B , ergo quadrata A E , E 
B , C E , E D xqualia funt quadra- 
ro diametri i Se hoc cft quod vo» 
luimus. 

PROPOSITIO XII. 

S I fuerit femicirculus fuper diametrum A B , & edu&x fue- 
rint ex C dux lineae tangentes illum in duobus pun&is D , 
E , & iun&ae fuerint E A } D B fe mutofecantes in F, & iun&a 
fuerit C F,8e producatur ad G, erit CG perpendicularis ad A B. 

Iungamus DA, E B . Et quia_ 
angulus B D A eft redus, erunt duo 
anguli DA B , D B A reliqui in_. 
triangulo D A B xquales vni redo. 

Se angulus A E B redus, igitur funt 
squales ei , Se ponamus angulum 
F B E communem , ambo anguli D 
A B , A B E funt xquales F B E , ” 

F E B , immo angulo D F E exter- 
no in F B E . Et quia C D eft tan- 
gens circulum, Se D B fecans illum, 
angulus C D B xquatur angulo D 
A B , Se pariter angulus C E F x- 
quatur angulo E B A, ergo duo an- 
guli C E F, C D F fimul xquales 
lunt angulo DF E. Et iam quidem 
planum fit ex noftro tradatu de fi- 
guris quadrilateris, quod fi educan- 

Eec 2 tut 
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tur interdicas lineas squalesfibi oc- 
currentes in qliquo pundo ,vti fune 
dus linea: C D, CE, dus lineae fc 
mutuo fccantes , vti funt dua: line* 

D F , E F, & fuerit angulus ab illis 
contentus vt cft angulus F squalis 
duobus angulis, qui occurrunt dua- 
hus [ lineis ] fc inuicem fecanti- 
bus, vti funtduo anguli E, Dfimu!, 
erit linea egrediens a punefto con- 
curfus ad pundum fedionis , vti eft 
linea C F squalis cuilibet linearum 
libi occurrentium , vt C D , vel C 
E , propterea erit C F aequalis ipfi 
C D , creo angulus C F D eft aequa- 
lis angulo C D F , nempe angulo 
DA G,fed angulus C F D cum an- 
gulo D F G eft aequalis duobus re- 
dis, ergo angulus D A G cum angulo D F G aequalis eft duobus redis, 
& remanent in quadrilatero A D F G duo anguli A D F , A G F aequa- 
les duobus redis , fed angulus A D B redus eft , ergo angulus A G C 
cft redus , & C G perpendicularis ad A B , & hoc cft quod voluimus. 

SCHOLIVM ALMOCHTASSO. 



D icit Dodor de denionltratione , quam citat ex tradam 
de figuris quadrilareris . Sint duae line* squales fibi oc- 
currentes A B , A C , & pundum concurfus A » & fe inuicem 
lecantes B D , D C , & pundum fedionis D , & fit angulus B 
D C squalis duobus angulis ABD, A C D , & iungamus A 
D ; Dico quod fit squalis A B . 

Alioquin vel eft minor AB, vel maior A 

illa, & fit maior, &abfcindatur A E aequa- ,, A' 

lis A B, & iungamus B E, ergo duo anguli , / \ 

A E B , A B E ,funt squales ; fed angulus ( . / \ 

A E B maioreft angulo A D B, & pariter , / , \ 

angulus A E C, qui cft squalis A C E ma- / \ 

ior eft angulo A D C , omnes ergo anguli / \ 

B E C.vcl duo anguli fimul A B E,B C E 7 — ' 

maiores funt duobus angulis ABD, ACi' 

D , pars fuo toto , quod cft abfurdum . Dein- 'G’^ C 

de fit A D minor quam A B , & ponamus / , 

A F squalem A B, & iungamus B F , F C , 
remanet , vt didum eft , quod angulus F , * 
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trama duo anguli A B F , A C F minores fint duobus angulis A B D , 
A C D . totum fua parte, & hoc c£l abfurdum, ergo manet propofitum. 


Notae in Propofit. XII. 

L Emma affumptum in demonfiratione huius pulcherrima propofitionis poteji 
dtrette ofiendt huc ratione . 

Si in quadrilatero A C D E duo Utera A C , dr A B aqualia fuerint, atque 
angulus C D B aqualis duobus angulis C , & B fimul fumptis . Vico r citam A 
V ipfi AC, vel A B aquale ejfe. Producatur C A, in E, vt A E fiat aqualis 
A B,iungaturquc B E. fiuia in triangulo Jfo- 
fcelio B A E angulus E aqualis efi angulo A B 
E , & angulus C V B aqualis eft duobus angulis 
C ,&D B A fimul fumptis, ergo duo angult C V 
B , & £ ( oppofiti in quadrtlatero C V B E ) 
aquales funt tribus angulis C , V B A,& A B 
E , feu duobus angulis C, & D B E , fed qua - 
tuor anguli quadrilateri E CVS aquales funt 
quatuorrclhs,ergo duo anguli oppofiti E , C D 
B duobus reilis aquales Junt, dr propter e a qua- 
drtlatcrum ipfum circulo infer ibi pottft, cuius 
circuli centrum erit A , cum tres rtSa linea 
C A , A B , A E aquales pofita fint, dr propte- 
rea A D radius quoque circuli erit aqualis ipfi C A', 

PROPOSITIO XIII. 



S I mutuo fe fecent dute lineae AB, C D in circulo , & fue- 
rit A B diameter illius, at non C D, & educantur ex duo- 


bus pun&is A , B dux per- 
pendiculares ad C D , qua: 
fint A E , B F , vtique ab- 
fcindent ex illa C F , D E 
aquales . 

Iungamus E B , & educamus 
ex I , quod eft centrum , per- 
pendicularem I G fuper C D , 
& producamus eam ad H in E 
B. Et quialG eft perpendicu- 
laris ex centro ad C D illam bi- 
fariam diuidet in G , & quia I 
G, A E funt dux perpendicu- 
lares fuper illam , erunt paral- 


A 
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Jcls , & quia B I squalis eft I A , erit B H squali* ipfi H E , & pro- 
pter carum squalitatem , & quia BF cll parallela ipu H G , erit F G 
squalis ipfi G E, & ex G C, G D squalibus remanent F C, E D squa- 
les. Et hoc eft quod voluimus. 

PROPOSITIO XIV. 

S I fuerit A B femicirculus , & ex eius diametro A B difle&se 
fint A C , B D squales , & efficiantur fuper lineas AC, 
C D , D B femicirculi 5 & fit centrum duorum femicirculorum' s 
A B , C D pundum E , & fit E F perpendicularis fuper AB, 
& producatur ad G : vtique circulus , cuius diameter eft F G 
«qualis eft fuperficiei contents i femicirculo maiori , & a duo- 
bus femicirculis qui funt intra illum , & a femicirculo medio qui 
eft extra illum , & eft figura , quam vocat Archimedes Salinon. 


& 



Qaia D C bifariam feeatur in E , & addita eft illi C A , erunt duo 
quadrata DA.CA dupla duorum quadratorum D E , E A , fed F G 
squalis eft ipfiD A , ergo duo quadrata F G , A C dupla funt duorum 
quadratorum D E , E A : & quia A B dupla eft A E , & C D dupla_ 
quoque E D , erunt duo quadrata A B , D C quadrupla duorum qua- 
aratorum D E , E A , immo dupla duorum quaaratorum G F , A C fi- 
militer etiam duo circuli , quorum diametri funt A B , D C dupli funt 
eorum , quorum diametri funt G F , A C , & dimidij eorum , quorum_ 
diametn funt AB , C D squales duobus circulis , quorum diametri funt 
G F , A C , fed circulus , cuius diameter A C , eft squalis duobus fe- 


micirculis 
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micirculis A C , B D, ergo fi auferamus ex illis duos femicirclilos A C, 
B l>,qui funt communes , remanet figura contenta a quaruor femicircu- 
lis A B,CD,DB, AC, (qux ea efl , quam vocat Archimedes Sali- 
non) aqualis circulo, cuius diameter efl F G,& hoc cfl quod voluimus» 

PROPOSITIO XV. 

S I fuerit A B femicirculus , & A C corda Pentagoni , & f c . 

miflis arcus ACfitAD, iungatur C D , & producatur 
vt cadat fuper E , &: iungatur D B , qua? fecet C A in F , & 
ducatur ex F perpendicularis F G fuper A B , erit linea E G 
«qualis femidiametro circuli . 



Iungamus itaque lineam C B , & (it centrum H , & iungamus H D , 
D G , & A D. Et quia angulus ABC, cuius bafis eft latus Pentagoni, 
cft dux quintx partes redi , quilibet duorum angulorum C B D , D B 
A eft quinta pars redi , & angulus D H A duplus cft anguli D B H , 
ergo angulus DHAeft dux quinte partes redi. Et quia in duobus trian- 
gulis C B F , G B F duo anguli B funt xqualcs , & G , C redi , & latus 
F B commune , erit B C xquale ipfi B G : & quia in duobus triangulis 
C B D , G B D duo latera C B , B G funt xqualia , & fimiliter duo an- 
guli ad B , & latus B D commune , erunt duo anguli B C D , B G D 
squales, & quilibet eorum eft fex quintx partes redi, & eft xqualis an- 
gulo D A E extemo quadrilateri B A D C , quod cft in circulo , ergo 
remanet angulus D A B xqualis angulo D G A , & erit D A xqualis ip- 
fi D G. Et quia angulus D H G eft dux quintx partes redi , & angulus 
D G H fex quintx partes redi , remanet angulus H D G dux quintx par- 
tes redi , & erit D G xqualis G H. Et quia A D E externus quadrila- 
teri A D C B , quod eft in circulo , cft xqualis angulo C B A , & eft 

dux 
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criar^ U J . fltsc P artes rCl ^’ > & «qualis angulo GD H. Et quia in duobus 
r _‘ .gulis E i> A , H D G funt duo anguli E D A , H D G «quales , & 
pariter duo anguli DGM,DAE,& duo latera D A , D G > erit E A 
aequale H G , & ponamus A G commune , erit E G «quale A H , 3c 
hoc eft quod voluimus, 



Et hinc patet , quod linea D E «qualis fit femidiametro circuli , quia 
angulus A «qualis eft angulo D G H , ideo erit linea D H «qualis li- 
nes D E . Et dico quod E C diuiditur media , & extrema proportione 
in D , & maius Tegmentum eft D E : & hoc quia E D eft corda hexago- 
ni , & D C decagoni , & hoc iam demonftratum eft in libro elemento- 
Impic vt rum .> h° c eft quod voluimus. 

Mihitmc- Finis libri Aflumptorum Archimedis . Laus Deo foli, & orationes eius 
'anus para fint fuper Dominum noftrum Mahomctum , & fuos focios. 

phraltcs 
Joquicur » 

Nota: in Propofit. XV. 

E X hac propofitione non pauc a colligi pojfunt ; Si enim eoniungantur reda 
linet CH,&CG, erit triangulum B C E ifofcelium Jinile triangulo 
H D E , cr fimi liter pofitum ; par i ter que triangulam H C G fimilt quidem 
erit ipfi G D A , & in utrifque bafes fimi h ter fecantur , nam angulus B C E 
in tres partes aquales diuiditur a redis Ime is H C , dr G C , quarum quali- 
bet dua quinta partes eft unius redi , atque angulus E C G rurfus biftriamj 
diuiditur a reda C At non fteus tres anguli E D A , AD G , & G D H 
aquales funt inter fc , atque quiltbet eorum dua quinta u nius redi. Et effi- 
ciuntur quatuor reda Irnea E A , A D ,DG ,DC , inter fc , & lateri de- 
cagont regulans circulo tnjcriptt aquales, rari modo reda linea E D, E G . 

C ■> H c > dA, aquales Junt inter fe , dr Uteri hexagoni regularis circulo 
inferipti . Tandem reda linea C B fubtendens tres partes deetmas circumfe- 
rentia totius circuli aqualis eft reda Irnea C E , fc i licet compofita ex later t-> 
hexagoni , cr latere decagoni regularium eidem circulo mefriptorum . Praeerea 

reda 
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recU linea E G fecatur in A extrema , ac media ratione . cuiat maius fegmcn- 
tum e fi E A latus dec agoni , <fr re£ia A Hfimt liter dtuidttur in G , cuius rna- 
tus fegmentum ejl G H dec agoni latus , & tota E H fecatur in A ,& G ex- 
trema , ac media ratione , fariterqut retta E B fimi Uter fecatur tn H , cuius 



minus figmentum H B eft aquale lateri exagoni circula inferifti . Breuius td* 
men propofitio fic demonjlrari pojfet . 

“lif e ft cn f* ejl C H aqualis D G , <fr A D aqualis eft eidem D G ; currus 
ambofint Utera decagoni , ergo D G aqualis eft D A , Poflea iantla A C, quid 
angulus A H D » vel C H D quinta pars ejl duorum reClorum , ergo angtlus 
C D H ad bafim ifofceltj ,dua\quinta partes erit duorum reSorum , efi ideo an- 
gulus C D H duplus erit anguli D H E , ejl que externus angulus C D H aqua- 
lis duobus internis , & oppofitis D H E , & D E H in triangulo DE H , ergo 
c D H duplus quoque erit reliqui anguli E , & propterea angulus D 
H E aquales erst angulo E , & fubtenfa latera D E, D H aqualia quoque erunt, 
fed prius D A , D G aqualia erant /obtendentia angulos aquales , & reliqui 
anguis e tu/dem fpeciei funt , igitur E A aqualis ejl H G . Reliqua manifejlas 

In prafattont huius operis memini non ejse omnino improbabile hunc libellum 
Archimedis non alium fuiffe ab illo antiquo lemmatum libro ab Eutocio reper- 
to , quod prae, pue ex verbis eiufdem Eutocij in Comment. propofit. 4. lib. 2 . de 
Sphara.&CjUndro comprobatum futt -illa fideltfiime translata ex textu Croco ab 
««"m doccijfimis cum tam in prafationt cxcufa efent altam tr an (lationem ex 
Arabtco Manufcripto Screnijjimt Magni Ducis miftt Exctll. Abrahamus Ecchcl- 
Icnfis defumptam cx editione Abu/ahli Aliubi qui partter librum ordinatio- 
nis lemmatum Archimedis confcripjit , vt in proemio huius operis tejlatur 
Almochtajfo . Verba eius funt hac , qua paulo clarius propo/itum confirmare vi- 
' j lnem ‘ nlt E“ toc *us Afcalonita in Comment. Imius libri , quod 
Archimedes promiferit dcmonftrationcm huius in hoc iuo libro , quod 
in nullo exemplari reperitur , quod promilit . Atque ita viiufquifque tam 
Dyomfodorus , quam Diocles poft illum progreflus eft per aliam viam t 
quam ille ( fcilicet Archimedes ) in hoc libro in diuiiione Sphxrx in_. 
duas partes , qua; datam habeaut proportionem. Dixit , & ego reperi in 

Fff Veteri 
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Veteri Libro Theoremata fatis obfcura propter multitudinem erronum. . 
qui in eo funt , nec non menda , quas occurrunt in figuris propter igno- 
rantiam amanucnfium , erantque in eo Dorica: diftiones , quarum vfus 
Archimedi familiaris erat , & vocabula ipfi propria ; hmc vtebatur' loco 
fcdfionum parabola: , & hyperbol* , re&inguli , & obtufanguli coni fc- 
ftionibus quamobrem operam ipfi nauaui , donec aflecutus fum iftam. 
propofitionem , & cft ifta , &c. 

Modo quin in pr aditio libro antiquo ab Eutoeio referto recenfentur dua fro- 
fojitiones , quarum ■vitam fromiferat fe demonfiraturum Archimedes , dr vtra- 
que tn nojlro opujcnlo iniuria temporum deficit : carum altera forfan erit 1 6. 
illa propofitio in froemio ab Almochtafio numerata ibi a:t frofojitiones huius 
Cpufculi fexdeeim ejfe , eum tamen poflrema fit 15. quare inutile forfa» noru> 
frit eas hic reponere , praeipui quia Eutocius non rite eas refiituit , nec omnino 
repurganit a mendis , quibus fcatebat exemplar antiquum ab ipfio munitum. Et 
pnmo noto , quod Eutocius eas vocat theoremata , cum potius problemata fint 
fic etiam ab eodem Entocio pofimodum appellantur . Forfan hoc accidit , qui a-> 
in libro Hio antiquo in formam theorematum feripta erant , Jed Eutocius vt ad 
propofitionem Archimedis ea aeeomodaret , forma problematica ea expofuit . 
Rur/iis Eutocius primum theorema fe expofiturum pollicetur , vt detnde anabfi 
problematis Archimedei accomodetur . Fnde conijeere licet alterum theoremtu 
additum , vel alter atum ab Eutocio , vel ab aliquo alio fuijfe , in quo proponit , 
quod ,fi aliqua retia It ne a feti a fit in duo fiegmeota, , quorum vnum dupluru 
fit alterius , folidum parallclepipedum retlangulum contentum fub quadrato ma- 
ioris , & fub minere fegmento maximum erit omnium (insilium (olidorum, qua 
f.v diuifionc ciufdem retia linea in quolibet alto eius puntlo eonfurgunt . Et 
hoc quidem oflcnditur per fetiiones conicas , contra anis prxeepta ; peccaium-j 
enim e fi non parttum apud Geometras , problema planum per conicas fetiiones 
refolucre cum via plana abfolui poffit , hoc autem preclari nonnulli viri pariter 
qduotarunt , & prafi it erunt , vt nuper accepi. 


PROPOSITIO XVI. 

S I refta linea A B fit tripla A C , non vero tripla ipfius A 
D ; Dico parallelc-pipedum rcftangulu contentum fub qua- 
drato C B in AC maius cfiTc parallelepipcdo fub quadrato D 
B in A D. 

Producatur A B in E , vt fit B E «qualis B C. Quoniam B C dupla 
erat ipfius A C , erit E C quadrupla ipfius AC, & propterea rc&an- 
gulum ACE «quale erit quadruplo quadrati A C , fcilicct «quale erit 
quadrato C B: E(l vero in primo cafu , rc&angulum A D E maius rc- 
(hangulo A C E , in fecundo vero ramus , ( eo quod pun&um D in pri- 
mo cafu propinquius cft femipartitioni totius A E , quam C , in fccuudo 
ycro remotius ); igitur fi fiat C Dad D O, vt quadratum C B ad re&an* 

gulum 
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gulum A D E , erii in primo cafu D O maior , quam C D , in fecundo 
vero minor > & propterea A O minor erit, qudm A'C in vtroque cafu. 
Ee quia quadratum C fi ad redangulum A D E eft vt C D ad D O, igi- 
tur iolida parallelepipeda reciproca erunr sequalia , fcilicet folidum qua- 

: ; . . c..... , . « • * : . . , !• 
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drato C B in DO dudo aequale erit folido , cuius bafis redangulum A 
D E , altitudo vero C D , feu potius squale erit folido , cuius bafis re- 
dangulum E D C , altitudo vero A D . & propterea vt quadratum B C 
ad redangulum E D C , ita erit reciproce A D ad D O , & comparando 
antecedentes ad terminorum differentias in primo cafu , & ad eorundem 
fummas in fecundo cafu , erit quadratum B C ad quadratum D B vt A 
D ad A O , & denuo folidum paralielepipedum redangulum contentum 
fub quadrato B C in A O a?quale erit ei , cuius bafis quadratum D B , 
altitudo vero AD: Eft vero A O oftenfa minor , quam AC in vtroque 
cafu , igitur paralielepipedum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A 
C maius eft co , cuius bafis eft idem quadratum B C , altitudo A O ; 
ideoque paralielepipedum , cuius bafis quadratum B C , altitudo A C 
maius eft quolibet parallelepipedo, cuius bafis quadratum B D, altitudo 
A D : quare patet propofitum. 

PROPOSITIO XVII. 

S it A B tripla ipfius A E , maior vero quam tripla alterius C A, 
fecari debet eadem A B citra , & vitra E , in O , ita vt 
paralielepipedum , cuius bafis quadratum O B , altitudo O A 
aequale fit parallelepipedo , cuius bafis quadratum E B , altitu- 
do A C. 

Fiat redangulum A C B F , & producantur latera C A , F B , & fiat 
redangulum CFN aequale quadrato E B , &c dtida diametro C E G com- 

Fff a pleamur 
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oleantur parallelogramma re&angula AL.AK.LB.BK , atque axe 
F G , latere redo F N defcrtbatur parabole F M fecans H G in M ; erit 
, igitur in parabola quadratum M G aequale rc&angulo G F N lub abfeif- 
llb.i. ' h,& latere redo contento , ideoque idem quadratura F G ad re&angu- 
lurn N F G , atque ad quadratum M G eandem proportionem habebit : 
eft vero quadratum F G ad rcdaugulum N F G , vt F G ad F N , cum 


CLP f 



F G (it illorum altitudo communis , nec non vt C F G ad C F N futn- 
pta nimirum C F communi altitudine , ergo rcdangulum C F G ad C 
F N eandem proportionem habebit , quam quadratum F G ad quadra- 
tum M G , & permutando reftangulutn C F G ad quadratum F G erit 
vt redangulum C F N ad quadratum G M . fed vt rc&angulum Cf .G 
ad quadratum F G , ita eft C F ad F G , & E A ad A C , igitur E A ad 
A C erit vt reitangulum C F N ad quadratum G M , feu vt quadratum 
E B , vel K G ad quadratum G M : eft vero A C minor , quam A E , 
quae triens eft totius A B , igitur M G minor eft , quim G K . Poftea- 
Prop. 4 . 8e per B circa afymptotos A C F deferibatur hyperbole B K , quae tran- 
ji. lia.», p Cr p un <a um , cum parallelogramma A F , & C K xqualia- 
fint propter diagonalem CEO, quare punflum M paraboles cadet 
intra hyperbolem B K, fed parabole F M occurrit afymptoto C F in ver- 
tice F , & occurrit etiam afymptoto C A in aliquo alio punfio , cum C 
prop.»*- A fit parallela axi F G paraboles, & hyperbole femper intra afymptotos 
lia. i • incedat , igitur parabola F M bis hyperbolae occurric fupra, & infra putv 
”l!b^ *' < ^ utn ^ : ^ nt occurfui X , a quibus dudtis parallelis ad afymptotos com- 
pleantur parallelogramma R P , & A F , qua: erunt aequalia inter afynv 
rrop.i». ptotos , & hyperbolen conftituta , & propterea COS parallelogrammo- 
rum diameter erit , & vna linea rcdla .• & quia O A ad A C eft vt C F 
ad F S , fiuc vt rcdangulum C F N ad rc&angulum S F N : erat autem 
quadratum E B aequale reftangulo C F N ex conftruttionc , & quadra- 
tum 
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tu O B >fiue X S in parabola 
xquale eft redanguIoS FN, 
ergo AO ad A C eft vt qua- 
dratum E B ad quadratum 
O B, & propterea paraliele- 
pipedura, cuius baiis quadra- 
tum O B , altitudo O A x- 
quale erit parallelepipedo ba- 
fe quadrato E B , altitudine 
A C contento , quod erat 
propoiitum . V ' - 
Ex hifie prlpofitionibus de- 
ducit infuper Eqipcius aliqua , 
qu.t non omnino firmi , & cer- 
ta mihi videntur * nam ex eo 
quod reda Uncaret I x tangit 
vtramq; conifettioncm ( hyper- 
holen fcilicet B X , er parabo- 
len F X ) in eodem punllo X 
concludit hyperbole» interius 
contingere parabolen quam de- 
inceps non jecat adeafidem par- 
tes axis illiusJJoc autem omnino 
necejfarium no eft ex demonft ra- 
tis d me in prop. 20. 21. & 

22. Addit, lib. 6 . Apuli, fieri , r< " , . A 

enim poteft vt Parabole exte- 
rius hyperbolen tangat in X, & 

poftea hinc inde cum ficet . poteft infuper hyperbole fecere eandem parabolam 
in eodem punllo X , licet ambo in eodem pmuib, tangamur ab utique retia li- 
nea ,vt eft IX : quod quidem adnotajfi fuit operepretium . ~ • - - 
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Dominus Cirolus de Ditis videat , & referat an m hoc opere fit aliquid quod repugnet 
fidei Catholica, & bonis moribus . Die j . Iuli; 1660. 

Vine. de pardis Viear. Cener. Florent. 

Ultiftriflime » acReuerendils, Dom. 

Vidi hac antiquorum, maximorumq; Geometrarum Apollonij . atq; Archimedis Ope- 
ra nunquam edita, nec in ijs repen aliquid fidei Catholica . 8c bonis moribus aduer- 
fum i Quarnobrem maximo Reip. literaria bono, & gloria eorum qui in ijs vertendis, 
atqj illultrandis (ludium, atque operam felicifsime collocarunt euulgandacenfeoi 
dummodo quatdamloca notentur Arabicorum interpretum, quibus Maumcdauos 
(c prabent . Florentia dic 7. Iulij 1660. 

Carolttt Dati manupropria , 

Imprimatur feruatis fenundis 7, Iuli) 1660. 

V\nc. i. Bardis Vicar. Cener, Fler. 

Excellentiis. Aduocatus Dominus Auguftinus ColtelliniS.Oific. Florentia Confultor 
videat hoc opus intitulatum APOLLONII PERGaEI,&c. & referat. 

Die 7. Iuli; rdfio, ' 

Fr^ng. 0 Hau, de Vapulo S.Offic. Flor. Cane, de mand. 

Reuerendifs. Pater Domine. 

Duorum Geometria luminum monumenta .qua diu in tenebris (epulta. aded Audio- 
forum oculos latuerunt, vt inter deperdita fruftra defiderarentur, 8 c nunc Opera_. 
Clarifs. Virorum, verfa»&illuftrata in lucem prodeunt remoranda non puto ; cum 
etfi Ethnico fonte cadant > nihil tamen ( (alutaribus monitis Arabica interpretum (u* 
perditione deteSa ) aduerfus Chriftianam pietatem contineant . 

singuli, ColttUini$.Officij Confultor, & librorum cenjor . 

Stante fupradidlaattefiatione Imprimatur. Die 16. Iulij 1660. 

Fr~ing. Oll au. de Vopulo S.Off. Florent. Caneell. dernand. 

Alexander Viflorius Senator Serenifs. MagniDucis Auditor. 

Y» *\\' ; \y v:. 'A v . • *' * 
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Errara pnecipua fic corrige . 

P Agina 7. linea 27. ad margine . prop. j htti:u . pag. 1 4. !in.4. ad differentiam . p. 24. 1 . 2 1. tnarg. prop. 

Z. addit, p.31. 1.27.marg. inliu.\.Ym.^.& B A. lin.40. / D, D K . p.3;. 1 . f 5. O* D H .p.36. 

1.2 l.fig"** ) p.40. 1.17. (s 5. « 5. > I.j;. inf.vcipiunttrr,& . I.38. trgo C A . p.46. |.f. iV« inquam . p.49, 

I.3 5 .componebatur infuper . p.50. J.46. S Li b , C ?* de l . p.56. 1.1 J.tmrg. 4. <$» 13. I.48. pariterque L D . 
p.6z,Ly.fit D > 4 . p.70. 1.i4.marg. 56. 57. M. 1.9*50. lib. 2. p.71. l.i 2. maior quam . p.73. l.ij.mar. 

33. 3 4, lib. 1. p.78- 1.4. reddantur textu; . p.86. J. 17 .appjiccturque recta . p.96.1.7 .fuper bipartitio- 
nem axis . p.99. 1 . 1 1. tx vero P F minor quam D P . I.44. legi 44.45. in qua . p. / 09. l.xo. dele poftillam. 
p. 1 10. I.3 1. marg. appone d. p.i 1 1. 1.3 i.anttni nor angulo , p.129. I.3 5. ©* inner t*udo . ibidem marg. 
lo.hui. p.i 30. 1.16. dele omnia ab O G vftjj ad comparando, p.i 3 8. 1.9. oppofira . p.i gy.l.s 9. mar. d. 
p.l4i.l.8.mar. 14.//6.1. p.146. I.i8.mar. 11. ij.lii.i. p.15 1. J.iS-mar. 9. & i\. addit. lib. I.19. 
M L^&R . 1.J2. aqualibus axium . p. 1 6 1 . 1. r 3 . dudam in hyperbola ) p. 1 68. I.3 o. quod eft . p. 1 7 2. 
1.2 9. fd in primo eafuretta linea . I.30. bafim FI. ibi J. puncta / F j ttte F I fetat bifariam fubtenfas G 

E , M K i propter/a . p. 175.1.26. mar. a . I.35. ad duas . p.i? 6. 1 . 15. mar.// . p.i 83. l.j. mar. d . p.i 89. 
1.29. nur. lemma 7. I.47. applicata . p.190 A.9 .WM. prop.i.pramif. p.i 95. \.6.X X .X X I.X XII.X X III, 
XXIV, p. 196. l.i 5. -T*. p.197. I.zy.ad LP . p.20 2. 1 . 2 5. mar. 18. huius . p.xo 7 - 1 . 6 . quod . 

I.3 j.mar, a . p.2 13. 1.1 1. hyperbolen £ Z . p.2 1 4. l.j 8. mar. ex zo.huins . p.2 17. Lx I. idtoque ei aquali s 
omnino erit . Simili ratiotittio ofiendetur quxlib. talia intercepta K L equsdiflmn . p.123. 1 . 6 .mar. Schol.prop. 
6. addit, p.i 2 8. !. 1 8. trgo comparando homolo/orum differentias . ibld. mar. Lm. 3. lib. 1 . p.233. 1.4.mar. 
prop.J. & ex 9 • addit, p. 1 3 f. \.yj. hyperbolen H l K . p.240. l.^.mar p.244. \.iq.&IF R ,fettH F 
N , & IFS. p.148.1-3 5 .fitfeiiio, p,- 50. 1.4. quod L O . p.256. l.iz. parallela , p.259. l.lz. quam A 
C. p.160. \.i6.ptrtundim . p.262. l.i.e.v d m . 1,4. A D t &. eam , qu<t . p.264. 1.1%. fttalii 

rectam . p.i68- 1,2 2. conus E AC. p.i 69. 1 . 8 .mar.rx^r<?/. 5 . lib. 1 . 1.9. 10.10. expunge redo. l.i f .fectio- 
ttisFAG. p.175. l.io .re&angulo A D F , p.jSo. I.14 .GEA eandem. p.29l. I.J. XXIX, XXVII, 
p.298.1-6- XXUX. XXVI. p.303. \.i6.eriftum . p.306. 1.i5.*i/ perfettionem prop. p.3 1 3. 1.7.mar, 
prop. 26. huius, p.3 1 8- 1 . 25 * quam G H E ad E II , C 7 * (quando G cad it inter E H ) s multo maiorem -j 

quamGE. p.3 1 9. 1 . 1 7. E H ab ipfo quadrato G E . p,$2I. I.9. quadrato E G . l.j 1. XXXV. XXXVI. 
P.323.I2. diametri ad tafdem partes . p.Ji 5 - 1 . 7 - 21. & 23. ( i6.fx.q.) p.316. l.Jl. qua ef dupla . 
I.14. ME ad. I.20, ( 16.** 7.) p.}*.?. quam D H Aad AH primo cafu multo maiorem 9 qudm, 

p. 318- 1 .33. latusCO . p.3 19. 1.12. quitmE D O inO E , p.331. I.17. vt axis tranfuerfus AC . p.335. 
1.7 .ipfius i' Rfupra P Q. l.i l. aggregari M G t H E . p.3 38. 1.18. G E ,©•£ H . p.341. 1.3. axis tranfuerfi 
C v 4 . p.343. 1 - 9 .mar. deleb.p.344. 1 , 7 -mar.^. P.346J.1 j.mar. e. p.347. I.7 . *d quadratum QP R a 
&. p.350. J. 13- g H y&GE. p.356.1.i4*mar. Itm.iq. p.386. I.3 i.niar. lib.q. Coli. prop. 14. p.391. 
1,9« nui. lib. 4. Coli. prop. 13, p.391. l.i 5. quaerit, p.404. 1.37 . A B E t ACE , 

Errata in figuris. 

Pag. 1 1. in eius figura dceft reda NQj&D terminu* axis , pag.n.fig.i. deeft reda I N . pag.30, m 
parabola deeft N in occurfu BF, GH. pag.37.dee!! P in pundo incidentia: perpendicularis d 
pundo 1 fuper S K. pag.46. decll A in vertice axis. pag.93.deeftredaL O. pag.m. in tribus 
lcquentibus figuris dccft' ramus I B. pag, ii3.fig,i.Ltter* C, Q commutari debent , pag. 240, 
fig.2. &pag.i46. producantur F 1 ., H 1 ad K. pag. 168. fig.i, linea curua A Z duci debet inter 
A G , & A p . pag.568.fig i. in pundo I ponatur X . 
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